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EYXAPIZTIEZ

Yy epyacio avty 0EA® Vo ELYOPIETACH UESH OO TNV KAPOld [Lov:

Tov emPrémovta kabnynm pov k. Kovotavtivo Nukolaviovdkn, Tov pe evOappuve,
pe otpige, Ko Hov £3moe TNV eukopios vo. OAOKANPOG® TNV AUTA®UOTIKY HOL
gpyacio aveUTOSIOTA, LLE VITOLOVT KOL OLYOTTY).

Ta péAn g tpuerovg emtpomng k. Ztabomovriov Xapovio kot k. [Tamaddmovio
lodvvn ot omoiot pov éxavav v TN va givor PEAN ™G TPLEAOVS EMTPOTNG KO
BonOnoav pe TG OVLOLNCTIKEG TOPUTNPNOEL; TOVG OTNV  OAOKANPWOON NG
AmA®UOTIKNG LoV gpyaciog.

Agv Ba umopovca emiong va Unv uxopionom Tov K. O@mpaion lodvvn o oroiog pov
é0woe Vv gukapia yvopicow 10 cvykekpiuévo MIIE kor pe evBappuve vo 1o
TPOLYLOTOTOUC .

Olovg aveEupétmc Tovg O010A0KOVTEG GTO UETAMTVYIOKO OVTO TPOYPOLLD, TOVG
OLOKEKPIUEVOVS EMGTILOVES IOV LOG LETEIMOCAV TIC YVADGELS TOVC.

Tovg pabntég tov A2 tpunpartog tov 'EA TToAvkdotpov mov cuppeteiyoy evepyd Kot
pe evBoucloGo otV £pELVA LOV.

Tnv cvvadelpo-prhdrioyo k. Ziféva EAévrn, mov empeindnke pe gvyopiommon v
opOnM cvvtaln Tov KEWEVOUL.

Ta mowdod pov Iowdavvn kot AyoBokAn mov mhvio TOTEVOLV GE EUEVO KOl HE
VROGTNPIEAY TEXVIKA OTOV YPELACTNKE.

Kot puowd v 60luyo pov lodvva mov ywpic tnv fondeia Ko cupmapdctact g
dev Ba giye yiver avtd 10 TOVNLLAL.



HNEPIAHYH

2Komdg TG TaPoVGOG EPELVAG EIVOAL VO SIEPEVVIGEL TOL ATOTEAEGLLOTA TTOV EMEPEPE OTN
péonon, otig oTAoElS Kol AVTIMYELG TOV pHantdv / Tprov g A’ Avkeiov 1) elooywyn
™G otopiog TV Hadnuatik®v otn dackorio g Bewpntikng yeopetpiog Kot
OVYKEKPIUEVOL OTN O000KOAID  OLUPOPETIKAOV 0modei&emv €vog BewpnUoTog TOL
OYOMKOV £YYEPOI0V, OV TPOTAOMN KAV SLoYPOVIKA amd dtapopovs podnuatikovs. H
EMAOYN TOL €peLVNTIKOD BEpaTOg VITOyopedTNKE Ad TO aitnua Yo avafaduon g
OWACKOAING TS Be@PNTIKNG YEOUETPIOG KOL YO TNV TPOGEAKLGT TOL HOONGLOKOD
EVOLLPEPOVTOG TOV HaONTOV / TPV Yoo T0 paOnua ovtd. ZvyKekpluévo, oTnV
napovoo pHeEAETN  Votepa omd Tn BepnTiKy] TEKUNPIOGN TOL TPOTOL KOl TNG
avayKodTNToS EVOMUATMONG TS 16TOPIOS OTN OYOAKN O1000KAAIN TOV HLOONUATIKOV
TaPOVGIALOVTOL OVOAVTIKG TO GTASLO VAOTOINONG TOL SOAKTIKOD GYESAGHOV OC EENG:
1) mopovcioon Kot KPITIKY €MEEEPYACIO TOV 1OTOPIKAOV TNYOV OO TOVS HOONTEC
/tpieg, 2) cuykpitiky avtmapafoin g anddeEns tov EvkAeion pe tig amodeilelg mov
TpoTadnKay Yo to 1010 Bedpnua, amd dArlovg dtokekpiévous I'ddlovg pabnpatikovg
10V AlQOTIoHOD, 3) KPITIKT HEAETN KO GYOAMAGHUOG TOV CTUEIMTIKOD GUGTNIATOS TG
padnuotikng yawocog amd tov Evkdeidn g onuepa, 4) mopovciocn mpoTtOTLTOV,
TPOCHOTIKMV 0modeiEev Tov Bewpruatog amd Tovg pabntés. Onwe mpoékvye amod Tig
TPOCHOTIKEG  APNYNCES TOV  HOONTOV/IPIOV, 1 €100y®Y] NG 16Toplag TOV
pofnuotikov ot dackoria Tov pobnuatog tg yempetpiag ocvvéPaie oe peydlo
Babuod oty avémruén g HabnUatikng euyépelag Kot oty avénon tov pabnclokon
evolpEPovTog Tove. Emiong, evBdppuve v kpitikn avabedpnon Tov TapodoydV Tov

LoONTOV/TPLOV Yo T SdoKTIKN a&io ToL HoBNUaTOS TG YemueTpiog.

AéEerig — Kheww: Iotoploa tov podnpotik®@v-onpovpyikés epyacieg-yewpetpio-
Bedpnpo-omodeiln



ABSTRACT

The purpose of the present study is to investigate the effects of the introduction of
history of mathematics on the teaching of theoretical geometry, by studying the
different proofs of a particular theorem, proposed over time by various
mathematicians, from the students book on the attitudes and perceptions of 10" Grade
students. The choice of research topic was dictated by the request for its upgrade the
teaching of theoretical geometry and to attract students' learning interest in this
particular lesson. More specifically, in the present study, after the theoretical
documentation on the way and the necessity of integrating history into mathematics
school teaching, the stages of the implementation of didactic planning are presented in
detail as follows: 1) presentation and exploration of historical sources by students, 2)
comparative parable of Euclid’s proof with those of other distinguished French
Enlightenment mathematicians, 3) critical study and analysis on the semantic system of
mathematical language from the Euclid’s era to date, 4) presentation of original,
personal proofs of the theorem by students. As emerged from the students' personal
narratives, the introduction of the history of mathematics in the course of geometry
contributed greatly to the development of mathematical ability and to the increasing
interest of the students. A critical revision of student’s assumptions concerning the

teaching value of the geometry lesson was also encouraged.

Key words: History of mathematics-creative work-geometry-theorem-proof



EIXATQI'H

XMV EAMVIKY  GYOMKN TPAYUOTIKOTNTA, OTOV OVUPEPOUOOTE OTNV  GYOAKN
vewpeTpia, gvvoovpe kvping v Oewpnrtikny Evkdeideia yeopetpio mov dddokeTon
omv A" kau B” Avkeiov (Oouaiong, 1991). Qotéco ot B” Avkeiov or pabntég
ddoKovTal ETIONG TN OLVLGLOTIKY] YEMUETPIO TOV LEAETE TOV SLOVUGUOTIKO AOYIGULO
Kol TN HEAETN ToV dovucpdtov pe ) Pondela tov cvvtetoyuévov, Kabmg Kot v
OVOALTIKY YEOUETPIOL TOV PE TN GEPA TNG HEAETA HECH TV OAYEPRPIKAOV eE1IGDCEDY
10 Bacikd ye@UETPIKA oynfuata. Ta pabnuoto T SVOGHOTIKNG Kot TNG OVOAVTIKNG
yeopetpiag amevbivovtar oe pabntég mov £xovv emAEEEL TV KatevBvvon TV BeTIK®V
OTOVOADV. ZVUPOVA e TO ovaALTIKO Tpdypappa tov 2007 otig 600 TpdTeg TAEES TOV
YOUVOAGIOV JOACKETAL HEYPL KOl CNUEPO 1) TPOKTIKY yewpeTpio. H ddaockaiio g
TPOKTIKNG YEOUETPIOG XPNOYLEVEL OC TPoETOAGia Yia TN ddackaiio tng Evkieideiog

I'eopetpiog oty tpitn 14EN yopvaciov kot 6to Avkewo (Ampaiong, 1991).

Eivar evpémg amodektd 6t np Oswpntikn I'ewpetpio cvvdvalovtag v emonteio TV
YEQUETPIKAOV CYNUATOV KOl TNV KOTOOKELY OUGTNPG SOUNUEVOV GLAAOYIGUMOV
cLUPBAAAEL oV KOAALEPYELD TNG TEBapYNUEVNC Kol KPLTIKNG okéymc. T tov Adyo
avtd 1 Evkleideia Fempetpia 1o and 11¢ apyéc tov 19°” andvo poli e ta «Ztoyeio
tov Legendre» vmnpée yio mapo mOALL yxpOvVio Pootkd SOOKTIKO KOl YVOGTIKO
OVTIKEIHEVO NG OYOAIKNG yewpetpiog (Oopoiong, 1991). Opwg ta terevtaio 25
TOVAGIOTOV YpdVIeL Ttapatnpeitot pio peydAn vmoBdOuion tov evolpEPOVTOS TV

padntaov tov Avkeiov yuo to pddnua g Evkieideiog lewpetpiog.

Av ko ToALol LYol GUVTPEXOLV Yl TV EKONAMGT] AVTOV TOV POLVOUEVOL, 1] OTTMAELL
TOV HOONGLOKOD EVOLAPEPOVTOG Y10, TN YEMUETPIA KO KATA GuVETELR 1] VTOPdOon g
dwaokariog e Evkheidewog Nempetpiog oto Adkelo pumopel va amodobel kupimg
oTNV maytopevn xpnowwodnpikr avtiinyn g pdnong oto AvKew Kot oIV
avTIpHETOMON ToLv Avkeiov amd tovg pantég ¢ mpobdiapov yio ™ Pabuida ™
tprrofaduiag exkmaidevone. Or pontéc ko pobnrpieg tov Avkeiov KaTd TAPAOOGN
eotilovv ™V TPOCOoYN TOVS KLPIMG oTa ToVEAAAOIKMG eEetalopeva padnpata. H
e€aipeon Tov pobMquoToc g yempetpiog omd v eetaoctéa Kot ddaktén VAN g [
Avkelov eivon emdpevo va  dwtnpel o pabnclokd evolopEpov TV HoONTOV Yo TO
puaOnuo g Bempnrtikng yeopetpiog o€ yapunio eminedo. Emiong ot B” Avkeiov av

Kot TPOPAENETAL OO TO AVAALTIKO TPOYPULLLO GTOVOMV 1 ddackaAia TG BempnTikng



yeopetpiag, ot pabntég mov NoN Exovv emAééel v KatehOLVoT TV GTOVdMY TOLG
EMIKEVIPMOVOVTOL OTN HEAETN TOV HOONUATOV EVOLPEPOVTOC VIO TIG TOVEAALUOIKES
egetdoelc. Xto mhaiow avtd n Evkieidein [eompetpio dddoketor ovolaotikd poévo
omv A" Avkeiov. BéBawa vmapyovv mavtote ot pantég kot pobntpleg mwov
aveEapTNTMG TPOGOVATOAIGHOD GTOLOMV EKONAMVOLV EVOLOPEPOV Y10, TN YEWUETPIX

OAAG 0oYOAOVVTOL EAGYLOTO LLE TN LEAETT) TOL HOOTLLOTOG 0L TOD.

AgdOUEVOV OVTOV TOV SOMIGTOCE®Y  ONUIOLPYNONKE oTN HoONUOTIKY KOWvOTNnTo, O
TPOPANUATIOUOS Yo TNV EMAOYN KOl TNV €QOPUOYN TOV KATOAANA®V — uebddwv
daoKaAiag Tov PTopovV Vo GUUPAAOVY GTNV TPOGEAKLGT TOV  EVOLOPEPOVTOS TMOV
pontov yie 1o pdinpo g yeopeTplag kKot mopdAANAa va gvBappivouvv TV
EVEPYNTIKN GUUUETOYN TOVG OTN OOOKTIKY Kot pobnotoky] dtadikacio. Xto mAoicio
avtd mpotdbnke petald GAA®V 1 vioBétnon ™G SOEUATIKAG TPOCEYYIoNS TNG
OACKOAING TNG YEMUETPIOG LE TNV EIGAYMYN KOl EVOOUATOON T OO0KTIKY TPAEN
¢ otopiog Tov pobnuotikov. To {RTUe TS XPNCIHOTNTOS KOl TNG OVOYKOLOTNTOG
¢ dwackoiiog ¢ woTopiag TV podnuatik®y, ov kol téinke mpog cvlnmon oand
SKEKPIUEVOLS LaONUOTIKOVG TPV amd apKETOVS adVES, cuveXILEL aKOUn Kol CUEPQ
va amotelel avtikeipevo (onpov evalopEPOVTOS TG padnuatikng kowvotntag. Emiong,
oLYYPOVES LEAETEC Kol £PEVVEG EMCTULOIVOLV TOL GNUAVTIKE S1O0KTIKA KOt pLofnotokd
OTOTEAECULATO. TTOL OMOPEPEL OLVNTIKA 1 JSWOKTIKY aSlomoinon ¢ wotopiag ot

OYOMKT O100CKOMO TV LOONUATIKOV.

[To ovykekpyéva, Ommg &xer emonuavlel, m mpocéyylon kot ovtinyn tov
pofnuotik®v amd toug pontég @g ovvorlov dlukpltdv Oepdtov yopig 16TOPIKO
voPabpo dev emTpémel TN GUVOESN KOl TNV OVOKAALYN NG CLVAPEWS TOV
pnobnpotikov Ospdtov pe dileg oyetikég emotueg  (Panasuk & Horton, 2013).
Avtifeta, 1 OMUOVPYIKY] EVOOUATOOT TG 16TOPIOG TOV HOONUATIKOV 6T O100KTIKN
TPA&n OlevkoAVvEL TNV avAmTLEN ™G HOOMUATIKNG VYEPELNS TV HadNTOV, KaOMOC
ovuPdAirel oty KaAMéEpyeln TV O&loTTOV TG HOOMUOTIKNG EMKOWOVING TV
pontov kot oty Pabitepn kaTovomon TOV  HOOMUOTIKOV E€VVOIDV Kol TNg
ponuatikng okéyng (Ilaoyog, 2007). Otav ot pantég avokaAVTTovvV TIg
TOMTIGUIKEG KO 10TOPIKEG TTLYES TG €EEMENC TV podnpatikdv, eival mbavov va
avTIANEOOVV Kot Vo EKTIUNCOLY TOV POAO TNG LOONUATIKNG EMGTNUNG OTNV OVATTUEN

¢ xowawviag (Krathwohl et al., 1973, oto Panasuk & Horton, 2013). Emiong, o



EMAYMYIKOC TPOTOG TOPOVGINONG TNG OTAOOKNG OPYAVMOoNG Kol avamtuéng g
OO UOTIKNG OKEYNG KOl TOV HAONUOTIKOV EVVOLOV UE TNV KPTIKNY enelepyacia Tmv
OYETIKAOV 10TOPIKOV TNYADV GUUPAAAEL GTNV GPCT TNG LOVOTOVIAG TNG SO0CKAAING TV
LoONUOTIKOV Kot 6T S1€yepon Tov Hafnolakoy evolapEPovVTog TV O1000KOUEVOY
(Mioyrov, 2017). BéPoawo M mpooéyyion Tng 1otopiog omd TOVG UoONUOTIKOOG
dtapopomoleitan amd Tov TpOTo Tov TNV €€eTdleL 1 10TOPIKN emoTAuUN. Tao pabnuotikd
delyvouv oAy peyadvtepn avOektikdtnto oe vvoleg Kot Bewpieg amd 6,TL ot GAleg
emotuec. Kdmotog pmopel va oavopéver 0t oty mn Kotdotaorn Oo KAVEL TOLG
pafnuotikovg vo ocvumadnoovv v 1otopio, oAAd ocvpPaiver to avrtiBeto. To
EVOLOPEPOV  TOLG YOO TNV  1OTOPI0L  EMKEVIPAOVETOL GTNV  «KANPOVOULL) TV
HoONUOTIKOV Kol 6TV TopokoAovOnon ¢ otadtokng €EEMENG TG HOBMUOTIKTG
emoTunc. To 1otopikd TAaiclo StopdpP®oNg TG Hadnpatikig okéyng ayvoeitotr. H
IGTOPIKN UEAETN NG «KANpovopdc» tov padnuatikov Béter yio ™ padnpotikn
EMGTAUN TO EPOTNUA «TTOG £PTAGE £0M;» KOl €0TIALEL 6TN dwaypovikn e&€taon TV
OO UOTIKOV EVVOLOV HE EUEOCT GTN GUYKPIoN TOV TAANOTEPOV Kol GUYYPOVAOV
HOPO®V OVTIANYNG TOLG Kol 6TV avakdAivyn tov petald tovg opotottev (Grattan-
Guinness, 2004). Avtifeta, n emotun g lotopiog enkevipdveTal 6To «tt GLUVERN»
Kol 0T0 «m®G GLVEPRN;». Mehetd v mpoictopia Kot v €€EMEN TV padnUATIKOV
EVVOLV OTO PETPO OV UTTOPEL VO TPOGIIOPIGEL TO TOMTICUIKO TAAIGIO OLOUOPPMOOTG
TOVG KOl VO GUUPBAAEL GTNV AvEDPEST KOl GTNV KPITIKY] EPUNVEID TOV ACTOYUDV KoL TOV

Aavboopuévev ekkiviceov ot cOANYN tovg (Grattan-Guinness, 2004).

Exxwvovtag amd v mpoPAnuatikny avt Kot avayveopilovtag tn Suvapikn mov eveyet
N doHVOESN TG OMTIKNG TNG HOOMUOTIKNG Kol TNG IOTOPIKNG EMCTHUNG Yol THV
wotopikn  €&EMEN TG pabnuatikng okéyng, Bécape g oTOXO TG TAPOVGUS EPEVVAG
Vo O1EPEVLVIIGOVLE TOL OOOKTIKE Kot To, LaBNGloKe AmOTEAECUATO TG EICOYMYNG KoL
MG EVOOUATOONG NG 10TOplag TOV HAONUOTIKOV OTn GYOAKN OdacKaAio NG
Evideideag Teopetplog kot mopdAANAo vo OTOTIUNGOVE TV EMOPACY TNHG OTNV
KPUTIKN ovafedpnon TV GTAGE®MY KOl OVTIANYE®MY TOV HoONTOV Yo To pHdnua g
yemueTpiag kol oty gvioyvon tov padnciakod evolaeépovtdg toug yi'owtd. Emiong,
oTOYOG HOC NTOV 1] TOPOVGO LEAETN VO EUTAOVTICEL TNV EPELVO OV OLEVEPYEITOL GTO

oETIKO Tedi0 TG SIOOKTIKNG TOV LOONUATIKOV [LE VEX EPELYNTIKA dESOUEVA.

Avolvtikdtepa 1 doun g Tapovoag epyaciog dtapBpmvetar mg ENg:



210 IPOTO KEPAANO TNG 10TOopiag Kpinke avaykaio va yivel pior GOVIOUN 10TOPIKN
avooKOTNon TEPMTOGEMV aflomoinong NG 10Topiag TV  UadNUOTIKOV otV
exmadentikn Swdwacio. [Ipdkertar yioo ovoQopEés 6€ GUVTOVIGUEVES EKTTOLOEVTIKEG
TP®TOPOLALEG BecUDV 1| KOl HEPOVOUEVOV EMGTNUOVOV  ETICOV YOPOUKTHPO OTMG
E0MTEPIKOL KOVOVIGHOT TavemoTnUioV, oYETIKEG dnpootevoels Yrovpyeiov [Toudeiog,
OAEEELS EMPOVOV LOONUOTIKOV GE POLTNTEC N GE EMUOPPOVUEVOVS KOONYNTEG TV
poOnuotik®v. Xt ovvéxeln  mopovcstdlovtol  PaciKd  EMYEPAUOTO YL TNV
avaykaldTnTo EI0AYMYNG KOl EVOOUATOONG TNG 10TOPIOG TOV HOOMUOTIKOV o711
EKTIOOEVTIKT TTPAEN E1TE OC EKTOUOEVTIKOD EPYAAEIOL TTOV GTOYEVEL GTNV TPOKAN O™ N
evioyvon Tov evOlPEPOVTOS TV pontdv Yo to pobnuotikd eite ©g Poacucol
EKTALOEVTIKOD GTOYOV 7OV €0TIALEL OTN OYPOVIKN UEAETN TOV UHOOMUOTIKOV ®G
TPOIOVTOG HOG OTAOIOKNG MPIHOVONG TNG EMGTNHOVIKNG OKEYNG Kol TopdAAnia
amoPAETEL GTNV AVASEIEN TNG GLLEGNC GLVAPTIOTG TOVG LE TOV O0UTEPO TOMTIGUO TNG
EMOYNG KOl T®MV KOWMOVIOV OTlG omoieg ocvotnuatomomdnkav. Asdopévov OTL M
ov{Nomn aeopd Kupimg oTNV KPLTIKN amoTIUNoT TG TodELTIKNG a&log TG SIO0KTIKNG
aSlomoinong g totopiog TtV padnuotikeov mopatifevior mwpog  avtimapafoin
EMYEPNUOTO TOV OUEIGPNTOLY T1 OLVOTOTNTO KOl TNV OTOTEAEGUATIKOTNTO TNG
OWOKTIKNG XPNONG TG ©OC GCULUTANPOUATIKOD OWOOKTIKOD OVTIKEWEVOL — GTNV
TOPUOOGLOKT] GYOMKN OdackaAio twv podnuotikov. Télog tovileton 1 avéykn
€0DPEONG TOV KATOAANAOTEPOL TPOTOVL EPOPUOYNG OVTNG TNG OOUKTIKNG TPOGEYYIONG
TOV OO OTOC TNG YemUETPiog.

270 OEVTEPO KEPAAUO (MG GLVEXELN TOV POGIKOD CLUUTEPACLATOS TOV TPONYOVLUEVOL
KEPOAOIOV GYETIKA LE TNV avAYKT €EEDPEONG TOV KATAAANAOTEPOL TPOTTOV EIGAYMYNG
™G 10TopiaG TOV HAONUATIKGOV OTn O0KTIKY TPAEN TPOTEIVOVTIOL CUYKEKPIUEVQ

napadelypoto pefddmv Kol TPOTOV SIOUKTIKNG EQAPLOYNG TNG OTN GYOAKY| TAEN.

210 1Tpito KePAAMO Topovcsldlovion To oxoAkd eyyxepidw g Evkieideiog
lsopetpiog pe swooywykd ke@dAowo 1 CNUEIOUOTO TOL OPOPOVV GTNV 1oTOpio
Oeperioong g amd to 1946 éwg wou onuepa. Emiong oyoidleton m thom
apeoPnnong mov exkdnAminke oe d1eBVEC eminedo oyetikd pe ™ SOaKTIKY a&io g
Evicdeiociag T'eopetpiag omv exmaidevon. H ovintmon olokAnpovetor pe v

TOPOVGIOCT) TOV  OVOAVTIKGOV TPOYPAPPATOV Kot odnyidv tov I[lodaywyikod



Ivotitovtov yia ) d1dackaiio ToV podnuatikov otn dgvtepoPaduio ekrtaidevon and

10 1969 £m¢ ko onuepa.

210 1é€T0pTO KePAAOo mapovotdletal To peBodoroyikd mAiGlo, o1 6TOHYOL Ko TO
EPEVLVNTIKA EPOTNUATO TNG TAPOVSAS Epevvac. Omwg emmdnke mapondve, n mapovoa
épeuva £6TIALEL OTNV OMOTIUN O TOV HOONGIOKOV Kot SIO0KTIKOV OTOTEAECUATOV KOl
TOV 0AAAYDV OTIS GTAGELS TOV podntdv g A Avkeiov yia 1 Oempntiky| yeouetpia,
OV EMEQEPE N TPOTEWVOUEVN SOOKTIKY] EQPOPUOYN TNG 10TOPIOG TNG YEWUETPIOG OTN
dwaokaAio Tov Vo peAétn Bewpnuatog tov Eukdeidn kor GAAwv petayevéotepmv

LOONUOTIK®OV 6To TAOIGLOL TOL OO UOTOS TOV ONUIOVPYIKAV EPYAUCIOV.

Y10 mEUmMTOo KePAAoo  mopovotdleTor  avoAlvTikd M OdaKTIK  TPOTOON.
[Topovcidlovtar o1 16TopKéG TNYES mov agopovv otn Proypagio TV peEYEA®V
LOONUOTIKOV, OTO KOW®MVIKOTOMTIGHKO TePBAALOV NG €MOYNG TOVLG KOU OTNV
amodEll] TOV YVOGTOL BE®PNUOTOS TOV 1GO0GKEAOVG TPLYMVOL («Ze KOs 1000KEAEG
Tpiyomvo ot mpookeipeves ot Pdon yovieg ival ioegy) dnwg avth daTurTmdnke arnd
tov Eukleldon kot O0nwc oyoMdotnke Owoypovikd omd GALOLG  SUKEKPLUEVOLG
pofnpotikovs. Avoivovtol Kot oYoAdloviol KPrtikd ot OpoldTNTEG KOl Ol SLPOPES
petalld tv mpoTevoOUEVOV 0modeiEemy, TOV aPopovV ToV TPOTO dOUNG, OpYavmoNG,
TOPOVCIOONG TOL  OMOOEIKTIKOD GLAAOYIGHOD KOl TN OlPOPETIKY YPNOT TOL
ONUEIWTIKOV GUOTAUOTOS TNG MHOOMUATIKAG YA®MGGAS omd TOLG  HOOMNUOTIKOVC.
[MopdAinia mopovcidletor to adlopatikd cOHGTUA TG KAOE EMOYNS EUTAOVTICUEVO
LLE 1GTOPIKEG TANPOPOPIES Y10l TO KOWOVIKOTOATIKO KOl TOMTIGUIKO GLYKEILEVO NG

EMOYNG OTNV omoia TapyONGaV 01 GLYKEKPIUEVES amodei&els.

210 éKT0 Kou TeAevtaio Kepdiowo NG epyaciog okoiovbel m ocvintnon twv
OTOTEAECUATOV  TNG  EPOPUOYNG TNG TPOTEWOUEVNG OOEHATIKNG  OO0KTIKNG
TPOcEyyLons g Bewpntikng yempetpiog tov Evkieion oto eminedo pdbnong, otdcewv
KOl AVTUMYEDV TOV HoONTOV  OTEVOVTL GTO TEPIEXOUEVO, TNV OPEAUOTNTO KOl TOV
Tpomo Owaokaiiog ¢ veouetpiog otn A Avkeiov. Emiong moapovoidlovtar ot
nepopiopol mov Béter m pebodoroyi Kot ot oTdHYOl €pELVAG GTN  OLVATOTNTA
YEVIKELONG TOV SOMIGTAOCEDY KOl CUUTEPACUATOV TOV TPOEKLYAV OO TNV EPUNVEILN
TOV EUTEPIKAOV OEOOUEVEOV KOl TV TPOCOTIKAOV GYoAMmv tov padntov. Télog,

TPOTEIVETAL OVTIOTOLYM EQPOPUOYN €VOC TAPOUOIOL OOOKTIKOD Cevapiov HE TN



ST GVUVOEST] TOV YVOOTIKMOV OVTIKEIUEVOV TOV LOONUOTIKOV Kol TNG 16TOPiog

o1 owackaiio Tov [TvBaydpelov Bewpnpatog ot B Avkeiov.



KE®AAAIO 1°

1.1 IXTOPIKH ANAXKOIIHXH THX XPHXHX THX IXTOPIAX TQN
MAOGHMATIKQN

H odvdeon g otopiog kot g SOaoKoAiNG TV HOONUOTIKOV LINPEE OVTIKEIPEVO
EVOLPEPOVTOG KOPLPOI®OY UAONUATIKOV Yo apKETOVG aldveg mptv. 'Eyxovv mpotabet
SLAPOPOL TPOTOL GUGYETIGUOV OVAUECOH OTO HAOMUO TV UaBNUOTIKOV Kol TNV 16Topia
TOVC. ZTNV TopovGa epyasio 0o TaPOVGIAGOVUE GYETIKEG AMOWYELG LOOMUATIKGOV 01 0700t
vrooTNPIEAY £VOEPUIO TNV EICAYMYN KoL TV EVOOUATOOT TNG 10TOPILOG TOV LaONUATIKOV
otV ekmaidevTikn dadikoacio pe Sidpopovg TpdTovg amd tov 17° audva wg kot o péoa
tov 20%° cudva (Fauvel & Van Maanen, 2000). Kpifnke avaykaio eriong vo avapepfodue
OTIG HEYOAEG KOWVOVIKOOTKOVOMIKEG KOl EMGTNUOVIKES OVOKOTATAEELS OV EMESPACAY OTN
OPOHOAOYNON UEYAAWDV OALAY®V GTO GYEOAGUO KOl TNV OPYAVMOOT TOV EKTOLOEVLTIKAOV

CUCTNUATOV OPYIKA GTIC OVOTTUYUEVEG KL GT] GUVEXELN GTIG VIO aVATTUEN YOPES.

O mPoPANUATICHOG Y10 EMIKEIUEVEG EKTOOEVTIKEG OAAAYEG EKKIVIGE omd TN SlaMIcTOON
™G avayKoldTNTOG TG EMUOPPOONG TOV EKTOIOELTIKAOV Kot OMUOVPYNOE TO KOTAAANLO
KMpa yio v eneEepyosio INTNUATOV OOAKTIKNG Kol TV €nakOAovOn avddeltn véwv
rodaywyikov Oewpidv. Q¢ to Téhog tov 19%” ardva éywvav onuavtikd iuate otov Topéo
avtd oe OEBvéc emimedo oAAG AOY® adPAVEING KOl TVELHOTIKNG OVOPOTNTOG OEV
onuewwdnke n avapevopevn eEEMEN (Oopaiong & Kaotdvng, 1987). Tlap” 6Ao avtd
SMOTOVETOL OTL 1 OKEWYT Yo TN OWOKTIKY] TOV HoONUOTIKOV opilace oTodKE Kot
onuewdnkav or mpdteg mpoomabeleg aglomoinong g otopiog TV HAONUATIKOV o1
Sdaktiky TPAEN. Méypt Tic apyxéc Tov 19 awdva M otopion TOV  poOMUATIKGOV
a&lomoloHvtay 6T GYOMKN O1dacKaAa ¢ El0ay®YN 6TO LABNUA TG YewUeTpiag. AVt 1
ootk mapddoon €xel g pileg g otov IIpdkho o omoiog mpoétale pia 1GTOPIKY
OVOGKOTNGOTN NG YEOUETPIOG GTO GYOMAGUO TOv TPpdTOL PifAio TV LToryeiwv TovL
Evicheion. Avtd to mapdderypo to cvvavtdpe oto PiAio yempetpiog tov Peter Ramus
(1555) kou 60 avtioToryo £pyo Tov moovitn A. Tacquet (1654). Ta BifAia avtd doknoav

peyaAn emidpaot ot d1dacKaAio TG YemuUeTpiog 6To GYOAEld.

H oOvdeon g wotopiag pe m d1dacKaiio TOL avTicToyov HoONUaTOg TV LB UATIKOV
SLUPBAAAEL EKTOC OO TN GLAOCOPIKN KOl TNV 1OE0A0YIKY| TPOETOYLOGIO TOV AVOYVMOGTI)-
pafnT ot SIOUOPP®GCT TNG GTIOAOYNUEVNC KPIoTG KOl 6TV KOTAvONGN OTL TO YVOGTIKO
AVTIKEIPEVO TV LaBNUOTIKOV amoTtelel TPOTOV NG dPacTNPLOTNTOG COPMY avOpoOT®Y. Mg

TOV TPOTO OVTO EANYIGTOTOLOVVTOL Ol OPYIKES OVTIGTACELS TV GTOLONGTAOV Kot SLADovVTaL
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01 OTEPEOTVTIKEG AVTIANYELG OTL TOL LAONUOTIKG OTOTEAOVY £Val «OVOTENTO» UAONUO AOY®
NG AOYIKNG «0GTEOTOINGNC» Tov. Ba Ntav AdBog coppmva e Tovg Oouaion & Kaotdvn
(1987) va. unv avaeépovpe 1o Piprio “The philosophy of Arithmetic exhibiting a
progressive view of the Theory and Practice of Calculation’” tov J. Leslie (1766-1832) mov
exd060nKe to 1817 xou vapée icme 10 TPMTO 67O €1d0¢ TOV. H 16TOpia VILAPYEL TAVTOV Ko
0 pOLOG NG elvarl peBodoroY1KdS, OYL E10AYMOYIKOG 1) CUUTANPOUATIKOC. AVTO onuaivel 0Tt
N 10Topilol YPMNCIUOTOLEITOL Yo Vo avaADoEL Kot vo Ogiéel v mopeio eREAVIoNS Kot
Hop@OTOinoNg TG OpOUNTIKAG YVAOONG Kol Yo VO GUYKPIVEL €MIONG OOPOPETIKOVGS
poémovg enefepyociag kot yepiopod Tov aplBuntikeov (mmudtov. O Leslie (1817)
TOPOVGIOCE LE OLT TNV HOPPN TO TEPLEYOUEVO TNG OTOLELDIOVS OPLOUNTIKNG,
EMNPEACUEVOG OO TNV Kuplapyn OA0GOoQIKT Taon o610 TEPPAAiov Tov Tov €0eTe MG
Baon g ddackoroag Kot TG  HAOnong «tn HeAETN TOv avOPOTOL KOl TOV VONTIK®OV
Aertovpyuidv tovy. Eva omd 1o yopaxtnpiotikd g yvopicpota MTov «1 Soypoviki
epunveia g avantvéng tov avlpomivov yévoug pe Pacn v mpdodo kot 10 TAAIGLo
AVATTUENG TV IGTOPIK®Y 6ToVdMVY». H 16T0p1kn emotiun Bewpeitar omovdaia, yroti dev
neplopiletar povo o depevvnon kot v eniPePainon twv opdmv | AavBoouévov aAld
duvatal vo avadeifel Tig apyég g opotopopeiog e avlpomvng eHone, n yvoon tov
omoiwv kpidnke amopaitnn ywo ™V avantvén 1000 ™S PLA0COPING OGO KOl TV

EMIOTNUOV.

H wotopio tov pobnuotikdv dev amotédece povo pépog tng dwoaktéag VANG, oAl
a&lomomOnke o1n SOACKAAIN EMKOVPIKE KOl 1S CLUTANP®UA TOL BACTKOD SIO0KTIKOV KO
YVOOGTIKOD OVTIKEILEVOL TMOV HOONUATIKOV ULE TN HOPPT] TOV IGTOPIKMOV OVAOPOU®DY TOL
ocoumepednoay oe PiAia SWBoKTIKAG TOL oOvTictoyov padnuatos. Mia mp®T
npoornddelo Tpog TV katevbuven avti frav 1 dnuocicvon tov Piiiov “Die Element der
Mathematic” (Aewyia, 1853) amd tov Richard Baltzer (1818-1887). To Biprio avtod eiye
eUTAOLTICOEL pE 16TOPIKES aVOPOPES Kot VD amevBuvotay Kuplwg 6TOVG EKTAOEVLTIKOVG,

a&lomomOnke TeAKA 6T oYOAKY ddacKaAlN Kol amrd Tovg LodNTEC.

H téon ddaktikng a&lomoinong g 1otopiog KaAMePYNONKE LLE TO GLGTNUATIKO TPOTO
ot l'epuavia Adym g d14300MG TOL VEO-OVUAVIGLOV, OGS KOPLOG SLOVONTIKNG TAOTG TTOV
e&éppale 10 aimuo avaPioong tov adldv Kot 10e®O®V TG KAUGIKNG ETOYNG HE TNV
a&lomoinon ™¢ wotopiag. O vEOG TPOTOC OKEYNG TOL GVOTAONCE OMO TNV KAUGIKY|
@UAoAOYio KOt TN PIAOGOQia Oev GPYNCE VAL EXNPEAGEL KOL TV EMCTNHLN TOV LOONUATIKOV.

Aev givar vrepfolikd va movpe 01t M ypnowdra aflomoinong g 1oTopilag TMV
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HaONUOTIKOV TN SOOKTIKY] TPAEN avayveopioTnKe Kol a@OUOIdONKE ®¢ aitnuo KOG
AOYIKNG amd OAoLG ekelvovg Tov eiyov aoyoAnBel e ) O100KTIKN TV HOONUATIKOV 0T
epuavia, yeyovog mov GUVEROAE OMOEAGIOTIKA GTN dNUIOVPYIN EVOG ELVOTKOL KAILOTOG
pebodoroyikng Aettovpyiog g wotopiog ot ddacKaAin TV LadnuaTKOV (Oopaiong &
Kaotdvng, 1987).

Inuovtikd Ppata oty évtaln g otopiog TOV Hanpotikdv ot ddackaiio Tov
avticToryov nadfpotoc onuetmdnkay omd T Televtaisg dekaetiec tov 19°° aidva kat
e€Ng. X ovvéxeln o TopovcldcovUE KEIPEVH, OMOYEIS KOl OVOPOPEG ONLOVTIKMOV
HoOnpoTiK®v ot omoiot vrooTNPEay Kot TPo®Oncay TV €1o0y®yn Kot gVIioyLuon g

16TOPilog TOV HOONUOTIKOV GTNV EKTOLOEVTIKY SLOOIKAGTAL.

e Iloproyoria 1772
210 kotaototika tov  Tlavemotnuiov e Coimbra otyv Ioproyalio Epovv kataywpiolel
oyohio ka1 mpotdoels mov dlatvrwoe to 1772 o Jos Monteiro da Rocha yia v opydvewon

TOV TPOYPOYLOTOS GTOVIDY TV UOONUATIKDV TOD TPADTOD ETOVGS:

1. IIpokewévov N dwdackario Tov Manpotik®dv va yivel pe v ocwoti Gepd Kol va
amoPel MEEAUN GTOVS POITNTES, O UEAETNTNG TNG YEWUETPIOG TOV TPAOTOL ETOVG TPEMEL VOL

dwPdoet To Tporeydpeva (prolegomena) e pobnpatikng exGTHUNG.

2. O 018doKkmV TPEmEL va KAVEL L. GOVOYT TOV KUPLOV ETITEVYUATOV TNG LOONUATIKNG
EMOTNUNG OTIC o 0ELOONUEIMTEG 1OTOPIKEG TEPLOSOVG TNG: O) OO TNV EUPAVICT TOV
LOONUOTIKOV ©G TOV oidva Tov @air| kot v emoyr tov [TuBaydpa, B) amd v idpvon g
AleEovdpvi|g ZYOANG MG TN YPIOTIOVIKY ETOYN, Y) OMO TNV €NOYN KOATASTPOONG TNG
eMnviKng avtokpatopiag w¢ tov Descartes kot 6) and v emoyn tov Descartes uéypt

oNUEPOL.

3. Avt n obvoym Ba givar avdioyn TOV 1KAvoTHTOV TOV 6Tovdact®V. [lpokeipuévon va
pHeAeTNoEL KoOvelc TV mPoodo TV pabnpatikov, mpénet va dwaybel o 1010g TIg
OVOKOADWELS TNG HOOMUOTIKAG EMGTAUNG 7OV £yvav ToAdTEP, £TCL MGTE VO PNV

emovaAneOet o 0e0TEPT POopd M 1d10L avaKGAVYT).

4. O xaBnyntg g dAyePpag mpémet vo Kavel por cHvoy™n TS otopiag TG dlyvovag Tov
Adyo mov ot apyaiol, av kol yvopllav Tovg OepeAidoelg kavoveg g aviivong, oev
Katapepov va eEaydyovv ekelva o GUUTEPACUOTO TOV OVOKAALYOV Ol GOyypovol

nabnuartikoi (Fasanelli et al., 2000).
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o Tolria 1790
O Joseph Louis Lagrange (1736-1813), kopvgaioc podnuatikodg otn I'odria, didace petd
™ Foddikn Erovdotaon upabnuotikd oe gortntég kot dackdiovg otmv Ecole Normale.
Me agopun £vo amdGTACLO CXETIKO LE TOVG AOYAPIOLOVG AVEPEPE: «TWS TPETEL Va. EYOVY
™V TEPIEPYELD. 01 uabnuotixol vo uabovv wawg ot ueyciol pabnuotikol uéco, amo Aaldn ko
O00OKOLOVS OPOUOVS KOTOPEPOY VO ETITOXOVY TOV 0TOY0 Tovs. llpémel Aoimov va. eiuaote
EVYVOUOVES TE ODTOVS (OG TPAYUATIKOVS EVEPYETES THG ovBpwmotntog. Tétoleg yvaoels
eldrdov umopel vo. oog kaBoonyodv ge mapouoies Epevveg kou va pwticovy Béuato ue to

omoio. acyoleiorey (Fasanelli et al., 2000).
e Noppnyia 1820

O Niels Henrik Abel (1802-1829), o peyaAdvtepog pabnuatikodg e NopPnyiag, Eypove
070 TEPODPLO TOV GNUEIDCEDY TOL T ENG: «Mov paiveror 0Tt edv Kdmoi0g Oélel va Kavel

Poodo ota. paldnuatika mpémel vo. ueietioel tic avbevties v uabnuotikovy (Fasanelli et

al., 2000).
e Ayylia 1865

O Augustus de Morgan (1806-1871) otnv gvapktipilo. OpAio. TOL ®G 0 TPAOTOG TPOESPOG
¢ podnpartikng Etapioag tov Aovdivov otig 16 Iavovapiov 1865 petald dhiwv tovilet
OTL. «koulo t€&vy 1 emotiun o€V givair eAevBepn, av oev ueietnbel oc oyéon ue tov TPOTO
oKéYNS TV avlBparwv ae mponyodueves emoyées. Eivar exminktiko to mooco mopaleva ot
HoOnuatikoi pilovv yio ta paOnuUoTIKG, ETEION OEV YvwpPIlovy TNV 16TOPIa TV UAONUOTIKOV.
Aéve avta mov ovTIlopfavovior mg yeyovVOTa Kol UE ODTO TOV TPOTO TOPOUOPPOVODY THV
1otopio. tovg. Eyovv oto puvaid tovs uia ovykexpiuévy axolovBio yeyovotwv  kou
pavralovtar ot ooty 1 axolovlia vmapyer koi oty iotopio. O pobnuotikog mpémer vo.
Wopilel Toio eival 1 TOPEIO, THS OVOAKOADYHS OTOVG OLAPOPODS KAGOOVS TWV UAONUOTIKDV.
Etot, av o kabe pnabnuotikos Géler o1 dikiés tov Epevves va. oonynbovv e emitvyia, Oo
TPETEL VO, YVWPILEL TODS TPOTOVS UE TOVG OTOIOVS 1 KOTWTEPY TPOTACH EIYE UIG TOVEXN

eCédién kou éptaoe vynlotepar (Fasanelli et al., 2000).

e Ayyhia 1890

O JWL Glaisher (1848-1928) mpdedpog ¢ Bpetavikie Evaong avagépetl 0ti: «oe kabe
owpifn n o fiflio avatepo omo datplfn eivar mavo emBounto va yivovial avapopés oe

TPWOTOTOTO. OTOUVHUOVEDUOTO, KO, OV EIVAL ODVOTOV, O€ UIKPC 10TOPIKG anueiopoto. Eiuat
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PéParog ott yavovv mepioootepo ta. Mobnuotika omo kabe iy emotiuy, otov yiveta

npoondbeia va dioywplotodv omd v 1otopio tovg» (Fasanelli et al., 2000).

e Hvopévo Baciiero 1919
Ye o ékBeon g Emirpomng Mabnuotikov avaeépetor. «Kabe uobntns Oo. mpémer va
WapIlel kATl amo Y avOpaTivy Kot Tpoow ikl TAevpa tov Géuotos mov ueieta. H iotopia
TV pobnuotikov Go pog dmaoel kamota. fonbeio. oty dropoppwaon e ayolikng aibovoag.
Lo mopdderypa: ta TopTpPéTa. TV oTOVINIWY HobnuaTiK®OY Bo TPETEL Vo EIVOL KPEUOTUEVQ,
oty Taén Kol Vo yIvoviol ovopopes yia ) (N TOLS KOl Yo TIS EPEVVES TOVG OO TOV
O0GOKOAO OTH O1GPKELD. TOV UOONUOTOS KOl Vo, TOVILETOL OTO. WOIOLG 1] ETIOPOOCH TMOV

nobnuotikav avaxeibwewv oty tpoodo tov molitiouovy (Fasanelli et al., 2000).

e Hvopévo Baocilero 1958
And v éxbBeon tov Ymovpyeiov ITadeiog tov Hvopévov Baciieiov avaeépetarl @ «o
000KAAOS TOV YVWPILEL EAGYIOTA TNV 1OTOPIO. TV UOONUOTIKDV, JLOGOKEL TEYVIKES Ol OTOLES
0ev Eyovv oyéon ue TO. TPOPANUATO TOV TIC ONUIOVPYNOAV OVTE UE TNV OVOTTULH TV
Hobnuatikav yevikd. H yvaon twv exLyeipiudtmy kol 1wV o10pmviay UETOLD TV UEYOADY
HoOnuatikv umopel va mpokoiéaer vy mpofinuotiond kor oolHtnon oty T0lH Kol Vo,
0ONYNOEL  TTNV KOTOVONON TV EVWolmVv. Eva omo ta molvtiua gpyoieio. mov 0 0G0KAAOS
UTOPEL VO, ATOKTHOEL OO TH YVWON THS 10TOPIOS TV Uodnuotikoyv givar ott Qo ekt v
EMOpaon oTIS aNUEPIVES KoTaotaoels. Eival aonuovtiko vo yvwpilovv o1 puobntés ot molia
a0 OVTE TOV O10GOKOVTAL GHUEPO. EIVOL OTOTEAETUA. QIMVWV TPOPANUATIOUOD 1§ OLOUGYNS
mvevuotikng. To puaBnuotixe umopodv vo. 010ayfodv 6ot Hovo Ue POVTO TH OIKH TOVS

otopioy (Fasanelli et al., 2000).

e XYkotia 1929
H Kathleen Ollerenshaw (1989) (b. 1912: ‘living mathematics’, IMA Bulletin 25(1989))
toviCel v maudevtikn a&io tov Bipriov tov Turnbull (1912) «Or Meydlor MaOnuatixoir.
210 BAo ™G avapépetl OTL kKaBE VEOG TOV EVILAPEPETAL Y10l EVO CLYKEKPIUEVO KAADO TNG
péonong, Ba mpémer va €xel 10 KatdAinio PifAio mov vo avoa@EpETal GTOVG UEYAAOVG
€101KOVG EMOTAUOVEG TTOV (volEaY TO OPOUO AVATTLENG TOV EMGTNUOVIKOD TOUEN TOVG
(Fasanelli et al., 2000).

e Jroria 1871

13



O Eugenio Beltrami (1835-1899), kafnyntmc g Mnyavikng oto Ilavemotiuio g
MroAovia, avagépetl 0Tt o1 pantég mpémet va ndbovv va peretobv amd vopic To omovdaio
épya TV peydlov daokAAwov avti vo yeuilovv 10 HVOAO TOVG LE OTEIPEG OLOKNGELS TOV

KoAgyiov ot omoieg dev Eyovv kapia ypnowdmra (Fasanelli et al., 2000).

e Béiyo 1877
O Paul Mansion (1844-1923), xafnynmc oto Ilavemommuio g ['avong, onpocicvce
pbpo oto omoio Biyer to {\tnua g SWakTkNG olomoinong TG 1oTopiag TV

nobnuatikov (@ouaidng & Kaotavng, 1987).

o TI'eppavia 1883
O S. Giinther, kafnynmc podnuatikodg g devtepoPadiog exkmaidevong, Tapovciace TV
TPOTN EUTEPICTATOUEVT EPYACia Yo To pOAO NG dwackaiiog TS wotopiog 6To padnuo
tov podnuatikov. Edo Bploketot kot 1o onueio kapmng, kabog 1o BEpa g SOUKTIKNG
a&lomoinong g 16Topiag meEPVA amd TNV MEPIOTAGLOKT EEETOGT) TOL GTNV OVTOVOUTLLEVT
Kot dopnuévn Bemdpnon tov (Oouaiong & Kaotavng, 1987).

o I'eppavia 1897
O Hermann Schubert (1848-1911) oto Pifrio tov «Mathematical essays and recreationsy
onueimoe 01t N mAgoYNEio TOV HOONUOTIKOV 0ANOEldV TOL gival YvoOTEG € EUAG
npobmoBEétovy Tov TVELHATIKO LOYBO0 TOAADV cdvev. ‘Evag padnuatikdg Aomdv o omoiog
embupel va amOKTNGEL TANPN KOTAVONGT TNG CUYYXPOVNG EPELVAS GE OWTOV TOV TOUEN
TpEMEL YpNyopa vo EovaokepTel TIG HAONUOTIKEG €PYOCiEC TOAMMV aldVOV Vopitepa

(Fasanelli et al., 2000).

o T'eppavia 1907
O T'epuavog Felix Klein (1849-1925) édwoe véa mBnon oty 1otopikh néBodo didaokoriog
TOV HoONUATIKOV Kot TNV TEPEAUPE e TO KOPOS TOV. XTIC S1AEEEIS TTOL £0MCE Y10 TPAOTN
eopd 10 1907 ota mhaica ™G EMPUOpP®oNG kabnyntodv tov padnuatikov aglonoince
eVPEMG TNV 1oTopia TOV HadNUOTIK®V. AVTEC 01 SLHAEEELS OMOTEAECAY TO TTEPIEYOUEVO TOV
PNUGHEVOL €PYOVL TOL «XToLYelwon pobnuatikd omo avwtépa amoyny. Or Oopoiong &
Koaotavng (1987) avapépovv éva omdomacpa amd 10 PifAio tov: «Eivor ovoiaotiko
EUTTOO10 TTNY OVAAODON ULAS TOGO PVOIKNGS Kol 0ANO1va emiotiuovikng uedodov didackolios n
EAELYN 10TOPIKNGS YvaONS TOV TOGO avyva yivetar aioOnty. o vo 10 kotomoleunow avto
OTOPAOIO0 VO, ELCOYAY®W 10TOPIKES TOPOTHPHOELS TTHYV TOPOVOLOGH UOV KOl KOVOVIOS TO

motedw 0Tl oog Eyw Cekobopioer TOoo apyd. yevviOnKay O0les o1 HoBONUaTIKES 106eC, TS
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OYEOOV TOVTO. EUPAVILOVTOL TPDTO GE TPOPNTIKES UAALOV UOPQYES KOI TS UOVO UETC, OO
HOKPG aVATTUEN ATOKPLOTAALDONKOY O QVOTHPES UOPPES Ol TOOO OIKELEC OTH GUOTHUATIKI
rapovoioon. Eivor kpopn pov eimidoa ot owvty 1 yvaon Oo omokTioel uio. OlopKH Kol
KOTOAVTIKY] EMIOPAOH TAV®W OTO YOPOKTHPO. NS Olk) 00¢ Oldackoliosy (Oouaidng &

Kaotdvng, 1987).

o Yofietwki] 'Evoon 1931
O Pmcog Mark Yacovlevich Vygodsky oto Biprio tov “Foundations of infinitesimal
calculus” avagépel o6t Eypaye avtd to Pipiio eéortiag g Pabidc memoiOnong tov ot
Kavéva amd ta vrapyovro Pipiia dev mapabitel Tig Paocikég 10€eg [...] pe amapoaitnn
evkpivela Kot cagnvelo. Avtog eivar o Adyog mov to PipAia avdrlvong dev €xovv
padnowokn a&io yu toug pantéc. H ewoayoyn tov avayvaotn avtod tov PiAiov ot
HEAETN NG avaivong TpobmofEtel T YvAo! TOV TPOKTIKAOV OVOYKAOV — Ond TS OTOiES
nponABav ot Bepehdoelg €vvoleg tov podnuatikev. H avoemmpomoinon tov yvocewv

avT®V omoterel petayevéotepo {mua yio Ty avaivon (Fasanelli et al., 2000).
e Apepui 1896

O Florian Cajori (1859-1930) oto Biprio tov «A history of elementary mathematics with
hints on methods of teaching» vmoot\pi&e Ot M exmaidevon Tov TSIV TPEMEL VO
CLUP®VEL e TOV TpOTO Ko pe TV péBodo g ekmaidevong Tov avlpdmivov yévous. Me
Al AOYLa, M YEVVNOT TG YVMOONG GTO ATOUO TPETEL va. akolovdnoel v idwa mopeia pe
N YEVEON TNG YVAOTG 6T KOwmvia. AV T0 KPIThplo avtd - yvootd and tov Pestalozzi ko
tov Froebel - givor cwotd, 101 Qoiveton g M yvoon g otopiag cvufdilet
amoTeEAECUOTIKG otV avafaduion g dwackoMag g emotnung. AkOun Kot GTnv
TEPINTOON 7OV 1 AroY™ AVTH KPIVETOL OUPIAEYOLEVT), 1 EUTELPIO TOAADY EKTTALOELTIKADV
amodeIkvOEL TN onuacio Thg 1otopiag ot dwackario Tov podnpoatikov (Fasanelli et al.,
2000).

e HIIA 1923
Z1ic apyé Tov 20° ardva exdnimonke Wiaitepo evdiopépov otic HITA yio tnv viobétnon
™G apyns TG dbepoTikdTTOS 6T ddocKaAln TV pabnuatikov. H épupacn 666nke ot
oLVOEDON TV HaBNUATIKOV pe TNV 1oTopio ot d1daKTikn Ttpdén. Koplog eknpdcmmog g
Taong avtng omotelei o David E. Smith (1860-1944) pe onpavtikd épyo oty mpombnon
aUTNG NG OWOKTIKNG TPaxTiKNG. To mpdTo vanpeciokd vrokovuévto otig HITA pe
avagopd oty alomoinon g 16Topiog TOV HOONUOTIKGOV TN oYXoAMKN Taén vanpée to
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nopwopo g EOviknig Emutpomnic ywo v avadopydvoon g Odockaiiog TV
pnobnuatikov ot devtepoPdbuia  exmaidevon (1923). Avapépovpe mapakdTem Evol
YOPOKTNPLOTIKO OTOCTOGLO TOV TOPICUATOG: «oOUPOvAEDOVUE TOVS dATKALOVS Va. uabovy
ta kabopiotika yeyovota TS 1oToplog TV uodnuatikdv kai ve udlovv étar ot T
HOONUOTIKG. OVOTTOYTHKOY WG AmaVTHoN OTIS aVvOpOTIVES OVAYKES, TOOO OTIC VONTIKES 000
Ka1 Ti¢ TeYVIKES. Oa ETPETE VA YpHOLUOTOGOVY ODTO TO DAIKO TEPIOTATIONG. OTA. Uodnuata
TOVG, Y10 VO, AVENGOVY TO EVOIOQPEPOV TMV UOBONTOV e GTOTES GVLNTHOEIS YLO. TV OVATTOEN
TV pabnuotikwy Kot yio ™ (N TV UEYGADY ONuIovpy@V ¢ ETIOTHUNG (...) TO 10TOPIKO
Kar 10 Piroypapiko viiko Go Empeme va ypnoipuomonlGei yio vo KOVeEL TH OOVAEIC TLO

EVOLOYEPOVOO. KOl LUE TEPLEoOTEPN onuacion (Oouaiong & Kaoctavng, 1987).
e HIIA 1930

H Vera Sanford oto Biiio g «A short history of mathematics» onpeidver 6t Tpv amod
éva ouwva o Augustus De Morgan mapovcioce v Amoyn TOv GYETIKO LE TO GYOAMKE
eyxewpiowe  tov padnuatikov og &g «Mia koin cbotaocn otovg upobnuotikods ocov
APOPa. T UEAETH TOAQIDV €pyaciaV gival va Ogiéel 0Tl 01 OVOKOAIES OV GLVOVTODV 01
nabntes eivar oxplfawg o1 101ec TOL OVOKOAEWAY Kol TOVG UEPGAOVS oBOnuaTiKodS 610
Taperbov Kol KATOLES OO OVTEG UEPIKES POPES GTOUBTNOOY THYV TPOOIO THS EPEVVAS TOVSH

(Fasanelli et al., 2000).

opeova pe tovg Oopaion & Kaotdvn (1987) ot dekaetio tov 1920 gppaviCovron 600
PEVULOTO TTOV EMEOPAGOV APVITIKG GTNV EGAY®YN NS 16TOpiag ot d1d0KTIKY Bempio Kot
oTN oYOMKY dwacKoAio Tov padnuotikdv. To TpOTO TPOEPYXETOL aATO TOV YDOPO TNG
yuyoloyiag ko oaeopd otn Bewpio tov pmyefropiopov. Koplog eknpdcwmog TOL
umyepropopod ovadeiytnke o E.I. Throrndike pe 1o BipAio tov «The Psychology of
Arithmeticy. Baocwm apyf tov pmyefropiopod amotelel n mapadoyn 6t 1 pabnon eivor
por ToONTIKN KO 0VOmopay @Ytk dlodikacio TpOcKTNoNG YVOOoNS oL HeTtadidetal omd 1o
daockaro kot and to PipAio otov padnti. To poaid Tov pabnm eivar dypago yopti Thve
070 07010 0 0ACKAAOG UTOPEL VAL EYYPAWEL TN YVOON. XTO TAMIGIO OVTO TO EVOLAPEPOV KoL
ot JuKTIKOL YEPIoUOl EMKEVTPOONKAV GTN HobNncloky copmeprpopd tov pobntov. To
deVTEPO pevpa TPoNAbe amd Tov Ydpo TG @rlocopiog ¢ emotnune. [poxerton yo v
EMKPATNON TOV AOYIKOU OETIKIGNOV, 0 00{0G amMEKTNOE Ao T TEAN TNG OEKAETIOG TOL
1920 pio wvplapyn Oéom otov TpdmMO KOTAVONGONG NG EMOCTNUOVIKNG yvodong. H

EMKPATNON OVTOV TOV PeLpdtOv gliye ©¢ amotélecua TV mTeEPO®PLOTOINGT TOV

16



mpofAnuatiopod yio T @HOM TOL TEPLEYOUEVOD OOACKOAING KOl EOIKOTEPA YO TN
dwaktikn aglomoinon g wotopiog oto pnabnua tov padnuotikov. H tpocoyr otpaenke
ot O0wacKkoAMo Kol HEAETN TOV OempnTIKOV HOOMUOTIKOV HE  OVTL-IOTOPIKO TPOTO.
BéBata to evdopépov yio v avtiv v péBodo sdackoiiog TV podnuUaTIKGOV dgv
éoPnoe, £xooe OPOE TNV dLVaUIKY TTOL gixe eppavicel TV Tp®T dekaetio tov 20°° audva.
210 dtdotnua 1930-1950 Adym g d1eBvoldc mOMTIKNG KOTAoTOONG ONUOGIEDOVTOL Alyo
uoévo apbpa oxeTikd pe TN OWOOKTIKY TOV HOONUOTIKGOV Kot TNV oOVOEon TG HeE TNV

otopio (Aopaiong & Kaotdvng, 1987).

To oxknviko dpyroe va aAralel otn dekoetio Tov 1950. H emotpoviky] Kot T€(VOAOYIKN
TPO0d0C MG T TEAN NG Oekaetiag Tov 1950 emépepe Pabiég aAlayég otn doun| Kot TO
nepleydpevo ¢ padnuotikng modeiog. H pobnuotikr) modeio avaPobuiotnke ot
nopdAnia avalomopmdnke moapdAinia o evolagépov yia T ddakTik) a&lomoinon g
16TOPIlag TOV LOONUATIKOV. ZTIG apyES TG OeKaeTiog Tov 1960 avakdmTETOL Yo oL KO
@opa M dvvapikn ywoo T OWakTIK) aSlomoinon g Topiag AOY® TV TPOowOoLUEVDV
oALOY®DV GTOV TPOTO SOACKOAOS TOV HOONUOTIKGOV Kol AOY® NG ULeAomg Tov divetol
ot AOYIKO-OoUIKTy @OoM NG Hodnuatikng yvoons. Qotdéco dev Agimel 10 €pyo TV
OewpnTikdv OV Aenoav To TEPDPLO Yo TN O1eicdvon TG 10TOPlag OTN OOUKTIKY|

pebodoroyia.

H evtatikonoinomn g €pevvag 6Tov Y®POo TG SWOAKTIKNG TOV HOONUATIKOV LE GTOYXO TNV
TOLTIKN avaPddpion g ddackaiiog Tovg Tpo®dONGe twa véa avtiAnyn yo ™ dwbackaiio
TOV HOONUOTIKOV Kol £0MGE [o VEO TPOONTIKY 6T JoKTIKY aglomoinon g 1otopiog
TV podnuotikdv oto oyoieio. To 1972 ota mhaicio Tov 2° Aebvoidc Zvvedpiov yio v
OWOKTIKY] TOV podnuotikav dwrtvmmdnke n dmoyn 0Tt M pUeEAETN NG 1oTopiog TV
ponpoatik®v Oa propovcoe va katappiyel v Taytopuévn avtiAnyn Ot To padnuatikd
OTOTEAOVV VOl £TOULO KOTAGKEDLAGLO Kot VoL avadei&etl TNV avBpdmivn TAgvpd Tovg Kot T
Babbtepn oyéomn TOLG pE TOV MOMTIOCUO TETLYOIVOVTOG TOPAAANAO TN O1€yepomn TOL
eVOLQEPOVTOC TV padntdv. TELog TovioTnke N avAYKN EVGOUATOONS TG 10TOPIaG TOV
LoONUOTIKOV 6TN 6XoAMKN ddackoiio amd Tovg kabnyNTég TV patnpatikdv (Oopoiong

& Kaotdvng, 1987).
EAAHNIKH ITPAT'MATIKOTHTA

>10 EAMvik6 TTavemotpio av Kot Lanpye evOlapEPoV yio, TV 1otopio TV LadnUatikoy,

dev vmp&e moté £0pa lotopiag twv Mabdnuatikdv. Ta tedevtaio ypoévia n otopic TV
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HoONUOTIKOV  S10GOKETOL  OTO  TOVEMCTAUIO ¢ WHaOnuo  emAoyns.  Avoeépovpe
YOPOKTNPLOTIKG OTL pOvo 0 NikdAaog Xatliodkic, kabnyntg oto [Havemiotio Adnvov,
dida&e amo 1o 1904 £wg 1o 1938 v Iotopia twv Mabnuotikev oe évav KOKAo eAedBepmv
ponudatov. Xtn devtepofdduio ekmaidevorn apyloe vo EKONADVETOL EVOLAPEPOV YO TOV
18aktikd poro ¢ Iotopiog Twv Madnuatikdv otic apyéc tov 20°° aidvoe dtov £yvay
yvootéc oty EAAGSa o1 evépyeieg tov Felix Klein. Zvykekpiuéva, petappiotnke omd tov
K.N. Aaumipn ota eAAnvikd 10 avaAvTikd Tpdypappe S10acKaAINS TOV GUVTAYTNKE OTN
I'epuavia ko dnupooctevtnke oto E° tépo tov deitiov g EME to 1924. £ avtd
avVaQEPETOL LETOED TV AAL®V: «...H 1otopia twv Mabnuatikov mpémnel, 0mov 10010 €ivol
TPOaPopo, vo. Aopfovetar v’ OV Koo THY AVATTOSIY THS OLOOKTENS VANG WG KO KOTC, TOV

KaBopioov v mpofinuiTwy. . . ».

O K.N. Aoumipng 1o 1922 dnuocicvoe oto meplodikd «ITAIAATQIOX» éva apbpo pe
titho « lotopixai mwopatnpnoels kKotd. v Ol00CKOAIAY TV UAONUOTIKGV» LE TO OTOI0
emyyeipnoe va oproBetoet v gpappoyn g lotopiog tov Madnpoatik®v 610 ook
nabnpo. Avaueco oto GAho onuewdvet: «(...) (Mev evwod o1’ éowv Aéyw ot mpémer vo.
uetafalouev 1o udbnuo twv  uadnuatikaov(...). Ouws d1o  oLVIOUWY  LOTOPLKDV
wapexfocewv tog omoiog ovvietwuey Bo ovurinpwowusv kor Oa tederomorowuey ™y
nobnuotikn poppwary tv uobntaov (...)». Ilpoteivel ¢ Bactkods 61ox0VG OOUGKAMOS

™G 1oTopiog TOV HadnuaTKoVv:

) VO KOTOVOTIGOVV EUmpaKkTa ot podntés ™ Poduaio, cuveyn Kot adtdAewttn Tpdodo g

EMGTHUNG OV oMUEWDONKE XAPM TNV EPYACIA TOV EMIAEKTMOV TVELUAT®OV KAOE GUANG.

B) vo extyumoovy v peYdAn cvuPoAr v omoia mpocsépepav ot apyaiot  EAinveg

padnuotucoi ot BepeMwon g LadnNUOTIKNG EMGTHUNG.

Y) ovykpivovtog Tig OapopeTikég peBddovg pe Tig omoieg AvOnkov kdamowo OepeAdon
nmuota tov padnuotikov, vo eicéAbovy Babvtepa 010 Tvedua avtdv TV HeBddwV

KO V0L EKTIGOVV LE TOV M0 KATAAANAO TpOTo TNV a&ia TG KAOE pog amd avTtéc.

To evvoikd wMpo yo v Owoktikn oéomoinon g Ilotoplog twv podnuoatikov
EVIOY0ONKE OKOUN TEPIGGOTEPO TNV TEPIODO TNG UEYAANG EKTOOEVLTIKNG UETAPPVOUIONG
tov 1929. 'E161 610 avalvtikd mpodypoppe tov podnpatog tov pobnpotikov tov 1931
vpée mPOPAeYM Yo TPOTN POPA va. dddoKeTol HETd TNV TepdTmon g VANG g ZT°
TdENG yopuvasiov n evotnta «Emiokdmnon tov podnpatikdv, 16Topikn Kot @Aosoeikny». O

p0oedpog ™G EME N. ZakedAapiov yopakTipioe TV EVOTNTO VT O «ATOPAITHTOV KOl
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0VALOON 010, TNV UOPPWON TWV VEWVY, OEV TAPEAEIYE OUWMG VO EKQPACEL TI EMLPVAAEELS
TOV Y10 TOV OWOKTIKO ¥pOVO 7oL amortovce 1 dwackoAia G To 1935 ot moAttikég
e€eMEelg 00NyNoOV TNV OAANYY| TOL EKTOLOEVTIKOD GUGTILOTOS KOl GTNV OVTIKOTAGTOOT)
TOV OVOALTIKOD TPOYPAULTOS padnpdtwy tov 1931, yeyovog mov avamdQevkTo ETNPENCE
Kol T SOUCKOALN TNG IGTOPIKNG EMOKOMNONG TOV LOONUATIKGOV. XT0 TpOYpoppa tov 1931
Ol GULVTAKTEG avayvVOPIoOV TN GUUPBOAN TG O1000KAAING TOV HOONUATIKOV OTN YEVIKN
Lope®oN TOV HoONTOV 0ALL Ekplvay OTL GE GUVOEST| L€ TO VIOAOITO TEPLEXOUEVO TOV
pabnpatog dev Ba cvvéBaie otnv Pabdtepn katavomon tov podnuatikov. ‘Etot avt n
Ospotiky evotto €moye TEMKA Vo O000KETOL X 0VTO GUVETEAESE KOl 1 EAAEYM
OWOKTIKOV POV, apOV TOAAEC (POPEG OV EMOPKOVGAV Ol MPEG YL TNV KAALYM NG
«KOVOVIKNG» VANG TOV HOONUOTIKAOV 7OV KAt Topddooy O000KOTOV GTo. GYOAEin

(Oopaiong & Kaotdvng, 1987).

1.2 TIATI OA TMPEIIEI NA ENXQMATQOEI H IXTOPIA TQN
MAGOGHMATIKQN XTH MAOGHMATIKH EKITAIAEYXH

1.2.1 H IXTOPIA QX EPTAAEIO KAI QX XTOXOX

Av dwfdocel kaveig v PipAoypagio oxeTiKd pe ™ OOOKTIK ¥pNon TS 16Topilag TV
HOONUOTIKOV 0T GXOAIKY] ekmaidgvon, Oa cuvavINGEl TOAAL EMYEPNUATO VIEP TNG
EI00YMYNG TG 011 ddackaAio, KaODG Kot TOAAEG TPOTAGELS Yot TOVG TPOTOVG OOOKTIKNG
a&lonoinong mge. Ed® Ba mpocmabncovie va mTapovstdcovie Toug AOYoug TG E1G0YMYNG
¢ lotopiag tov Mabdnuatikeov oy  owoockaiio. To emyepnuata yuoo T ¥pNon g
totopiag sivar dvo (Jankvist, 2009) kot a@opovv otn SWOOCKOAO TNG 1GTOPIOG TMV

LOONUOTIKOV ©G EpYOLEIOV KOt OG GTOYOL.

A. H wotopio g gpyareio

H xamyopia tov emyeipnuatov g olomoinong ¢ otopiag ®g  EPYUALEIOD

TEPIAAUPAVEL  ETLYEIPTLATO CYETIKA LLE TOV TPOTO UE TOV 0moio ot pabntég pabaivouv ta
podnuaticd (Jankvist, 2009). ‘Eva tomkd emyeipnuo €dd givar 6tL 1 ddockaiior TG
oTopilog TOV HoONUATIKAOV Kivntomotel Tovg pabntég va Habovv Kot vo LEAETHCOVY Ta
LaONUOTIKA O10TNPAOVTOG TAPAAANAL TO EVOLAPEPOV KO TOV EVOOVCIAGHO TOVG Yo Labnon
(Farmaki & Paschos, 2007).

Emiong éxer dwutvmwbel m dmoyn OTL pio 10TOPIK TPOGEYYIOT NG OWOCKOAING TMOV
LoONUOTIKOV  pmopel vo TPood®GEL 6To HodnUaTikd €va mo avOpdOTIVo TPOGHOTO Kot
tomg va dtahvoel tov eofo mov cuvnBmg Tpokaiel To paNua avtd otovg padntéc (Russ

et al., 1991). TToAéc popéc Oépato pabnuatik®y mov oto Taperbdv elyav Tolommpnost
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onovdaiovg padnuatikos, cvveyilovv va TOANTOPOVYV KOl CNUEPE TOVG HOONTEC
(Tzanakis & Thomaidis, 2000). Ot padntég Oo avtipeTOTicovY He HEYOADTEPT WLYPOLUio
M OLGYEPELD TOVG OTNV KOTOVONGN TGOV HoONUATIKOV, 0TV OlomicTOcoVY 0Tl TO
poOnpoatikd TpoPfAnpato «dVoKOAEYAVY 6TO ToPEABOV 6Tovdaiovg pabnpatikods, Tov
YPEWLOTNKE VO EPYACTOVV GKANPE Yio v To ADGOVV Kol TEMKA KatopBmoay Hotepa amod
TOALGA YPOVICL SOVAELAG VO GLGTNLOTOTOCOVY TO LOONUOTIKE KO VO, TOVG dMCOVV TNV
TeMKT Tovg popen (Jankvist, 2009).

EmumAéov n 1otopio tov padnpoatikov pmopel va moaifgl 1o poOAo €VOC VITOGTNPIKTIKOD
YVOOTIKOV €pYOAEiOL OTNV amoTeAecuaTik) uddnon tov pobnuoatikov. o mopddstypo
pumopel M wotopie va Peitidoet ™ pdOnon kot TN OWAcKOAlD TOV HOOMUOTIKOV
TPOTEIVOVTOG €Vo SLPOPETIKO TPOTO TAPOLGINCNG TNG HOOMUOTIKNG YVAOONG KOl o
OWLPOPETIKY] OTTIKY] OTNV TPOGEYylon tov padnuotikov. Emiong dAla emyeipnuota
vrootnpiCovv OTL 1 IGTOPIKN QAVOUEVOLOYIL UTOPEL VO TPOETOUACEL TV OVATTTUEN LG
VIOBeTIKNG TPpOYLAg nabnong n omoia pmopel va Pondnoet va kortdEovpe pésa amd To
patie tov podntov. Elvar onpovtikd ouwg m wotopia va aglomoteitor SOOKTIKA L
TPOTOTOGELS OTIG TOPAd0GLoKES HeBOdoVE ddaockaring tne. H 18éa eivatl va faciotodpe
O€ LOTOPIKA EMLYEPNLOTA Y10 VO EMAEEOVUE TN YEVEST LG EVVOLOG KATAAANANG Yl Yp1OT|
ota oyoieio KOl Vo Kataokevdcovpe 1 va "epedpovpe" katactdoels ddackaiiog mov Ha
dtevkolvvouv ) dwadikacio avtn (Brousseau,1997, énwg oto Jankvist, 2009). Ipoteivetat
Aowov va eEavOpomioTtel 1 eKTOIOELOT TOV HOONUATIKOV LE TNV EUTEOWDCT TNG IOTOPIKNG,
KOW®VIKNG KOl TOAMTIGTIKNG TPOEAEVONG TNG KOl LE TNV TPOGEYYIOT TNG MG HOG OO TIG
KOWoVIKEG Opaotnpldtnteg mov dievepyobvtar oto mAaicwa ¢ kowwviog. Térog,
Bewpeiton T N ddackKaiio TG 1oTopiag TV pobnuatikav Bo fondncet tovg pabntég va
KOTOVOT|OOLV UECH TMV HOOMNUATIKOV TIS £VVOIEC TOV GTOYWOV, TOV 0SIMV, TOV EVVOLDYV,
TOV pebddmv Kol Tov omodeifewv o dlapopeTikég Kowvovikég mpaktikég (Miguel &
Barbin, 2016).

O 1teAevTtaiog Kot TOAD YapaKTNPLOTIKOG TOTOG EMYEPNUATOV Vi TN SOUKTIKY a&lomoinon
¢ otopiog w¢ epyareiov etvon ta eEeMKTIKG emyelpnpaTo TOL VTOGTNPiILovY TN BEom OTL
dev vrapyel pdbnon yopic ™ cvvopour| g wotopiag. To mo EexdBapo emyeipnua eivon
TO AEYOUEVO EMYEIPNUO TNG OVOKEPUANIOONS GCOUPOVO LLE TO OTOI0 «1) OVTOYEVEOT
AVOKEPOANMVEL TN QLAOYEVEST). ZOuemva pe tn Furinghetti (2004) t obvdeon g
ovtoyéveong He TN euAoyéveon elonyndnke o 'eppavdg Proddyog Kot QUOIKOS PIAOGOPOG
Enrst Haeckel (1874) mov dwatvnwoe tov Oegpelddn vopo g Proyevetikng (1906). O

Haeckel vmoompiée 6t1 m woyikn avamtuén evog moidod &ivolr pOvo pio GUVTOUN
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emavainyn ¢ ouioyevetkng e&éMéng (Furinghetti & Radford, 2002). Avtd to
emyeipnuo petoepaletol kol o¢ avakepaiatonoinon, kabwng Paciletor ot 6éon 011 N
eKHAONoN TOV HodNUOTIKGOV TPOoHTOOETEL TN d10d PO TOV LABNTELOUEVOL GTO GTASLO OO
T0. omoia €yovv mepdoel T pobnuoTKG oty 1otopikn e£EMEN tovg. To emyeipnua dev
oY0EL LOVO Y100 TAL HOOMUOTIKA OTO GUVOAO TOVC OAAG apOpd Kol TIG HELOVOUEVES
padnuotikée évvoleg kot Oempieg. Tvyvd oyetileton e TOV OTOKOAOVUEVO 1GTOPIKO
TOPOAANAICUO TTOV AVOEEPETOL GTNV TOPATHPNON TOV SVCKOM®DY Kol EUmodinv pddnong
mov gugavifovral Slopovikd Kot Kot emavaAnym otn oyxolkn taén (Thomaidis &
Tzanakis, 2007; Farmaki & Paschos, 2007). H 18éa tov moporliniopol ypnotponoteiton
emiong g o peBodoroyio otn Onovpyio vmobécewv oMV ekmaidEvon TV
nabnuatikov (Fauvel & Van Maanen, 2000; Vasco, 1995).

B. H wotopia og otd)0g

H xatnyopia tov enyeipnuatov e 16Topiog @ 61000 meptAapuPivel To ETXEPNULATO

oV VIOSTNPILOVV TV ATOY™N OTL 1] YVAOOT NG 10TOPLaG TOV HadNUATIKOV eEumnpetel amd
puovn g éva okomd ywpic va amotelel Eva Eexwplotd pddnua. Ta emyepnpato ovtd
Bacifovior omv avayvopion G SLUPOANS ¢ 1oTopiog TOV HOOMUATIKOV GTnV
KOTovonen Kot oty avamntuén tov eEEMKTIKOV TTuyxdv tov pobnuatikov (Jankvist,
2009). Y16 v onTIKn 0T TPOTEIVOVTOL 01 TOPAKAT® GTOYOL TNG O10aKTIKNG a&lomoinomng

G 16Topiog TV HOOMNUATIKOV GT GYOAIKY| O100cKaAin:

e VO KOTOVONGOLV Ol Hontég v vrootaon kol v eEEMEN TV LadnUOTIKOV GTOV
xpoOvo Kot tov yopo (Tzanakis & Thomaidis, 2000).

e vo avTIANEHOHV OTL O KATAKTIGELS OEV TPOEKLYOV OVTOUATO OALAL OTOTELOVY TTpoidvTaL
wog pokpag wotopikng e&EMEng (Philipou & Christou, 1998).

e No dmGTOGOVY TN  GULUUETOYN TOv ovOpdmTvov mapdyovio otnv €EEMEN TOV
pabnuatikov (Tzanakis & Thomaidis, 2007).

® VO KOTOVONGOUV TNV GULUPOAT T®V OPOPETIKAOV TOMTIGUAOV oty e&EMEN kot
avamtuén tov podnuatikov kot Tov Babud aAAnAEniopact] ToOvg ®C TPOS TOV TPOTO
dapdpemong kot g ovamtuén tovg (Tzanakis & Thomaidis, 2000).

e TEAOG, VO SOMICTOCOLV Ol HoONTéC 0Tt M e€MEN TV podnuatikov odnyeitor amd
eomTePIKES Ko amd eEmtepikég dvvapelg (Fried, 2001).

H yvoon g otopiog tov padnuotikov wg otdéyov dev elval &va mpotapykd epyareio

Y0 TNV EUTEPIOTATMOUEVT] KO OTOTEAEGLOTIKY EKUAONON TOV HoONUATIKGOV, TOPOAO TOV

avtd pmopel va e&akorovBel va etvan €va (Betikd) vompoiov. H ddaktikn aglomoinon mg
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otopiog g avamtuéng kot g e£EMENG TV podnuoatikov eite eEummpetel Tov 6T10Y0
uébnone g otopiag eite ypnoipedel oty eneénynon GAL®V 16Toptk®dV BepdTOv TOV

nediov Tov padnpoatikdv (Jankvist, 2009).

1.2.2 ENIXEIPHMATA YIIEP THX ENXOMATQXHY THX IXTOPIAX TQN
MAGHMATIKOQN

H 180 011 n evoopdtoon g 10Topiog TV HoONUaTIKOV 6T HobnUoTikny ekmoideuon
umopel vo pavel amoTeAEGHATIKN Kol ¥pNoUn ivol ToAD oAl kot dpyloe vo epgaviCeton
N amd tov 19° cucdva (De Morgan 1865, Claisher, 1890). Awd v emoyn tng viobETnoT g
G-t 0evTePN mevtaetioo Tov 1960-mpowbeitor cLOTNUATIKA ®C TIG UEPES HOG UE TNV
idpvon g ouddag HPM (The international Study Group on the Relation between History
and Pedagogy of Mathematics), pe onpocievcelc epeuvnTIKOV apbpwv, T dtopydvoon

OYETIKMV cLVESPIMV Kat TNV £kdoon cvAloyik®dv topmv (Tlavakng, 2006).

H expdOnon tov podnpotikodv oev tpobmobétel povo v eEokeimwon tov pabntav pe m
XPNON TOV HOONUATIKOV GUUBOA®V, TNV KOTOVONOoT TOV HoOnpatik®v Bsopudv 1 ™
OLGGMPELON KO KOTAVOTOT| TG YVOONS TV VE®V OES0UEVAOV TNG LOOMUOTIKNG EXGTNUNG
(Tzanakis & Arcavi, 2000). H emomnuoroyikn 0éon givor 011 | yvdon Tov padnuatikdv
dev gtvar amotédespo LOVO TG LOBNGLOKNG EVAGYOANOTG KOt TNG SATVTMONG 1) AvVATTUENG
TOV OTOYOYIKO GYESCUEVOV BempldV 0AAL TPOHTOBETEL TNV AVATTLEN TG KAVOTNTOG
TOV LonToVv va xepiloviol amoTeEAEGUATIKAE TNV EEEIOIKEVUEVT YADGGO TV OO UOTIK®OV
(TCavaxng, 2009). «Mabnpotikd» eivon eniong Kot ovTéG ot i81E¢ S10SIKAGIEG TOV 0SNYOVV
0€ aVTA, 01 OTO1eg TEPIAAUPAVOLV TIC EVEPYELEG Y10 TNV KOTAGKEDT] KOt arOO0GT] VONLLOTOG
OTIG AOYIKEG KOTOOKEVES KOl OTIS OVOCTOYAOTIKEG TPoKTIKES. H dtevpuvon, 1 epPfabovon
KOl 1] ETEKTOCT TOL 1O VITAPYOVTOG EVVOIOAOYIKOD TANGIoV Tpodmohitetl T chvoeoT TV
vEéoV yvooewv ue Tig NN vrdpyovoec (Hiebert & Carpenter, 1992; Tzanakis, 2009). Xta
mAaiclo avtd 1 Oackaiio Ko 1 pddnon tov podnuatik®v amd Toug HadnTéc TpoKHMTEL
®¢ évag oLVOLOCUOG TOPOVGINoTG Kol €KUAONONG TEMKOV TPOIOVI®MV UAONUOTIKNG
oKkéyng mov £xel opyavmbel emayoyikd. Emmiéov kotd tn ddacKaiio Tov Hobnpotikodv
TPEMEL VoL OlveTon 1 dSuvaTOTNTA GTOV LABNTA 1] POITNTA VO OMOKTA EUTEIPIEG ONUIOVPYING
HaONUoTIKoL GLAAOYIGHOD 1 Vo KaAMepyel TIC avtioToles Oe&l0TNTEG O GLUPMVIN
TAVTOTE LE TO EMMEDO TWV YVMOGEMV KOl TNG VONTIKNG KOVOTNTOG TOL dtaféTel. YO avti)
TNV ONMTIKN M 10Topio. TOV HOONUOTIKOV TPOGPEPEL TN SVVATOTNTO UEAETNG TOV
podnuotikov Katd v eEeMkTiky] mopeion TG Onpovpyiag tove. Avt| M TPOGEYyIoN

EMTPEMEL TOV CYNUATIGUO HOG GPOIPIKNG OVTIANYNG TOV LoONUATIKOV TOGO MG VONTIKNG
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KOTOOKELNG HE OVLYKEKPIUEVO TANPOPOPLOKO TEPIEYOUEVO 00O Kol ¢ avOpdmvng
OpaoTNPOTNTAG UE OAEC TIC QOLVOUIES KOL TIC KOPLOMOOCELS TNG. XTO TAOICIOL OVTA M
evooudtmon TG otopiog Tov Hafnpatikov ot ddockaAio dtadpapatilel onuovTiko
poOLo oTn ekmaidevorn Tov padnuoatikodv oty taén (Tzanakis & Arcavi, 2000; TCavakng,
2009) .

Nuepo givor kown memoidnon OtL M otopiot TV poOnuaTIK®OV dgv glval TALov éva
OTOLOKPVGUEVO 1 €QATTOUEVO (NTNUO GTO OVOAVTIKO TPOYPOULO LOONUATIKOV Kot OTL
a&ilel, 6mwg emmbnke wopomTavm, vo ToiEEl £va OMUOVTIKO Kol AEITOLPYIKO pOAO O
dwaokario. (Yevdokimov, 2007). Onwg yopoktmpiotikd ovogpéper o Hayes (1991):
«lhotedbw on eivor cofopd kou opotnyiko  Aabog va mpoomabncovues va oiodcovue
Hobnuatike ywpic va 1o, oveyeTICovUE UE TNV EKCOTOTE TOMTIOTIKY], KOIVWVIKY], PIL0GOPIKN

KOl 10TOPIKY KAPOVOULGY.

H exnmoadevtikr] pabnpatikry Pproypaeio mpooeéper évo  peydro oapBud amd
EMYEPNUATO VIEP TNG EI0AYOYNG TNG 16TOPIAG OT1 O00cKaAlo TOV HOONUATIKOV Kot
TPOTEIVEL GLYYPOVOSG TOVG TPOTOVS OOUKTIKNG 0EI0TOINoNG TS Ue oKomd TN Pertioon
Kot TV avaBaduon tng ekudnong tov pofnpotikov ot oyxoAkn ekmaidevon (Tzanakis
& Arcavi, 2000). O Jankvist (2009) ta&wvopet 17 exyeippoto vaép e EVOOUATMOONG TG
totopiog ot ddackadio tov pabnuatikov oe mévie (5) Toueic mov agopovv: o) otV
exkpuatnon tov podnpotikav, B) oty avantuén andyemv GYETIKA HE TN QUOT TOV
LOONUOTIKOV Kot TNG HaONUATIKNG dpacTnploTnTaS, Y) OT0 JWOOKTIKO KOl Todoymyko
PEMEPTOPLO TMOV EKMOOELTIKAOV, 0) o1 OeTik) cvvousOnuaTikn mpoddbeon mpog Ta
HOONUOTIKA, €) OTNV avVayvVOPIo TOV HOONUOTIKOV OF UG TOATIOTIKNG-0vOpOTIVIG
npoondBeloc. Xt ovvéyela g epyociog Oo eEETAGOLUE AVOALTIKA TOLG TOPOTAVE

Baoctkovg Topelg ddakTikg a&lomoinong e 16topiag 6To LAONU TOV LoONUATIKOV.

A. H skpadnon tov nadnpotikoyv

o) H wropui] avantoén tov podnpotik@v oavroiwopofoailopevny pe 10 TEMKO

«oTIAfwuévoy mpoiov.

Ta pobnpoticd cuvndmg d1ddcKovTaL IE o COGTE TPOSAVATOAGUEVT 0pYavmon. Oumg
N otopia pag deiyvel OTL 1| TANGLEGTEPT OPYAVMOT Kol OOUNCN TOV HoBNUaTIKOV glval
OMOTEAECLO, OGS OPIUAVONG TOV GUVTEAEITOL GTAOOKA GTNV TAPodo Tov Xpovov. Omwg
yapaxtmplotikd avaeépet o Freudental (Freudental 1983 oto Tzanakis & Arcavi, 2000;

TCavaxng, 2009) : «Kauio pobnuotixny 10éo dev Eyxel moté onuooievbel e tov POTO IOV
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avorkoiopOnkey.  Ta  poOnuotikd  LIOKEWTOL O o O00KOGIo  OVOOPOUIKNG
avadopydvoonc. H avadiopydvoon vroyopevetol amd TV ovAayKn omo@uyng mlovaov
ACTOYLOV KOl HOKPOYPOVI®OV TPOPANUATOV  OTN JO0CKOAIN TOV HoONUaTIKOY. ATO TV
GAAN TAELPA TO EPOTNUOTO KOL TO TPOPANUATO 0mOTEAOVV Pacikd KivnTpo yio Tnv
avamTuEn TV HOOMUOTIKOV 10edV evd ol ou@lorieg mov TPOKOTTOVV GTNV TopEia
depedlivnong Kot opyvwong TV HLoONUATIKGOV GUAALOYICU®MV TOPAUEVOVY KPVUUEVES KATW®
amo £vo GOUN HOOMUOTIKNG YVAGCNS TOV OPYOVMOVETOL YPOUUIKE KOl OQOIPETIKG LE TNV

OLGGMPELTIKN TPOGHNKN VEWOV OTOTELECUATOV TNG EPEVVOLC.

Yt0 mAQCI OVTA T AEITOLPYIKN EVOOUAT®OOTN TG otopiag ot Owackoiio ToV
poOnpoTik@y umopel va dradpapatiost onuavtikd poro cdugova pe tov Freudenthal
(Freudenthal 1983 oto Tzanakis & Arcavi, 2000) cupupdiioviag otnv avakd@ivyn Tov
TPOTOL LE TOV OTOT0 «01 UONUATIKES EVVOIES, OOUES, LOEES UGS Exovy ePevpelel w¢ epyaleia
YLOL TV OPYAVOGH TWV POLVOUEVOY TOD PUAIKOD, KOIVOVIKOD KOl TVEDUOTIKOD KOGUov». Mg
avTOV TOV TPOTO M PaON o™ (oG LobnUatikng évvolag, doung 1M éag, umopel va Pertimdel

Otav ovvoVACTEL e Ta Kivntpa Kot To povopeva and o omoia dnpovpyndnke.

Avotoydg, avtd 10 Yyeyovdg ayvogitar ocvotnuoTikd amd OAec TG Pabupideg g
ekmaidevong, e OmOTEAEGHO Vo UV Oivetol oTovg JOUCKOUEVOVS 1 duvaTdTnTe VO
avTiAaneodv v avOpdmivn d1doTacn g HadnUaTikig Snpovpyiog Kol HEGH aVTNS Vo
avamTOEOVY HEG® OLTNG TIC OMOLTOVUEVEG UETAYVOOTIKES 0e£10tTég Tovg (Tlavdxng,
2009). Avtifeta n dobepatiky cOVIEST TNG 1OTOPIAG Kol TMV UOONUATIKOV UTopel va
emPépeL oAoyf| otov Tpdmo pe Tov omoio ot padntég PAémovy to podnpotikd (Barbin,
2000) xor va ocvuPaiier otov  «eEovOpomiopd» Kot TV «oamopvboroinon» g
paOnuoTikng emotmung, kabmg diver v dvvatdtnta otovg padntég va yvopicovv ot to
OYOAKA poBnuotikd Oev eivar éva GOVOAD «UOYIKAOV» KOVOV@V, OAAG TTPoidv NG
avOpOmTIVNG dpacTNPOTNTUS N omoia avamtuyOnke avdioyo He TIC avayKeg Tng KdOe

enoyns (Kagpovon, 2002).
B) H wotopio og anyn

H 1otopio tov ponpotikedv mopéyel o TepAcTio OEEOUEVT] GYETIKAOV EPOTNUATOV,
TPOPANUATOV Kol TAPAOELYHAT®V TOV UIopel vo. Kpivoviow TOAOTIHO TOGO Y10, TO
TePLEYOUEVO TOVG OGO KOl Yo TNV OLVATOTNTA TOVG VO EUTAOVTIGOVY TNV O1UOTKAGIOL TNG
péOnong kot vo UTAEEOVV EVEPYA KOL TO OTOTEAECUATIKE 6T LOBNCLOKY KOt O1OOKTIKY|

TPAEN TOVG CLVTEAESTES TNG OLOAKTIKNG TPAENG, TOVS O10AGKOVTEG Kol TOVG O1OACKOUEVOLG
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(TCavaxng, 2009). Xe avtd o TAic1o N a&lomoinon g 1oTopiag TV HOONUATIKOV GTOV
OYEOOOUO TOV OO0KTIK®Y SPACTNPOTATOV KOl T®V OCKNCEMV UTOPEL Vo OlEYEIPEL TO
EVOLPEPOV TV HOONTOV Kot va cUUPBAAEL pe avtdv Tov TpOTO otV avaPdduion g
yvoong Tous. [apdAinio GOUTANPOVEL OTOTEAEGLATIKO TO CAOUO TOV OCKGEMV KOl TOV
TPOPANUATOV TOV GYOAKOD EYYEPLOIOV TOV Elvar TEXVNTA GYESOGUEVO KOl TUTTOTOLOVV TN
daockaAia Teplopilovtag To EVOLNPEPOV Kal TN ONUIOLPYIKOTNTA TV podnTov. EmmAéov
Ol OOKNGES OV GLVOLALOVV OTOTEAECUATIKE TNV 10TOPIKN KOl HOOMUATIKY YVOOT
BonBodv tovg pabnTéc va mapoakoiovbolv v otopikn e&EMEN ™G avamTLENG NG
OO UOTIKNG OKEYNG KOl GUYXPOVMG TOVG EEOTKELMVEL [LE TNV 10TOPIL TOV HOOMUATIKOV

OV UEYPL TTPOTIVOG TOVG PUVOTOV MG «EEVO» YVmOTIKO avtikeipevo (Tzanakis & Arcavi,

2000).
v) Hwotopia o¢ yépupa petald Tov padnuotik@v Kol GAA®V ETIGTHOVIK®OV TESI®V

H 1otopia @épvel 610 9o¢ TIG AAANAETIOPAGEIS TOV AVATTOCGOVTOL LETAED OLUPOPETIKAV
ponpoatikov tediov 1 petabd tov Mabnuotikedv pe aGAAovg kKAadovg g emtotung (m.y.,

QLOKN, ynueia, frodoyia, ouovopia).

H ovvoeon g ddaokoAiog TV HAONUATIKOV Kot TG QUOKNG €Yel MaKpd Kot
KaOEpOUEVT TOPASOoT) VO 1) 16TOPia TV LAONUATIKOV TPOGOEPEL TOAAG TapAdELY AT
nodnuatikov mpoPAnudtev (Grugnetti & Rogers, 2002). Emiong vmodnidver ott ot
OWOKTIKEG OpOoTNPOTNTEG OTO UOOMUOTIKA Kot To HoONoloKd OmOTEAEGUOATO  TNG
OACKOAING AAA®Y CLYYEVOV YVOGTIKOV OVTIKEILEVOV Hmopel va eivor aAAnAévoeta. 'Etot
N evoopdtoon g otopiag ot dwaokaAie pmopel va cvopPdier ot ompovpyio
dtovvoécewv Petalld Topémv mov omd o TPOTN HoTd @aivovtor ave&aptnrotl. Afvet
eniong 1t OvvordtTo OTOVG poONTéEC va amotunoovv Betikd v afla Ko TNV
OMOTEAECUOTIKOTNTA TG OEMIGTNHOVIKTG TPOGEYYIONG TNG YVAONG KO VO, SLOTIGTOCOVV
Ot M épeguva oe €vo eMOTNUOVIKO medio emmpedler pe Betikd Tpdmo  mopOUOLES
dPaCTNPLOTNTES KO 0€ AAAD EMGTNHOVIKA TTedia. Avtifeta, dmwg cupuPaivel oty Tpaén, 1
gpeuva GLYVA EEKIVE aTd EPOTAIATO Kot TPOPANLLATO TOV TPOEPYOVTIOL OO (POLVOUEVIKA
acOVOETOVG emoTroviKove kAGdovg (Tzanakis & Arcavi, 2000). Xyetkd meipopa
vAomomOnke yio 600 aKAdNUAiKE £TN HE EKTOOEVLTIKOVG GTO, LLOOMUOTIKA KOt TN QUOIKY.
Emwevipdbnke oto mpoto £€tog o€ pabnpote TEYVOAOYIOG T®V TANPOPOPLDV, GE

EPYOOTNPLO LOOMUATIKOV KOl QUGIKNG EMIONG EKTAIOELOT LOONUATIKOV KOl PLGIKNG Kot
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070 0eVTEPO £T0G podnuata yio TV 1otopio Kot 11 PaciKég EVVOleES 0To LOOMUOTIKE Ko TD

evoiwkn (Furinghetti, 2007)
0) H yevikotepn randeutiki aio TS wotopiog

Ao ™V evaoyOANon TOV LaONTOV LE EPYUCIEC 1IGTOPIKOV TPOGAVATOAMGLOV Elval dSuvatOV
vo avamtuyfobv Kot GAleg 0egldtnteg, mov Ogv cuvdéovtal amopaitnTo POvVo HE T
LoONUOTIKA. AVAQEPOVLE MG YOPAKTNPIOTIKA TOPAdElYHOTO T SVVATOTNTO KAAMEPYELOG
™G KOvOTNTAG TV HadnTdv va oPalovv éva podnuatikd Keipevo ypappévo oe éva
apPYOLOTEPO YAMOGIKO VITOGVOTNUA TNG OIKNG TOVG YAMooog (1.y. apyaio EAANVIKA) Kot v
10 peTOYpa@ovy otnv Kaboploopévn g emoyng tovg (m.y. Kown Néa EAAnvikn), v
avanTuEn TV 3eSI0TTOV TOVG TNV ova{NTNON KOl GTN] CLGTNUATIKY O106TADPOCT) TOV
YOV, 6TV TEKUNPiwon Kot GLETNOT TOV TPOCOTIKAOV SOMIGTOGE®V Kol KPIGEDY TOVC.
Eniong ot pobntég poabaivouv va ypnOULOTOIOLV TOVG CNUEWTIKOVG TOPOLS 1TNG
ponuotikng yroooag (my. podnuotikd ovufoia) yww TNV amOd0CN TEPLYPUPIKDV
OPWGUAV 6T cOYypovn padnuotikny yAocscsa. Ot pontéc pabaivoov va “"wikdve”” yo o
pobnuatikd og avtibeon amd vo “‘kavovv' to pabnuotwkd (Tzanakis & Arcavi, 2000;
TCavdaxnmg, 2009).

B. H ¢ovon Tov ponunotikov & tne podnurotikne 0postnploTnToc

a) To mepreydpevo TV podnpATIKOY.

M mAnpéotepn kO VA TOV LOOMUATIKOV KO TNG LOOMUOTIKNG dpaoTnPlOTNTOG UTOPEL Vo
TOPEXETAL OO 1OTOPIKO CNUOVTIIKE EPOTAWOTO, TPOPANLOTO KO OTOVTNCELS €€ QVTA
napéyovtorl onevfelag amd TPOTOYEVEIS TNYEC N OVASIATUTTOVOVTOL GE GUYYPOVI] YADGGO.
Ot pofntéc pmopovv va pudbovv ot Ta AdON 6TIC S1EPELVNTIKES S1AdIKAGIES, Ol EIKAGIES, O1
afepforotnreg, ot apePolriec, ot EMITELS SIATVTTAOGELS, TA 0O1EE0DA, O AVTUTOPAOECELS Ko
Ol OlPOPETIKEG TPOCEYYIGES TMV TPOPANUATOV OTOTEAOVV GLGTATIKO KOUUATL TNG
LOONUOTIKNG dNovpYiog, Kot ETOUEVOS OmOTEAODV OVOTOGTAGTO UEPOG TNG OPYAVMOCNG
Kol OOUNoNg ™G MafnuoTiKng okéync. Axkoun ot podntég pumopovv vo mpoceyyicouv
KpItikd T1¢ ponuatikég aanbeieg eléyyovtog ov to Oemprjpoto kot ot amodei&elg mov
dwtuTOdnKay o610 mapeABOV, UTOPOLV VO ODCOVV  IKOVOTOMTIKES ONOVINGES GCE
vrapyovta padnuatikd tpopinquota. Eppeca ot pabntég pmopodv va evBappuvBodv dote
VoL SIIUOPPADOGOVV TIG OKEG TOVG EPMTNGELS, VO OLATVLTTOCOLV TIG OIKLEG TOLG VTTOOEGEIC 1] VO
QVTUTPOTEIVOLV TIG OIKIEG TOVG AVCELS. ¢ HEPOG TNG OOOKTIKNG OdKaciog ol HobnTég

UTOPOLV €M{ONG VO SAMIGTOCOLVV T AGOT TOLS KOl VoL avOTTOEOVY TOVG ATTOTOVLEVOLS
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unyoviopovg wote va, dtopbdvovy povol Tovg Ta AN kat Tig actoyiec tovs. H 1otopia
AOUTOV  OITOOEIKVOETOL Y10, TOVG EKMOIOEVTIKOVG KO Yo TOVG MaONTEG €va ONUAVTIKO
gpyareio katavonong g e€eMkTikng mopeiog g pobnuatikng yvoong (Tzanakis &
Arcavi, 2000; TCavakng, 2009). Eniong n a&lomoinon g 16topiag otn S0aKTIKY TPA&Nn
BeAtidvel v mowdtnTo TS SOACKOALNG Kot TG pabnong tov padnuatikov Bondovrtog
TOVC HOONTEG VO KATOVONGOLY KAAVTEPX TIG UAONUOTIKES £VVOLEG KO TOV TPOTO LE TOV

omoio e&eAiyOnkav ot arodeitelg v npotdcewv (Ilavayuwtov, 2002).
B) H popon tov padnpoatikov

H e&éMEn g pobnuotikng okéyng onueidvetatl 0t LOVO GTO YVAOGTIKO TEPIEXOUEVO TMV
HOONUOTIKOV, OAAD Kol oI Hopen, oTtn Ypion ovuPoriwv, otV oporoyid, OTIC
VTOAOYIOTIKEG HEBOOOVE, GTOVG TPOTOVG UAONUOATIKNG EKOPOUCTG KOl OTLG HoBMUoTcég
avaropactdoels. H wotopia Bonda toug pabntéc va suykpivouv toug cupfoAlcpong Kot )
podnuatikny (Aextikn 1 cVPPoAKN) YADGGGO HiaG dEdOUEVIC TEPLODOV 1) TEPLOI®V Kol VOl
toug PBondncer oty koTOvONoN TOV HOONUATIKOV €VVOIOV 1 TOV HoONUOTIKOV
TpoPAnudtov mov emAvnkav oto mapeAbov. Emiong pe ) Ponbeio tov mpwtdTLIOV
GTOPIKOD VAKOV 1] TOV UETOQPACUEVOV TOPAOEUATOV TOLG OACKOAOL Kot pHobnTég
LTTOPOVV VO OVTIANPOOVV TO TAEOVEKTILLOLTA 1] KOl TO LELOVEKTALATA TG pLeBodoroyiag Kot
TOV GNUEIMTIKOD GVOTAUATOC THG SLYYPOVNS padnuatikng emotung (Tzanakis & Arcavi,
2000).

I') To 0100KTIKO & TOLOAYMYIKO PETEPTOPLO TOV EKTULOEVTIKAV

a) [Ipocoropiopdc Kivijtpov

H swoaymyn (véov) padnpotikdv yvocemy Kot 1 Slo(pOVIKT LEAETN TOPAOELYUAT®V TOV
xpnoipevay g mPOTLTTO. HOONUATIKNG OKEYNG Kol UABNUOTIKOD OmOdEIKTIKOD AGYOL
pmopovv vo fondncovv Tovg pnabntég va katavoncovy o€ PAB0C TIg LabnUaTIKES EVVOLES

(TCavdxng, 2009; Kagpobvon, 2002).
B) Avokohieg kon gpmwooLQL

O exkmoudevtikdg mpémer v yvopilel 11 OLVOKOAMES 1 OKOUN Kot TO €UTOSI TOV
EUPAVIoTNKOV KATA TO TopeABOV GTNV KOTOVONOT TOV HOONUOTIKAOV EVVOLOV Kot LeBOdwv
Kol {0mG emOveEUQOVIGTOUY otV TAEN Yoo vo gvoicOnroromBel ko va aviomokplOet
QMOTEAEGUOTIKA OTIG amatthoglg g dwaokariog (Tzanakis & Arcavi, 2000; TCavakng,

2009).
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v) Epmloxkn kov ovvewdnrtomoinen TNG ONUIOVPYIKIS OLOOKACIOG «KAVE®

MoOnpotika»

Ot ekmondevTIKOL Kot 01 paBnTég Hmopovv Vo EUTAOVTICOVV TIC OO UATIKES YVMDOELS TOVG,
Otav épyoviol o€ EMOPN HE TPOTOTLUMEG Kol OELTEPEVOVCEC 1GTOPIKEG TNYEC KOt
avaAapPavouv epyacieg pe Bépa v 1oTopic TOV HOOMUATIKOV 1} avoKaTOoKEVALOUY pia
uébodo N Avon mpoPAfuatoc pe Paon tig mnyéc avtég (Tzanakis & Arcavi, 2000;
TCavaxng, 2009).

0) EpmtlouTiopnog 0100KTIKOD pemePTOPiov

H yvoon g wotopiag tov pobnuotikedv pmopel va Pondnoet tov ddokoro va
OVOGTOYOGTEL Y10 TO EMCTNUOAOYIKG SIANUUOTA TOV KOl Yl TIG TPOKTIKEG TOL Kot Vol
avamTOEEL EVOAAUKTIKOVS TPOTTOVS Y10, TNV €TIAVGT TPOPANUAT®V Kol Yo TNV TOPOLGIOoT
Hog évvolag dlevkoAvuvovtog Tig dladikacieg pnabnong tov pabntov tov (Fauvel & Van
Maanen, 1997). Epdécov o OWdokmv Ogv €xel mpooPocn o6& mNYEC YVAOCE®V Kol
TANPOPOPLOV OIS TO SLUOIKTVO, UTOPEL VO OVOKOADYEL GE £VOL GO IGTOPIKADV KEWEVOV
po oe€apevn TPOPANUATOV, EpOTNUATOV, EENYHCEMVY, TOPASEYUATOV KATAGTACE®MY Kol
vo 0E0TOMGEL QVTO TO 1OTOPIKO VAIKO Yo TOV EUTAOVTIGUO NG O1000KOAING TOL

(Tzanakis & Arcavi, 2000; TCavdxng, 2009).

€) ATOK®OIKOTOINGY KOl KOTavonon pn ovpuPfotikd oetvmopévev, alla ev Télel

«oMoTOVY Madnpatikov.

Ot exmadevtikol a@ov €ABovV oe emOEN e TPOTOYEVELG Ko Ogutepoyeveis mnyEg,
EUMAEKOVTOL OTNV JOOIKAGI0 OTOKMOKOTOINONG TOV «COGTOV» HAOMUATIKOV TOV O&V
elval SwTumOUEVOL OTn oLYYXPOVN UHOOMUOTIKY] YADGGO 1 0&V  YPNGULOTOOVV TOVG
ONUEIOTIKOVG TOPOVE TNG oLYYpovng pobnuatikng yAdwooag (Tzanakis & Arcavi, 2000;
Tlavaxng, 2009).

A) H ovvarsOnpotiki mpodrdfeon mpog To nodnpuotikd

H 1otopla pmopet va mpoocpépel mpoéTuIaL  avBpdmiving dpacstnplottos amd To. Omoio

ATOPPEOVY KOl TTOAAES YVOGELS LETAED TV OTOIMV GLYKATAAEYOVTOL Kol Ol ENG:
o) H 0sopnon tov padnpotikov og avlpamvig npoonddsiog

Ta pobnuotwcd eivor éva e€elMocopevo Kol avOpoOmTVO KaTooKEDAGHA Kol Oyt éva

cvotnpa dxourtev kovovov. Efval po avBpdmivny tpootdbeior mov omontel TVELUATIKY
28



npoondBelo. kot KoBopileton omd WOAAOVG eyyevelc kot eE®TEPIKOVS TOPAYOVTEC.
Ewdwotepa, to pobnuatikd dev givor €va 1eAkd, 0edotalto mpoidv, mPoopiouévo yia
amootbion (Tzanakis & Arcavi, 2000). O pdiog ™G toTopiag TOV UAONUOTIKOV 6N
dwaokaAio cuoyxvd tavtiletor pe TV EVNUEP®OTN TOV UAONTOV Yo To pobnpoticd
TPOPANLOTA TTOV ATACYOAOVGAV TOVG aPYaiovg AaoVG, KaOME Kot Y10, GNUOVTIKE YEYOVOTO
mov onuewdnkav oty eEEMEN ™G podnuatikng emotung (Mmodven & ZxapTovpov,
2002)

B) Empovi] og 10éeg, OWTOTOGN EPOTNRATOV, TPOOONON  £PLVLVNTIKIG

opaoTnPLOTNTOS

H 1otopikn e€€Mén kabe emotnuovikoD mediov sivar yepdtn omd mopadeiyloto 100V Kot
gpotudtov, ta omoin, ov kot dgv odnynoov oe PéPora cvumepdopato 1 AVGCELS,
amotélecav OpmG Prpata mov Tpodincav v e£EMEN TG LOONUOTIKNG EMOTAUNG KATA

™V 16TopIKn dradpopn s £wg onuepa (Tlavdxng, 2009).

v) H oamoguynq g amoyontevong Ad0yem omotvylodv, ro0dv afefordtnrog 1

TAPOVONGEMV.

Ot poBntég evoeyoUEVMS VAL AITOYOTTEVOVTOL OO TNV AVETLTLYN TPOSTAOELN ETIAVONG EVOC
mpofAquatog. Avt M amotvyio umopel vo mpoéABer amd AdOn, apePardtmra M amnd
TOPAVONGELS TOV TpoPAnpatos. Ouwme 1 1otopic TV pHobnuatik®v pag £xel 0106Eel 16so
ONpovpywd pmopovv vo. amoderyBovv To. AdON, n mopavomon N o amoTuymUéVT
npoomdBeio omdOelng pog tpodtTaons. Ot aotoyiec avTég AmoTEAODV TO EQAATIPLO YOl L
véa mpoomabeia eTilvong TV LOONUATIKOV TPoPANUET®V TOV HE TN GEPA TS CLUPAAAEL
omv e£EMEN TG Labnpatikng okéyng kot tng podnuatikng emotung (Tlavakng, 2009).
Eniong oilver 1 dvvatdmrta otovg pobntéc va ovtiAngBodv 0Tt o1 SLGKOALEG Kol TO
TPOPANUOTE  OTOTEAOVV  OVATOGTOGTO oToweio o1 O10dIKOGi0.  KATOOKELNG TNG

Kavovpylag yvoong (Kagpovon, 2002)

E. H avoyvopion TV podnuotik@®v Oc M TOMTIGTIKNC-avOpOmvne Tpocndisioc

Onwg mpoavapépOnke, To LaONUOTIKA eV  AmOTEAODV £va aLGTNPE SOUNUEVO CUOTNLO
OTOTEAECUATOV OALA Elval pa SopK®OG eEEAMCGOUEVT OVOPDOTIVY] TVELHATIKY] Ol0dIKAGid,
oTEVA GLUVOEdEUEV e GANEG EMIOTNUESG, TOMTIOHOVG Kot kowvmvieg (Tzanakis & Arcavi,
2000; TCavakng, 2009).

o) Ta padnpoatikd eEehiooopeva Y10 £6MTEPIKOVS AOYOVG
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Méow® g AETTOUEPOVS HEAETNC IOTOPIKAOV TOPAOEIYUAT®V 01 LoBNTEG EYOLV TV EVKALPiN
Vo EKTIUoOVY  OTL To  podnuatikd ogv  odnyobvtalr UOVo omd  TPOKTIKOVS Kot
OQEAOTIKOVG AOYOLG Yoo gEumnpétnon TG Kowwviag (Gmoyn mov emikpatel Kot
OoNUEPD), OAAG avoTTUGGOVTOL KOl Yio KaBopd 51kohg Toug AOYoUs, Le KivTpo oeONTIKNG
aval(TnNonG, TVELHOTIKNG TEPLEPYENG, TPOKANONG Kol €VXUPIOTNONG KOl Wuyoymyiog

(Tzanakis & Arcavi, 2000; T avaxng, 2009).

B) Ta podnpotikd e£eMmocépeva vaAd TNV ETIOPEOT] KOIWVOVIKOV & TOMTIGTIKOV

TaPayovTOV.

Ot pobnuotikég yvomoelg vog Aaob €ival OTEVE GUVOEOEUEVEG LLE TV TOALTIKY], KOWV®OVIKT,
Kol TeYvoAoyk) Tov avamntuén. Emiong oyetiCovtor pe to emimedo avamtuéng g
evpOTEPNG TEPLOYNG Katd TN dedopévn ypovikn mepiodo mapaywyng toug (EEapyog, 2002).
H 1otopia pmopel va ddcEL MOAALL KOl TEKUNPUOUEVO TOPAOELYHATO YO TO TMOG 1
ECMTEPIKN AVATTUEN TOV HAONUATIKOV £YVE OO GUYKEKPUYEVES TPOUKTIKEG OVOYKES TNG
Kowamviag, ot omoieg kabopilovtar oe peydio Pabud amd TOLG KOWMOVIKOVS KOl TOVG
TOMTIGLIKOVG Ttapdyovtes tng kabe emoyng (Tzanakis & Arcavi, 2000; Tlavakng, 2009).
Eniong n dwackoiia g 1otopiog Tov podnuatikdv oty Téén emrpénel 6Toug pHobntég
Vo avayvopicovV 10 TOAMTIGHKO, TOALTIKO, KOWV®OVIKO, KOl OIKOVOIKO TAAIGLO TNG ETOYNG
ot0 omoio €£yovv avamtuyfel Ta ovykekpyévo podnupoatikd Kot TopdAAnio vo
STIGTOCOVV TOGO CNUOVTIKO POAO £XOVV OLOPOUATICEL Ol SLAPOPOl TOAMTIGUOL GTNV

e&EMEN g podnuatikng okéyng (Ernest, 1998).
v) To padnpotika amotedAovv pépog TS TOMKIG TaPadocC.

Ta podnuotikd otnv onuepv] Toug Lope1) Bempodviarl g Eva TPoidv SVTIKOD TOMTIGLOV.
Oumg 1 eEEMEN TOVG TPOEKLYE MG GLVIGTOUEVT] TOAADV JUPOPETIKAOV TOMTIGUK®OV Kot
EMGTNUOVIKOV Topaddcewv. Méca amd TN HEAETN TNG 10TOPlOG TOV HOONUATIKOV Ol
daoKaAol Ko Ot pafnTég £xovv TNV gvkaipion va YvoPIGouV Kol GALEC TPOCEYYIOELS T®V
paOnuoTik®y, mov eivor AyOtEPO YVOOTEC, OMMG Yo WOPAOElyua 1 avamtuén g
LOONUOTIKNG EMOTAUNG G€ GALOLG ACOVG KOl O POAOS TOV LOOMUOTIKOV G 0VTOVG. ZE
OPICUEVEG TTEPIMTAOCELG 1] SBEUATIKT cHVOEST HOONUATIKOV Kol 10TOPilag 0T SO0KTIKY
TPAEN SIELKOAVVEL TIG SLOOIKOGIES AMOTIUNONG TNG TOMIKNG TOMTIGTIKTG KANPOVOULAG T®V
AoV Kot TG SVUPOANG TG MAONUOTIKNG OKEYNS TOVS GTNV AVATTLEN TOL TOAITIGLOV,

evBapphvovtog TopdAAnAc TV KOAAEPYELL TNG OVEKTIKOTNTOS KOU TOV GEPAGUOV TMOV
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HabnTOV otnV ToMTIGKT WtntepdtTa Tov Aadv (Tzanakis & Arcavi, 2000; TCavdakng,
2009).

1.2.3 EINIXEIPHMATA KATA THX ENXQMATQXHYX THX IZTOPIAY TQN
MAGHMATIKQN

AV KOl TO EMYEIPNUATO YO TNV EVOOUATOOTN NG 10TOPiog TOV UAONUOTIKOV GTNnV
ekmaidevon mokidlovv kot givar Pacyo, Opmg €xovv dotvmwbel KAt Kopovs amd
EKTOOEVTIKOVG TAENGS, amd £pELYNTEG TNG OOAKTIKNG Kol atd 1GTOPIKOVG TV LOONUOTIKMV
coPapéc avippnoELS Yo TO TOGO TEMK(O Hmopel vo. GLUUPAAEL M OOOKTIKY YPNON TNG
otopiog ot Pertioon g dwackaAiag kol ekpuddnone tov pobnuatikdv. Ot Adyot mTov
GLVNYOPOUV VTEP TNG UN EIGAYMYNG KO U1 EVOOUAT®ONG TS 16Topiog TV HOONUATIKAOV
ot Owaxtiky wpaén taivopodvtar coe dV0 PACIKES KOTNyopies: o) oTnV Katnyopio
EVOTACEMV EMGTNLOAOYIKOD KOl PIAOGOPIKOV YOPOKTNPO Kot ) OTIG EVOTACELS TPOUKTIKOV

Kot S100KTIKOD ULPOUKTIPOL.

A. Evotdocsic emoTnuoioyiKoU-OrloG0OIKOD YOPUKTP

0) ZyeTKd pe TV Qo TOV pednpaTik®Ov:

e H otopia dev elvar padnuotikd. Av mpénel vo dddéete v 16Topio, TOTE TPETEL TPDOTOL
va dwdete ta podnpatikd. AdETe TPOTO TO OVTIKEILEVO TO®V HOOMUATIKOV Kot
énerta Vv wropio tov (Tzanakis & Arcavi, 2000; TCavakng, 2009).

e [Ip60odog ota pobnuoatkd onuoiver ta dVOKOAN TPOPANUATH Vo yivovtolr vrobeon
povtivag. Apa, ywti vo 0oyoAoLHOcTE HE TO TL éytve oto maperdov; (Tzanakis &
Arcavi, 2000; TCavakng, 2009).

e Avtd mov £ywvav oto mopeABov pumopel va givon mepimioxa (TCavdxng, 2006). H 1otopia
HE TNV &VoOUATOON ™G umopel va eivor Pacovicotikn kot vo onuovpyel paiiov
obyyvon mapd va draptilel toug pabntéc (Tzanakis & Arcavi, 2000).

H mpot évotaon pég mopaméumer otn emotnuoloyikny 0éom 6t tol pobnpoticd

tovtilovtor pe to amotéAecpo TOPUPAETOVIOG TIS OOIKAGIEC TOL 0ONYNGOV Kol

ouvéBaiay otV avantuén Tovg. Ot dAAeg dVO evaTdoelg Bewpovv OTL 1 16TOPIKN SdcTOoN
ot podnuotikny ekmaidgvon elval TOADTAOKN Kol OTL M TAPAAANAN SOACKOAlL TOV

OO UOTIK®OV Kot TNG 16ToPTog TOLG WTopel vor SUCKOAEWEL TOVG paNnTEC.

B) TyeTikd pe TIC EVOOYEVEIS OVGKOMES TOV EYYEIPTHATOG:
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¢ H avdyvomon mpototunmv KeWwévov eivatl 0H6KoA0G 6TOY0G Kot dev Bondd Tovg padntég
otV Katovonon tov podnuoatikod Adyov. Ilpdypatt, m owaktikn aflomoinomn g
10Toplog TOV TPOTOTVLIIOV TNYDOV €ivol TOAD OVGKOAN VTOOeoN Kot BEAEL TPOCEKTIKO
oxedlacpd kat cuveyn Eleyyo. Exovv avamtuybel oyetikég pebodoroyikég mpooeyyicels
Kot EXouV Yivel d1eBvdg avTIoTOES EPAPLOYES GE OAO TO PAGHO TOV LAONUATIKOV Kot
oe Oleg T Pabuideg g exmaidgvong, ol omoieg UmMOPOVV Vo amoTEAECOVV onueio
avaeopds yo v épevva (TCavakng, 2009).

e Agv givat 60oTd Vo KaAMepyoOpe TOMTICUIKO COPVIGUO Kol GTEVOUVOAO EBVIKIGUO.
Eivon EekdBapo, 0Tt 0ev pumopet va amoppiyovpe tnv ddakTiKy a&lomoinom g 1otopiog
a6 tov eOPo OTL AT Kamoleg Popég umopet va, unv xpnoytorondel pe cwotd tpdmo
otV té&N (Tlavaxmg, 2009) .

e 'Evac xofnyntig poabnupotikov yo va pmopel va aflomomoel TV 16TOpio. oTN
JaoKaAiD TOV HOONUOTIKOV, TPETEL VO AAUPAVEL VTTOWYT TOV TO EMIMEDO OPYOTNTOG
TOV pHoNTdVv Kot TV oYE6MN TOLG YEVIKA pe TV 1otopia. Avtd Ba Pondncet touvg
pafntég va cuvdéovy o padnpatikd pe v wropio tovg (Tlavakng, 2009).

B. EV6TAGEIC TPOKTIKOD KOl OLOUKTIKOV YUPUKTI PO

a) To vToPabpo kar 1 6TG6N TOV FLOUCKOVTOV

o Agev vrdpyel 0100EG1H0G OOAKTIKOG YPOVOG Yo TN OacKaAo TV padnuatikov. Agv
VIapyEl apKETOC YPOVOG otV TAEN YOO TNV  OMOTEAECUOTIKY €KpAdnomn twv
padnuotikov onuepa. Apa, Oa givor axopo Aydtepog, 0Tav TPOTEIVETAL VO SOACKETAL
oLyypdévmg Kot M otopio Tov podnuotikev. Apkel Opmg pio SBEHOTIKT OOOKTIKY|
napéUPacn o€ MEPLOPIGUEVO UEPOG TNG OOAKTENS VANG, oL umopel va €xel BeTikd
TPOGNLO Y10 TO PaBNGLOKO EVOLAPEPOV KOL Y TN ONIovPYio K Tpwv ndbnone otovg
padntég (TCavaxmg, 2009).

e Agv gipon 16T0pIKOC, dpa 0ev UTOPD VA EEP® VAL TAPOVCIALM LLE TOV «GOGTO» TPOTO TO
avtikeipevo g wotopiog tov podnuatikov (TCavéakng, 2009).

e Ot xoOnyntés TtV podnuatikov g dgvtepoPfabnag ekmaidevong dgv €yovv TNV
OTOLTOVUEVT] KOU  KOTOAANAN €TUOPO®ON Y10l TV OTOTEAEGULOTIKY EVOOUATOON TNG
wotopiag TV podnuaTikdv otn oKtk mpdén. H élhenyn 16topikng yvdong tov
EKTTOLOEVTIKOD €IvOl GUVETELD TNG OMOVGIOG KATAAANA®V TPOYPOUUATOV EKTOIdELONG
exmondevtikov. [pdypott, omotteiton Oyt pOVO 10TOPIKY GAAE KOl OLEMIGTNLOVIKN

YVOOT oV OgV LITAPYEL 6TOVG pobnpatikovs. H Elhetyn avt €xel o¢ amotéAecua ot
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EKTOOEVTIKOL VO UV TOAUOUV Vo €160yAyouV TNV 1oTopio. TV UaONUOTIKOV GTO
oyohlkéd uddnuo (Tzanakis & Arcavi, 2000).

e Ot skmandevtikol vmootnpilovv Ot dev LVIAPYEL OPKETO OWOECIHO KOl KATAAANAO
1GTOPIKO LAKO, Yo va. fononbodv axoun kot ekeivol ot EKTodELTIKOL TOV pImopel va
0éAoVV Vo EVOOUATMOGOVV TIG 10TOPIKEG TANpopopieg otnv dwdackorio (Tzanakis &
Arcavi, 2000). T'ivetoaw por Tpoomddeia yioo v dnuiovpyio katdAiniov Pondntikod
SOOKTIKOD DAIKOV TO TEAEVTOLO YPOVICL [E TNV 0pYAvmon oxeTIkNG PipAoypapiog kot
™ INUIOVPYIN COUATOS KEWEVAOV UE TPOTOTLTEG TNYEG GE GLAAOYIKOVS TOUOVS KO O
ynoewky popen. Me 1n Aemtopepr] TEPLYPAPN KOATOIWV KOTAAANAO EMAEYUEVODV
TopadElYUAT®V propel vo epaprootel 1 1otopios TOV HAONUATIKOV 6TV LOONUOTIK
ekmaidevomn Kot €161 VO UTOPEGEL O EKTAOEVLTIKOG VAL TOL YPNGULOTO|GEL 6TV TAEN
(TCavaxng, 2009).

B) Awwowkacieg aglohdynong

o [log pmopel va evoopatmbel n 1otopikn dbotacn oe test ) eetdoeic;
Agv vhpyel GaeNS Kot GVVETNG TPOTOG AE0AdYNONG TOV HOONTAOV LE TNV EVOOUATOOT)
OTOLOVONTIOTE 1GTOPIKOV oToLyEiov otnv ddackorio Tov podnuatikedv. Edv dev
npoPAémetor a&lohdynomn g enidoons Twv HodnNTdv 6 avTd To Labnua, ot pobntég dev
o 0GOLV TNV ATOLTOVUEVN] TPOGOYN OTIS GTOPKEG TANPoPopiec. AAAMOTE 1
gloay®Yn TG otopilag TV HaONUOTIKOV TNV ddackaiin €yl €K PUOEMG TOLOTIKO
yapoxtipa Kot ogv pmopei vo a&lodoyndei pe teot M eetdoelg. (Tzanakis & Arcavi,
2000; TCavakng, 2009).

e Edv n dwaockora g wotopiag ota pobnpatikd dev cuvumoroyiletar oty a&loldynon
70V PNty yati vo aoyolnBovpe pe v wotopia; (Ho, 2008).

e Ot ekmodevTIKOl 0ev MOTEHOLY GTN YPNOUOTNTO TNG OTOPING TV HOOMUATIKOV MG
uécov avapaduone mg ddackoriog tov padnuotikov (Ho, 2008).

o Ymbhpyet mpAyUOTL EUTEIPIKY] TEKUNPIOON OTL M 1GTOPIKN O1AGTOCT OTN HOOMUATIK)
ekmaidevon Pertiovel Ty ekpdadnon tov podnpatikov; (Tlavakng, 2009).

Av kot kpivetor ©g amapoitntn pie tétoln aloAdynon Tov GYOAKOD LB UOTOS TV

pHaONUoTIK®VY, 0gV TOEL Va. givar P ToADTAOKT dtadikocio, Kabhg PacileTon meplocdtepo

o€ TOTIKEG Topd o€ moooTikég peBodoroyies. Eivar d0okolo ot Omolec O100KTIKEG

OCULVETELES OO TNV E1IG0YMYN UIOG IGTOPIKNG TPOCEYYIoNS 0TV TAEN VO EVIOTIGOVV Kot Vol

a&lohoynBovv. Tiveton o moAd coPapn mpoomdbeio Too TEAELTOAN YPOVIL HE TNV

TPOYLOTOTOINGCT EUTEIPIKAV EPEVVAOV KOl OVTIIGTOY®V — TEPOUOTIKOV EKTOOEVTIKMOV

33



EQOUPUOYDV UE OKOTO Vo LETPNOEL 1] AMOTEAEGUATIKOTNTO TNG EVOMUATMOONG NG 10TOPiag

otV ekmaidevon. Ouwg &yovpe TOAD OpOUO OKOUO YL VO TEKUNPLOCOLUE TNV

OTOTEAECUATIKOTNTO TNG EI0QYOYNG HIOG 1OTOPIKNG OloTOONG oIV HOOMUOTIKY

exnaidevon (TCoavhxkng, 2009). Ymapyovv moAiAoi AOYolL mov Ogv  €YOLUE OKOUN

OTOTEAECUOTO KOl LETOED OVTAOV GUYKATAAEYOVTOL KOl 01 EENG:

1) Kpivetar avoykoic 1 ovafe®pnon TOV TPOKATOANYE®V, TOPEPUNVEIDV KoL

SLUOPPOUEVOV CTACEMV EKTALOEVTIKMOV KOl UAOMUATIKOV, TOL 0pOPOVYV GTOV TPOTO

0O KAAING TOV LOONUATIK®V.

2) Awmotoveton enidpacn amd  eEMTEPIKOVG KTEYVIKOVS» TAPAYOVIEG TOL UTOPEL va

guvoovv, vo mapeumodifovy N kot vo mepropilovv TIC duvatdTNTEG VO EPAPULOCTEL

OMOTEAECUATIKG ol TPocEyylon mov Pociletonr otnv evoopdtmon g otopiag otnv

eKTaidevor, OTMG Yo ToPAdEYal Eival To avOAVTIKO TTpdYpappa padnudtov, o aptBpde

TV podntov ot taén Kot n eievbepio mov pmopel vo €xel 0 EKTAOELTIKOG Yol VoL

EPOPUOCEL [0 KOWVOTOUO OWOKTIKY] TPOCEYYION TOL OEV EUMIMTEL OVOYKOGTIKO GTO

EMIGNUO TPOYPOULLO GTTOVODV.

3) Agv givan Oho ta Oépata TV podnUATIKGOV TO 010 TPOoPAciua 1 KUTAAANAL Yo Vo

ddayBouv.

Olo avtd amotedovv éva obvBeto diktvo mapaydviwv mov mopepufaivovv petald tovug,

£TG1 MOTE TO EUTELPIKO EVPNUOTO OLUPOPETIKAOV EPYOCLOV VO, UMV €lval e0koAa cuykpioiuo

(Clark & Kjeldsen et al., 2016).

v) To vaoPadpo kar 1 67601 TOV SOACKOPEVOV EvavTt TNG drabepaTiKIC O10aoKaAIOG
ROONUATIKOV KOl 1GTOPLOGS

e H mpotewvdpevn S100KTIKN TPOGEYYIoN Kot 1 TapdAAnAn dwackoiio g 1oTopiog 6To
nabnpo dev givar apeotég otovg ddaokopuévoue (Tzanakis & Arcavi, 2000 ; Tloavakng,
2009; Siu, 2006)

e Ot dwaockopevol Bewpodv T OWACKOAMO TNG 10TOPIOG TOV HOOMUOTIKOV GOV
Tapadootakd pddnua wotopiog Kot dev ayamovv thv otopia (Tzanakis & Arcavi, 2000;
TCavaxng, 2009; Siu, 2006).

e Ot dwaokduevol PBpiockovv to pddnuo g otopiog Tov podnuatikov e&icov aviapo,
ommw¢ cvpPaivel Kot pe to pabnuo tov «ropadoclok®vy padnuotikov (Tzanakis &
Arcavi, 2000 ; TCavakng, 2009; Siu, 2006).

o O1 d1daoKOEVOL OV EYOLV gVPVTEPN TALOELD 1) OV SABETOVV EYKVKAOTOOIKEG YVDGELS
o€ enopkn Podo, OOTE Vo EKTIUNCOVY GMOGTH TO, OTOTEAEGHOTO TNG SOACKAAING TNG
totopiog Tov padnuoatikav (Tzanakis & Arcavi, 2000 ; TCavdxng, 2009; Siu, 2006).
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e Av 1 otopio TV pobnpoatik®dv dev gival omapaitnn - oVGLUoTIKG dev amotelel HEPOG
™G O0ooKaAog TV padnuaTiK®V oty Tdén - 10TE OTOV APIEPMOVETUL XPOVOG OTN
ddackario tng Oa wpénel va mepthappdvetor oto mpoypappo orovdmv ( Fried, 2011)

A OA0 TOL TOPATAVE® GUUTEPAIVOVUE TIG HEYOIAES SLGAEITOVPYIEG KOl T TPOPANLOTA TG

EKTTOUOEVONG TOL OEV EMTPEMOVY TNV ECAY®YN NG 10TOPLOG TOV UAONUATIKOV o711

dwaockaAia. Eviovtolg, kpivetal avaykaio vo yivouv £€6Tm Kot cUVTNPNTIKEG TOPEUPACELS

0T O1000KOAIN TOV HOONUATIKGOV, OTOG 1) d1Beon MYV @pdV ddaKTIKOD ¥pOVOL Kol 1

EMAOYT GLYKEKPIUEVOV EVOTHTOV TNG SOUKTENG VANG Yo TNV ddacKaAio TG 1oTopiag TV

poOnpatik®v. AgdopEVOD TOV YOUNAOD EVOLAMPEPOVTOG TOV HAONTOV Yo TV 16Topior Kot

KT €MEKTACN Yoo TNV 1otopio. TV Honuatik®v o dwdokmv oeesiier vo aglomomoet

EVOALOKTIKEG LOPQES O1000KOAMOG OV Oleyelpovy TO €VOPEPOV TV HAONTOV Kot

evBappOvouv Vv evepyd gumhokn) Toug 6T d1daKkTikn dadikasio (Owpoiong & TLavakng,

2006; TCavaxng 2009).

1.3 TPOIIOI ENXQMATQXHY THX IXTOPIAYX TQN MAGHMATIKQN XTH
ATAAXKAAIA

OI TPEIZ KATHI'OPIEX ITPOXEITIZHX

2115 ov{noelg oyeTkd pe t PaciudtTa kot opfOTNTO TOV EMYEPNUATOV VIEP TNG
EVOOUATOONG TNG 10TOPLOG TOV HAONUATIKOV 6TV HaONUATIKY] EKToidEVoT HEVEL AVOIKTO
10 Bépa emAoyng Tov TPOTOL a&lomoinomg g otV oxolkn dwackaiio. Ot TpoOTOL e
TOVG OTTO10VG M 1oTOoPio TOV HOONUATIKOV ptopel va ypnoyonombet otn ddackKaiio Kot
ot expddnon tov podnuoatikov propet vo taStvoundel oe dwPaduicpévn kiipoko oe

TPELG Katnyopieg mpoceyylcemv:

1. SQOTIOTIKES TPOCEYYIGELS
2. oploBetnpéveg mpooeyyicelg

3. m@pooeyyicelg mov Pacilovtal oty 1oTopia.
1. Aww@oTioTikég TposEyYiceg

O1 dopoTioTikég Tpooeyyioels TpoPfAémovy TV a&l0moiNcT GLUTANPOUATIKOV IGTOPIKOV
TANPOPOPLOV TOV TAPEYOVIOL GTOVG MaBNTEG Katd T Odpkelo TG OaokaAiag ¢
eEotepikés My M mapotifeviol MG EC0MTEPIKEG 10TOPIKES OVOPOPEC GTO. GYOAKA
eyyepiow Tov podnuatikdv. To «copminpopato» avtd avaeépoviot amd tov T avdkn

kow Arcavi (2000) ¢ "pepovouéves mpoypoTKEG TANpoeopiec” 1 "oTtopikd
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OTOCTACHOTO", TO OTOl0l UTOPEL VO KAADTTTOVY OVOUATO, NUEPOUNVIES, dldonUa £pya Kot
yeyovota, ypovoolaypaupato, proypoagies, ¢oNUICUEVO TPOPANUOTO Kol  EPWOTNCELS,
Koppdtioa and otopwkd PipAia (Tzanakis & Arcavi, 2000), avékdotec otopieg (Man-
Keung, 2000) k.4. Mrmopodue vo GKEPTOOUE OVTA TO WKPOTEPO GUUTANPOUOTO OTIG
SLPOTIOTIKEG TPOGEYYIGELS ¢ "Hmoyoplkd" 7ov mpootifevial oIV KOTGAPOAN TNG

ddackariog Tov padnuotikdv otn oyxoikn taén (Jankvist, 2009).

Xmv GAAN akpn NG KAMUoKOG TV dlpOTIOTIKOV Tpoceyyicemv Oo pmopodcav va
avagepBovy ot "otopikol emidoyol" (| emidoyor). Tov 6po avtd TOV YPNGLOTOINGE O
Lindstrem (1995) oto téhog kGOe kepaAaiov oto Pifiio tov. O 16T0pIKOC EMINOYOG GTOV
omoio meprypdpetal N wotopic TOV pHodNUATIKOV, Tapovctaletal 6To otkelo kKepdiao pali
pe ovopota, muepounvies, kivnrpa, mpotoétuma Epya kol avékdota. H mapdbeon tov
OTOPIKOV EMAOYOV OmOTELEL COUP®VA HE TO TPATLTO TOV SPAOTICTIKOV TPOGEYYIGEDMV
TOV KOTOAANAOTEPO TPOTO 0ELOTOINGNG TPOTOTVLIWV IGTOPIKDOV TNYDV - £6T® KO UIKPNG

éktaong - ot ddaokoria ™G otopiog Tmv pabnuatikav (Jankvist, 2009).

2. OproBetnuéveg Tpooeyyioelg

Ot oproBetpéveg mpooeyyioelg elval evotnteg d1dackariog aplepmuéveg oty wotopia. O
6pog "evomreg" 800nke and tovg Katz ko Michalowicz (2004) oto (Jankvist, 2009).
Onog kot oty  mPoMNYOOUEVT] KOTINYOPid, Ol TPOGEYYIGES TV EVOTNTOV UTOPEl va

Spépouv petah Toug MG TPOS To HEYEDHOC KOl WG TPOG TOV GKOTO.

Ymv apyf ¢ KAipakag givat ot pkpdtepeg evotnteg mov opilovron and tovg Tzanakis &
Arcavi (2000) o¢ «16Topikd TaKETO» (N 16TOPIKA «oLUPBAVTAY). ATOTEAOVV 10, GLAAOYT
paOnpoTicod LVAIKOU Tov €0Tidlel o€ pio pukpn Oepatikn) evotnTa TOV HOONUOTIKOV Kot
ouvoéeTal e TO TTPOYpoUpe ormovddv. Emiong sivor  katdAinAo yuo d00 M TPES OPES
dwaokaAiog kol glval  £TOO Yot VO, TO YPNOLUOTOMGOLV Ot dAoKOAOL OTIG aifovoeg
dwackariog tovg (Tzanakis & Arcavi, 2000; Jankvist, 2009). £t péon g KAipokog
Bpiokovpe evotreg oo 10-20 d1d0kTIKEG Dpeg OV dev  givar amapaitnTo vo cuVOEoVTaL
ue to mpdypoppo orovdav (Jankvist, 2009). Xto v dxpo tng Khipakag Bpickovpe TARpN
poonpata (n BpAic) oyetikd pe v wotopio T@V LOONUATIKOV TOL £X0VV OVOCOUUTOOE] og
éva. Tpoypappo ponpatikeov omovd®v. Avtd umopel va mepthapupdvovv pio €kbeon
LOTOPIKMOV OEOOUEVMV, L 1GTOPIKT €EEMEN TV EVVOLDV 1] KATL EVOIAUECO HETAED aLTOV

tov 600 (Tzanakis & Arcavi, 2000). Tétowe pobnpata pmopodv va Pacilovior oe
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TPOTOTLTEG 1 OELTEPEVOVOEG TNYES (1] Ko ToL 0V0) avAdAoya UE TO EMMESO TOV UEAETDV

totopiog mov mwpoopilovral.
3. Ovmpoceyyiceig faciopéves 6Ty WoTOPiQ

H televtaio katnyopio mpooceyyicemv  aocyoAeiton pe TN HeEAET NG 1oTopiog TV
ponpoatikov pe Eppeco tpémo. Edd M otopik] e€EMEN dev amotelel ovayKOGTIKG TO
TPMOTO PEANUO TOV J1OACKOVTOC. ATO TV AN TAevpd opilel v didtaln, tn cepd Kot
TOV TPOTO WE TOV omoio mapovcialovian to padnuotika Béuata (évvoiec). 'Eva ocuyvd
avapepOUEVO Kol oLENTOVUEVO TOPAOELYHO €ivol 1) AEYOUEVY] YEVETIKN TPOGEYYIoN

(Jankvist, 2009).

1.4 MOP®EX AIAAKTIKHYX AEZEIONOIHXHX THX IXTOPIAX TQN
MAGOGHMATIKQN

H e&atopikevon opiopévev AOYmV yio TNV EVOOUATMOOT] TNG 16TOPIOC GTNV EKTOIOELON TOV
ponpoatik®v eEaxolovbel vo apnvel ovolytd To EPMTNUA CYETIKA LLE TOV TPOTO EMITEVLENC
NG OAOKANPMOONG OVTNG TNG OOKAGING. € YEVIKES YPOLUES UTOPOVLE VA StaKpivovpe
TPELS OLUPOPETIKEG LOPOES TAPAAANANG a&lomoinong g 16Topiag TV HaONUATIKGOV 61N

OYOMKT) O1O0CKOAMO [LE CUUTANPOUOTIKT GYECT] LETAED TOVG, OTMG:

o) M eKpdOnomn G 10Toplag TOV HOONUATIKAOV LE AUECT] TOPOYT IGTOPIKADV TANPOPOPLDYV,
B) n expddnon tov podnpotikov Oepdtov  pEcm pog O0OKTIKNG Kot UaOnoloKng
TPOGEYYIoNG d1dacKaAiag eUmveLGUEVNG 0t TNV 16TOPiaL,
v) N KaAlépyela Pabvtepng cuvedntomoinong T0c0 TV 01V TOV HaONUOTIKOV 060 Kol
TOV KOWOVIKOV-TOMTICUIKOV TAALGIOV 6To ontoia £xovv avamtuydel ko e&ehybel ta
nodnuatucd (Jankvist, 2009; Tzanakis & Arcavi, 2000).

A. ExpaOnon e wotopioc pe TNV mopoyn Kol GUECT EVOUJITMOGN) GTOPIKOV

TANPOPOPLAV

Me v £KQpaoT «AUECES IOTOPIKEG TANPOPOPIES) AVOPEPOUACTE OTA EENG:

0) € UEUOVOUEVEG TANPOPOPIEC,

B) oe mAnpn pobquota M PpAia oyetikd pe v wotopia tov podnuoatikav (Tlavakng,
2009; Tzanakis & Arcavi, 2000).
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v) otov [lolitiouo mov meptlopPdvel v 1otopia TV podnuatikov, ™ Proypoaeio tov
HoONUOTIK®Y, To HoOnUoTIKG ot AoyoTeyvioh Kot OTIG Touvieg, Tn QuAocoeio TV
LOONUOTIKOV, TIG KOW®VIKEG EMOPACELS TOV UAOMUATIKOV KOl TIG OVIIMYELS Yo TN
dwaokaAio tov podnuotikeov. H dwdaokoiio Tov podnpoatikov oesikel vo mpodyet
TVELHOTIKEG apeTES, OmmG M oAndela,  Aoyikn okéyn, kot vo evBoappOvel TV emipovn
npoondBelor yioo TV €miAvoN SVOKOA®V TPOPANUATOV, 1 OKANPN OOVAEWD KOl T

yevwanodwpio amévavtt 6€ 0covg aymvilovton pe (Ao yia ta pabnupotikd (Wong, 2005).

Amd T0 TOPOTAVE® TPOKVLTTEL OTL M EUPaAOT OlveTal TEPIOCOTEPO GTNV TOPOYN TOV
IGTOPIK®V TANPOPOPLOV Kol 61N Pabitepn Katavonon g UONG TOV LOONUATIKGOV Tapd
omv ekuddnon tov podnuatikov (ce avtiBeon pe avtd mov Oa mePLypa@odV OTIg

endpeveg evotreg) (Tzanakis & Arcavi, 2000).

B. Exupdnon tov pnednuotik®v 0spndtov akolovd@vioc pio 000KTIKN Ko

nodncrloxkny TPpocEYYLon OL0UCKUAAIOC ENTVEVGUEVY] UTTO TNV LGTOPIN

Eivor ovcraotikd avtd mov pmopel vor ovopLaoTEL YEVETIKN TPOGEYYIOT| 0T O10aCKOALN Ko
™ padnon. H AéEn "yevetkn" mpoépyeton omd v EAANVIKY AEEN «yEVEGIO», M OTolo GTOL
ayyAMkd petoepaletor eite @g onuovpyio €ite ©¢ avamTLEN. TNV TPAYUATIKOTNTA,
VILAPYOVYV TOAAEG TOPUAAUYEG TNG YEVETIKNG TPOGEYYIONG N NG YEVETIKNG apyns. O
Schubring (1978) o extetapévn pelétn tov avayvopilel kot dakpivel peta&h tovg 600

vevetikég apyéc (Jankvist, 2009):

® 1 IOTOPIKY] — YEVETIKN 0Py COUG®VO HE TNV Omoio. 6TOXOG TNG OACKOANS TV
poOnpoatik®v gtvol voo 0dnynoet Toug pobntég amd T Pacikr| Kol GTOLYEUDOT YVAOCT TOV
pofnuotik®v otn cOLVOETN Kol OVOALTIKY] YVAOGN TOVG HE TOV 1010 TPOTMO TOL M
avOpOTOTNTA TPOYDPNGE GTNV 10TOPIKN EEEMEN TOV HOONUATIKOV.

® 1] YLYOAOYIKN-YEVETIKN OpY] COUEMVO. [E TV omoia ot {0101 o1 podNnTég avaKaAdTTOVY
e apyng to LabnuoTIKA aSlomoldvTos TO O1KO TOVG TOAEVTO Kol TIG EUmEPieG amd TO

nePPAALOV TOVG.

2T YEVETIKY] TPOGEYYION, YWPIS VO ayVOeital O «TeQvikOc» poOAOG TG HaOMUATIKNG
yvoons, otvetar €UQooTn mTEPIGGOTEPO GTNV avalTNOoT TOV GKOTOL 7OV EVTNPETEL 1
wpoondfeio emilvong TOV HoONUATIKOV TPOPANUATOV, Kol AlYOTEPO GTOV TPOTO YPNONG

TV Beoplodv, Tov neBddmV Kol T®V Evvolmv. ATO VTN TNV GTOYN 1) 10TOPIKN TPOOTTIKY|
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TPOGPEPEL EVOLAPEPOVOES OLVATOTNTEG Yoo Mid Pafid Kou  oEAPIK) KOTOVONGTN TOL

YVOOTIKOD KOl SIO0KTIKOD OVTIKEILEVOD CUUP®VA LE TO 0KOAOVOO YEVIKO GynoL:

e Axoua Kot 0 dACKOAOG OV Ogv gival 16TOPIKOC TV podnuatikdv Ba mpénet va £xet
OTOKTNOEL PACIKT| YVAOOT NG 16TOPIKNG eEEMENG TOV BEUATOC TNG S10ACKAATNG.

e To kpiowoa Prpata g 10TopIknG €EEMENG elvar ot 10€€¢ - KAEWDLA, TOL EPOTALLATO KOL TOL
mpofAquata mov GvolEay VEEC EPELVNTIKEG TMPOONTIKEG. AvTd To Kpiowo Pruata
avakoTookevalovial, MoTE Vo, Yivouv KATAAANAG Yo TNV O100KTIKY TOLG Y¥P1oN OTNV
taén (Tzanakis & Arcavi, 2000).

e Avutd to avokatacoKevaopéva Kpiowa Prjpata didovior g pio 16TopiKY| akoAovbia
npoPfAnudatov dwapaduiocpévng duvokoriog, £T6t doTE 1 AVoT ToL KaBEVOS amd avTd Vo
ompileton Ko va Tpodmobétel tn yvodon v mponyovueveov. H mpotevouevn cepd
TOV TPOPANUATOV UTOPEL VO TPOGOEPEL TOAAES EVKUIPIEG OTOV EKTOALOEVOUEVO VL
QTACEL GE EMOIKOOOUNTIKE AmOTEAESUATO EEKIVAOVTOG OO TO. EDKOAO TPOPANLLATO KO
oTN OLVEXEW OKOAOVOMOVTOG TO KUplo PriHoto. TOL  1GTOPIKOV  LOVOTOTION Vo

Tpoywpnoel oe duokordtepa mpoPAnuata (Tzanakis & Arcavi, 2000).

I'. Kaiépyswo Bafovtepne ovveionone ywo to podnuotikad ko0’ ovtd kKo Tto

KOW®MVIKO KOl TOMTIGTIKO TAXIGLO TOVC

Ou Tzanakis kor Arcavi (2000) mpoteivouv 0Tt M avamTuEn GLVEWNTAG HOOMUOTIKAG

OoKEYNG TPOVTOBETEL TNV KATOVONGN KOl EMYVOON TNG £vOOYEVOLS KOl TNG £E®YEVONC

@OONG NS LOOMNUATIKNG OPACTNPLOTNTOG.
a. Eniyvoon g evooyevoug @vong Tng padnpatikig opaotnplotntog

H 1otopia tov padnpatikdv mapéyet evkaipieg yia vo EedumAmBovv, vo avaivBodv Kot va.

emonuoviohlV GNUOVTIKEG TTLYES TOV LOONUATIK®OV, OTTMGC:

e 0 pOAOG TOV YEVIKOV EVVOIOAOYIKOV TAOIGIOV KOl TOV GYETIKAOV KIVATPOV, TOV
EPOTNCEMY KOl TOV TPOPANUATOV TOL 0dNyNnoav o€ &eEEMEELS CLYKEKPIUEVOV
pLaONpoTIK®V TESiMV,

e 1 eelocouevn EHON TOV HLOONUATIKOV TOCGO GE TEPLEYOUEVO OGO Kol GE HLOPPY|, KAB®DS
KOl 1] CLUYKPITIKY] UEAETN TNG OPOAOYING, TOV VTOAOYIOTIKOV HEBOOWV, TV TPOT®OV
EKQPOONC TOV OVATOPUOTACEMY KOl TOV UETO-LOONUATIKOV EVWWOILDV (7). amodelln)
Kol TEAOC, 1 OLGTNPOTNTO 7OV YPNCLOTOMONKOY SlayPOoVIKA amd TN HoONUATIKY

EMOTNU.
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B. Exiyvoon g eEmyevoig puong g podnpuatikig dpaotnplotnTeg

Ta pobnuoatikd Bsmpovviar cuyvd OTOTAUGIOUEVO OO TO KOW®MVIKO - TOAMTICUIKO

nepPaAlov 610 omoio epgavioTnkay Kot avartoynkav. Opmg n pekétn g 1otopiog TV

ponpoatik®v propet voo katappiyel | va 0Ecel o€ 1oyvpn aUEIGPRTNoN TV Aroyn auTy
00NYDOVTOG GE SOTMICTOCELS OTMC:

e Ot mruyéc TV PaONUOTIKOV Umopovv va BewpnBodv ®g oTevl GUVOESEUEVEG LLE TO
PILOCOPIKA EPOTALATO Kot T TPOPANHaTe Tov BETovV GAAES emoTEG pe BeTikd Kat
avOpOTOTIKO TPooavatoAMoud 1 ot téyves (Lovotky|, apyttektovikn KAT.) (TCavakng,
2009).

e O1 KOWOVIKEG CLVONKEG KOl 1] TOMTIGTIKY] «OTUOGQAIPO» EXOVV GLUPAAAEL oTnV
mpo6odo N omv kabvotépnon S avamtuéng oplouéveav  padnuaTIKov  Tediov
(TCavdxnc, 2009).

e To podnpatikd avayvopiloviol oG avomdCTOcTO UEPOG TNG TOATIGUIKNG TOPEO0sTg
SWPOPETIKOV TOMTIGU®V, EBvav 1| €Bvik®dv opddwv (Tlavaxkng, 2009).

e H 1otopwkn €£€MEN ™G HOOMUOTIKNG EKTOIOELONG OVTAVOKAQ TIG TAGEIS KOl TIG
avnovyieg mov ekdNAMONKOV GTOV TOMTIGHO Kol TV KOW@Vio ToL KABe TOTOL Kot TNG

k0e emoyng (TCavéxng, 2009).

1.5 TPOIIOI AEIOIIOIHXHX THX ENXQMATQXHX THX IXTOPIAX TQN
MAGOGHMATIKQN

Ot 1pémoL EVOOUATOONG TNG 10TOPIOG OTNV  EKTOUOELON TOV  HOOMUATIKOV GTNV
exmaidgvomn TEPILAUPAVOLY GOPDS TN YPNOT LAIKOV avagopdg mov uropet va ta&tvounel

OYNUOTIKA GE TPELS SLOPOPETIKOVS TOTOVG:

o) 6€ VAMKO pe mYEG TPMTOYEVOLS TPOEAEVOTG (AMOCTAGHATO OO TPOTOTLTO KEILEVQ

Lo UaTIKOO TEPLEYOUEVOD),

B) oe vVAIKO pe TMYEG OEVLTEPOYEVOLG TTPOEAEVOTG (EYYEWPIOD LE LOTOPIKES QPN YNOELGS,

EPUNVELES, OVOKOTACKEVES LOOMUOTIKOV 0modeiEe®V KAT.),

Y) 6& VAKO SOOKTIKNG TEPLEXOUEVOD TOV AVTAEITOL KO EUMVEETAL OO TNV 15TOPia, OTMG
vy wopadetypa 1 BipAoypagio TOL OPYOVAOVETOL OO TO TPOTOYEVES KOl OEVTEPOYEVES
1OTOPIKO DAIKO LLE YVOUOVO L0 TPOGEYYION OV UTOPEL va cvpumeptlopuPdvel pio éxbeon

€VOG TOV oepvapiov 1 pag doknong (Tzanakis & Arcavi, 2000).

40



Ot 10710p1KOl TOV pOONUATIKOV AGY® TNG EWOKOTNTAG TOVG EVOLOPEPOVTOL KLPIWG Yoo TN
ocvAhoyn kot emeepyocion TANPOPOPIOV KOl OEOOUEVMOV TOL TPOEPYOVIOL OO  TIG
npwtoyevelg myéc. Aev mapayvopilovv BEPara T cvpuPoin g aglomoinong Tov GOUATOG
TOV OEVTEPOYEVAOV TTNYDOV 6TV TPO0do kol otV emttvyio g peAéng tovg. Eotidlovv
aPYIKA TNV €PELVA TOLG OTIC CLVONKEG Kol SLOOIKOGIEC  «AVAKAALYNG» KOl VONTIKNG
ocOAMNYNG evog Bepnuatoc Kol ot UEAETN TV HEBOO®V amddeléne Kot Tov TPOTOL
0pYaveong Kot SoTHTOGONG TOV. XT1 GUVEXELN KATAYPAPOLY TO OEVTEPOYEVEG DAKO £TGL

MOTE VO gtval TEPIGGHTEPO KATOVONTO OO TOLG OO UOTIKOVC.

Ot kanyntég tov panuotikov dAmv tov Baduidov exkmaidevong, av Kol UTopovv va,
emmeeAnBodv amd v ypnomn Ko enegepyacio Tov TpMTOYEVOLS Kot (160G TEPIGGOTEPO)
TOV OELTEPOYEVOVS LAKOV, divouv 1daitepn onuacio oty Tpitn Katnyopio. TOL VAIKOV

avaPOPAG LE TO SIOOKTIKO TEPLEYOUEVO.

1.5.1 YAOIIOIHXH THX XPHXHX THX IXTOPIAYX TON MAGHMATIKQN

Oa mapovoidoovpe mapokdto wEVTE (5) KoTNnyopieg Kol TOVG TPOTOVS TOL TPOTEIVOVTOL

Y10 TV DAOTOINGN TNG YPNONG TNG 1OTOPIag 6T GYOAKY| Sidackoiia.

A. EQoappoyéc Bacsr apeonc sna@Nne NE IGTOPIKO VAIKO KUl YEYOVOTO

1. IoTopikd oNUEIOPOTO KOl IGTOPIKES ELGAYMYES O€ EMUEPOVS podnpuaTikd Oépara.

Ye apKeTEG YDPEG OVAL TOV KOGHO €Y0LV evompatwbel oto mepleydpevo ToAA®V Piiiov
padnuotikov Ohov tov Pafuidmv ekmaidevomng 10TOPIKEG TANPOPOPIEG TO «IOTOPIKA
amoondopotoy (Tzanakis & Arcavi, 2000). Ta otopikd anocndcpoto sivol mapadépota
IOTOPIKAOV TNYOV OV EVOMUOTOVOVTOL 6T0 Kuping keipevo (Ho, 2008). Tlpoteivetor n
KOTYOPLOTOINGT T®V IGTOPIKAOV OTOCTACUATOV BAGEL TNG LOPPNG KAl TOV TEPLEXOUEVOD

TOVC. XVYKEKPLEVO TO 16TOPIKE Tapabépata taSivopovvtat:

® OGOV QPOPA GTN LOPPT] TOVG LLE KPLTHpLoL:

o) TV 0€0om TOL 1GTOPIKOL UMOCTAGLOTOG GTO KEILEVO 0 GYéom e TO padnuatikd Béua
070 OTO{0 aVaPEPETAL,

B) ™ ookt TPocEyylon mov viobeteitan, O0MOTE KOL TO 1GTOPIKO AMOCTOCUO €T
ekbétel amAmg 10ToPIKES TANpoYopieg &ite evBuppviveLl TNV €vePYO GULUUETOYN TOL
pobnm ot pobnoaxn dadwkacio (Ho, 2008; Tzanakis & Arcavi, 2000).

v) tov Babud e mpocoyns Kot ERPACNG TOL OIVETOL OTO TEPLEXOUEVO TOV 1GTOPIKOV

napadépatog oe cOykplon pe t0 padnuotikd Béua (Tzanakis & Arcavi, 2000).
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d) 10 6TLA Kol TOV oYedLoUd TOL 16ToPIKOL amootdcuatoc (Tzanakis & Arcavi, 2000).

® (G TPOG TO TTEPLEXOUEVO pE Phon:

o) TO TPOAYUOTIKG OEOOUEVA: TO OMOCTOGLLO UTOPEL VO TEPLEXEL PMTOYPAPIES, Ploypapiec,
amodEIEELS TG TVEVUATIKTG 1010KTNGTOC, AVEKDOTA, NLLEPOUNVIEG KOt ¥pOVOLOYiES,

B) ta evvoloroykd {ntipata: pio apynon pmopel vo pog dei&et, v mpoéhevon kat v
eEEMEN oG 10éag, ta 1oTopikd TpoPfAnuata, T apyoieg HEB0dOVG LITOAOYICHOD K.O.
(Tzanakis & Arcavi, 2000;TCavdkngc, 2009).

2. Emrémo gpmepio Pacel EMOKEYEDV 6E NOVOELN, UPYOULOAOYIKOVS KUl IGTOPLKOVS

ADPOVG

To podnpatikd «epmepiocy TV EEOTEPIKOV YOPOV avaeépovtal Hetald GAAwV otnv
avVayvVOPIo TOV HOPPAV Kol GYNUATOV, TOV HOTIP®V 6T @UoT, GTNV OPYLTEKTOVIKY|
(moAd ko onuepwvn) kot oty téxvn. O 6pog Ba umopovce emiong Vo avaQEPETAL GTNV
pofnupatiky yvoon mov omokopilovv otv emokénteg povceimv amd TV mapaTipnon

1OTOPIKOV €KOEPATOV pE LoBNUATIKO TEPLEYOUEVO.

‘Eva. povadikd mapddetypa 1otoptkod ponuotikod ekbépnatog Bpiokovpe 6TV 10mImVIKY
padnuotikny tapddoon. H kwvelikn pobnpotikn kovAtovpa ennpéace v avamtuén tov
ponpoatikov oy lartovic. Avtd ctadiakd odnynce tovg ldnwveg otig apyég tov 170v
a1OVa VoL SNUOVPYNGOVY T TPATO LUTMOVIKA LaONUATIKAE OV Tapovstdlovy d1opopEg amd
TO AVTIOTOYO EVPOTOTKE 1 dVTIKA. Agdopévov 6Tt o1 amhol dvBpwmor oty lamwvia dev
elyav TV TOALTEAELD VO ONUOGIEVGOLY TO HoONUATIKG TPOPA LT KOl TIG AVGELS TOVG,
Om®G NTOV 1 GLVNOIGUEVT TTPAKTIKT HLETAED TOV HOONUATIKAOV THG ETOYNG, TO OVOPTOVCAV
dnuoocta oto «San-Gakuy, éva idog Tivaka avaKov®GE®Y oV BPIoKOTOY GTOVG VaoUE 1
oT0 lEPE € OPKETEG TEPLOYES. ZuVNOLaV Vo KOVOTTOoUV UOVO To Lo patikd tpoAnpota
KOl TIG TPOTEWOUEVEG AVCELS TOVG. XTI OVOPTNGELS TNG TVOKIOOS 1 TOPOVGiost NG

dradkasiog AVong Tov TPOPANUATOC EITE TAPOAEITOTAV £ITE NTAV EMUPAVELOKT.

Y10 TAaicto ovTd 1 SOOKTIKY a&loToinon TV HOONUATIKOV «EUTEPIOC) Kol Ol GYETIKES
OWOKTIKEG OpacTNPLOTNTEG TOV HAONTOV GTOYXELOLV GTNV KOTAVONOT Kol 6T AVGT TOV
poOnpoatikod TPoPANUaTog PAGEL TOV GUYYXPOVEOV HOOMUOTIKOV Kol €V cuveyelo otV

EMOANOELOT TOV AMOVTCEDV TOVS LE OVTEC TOL TOPEXOVTOL GTOV TIVOKA OVOKOIVMOGEMY

(Tzanakis & Arcavi, 2000).

3. Films, videos ka1 @GAlo otTIKA péca, 6oV TapovSLaiovTol OpaTo amod TNV 1W6Topia

TOV poONPaTIKOV
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Ot touvieg ko ot Beatpkég mapaoctdoel; mov oyetilovion pe 0épa ™ (o dbonuwv
paOnuoTik®y  pmopovv  va  aflomoinfobv  omoTEAECUOTIKA o1  S0aoKoAld, KaOMG
AVOOEIKVDOVY TO KOW®MVIKO-TTOAMTIGUKO GUYKEIHEVO TNG EMOYNG TOVG KO TALPOLGLALOVY
He TPOMO TOoPAcTOTIKO TNV €&EMEN TV HOONUATIKOV 10edV Kol TGOV HOONUOTIKOV
emyepnudtov. o tapaderypa avagépovpe v toavia «O AOQPOG 61N GKOTEWVN TAELPA
0L Qeyyoplod» ue Bépa ™ {on e pabnuatikov Sofya Kovalevskaya. Yzndpyouvv eniong
OYETIKES TNAEOTTIKEG TOVIEG KPOTIKOV KavaAdv. [ToAAEG €€ avtdv mopniydnoav pe okomod
vo eELUINPETNOOLY SOUKTIKOVS GKOTOVS KOl VO EIG0YAYOVV TNV 10TOPI0L GTN GYOALKN
SWaoKoAld TV padnuoTiKOv.  XopoKTnploTikd mapdadetypo amotedel n touvia « H
oNPOyYe TNG ZAUOL» TOL CLYYMVEVEL TIG 1OTOPIKEG KOl LOOMUOTIKEG SOCTAGELS TNG
drdkaciog Kataokevng e onpayyoas. H tawvia eotidlel omv opydvoon Kot StotdTmon
TOV  poONUOTIKOV  EmEPNUATOV  KAVOVTOG — YPNON  YPOPIK®V — KOlU  OTTIK®OV
VOTOPACTAGE®MY TOV HOONUATIKOV 10EOV TOV  XPNGLOTOMONKAV GTNV KATOCKELT] TNG

onpayyag (Tzanakis & Arcavi, 2000).

B. EQoppoyéc mov 00100V GE 0PUGTNPLOTNTEC LE CUGTNUUTIKO GYEOLUGILO

1. EpguvnTika projects yio Tovg 0100.6KOpEVOVG fuciopéva 6€ 16TOPIKG KEIPEVA,

To gpevvnTikd pProjects evéd Kotd TopAd0cT LAOTOOVVIOL GTNV OVAOTOTH EKTAIOELOT GE
TPOTTUYLOKO KO PETATTUYIOKO eminedo, ta teAevtaio ypdvia aglomotobvtal EVPEMS LE TIG
KATAAANAES TPOGOPUOYES Kot 6T devtepofabuia exkmaidevon. H vionoinon twv projects
HE JEMOTNUOVIKO TEPLEXOUEVO OGNV 10TOopia Kol ota padnuotikd otoxedel mote kibe
TTUYLOVYOG TOV LOOMUATIK®V - aveEAPTNTO O TN LEAAOVTIKY KOPLEPO TOV MG EPEVVITIG,
®¢ 0A0KAAOG N OC YPNOTNG TOV UAOMUATIKOV - Vo €XEL TOVAGYLIOTOV LK EVIVTMOOT TNG
OLEMOTNUOVIKNG GUVOECTC TOV HOONUATIKOV HE TOV ovOpOTIVO TOMTIGUO, TNV 16TOpin

Kot tnv Kowvevio, (Tzanakis & Arcavi, 2000).
2. H 3100KTIK1| (p1]01] APOTOTVTT®OV TN YOV

H perétn pog mpotodTumng mnyng g totopiog Tov Hobnuatikdv arottel T Aemtouepn
kol Padid kotavoénomn Tov 16TOPIKOV ¥POVOL KOl TOL YEVIKOD 10£0A0YIKOV TANIGIOV
Topay®yNG ™S Me avtdv Tov TpOTo EMTPENEL GTOVG HAONTES VO GLVEIONTOTTOGOVY OTL
TO. LOOMUOTIKG OEV ATOTEAOVV OMOKAEICTIKG KOl HOVO €VO. CAOUO ATPOCOT®Y, TUTIKOV
YVOOEWV KOl TEYVIKOV, 0AALG e€eAloocovionl GTOoV XpOVO GE GUECT] CLVAPTNON KOl LE TO
KOW®OVIKOTOMTIGUIKO mAaioto tng emoyng tovg (Ho, 2008). H didaktikn a&lomoinon tmv

IGTOPIKMV TNYDOV EMTPEMEL EXLONG GTOVG LAONTES VA GLYKPIVOLV KOl VO avTITapoAAlovy
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TO ONUEIMTIKO GVGTNIA TNG LOONUATIKNAG YADGGOG TOL TapeABOVTOC e T cuvn o YADGGGO
TOV HLOONUATIKOV oL ¥pnoiponoteitor otn ddackario onuepa. Bdoel avtdv Oa ftav
€0Aoyo va vrootnpiget kavelg OTL 1 AVAYVOON Kol 1 LEAETN TOV IGTOPIK®V TNYADV, OV KOl
arortel Tpoomddeia, avtapeifer Tovg pabntég Kot toug dackdiove Ponbdvag Tovg va
Katovonoovv o€ Babog ta padnuatikd. H BipAoypagio mpoteivel tpelg yevikéc 10éeg mov
SLEVKOADVOLY TNV TEPLYPOPN TOV EWIKAOV OTOTEAEGUATOV TNG UEAETNG TOV 1GTOPIKAOV

myav (Tzanakis & Arcavi, 2000; Jahnke et al., 2000).

® 1 OVTIKOTAGTOON: 1 EVOOUATOON NG 10Topiag oto pafnuotikd ovobempel
ocuvnOGoUEVN  TPOGEYYIGT] TOUG ®C OLVOAOL TUMIKNG MOOMUOTIKNAG YvOong 1
OO UOTIKOV TEYVIKOV Ko TV avTikafiotd pe ) Bedpnon Toug og PG upuTEPTG Kot
oLVOETOTEPNC TVEVUATIKNG OPAGTNPLOTNTOC.

® 0 OVOUTPOGUVOUTOMGNOS: 1 LEAETN TOL 1OTOPIKOD KEWEVOL UTOPEL VO, 0ONYNOEL GE
OVOTPOGOVATOAMGUO  TOV  OVTIAYEOY  Y0. TO TEPLEYOUEVO TNG  LOOMUOTIKNG
dwackaAiog. v Tapadoctlaky] dwackaiio Tov padnuaTiKdv ot panpatikés Evvoleg
npooeyyilovtal ¢ oUTOVONTEG KOU  TOYUOUEVEC VONTIKEG  KOTOOKELEG Ko
napayvopiletor n Suvoptk dtadikacio GOAANYNG Kol SOUNGNG TOVG.

® 1] TOMTICUIKY] KaTOvVON oM

H swoaywyn mg 1otopiog tTov ponuoatikedv ot ool dwdackaiio Lag TpoKaAel va
tomofeTnoovpe TV avdmTtuén TOV HOONUATIKOV GTO EMICTNUOVIKO, TEYVOAOYIKO Kol
KOWOVIKO TAAICIO U0G GLYKEKPIUEVIG ¥POVIKTG TTeptodov. Tlapdiinia pag Ponbd vo
KOTOVONGOLUE TIG EMOPACELS TOL 1GTOPIKOV GLYKEIHEVOL OTn JpdOpE®OT Kot

opyaveon ™G HOONUATIKAG OKEYTG.

Tao 1010iteEpO YOPOKTNPIGTIKA TNE YPNONE TOV TPOTOTUTT®V TNYDV:

H 101aitepn alio kal 1§ TOLOTHTO TOY TPOTOYEVAOY THYADV

H avéyvoon otopikdv Keyévov and tpotdtuneg mnyég UTOpel vo aipVvISIIGEL Kol Vol
Eevioel Toug paBNTéc, KaOADC TOVG EUTAEKEL OE YVMOOTIKEG OLOIKAGIES OVTIANYNG NG
OAAOYTG KOL TOL OVOTTPOGOVATOAMGHOD TOv avagpEépdnkay moapamdve. Avtd cvuPaivet
puoévo otav ot pobntég mpooeyyilovv TIC TNYEG  HE TNV CLYYXPOVN HOOMUOTIKY YVAOON.
[Tpémer Lomdv va AapPAaveTor VTOYN e TPOTO GLVOLACTIKO 1) GE AVTUTAPUPOAN 1) OTTIKNY
KOL Ol OVTIANYELG TOV GLYYPAPEN TG TPOTOTLANG TNYNS KOl TOV GUYYPOVOL OVOYVMDGTI

ko pedetnth tovg (Jahnke et al., 2000).
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Katavonon tyg eE€21éns Ty 10e@v

Yrdpyet 1 ko memoifnon moAAdV kabnyntdv Kot pontov ott o podnuatiky £vvola,
otav oplobel, mapopével auetdPAnTn. Akoun Kot ekeivol mov d0ev vIoBeTOHV TV Amoyn
vt dgv €xovv oLVNOWE TIG EVKAPIEG VO SOMIGTMOGOLY TNV OLVOULKY Kol SLoYPOVIKY|
e€EMEn tov podnuotik®v evvoldv. Ag dobue €va mopAdslypo PE TNV €Vvolo TV
CUVOPTNCEMV. XTNV apy M OwWacKaAio TV cuvaptioewv meplopiloviay o OGEC
UmopovGaV va. EKPPAcovV alyePpikéc oyéoels. Apydtepa, M EVvolo TOV GLVOPTICEMV
emektdOnKe mEPO amd TIC AVTIOTOUYIEG TOV UTOPOVV VO, EKPPOUCTOVV aAYERPIKA, dNAOT|
éPa amd TIG AVTIOTOLYIEG TOV deV mEPAapPdvovy chvora aplBudy kabBorov. Etol onuepa
YPNOLOTOIEITON EVAG YEVIKOTEPOS KOl TUTKOTEPOG OPLGHOS TOVG. X Eval GALO TapdadetyLLo
SWaKTIKNG dpactnprotntag nteitanl amd padntég dnuotikov, agov dufdcovy éva Hkpo
amoéonacpo ard tov wamupo tov Rhind kol anokpvrtoypagncovy pe ™ Pondeio evog
Ae&ucob Tic apBuntikég mpdéelg, va eEnynoovy m Asttovpyio TOLG KoL VoL TV EQAPUOGOVV
oe GAla mapadeiypoto (Arcavi, 1987). Avti n dpactmpiotnta Pondda tovg pabntég va
Katavonoovv OtL ot padnuatikég péBodot kot T apuntikd cvotmuata oArdlovv ot

dwadpoun Tov ypovov (Jahnke et al., 2000).

H sumeipio tis oyetikotnrog tig ainbeiag Kai tns avlpomvyg oidetocnys s
MabOnuatiknyg dpoactyproTytag

Tn oyxetkdéta ™G pobnuoatikig oinbelog pumopodue vo TN OOMIGTOGOVUE, OTAV
e€etdlovpe v e€EMEN g anddeéng oty dwdpoun g totopiag (Barbin, 1994). Ta va
OTOKTICOVUE Lol 1O€0L Y10l TO T OILOivVEL OmOOEEN, ivol evOlaPEPOV va JBAGOVLLE Lo
mowAla amodeifewv Ttov 1010V Bewpnpatog, OmWG Yoo TOPASELYHO Ol OLOUPOPETIKES
amodeigelg Yo To AfpOIcHO TOV YOVIAOV VOGS TPLYDOVOL TOV TPOoTAONKAY KOTd TN S1dpKeL
TV 000 YIMadwv ypovav arnd to Evideidn otov Hilbert (Barbin, 1994). Eivour emiong
SPOTIGTIKO OTOV HEAETAUE Ta pabnuatikd Bempnuote Kot Tig HoONUoTIKEG amodei&els
and TPpWTOTLTEG TNYES, Vo yvopilovpe kol kotaioPaivovpe TG peBdoovLE oL
YPNOoonoincay ot pobnuatikoi, yio va Abocovv to. pabnuatikd tpopinuata (Jahnke et al.,
2000).

2yéoerg uetalv uabnuatikdy kar priocopiog

H avayvoon g otopiag tov pabnuoatikdv pmopei vo pog fondnocet vo yvopicovpe to
TOMTICUIKO TAQICI0 TNG €MOYNG OTNV Omoio. YPAPTNKE  KOL VO GUGYETIGOLUE TO

pobnuatikd pe GAlo medio emotnuovikng yvoong (Furinghetti & Somaglia, 1998).
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Agdopévov 0Tl o1 TEPIGGOTEPOL SLOKEKPIUEVOL pobnuatikol Ntav Kot GrAdcoeot sivat
oLVl OEEAUO Ol pafnuotikol vo ivol EVAUEPOL YloL TNV ETIKPOTOVCO PIAOCOGI TNG

emoyng mov pedetovv (Jahnke et al., 2000).
AmioTyTa, KivyTpa Kal J100KTIKI]

Yndpyovv tpwtdtuneg mnyég mov pmopolv diymg emeepyacio vo gival TO AmAEG KOl TLO
QUMKEG 6TOVG padnTéc. Avtifeta moAAG oyolKkd eyyxelpidio Tov S1OAGKOVTOL CHUEPE GTN
oyoMkn ta&n tetvouv va elval mo eoppoMotikd. To Heog TV TPOTOHTLTOY TNYHOV Elval
SWOKTIKO Kol cOoQES. TNV opyn €€nyovv 1 néB0do mTov EPAPUOGTNKE KOl GTY] CLUVEYELD
dwtvmvovy m Bewpio ypnoipomoidvtag omAn avoroykn okéyn. H amkdtto kot 1
QUMKOTNTO GTO VPO SIELKOAVVEL TNV EPUNVEIN KOl KOTOVONGON POCIKOV HOONUOTIKOV
vopwv omd tovg podntéc (Jahnke et al., 2000). O Oouaidng (2009) =mpoteiver To
TOPASELYHO L€ TOV KOVOVA TOVL TPOGNUOL GTNV OTOAOWPY] TV TapevBécemv Kol TOV

KOOV, TV TPOCTLOV GTOV TOAAATAAGLOGHO 600 apVNTIKOV aplO®V.
Ilpoorntikés oty ekmaiocvon Twy puonuatikoy

Ot mpotdtmeg TNYEG Paivetar va gival évag acsaing tpomog va paboovv ot pabntéc tov
TpOTO e ToV omoio didackav 6to mapeABov Ta padnuotikd ota oxoieia, divovtag Bépog
otV axpifelo Tov aplOuUNTIKGOV VTOAOYICU®V. ZNUEPO LE TNV ELPAVIOT] KO AVATTUEN TOV
VTOAOYICTMV KOl TOV OTOLTHOE®V TNG TEYVOAOYIKNG Kowmviag M éueacn odlvetar otnv

ektiunomn ko oty tekunpimon tov oroviioewv (Jahnke et al., 2000).
Tomixa MaOnuatixd

Ot mpwtoyeveig myég umopovv akdpo va yxpnotpomomovy ot ponuatiky eknoidevon,
YL vo. 01EVKOALVOOULV o1 HaBNTEC otV avokdAvyn Kol KOTOVONGN TOV TOALTIGUIKOD

TAa1Giov 6To 0moio dlapopeminke N pabnuatikny okéyn (Jahnke et al., 2000).
Epunveia koau I'’édooa

Boaowd mpoPinpa epunveiog pog mpotdéTLANG TYNS €ival 1 ovoKGALYN TG oxéomg
HETOED TNG LOTOPIKNG KATOOKELNG LG HoOMUaTIKG évvolag Kot TV Tpobécemv Tov
oLYYPOPEN TNG UE TO VONUO TTOV TNG OmOOIdEl  €vag cOYYpovog avayvaotng PAcel Tov
AVOYVOOTIKOV Kol padnolokov sumepiov tov. H dwdwaocia g epunveiog puog
IGTOPIKNG TNYNG He padnpatikd meplexdpuevo umopet va meptypapel oe 600 QAGELS. XNV

TPOTN QAo TO €VOLLPEPOV €0TIALETOL GTOV TPOMO EPUNVEING TOV KEWEVOV 1 TOV
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paOnuoTiK®v Be@plidv Kol TPOCEYYIONG TNG ONTIKNG TWV ONUOVPYDV TOVG Omd TOV
GUYYPOVO OVAYVAGTI. ZT1 0€VTEPT PACT) O AVAYVAOGTNG TPOoTADEl VO KATOVOTOEL TNV VTTO
HEAETN pabnpatikny £€vvolo GUYKPIVOVTOG TNV apyikn epunveia g omd Tov dnpovpyod e
LE OLTH 7OV JTVTOVEL O 1010¢ PACEL TNG ONUEPWVIAG VANG TOV HOOMNUOTIKOV Kol TOV
apyYOV G cLYYPovNG Hobnuatikig okéyng. Ot ekmaidevtikol mpémel va Yvopilovv oTéC

T1G 600 PAGELS KOl Vo, LtopovV va, petafov pe eveMéio omd T pio otnv GAAN.

INUOVTIKOG pOAOG YlOL TNV OVAYVMOT Kol KOTOVONOT UG TPOTOTUING TNYNG YO TOVG
poOntég elvar n KaTavoONnomn Tov YAWSG1KoD KOdKa wov ypnoponotel. Kotd v avayvoon
LG YIS ELPovICovTon TOVAGYIOTOV TPELS SLOPOPETIKEG YAMGGES: 1 LoBNUOTIKY YADGGA,
N YAOGGO TNG TPMTOTLTNG TNYNG KOl 1] YADCGO TOV YPNGLOTO0VV 0l GUYYPOVOL HabnTég
oto padnuaTiKd. AVTég o1 TPEIS YADCGOEG TPEMEL VoL GLVOEOVTAL LETAED TOVS Kol Ot LaONTES
pe m oepd toug Bo mpémer va gival oe Béon va aAldlovv pe gvyépel  aLTOVS TOLG

yAmooikovg kmdikeg (Jahnke et al., 2000).
Keiuevo - miaiclo — avayvarerig

Onog eénynoope mapomdvo, HETE TNV avAYvVmOOoN UG TPOTOTUING TNYNS akoAovBel
epunveia G, ZOUP®VA HE TOVG GTOXOVS TNG ddackoAiag Ba pémet va vdpEetl i1coppomio
petald g opbMg avaivong e TPOTOTLMNG TNYNG KOl TOV GYOAMOAGLOD TOV LGTOPLKOV
moiciov. Ot pofntég oOtav  dwPalovv éva pobnuotikd keipevo, ocvvnbmg dev
EVOLPEPOVTAL VO OVOLNTNGOVY TANPOPOPIES Y10 TIG IGTOPIKES KOl KOIVOVIKOTOAITIGUIKES
ocvvOnkeg dutdmmong Tov panuatikav Bewpidv M yu to €pyo ko TN Proypagio TV
LOOMUOTIKOV ONUIOVPYDOV TOVG. Ocmpodv 0Tt o padnpoatikd givor aveEdpnta amd To
TAOIG10 TNG EMOYNG TOPUYMYNG TOVS Kot OTL Y10, TNV KOTAVONOT] TOVS OEV TPOATALTOVVTAL Ol
OoYETIKEG 10TOPIKEG YVmoelS. [a tov Adyo avtd ot padntég mpénet va kabodnyovvror omd
ToV KoOnynt| TOovg VO UEAETOUV TO 10TOPIKO TANIGIO TPV TNV OAOKANP®OTN TOV

oyoAoGpoD Kot g eppunveiog g amyng (Jahnke et al., 2000).
2Tpatnyikés ety Taén

Mmopodpe vor SOGOVLE O YEVIKT EIKOVA TOV TPOTOL avVAYVOONG VTOV TOV TNYOV. 11
OWaKTIKN TPAEN epapuolovtor 600 GTPATNYIKEG Yo TV EI0AYMYN TNG O0ACKOAOG Kot
LEAETNG T®V IOTOPIKAOV TTNY®V: 1 dpeon kot 1 Eppecn. O eKmadevTikog OTo ¥pnoLonotel
NV GUEST GTPATNYIKT], TAPOLGIALEL TV 1GTOPIKN NN GTOVS HaONTES YWPIC TPONYOVEVT

npoeTolacio. Avtifeta n epoppoynq TG EUUEONS OTPATNYIKNG TPOPAETEL TPtV Od TNV
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EI0AYOYN TNG 1OTOPIKNG TNYNG OTn SWacKaAld TNV LAOTOINoN GAA®V EKTAIOELTIKOV

dpaCTNPLOTHTOV.

1. Aedopévov 0Tt evtomiloviol Sl pOVIKA CMNUOVTIKES OPOPEG OTN HOPEYT KOl OTN
JTOTOOT TOV UAONUATIKOV Oepdtmv, €vag oTOX0g NG €QPOPUOYNG TNG GUEONS
OTPATNYIKNG €lval 1 KIVNTOTOINGT TOL HOONGLOKOD EVILUPEPOVTOS KOt 1] SEYEPOT] TNG
QULOTIEPLEPYELOG TOV HOONTOV e TNV TPOKANON TG EKTANENG Kol TOV alpVISaoUoD

TOVG.

2. H epoppoyn g EUUESNC OTPATNYIKNG ETAEYETOL OO TOV d10ACKOVTA, OTAV GTOYOG TNG
dwaockoAiag eivor M adlomoinon TV MTMYOV Yoo TNV EMIALGOT  HAONUOTIKOV
npoPAnudatov. O S1000K®V UTOpEl apylKd Vo OYOMAGEL TNV GPESN GVUVOEST TMV
LOONUOTIKOV HE TO 1GTOPIKO GLYKEIPEVO NG TAPOY®YNG TOVS KO GTI| GUVEXELL VO
EVNLEPDOTEL TOVG LAONTES Yo TaL ovOpaT KoL TOV Bl SOKEKPIUEVOV LOONUATIK®Y TOL
£0pacav Katd T dtgpkeld TG VIO PEAETN 16TOPIKNG TePLOdov. Ot pabntéc emiéyovv
évav N TEPIEGGOTEPOVS LB UATIKOVS Kol TPOSTAOOVV VO, GUYKEVIPDOGOVY TANPOPOPIES

ywo. avtovg (Jahnke et al., 2000).
Avdiven puiag TpwTOTOTNG TNYHS KAl YYWOTIKES AVTITAPAOECEIS

H avédivon ko n peAém 1ov TpoTtOTLTOV 1IGTOPIKAOV TNYDV 0rd TOuG pontég elval puo
amontnTiky  SWoKTIK)  dpactnpotnto. Mepikéc @opég ot pantéc mpémer  va
vrootnpiCoviar Kot vo kofodnyodvior omnv €pyocicc TOvg Omd TIS EPMOTINGELS TOL
dwdokovtog. AAAeG @opég aivetor OTL lval KAAVTEPO Vo, OQTVEL O SOACK®Y TOVG
pnadntég va Bétovv ot dwot Tic epmmoelc. To onuavtikd dpmg eivar va BpeBovv kot va
dTuTBOHV Ta KATAAANAL EpOTAUATO £TCL OCTE O1 LoBNTES va epfabivouy otn perétn
TOV 16TOPIKOV mAousiov tov Keévov. Opiopéva kelpeva TPEMEL Vo, LETAPPAGTOVV VoL
Tpomononfovv 1 Vo TPOGUPUOGTOVV GTO YeEVIKO TAAIC0 HEcH 6To omoio mopnyoncav.
Olo dpmg ta keipeva mpémetl va dbétouy Pabuod avoyvoplotikig SuokoAiog avticTol o
TPOG TO. YVOOTIKA Oplol TOV PaONTOV Kot Vo EMITPETOVY TNV €LOLYPAUION TNG OKEYNG

TOVG LE TNV OVTIANYT Tov dnpovpyod ¢ tpwtdtumng Tnyng (Jahnke et al., 2000).
Merappaocn npoToTOTNS INYHS

"Eyovpe 600 TOmOLS PETAPPOONG:

o) TIG LETAPPACELS GE GUYYPOVI LaONUOTIKT YADOO,
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B) ™ JSWYA®OGCIKY HETAPPOCT: UETAPPOUCT TOL TPMOTOTLITOL KEWEVOL OTN YADOGO

dwackaiog (Jahnke et al., 2000).
2V0ykpion

H o0ykpion o10popmv Keypévoy Kot mopadepdtov etvor exiong po 0100KTIK) TPOGEYYIoN
™m¢ 1otopiog TV padnuatikdv mov odleyeipel to evilapépov TV dackdpevayv. H
ovykplon pmopel va mepAapuPavel Keipeva G 10106 1GTOPIKNG EMOYNS 1 OLLPOPETIKADV
OTOPIKOV  TTEPLOOMV. AVTEG Ol GLYKPIGELS TPEMEL VO GLVOOEVOVTOL QIO OPUGTNPLOTITEG
KOl 0OKNGELG KOTAVONONG GE HOPPN EPOTNUATOV TOL EXOVV G GTOYO VO, KATAGTHGOVV
™V aviAvon g TPOTOTLING 7TNYNG 7o eikvotikl. H olykpion tov 16Topk®dv
TPOTOTUTOV KEWEVOV EMTPENEL  €MIONG OTOLG HAONTEG va SOMIGTMOGOVYV KOl VO
KaTavonoouv v eE€MEN TOL ONUEIWTIKOL GULGTAUOTOS TNG MHOONUATIKNAG YADCGCAS.
Eniong toug Ponbd va emkevipwBovv amoteAecUATIKOTEPA GTN UEAETN TOV 1GTOPIKAOV

KeWEVOV pe pobnuotikd mepieyopevo (Jahnke et al., 2000).
2vvleon

Ot pabntég mpémet va VAOTO00V TIg OpacTnploTnTeEG cLVBEON G EKTOG TOV LOONLOTOS VIO
HopeY] €pyaciog oTo omitt Kot vo €pappolovv yioo T O1ELKOAVVOT] TOLG OAEG Ol

oTPATNYIKEC TOL avapépovtar Tapandve (Jahnke et al., 2000).
3. ®YAho. gpyaciog

Ta @OAAa epyaciag UmopovV va YPNCUYLOTOOVVTOL TN O000KOAlN TOV HOONUATIKOV
oLVVOOELOUEVE OO TAPAOEUATO TPOTOTLTWV 1CTOPIKAOV TNYOV 1N GAL®V  KEWWEVOV
EUMVELGUEVOV OO TNV 1oTopia. A&lomolovvtal €miong GTNV LAOTOINGT GTOUIK®V Kol
OLLOOIKMV EPYOCSLDYV TV LOONTOV TOV EKTOVOLVTOL GTN GYOAKN TdéN N 6T0 omitt VIO TNV

kaBodnynon tov d1ddckovtog padnpatikov. Ta @OALX epyaciag elval VO KATNYOPLOV:

e  (QUALO EPYOCING TTOV TTEPIEXOVV LUIOL GUAAOYN OICKNCEMV Y10l TV O1O0CKOALN L0G EVVOL0g
N v v eunédmon evog BEpaTog mov £xet 010ayel oty ThEN.

e VA gpyaciag mov £xovv oyedaotel ¢ Eva KaAd opyavopuévo Kot Kabodnyoduevo
GUVOAO EPMTNOEMV YOl TNV EI0AYMYN €VOG VEOL BEHOTOC 1 Hag GEPAS TpoPAnpdTmv
ka1 Oepdrov mpog sulnnon. O oxedlacuog TV POAL®Y epyaciag TPEmel va AapuPavel
voyYn TIC TMPOTEPES YVAOGES TOL MadnNT| kot vo meptiapfdaver oaPaduicpévng

dVOKOAOG EPOTNGELG TOV 001 YOUV GTASIAKA TOVG LAONTES TNV avATTTVEN TOV PACIKOV
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EVVOLOV €VOC Gyvwotov podnuatikod Oépotog. (Tzanakis & Arcavi, 2000). Avtdc o
deVTEPOG TUTTOC PVALOL €pYaciag elval Wlaitepa KOTAAANAOG Y10l TNV EVEOUATOGCT TNG
10TOplog TOV HOONUATIKOV 0TV J1000KaAl0 Kot pmopel va  epappootel oe OAd Ta

emineda g ekmaidevong.

I[No tov oxedloopd kot v opydvmon tng OSoung twv QOAA®V epyaciag emiéyovtal
oVVTOUNG €KTAOTG 1oTOpIKéC TYEC. H mapdbeomn tov 16toptkol KEWEVOL GUVOIEVETAL O
LOTOPIKEG TANPOPOPIES KO EVGTOYES EPWTNOELS TOV GLUPAALOVY GTNV KOTAVONGN T®V LITO
ocv{nmon pobnuotikedv udtov Kot otnv eumnédmon Tov TPOmMov EmiAvong TV
poonpoatikov tpofAnpdtov. H dtatdnwon tov epotrdtov S1evKoAOVEL TOVG HadnTég va
ovykpivouy TN paONUOTIK] YAOGGoO NG GUYYPOVNG E€MOYNG LE TOLG HOOMUOTIKOVG
OTUEWTIKOVG TOPOVG TNG LOTOPIKNG TEPLOOOV OV UEAETOVV. Ol GTOXEVUEVEG EPMTNGELS
oL OTVTAOVOLY Ot padntég, Otav evtomilovv dyvoota padnuotikd cOvpfora oTig
WOTOPIKEG  TNYEG,  OlELKOAVVOLV TNV OTOTEAECUOTIKY  OIEKTEPUIMON  JOOKTIKADOV
JPACTNPOTHTOV UETAPPOACNS TOVS G GVOYXpovn pabnuatikn yAwssa. Otav 10 1610pkd
napdBepa eivor mokve Kot TAOVGL0 G TANPOQOpieg, ot gpOTNOES KaBOOYOUV Kol
OlevkoAbvouy  Tovg poaBNTEG otV avdAvon Kol gpunveion TG  IOTOPIKNG  TNYNG

nepropilovtag v molvmAokota g (Tzanakis & Arcavi, 2000).

I'. EvélMKTeC £QOPUOYEC O KTOTIKOU» YUPOKTNPO £QUPUOLOUEVEC OVALOYO UE TO

ntinOvond oTov 0moio arevdvvovral

1. Avvaktikn alomoinon 1oV «ALab@Vv», TOV EVOALUKTIKOV OVTIAMYE®V, TG 0ALIYNS
NG OMTIKNG 1E TNV onoia mpooeyyileTar éva Oépa, g avade@pnong vrodicemy,

TOV NN TIKOV 1)/ KoL (NU)EPTELPIKAV EMYEIPNUATOV K. AT,

‘Eva. mAeovéktTua g €QOpUOYNG TNG 10TOpPilag GTNV Tapovciaorn Kot ot padnon tov
pofnpoatik®v etvat n dvvatdtta Tov SIVETOL GTOLS JSOACKOVTES KOl GTOVS UadnTég va
dlmotdoovy kot vo, emPefoardoovy T 0100KTIKY afla NG KPITIKNG OMOTIUNoNG TOV
padnuotikov  mapaddémv, Tov vrofécemv, TOV HOOMUATIKOV EVVOIDV KOl TV
SoONTk®V M (MUL) EUTEPIKAOV EMYEPNUATOV, TOL OOTLIOONKAY JLYPOVIKE GTNV
wotopikn e€EMEN TV padnuatikdv. H duvatdtmra oMoTIKNG TPOGEYYIoNG Kol GOOPIKNG
OTTIKNG TOV SOKPITOV TOUE®Y TOV UAONUOTIKOV oL S0ACKOVIOL TN GYOAMKN TAEN,
OLYKOTOAEYETOL OTO OLOOKTIKA OTOTEAECUATO OLTAG TNG OWAKTIKNG TPOKTIKNG. [a
Tapadelyra, n OdKplon HeTa&d TG cVVOESTG KOl TG OVAAVOTG OTN YE®UETPia elvar

EVOLLPEPOVGA EIKOVOL TOV TPOTOL LE TOV O0TTOi0 01 pafnpatikés péBodot Kot ot amOYELS Yo
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éva padnuotiko BEpa dev elval LOVAOTKES Kot O£V 0POPOVV ATOKAEICTIKA Kol LOVo To OEpa
avto. H eneepyasio Tov idov yemperpikov mpofAnuatog toco pe cuvheon (nébodo tov
EviAeidn) 6co ko pe avaivon (pe t Ponbeia g GhyePpoc) pmopet va givor moAv
SPOTICTIKY Y10 TNV KATOVONGN TOL POAOL TNG OVAKAALYNG Kol TNG amodeling ot

yveouetpio (Tzanakis & Arcavi, 2000).

2. Alomoinon otov OOOKTIKO oYedlocpnd  podnpotik@v mwpofinuatov omd v
wotopio mov €ite émaiéav oNuUAvTIKG poro otnv e£EMEN TOV poONpOTIKOV gite

giyav (1 £(0ovv) Yoyoyoyko yopaxtipo

H 1otopia tov padnuotikov mapéyel po tepdotio deapevi] TpoANUATOV TOv UITopovV
Vo OlEYEIPOVY  OMOTEAEGUOTIKO TO EVOLLPEPOV KOl TNV TPOCGOYN EKTALOEVTIKMOV KOl
pobntdv. Amod dakTiky amoyn o podnpotikd mpoPfAnuata dwakpivovtor (Tzanakis &
Arcavi, 2000):

e oto podnuaTkd TpoPAnpata yopic Ao, 6Twg Yo Tapddelypo eivat To Tpio dtdonua
TpoPfAqHaTe TNG OPYOOTNTAG: O SUTANGLAGHOG TOV KOOV, N TPLYOTOUNCT HOG YOVIOG
KOl O TETPOYOVIGHOG TOV KOKAOV. Avtd to mpoPAnuata pmopodv 60000V Kot yio

YOYoy®mywovs Adyous 6Toug LadnTéc.

e ota Qruouéva TpoPAnuata wov dev £xovv akOpa Avbel 1 €xovv Avbel pe peydan

OVOKOALQ.

e ota TpoPANUOTO pE EEVTIVEG, EVOALOKTIKEG 1) LIOOEIYUATIKEG AVGELS, OM®G givor o1
TOALEG Kol OLOPOPETIKES amAlG  amodeiEelg Tov mubaydpelov Bewpnuatog mov £xovv
npotadel amd LobnuatiKods te SLPOPETIKES TOMTICUIKES KOTOPOAES.

e oT0 mpoPANpaTe OV EEAMTOVY TN HOOMUOTIKY TEPEPYELX 1] SNUIOVPYOLV TPOGOOKIES

Y TV avantuén evog oAOKANpoL (pabnpatikon) Topéa.

A. EQopnoy£g To «TEPUNATIKOVY KOl EPTELPLKOV YOPOKTH PO

1. H era@n Kol gvogyopevn yp1non UNyoviKOv Kol dAlov gpyaieiov mTov avtodola 1

TOPIALAYREVO OLIOPURATIGEY POLO GTIV LOTOPIKI] TOPELX TOV HAONRATIKOV.
2. Biopoatikég podnpotikég opactnploT)TES.
Mo Bropatikny padnpatik dpactnpiotra tepthapufavet:

® KPITIKN amoTiUNoY HaBNUATIKOV amodeiEemV KOl SIOTVTMOT VEDV EMLYEPNULATOV.
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® TEPOUOTIGUOVG GTI XPNON TOV ONUEWMTIKOV GUOTHUOTOS TMOV HOONUOTIK®V 7OV
YPNOooTOoHVTOY oIV apYooTNTe. amd Tovg pobnuatikove. o moapddstypa
mpotelveTal oTOovg MOONTEG Vo KAVOuv  oplBunTikéG TPAEES (PN OLUOTOIDVTOG
poOnpotikd copfora TG apyotOTNTIC,

® YPNOT VITOAOYICTIK®V HEBOOW®V TTOV Y¥PNGIUOTOIOVVTAY GE TOAMOTEPEG EMOYEC,

e Jd1evkOALVON TG KOTOVONoNG Kot ekudinone tov padnuotikov omd tovg padntég péow
NG GULUUETOYNG TOVG o€ mayvidlw mov cvvnbiovtav otnv apyodtnto (Tzanakis &

Arcavi, 2000).

3. A&wmoinon pedéomv evepynTikig padnong o6mmg n owpydvmon OeoTpik®OV

TOPUOTACEMV EPTVEVGUEVEOV OTTO TNV L6TOPLN TOV pHodnpaTIKOV

Ot pofntéc Kot or padnTpleg GLUUETEXOLY evePYA GE Beatpikéc mapacTdoels. XuvhETtouy
™V TAOKN TV Beatpik®dv £pyov aflomoudvtag 16TOPIKEG TNYES He Bépa v 1otopio TV
ponuotik®v  amodeifemv 1M TG Odweovieg mov  ekdnAdOnKav  daypovikd  amd
SLOKEKPIUEVOVS HaBNUATIKOVG Yo dtdpopes podnuatikés Oempieg ko v tekunpimon
tovg (Tzanakis & Arcavi, 2000). Ot pobntéc oe ovvepyacio pe Tovg KOONYNTEG TOLG
oknvoBeTobV TIC TopacTdoelg Kot avarlappdvouy e0eloviikd va vTodvBovy Tovg POLOLG
TOV TPOGAOT®V TOL Beatpkod cevapiov. AWOKTIKOG OKOTOG TETOUMV EKTAUOEVTIKAOV
dpactnpotiTeV £ival vo avadetydel n avOpoTivn TAevpd TG LAONUATIKNAG EMGTAKUNG Kot

TAVTOYPOVA VO KOTOVONGOLV UE TPOTO Propatikd v 16topikn e£EMEN opydvmong Kot

opipovong e LodnUATIKNG GKEYTG.

E. To AwgdikTvo OC Tnyn TANP0QOPNGNC KU ETLKOVOVIUC

O Tloykoéomog Iotdg (Internet) odievkoddver 1 dladikacio NG E00YOYNG Kot
EVOOUATOONG NG 1oTopiag 6T S100cKaAN TOV HoNUaTiK®V pe 01t1d TpoOTo £ite O LEGO

elte @g mNyN EMKOVOVING.

1. To d10diKTVO OC PEGO EMKOIVOVING

H dnuovpyio 16t00eAidmV pe S10aKTIKO VAIKO GYETIKO UE TN SO0KTIKOVG TOPOVS Y10l TO
péonpa tov padnuatikdv dtevkoAvvel Kot ovoPaduilel 1o ddakTikd £pyo TV KaONyNTOV.
Ot paBntéc ko ot pabnTpleg pmopovv va gpydlovtal amd T0 TPOSHOTIKO YDPO TOVG KOl VO
OAANAETIOPOVY HE TOV KOONYNT KOl TOVS GLUMHOONTEG TOLG. XTI 10TOCEAdEG eivan
duvaTdv va oxoAalovTol 01 EPYACiES KOl Ol OTAVINGELS TV LadNTOV amd Tov d10AcKOoVTOL

KaOnynt| M T0vg SLUUAONTEC Kol VOTEPU AmO TNV TOPEAELOT] €VOG €VAOYOL Kol
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KOOOPIGUEVOL ¥POVOL VO, OVAPTMOVTOL OO TOVG OLOYEIPIOTEG TV pabnudtmv (Site) ot
OMOTEC OMOVINGELS TOV 0OKNoE®V. Mg 10V TpOMO avTd TOPEYETOL GTOLG HOONTEG M
OTTOLTOVUEVT]  OvVATPOPOOOTNON eV Topdiinia eEacpaiilovtar Kot ot mpobmobécelg
AVATTUENG TOV PETAYVOSTIK®OV deSlottwv Tovg. H peyddn ypnotikh agio Tov dtodtkToon
®¢ O100KTIKOD gpYOAEiOV OTOdEIKVIETOL KOt amd TO YEYOVOG OTL, €KTOG amd TN AErTovpyia
TOV YNOLKoH @OPOLUL TNG TAENS, Olvel TN OvvVaATOTNTA OMUIOVPYING UG OLEVPLUEVNG
YNOWKNAG KOWOTNTOG WHABnong oty omoio. UTOpovV v GUUUETEXOLV Kol GAAOL
poonpatikoi copfdriovtag pe o oxOAO TOLG KOL TIG YVAGCELS TOVG OTN ONLOVPYIKY|
uébnon tov padnuotikov ard tovg padntés. O Rogers (2010) avagpépetr o Tapdpola
OwakTikn aflomoinon Tov JdIKTOOL: «Ilepimov €iK0Tl EKTOLOEVTIKOL KO EKTOIOEVTES
EKTOLOEVTIKOYV 0 Ol T ywpo. evidybnkov oc éva dromo oceuivapio on-line yo va
TEIPOUATIOTODY UE TO. OLOBETIUG. DAIKG, KOl VO TPOTEIVODY 10EEC Y10, THV TOPOVOLACH THS

tpéyoveog 0Ang ko twv véwv Oeudtwv mov Qo mpémer vo. digpevvnBodvy. (Tzanakis &

Arcavi, 2000)

2. To 0100iKTV0 ®OC TN TANPOPOPLAOV

O Tlayxoouog Iotog amotelel oTic HEPEG HOG TNV KEVIPIKN oamodnkn g avOpdmivig
YVOONG. ZTO S10dIKTVO SOKIVEITOL £VOG TEPACTIOE OYKOS TANPOPOPLOV OV €ival e0KOAN
TPOGPAGULOG Yo OAOVS TOLG YPNOTEG, LaONTEG Kol ekmodevTikovs. Ot vanpecieg tov
apExovTal dmPedy Kot T0 VAKO Tov cuveyds avavemvetatl. Opmg 660 gukola Bpickovpe
070 dwdikTLO TNV TANPOoPopio Tov BEAOVIE, TOGO TPOCEKTIKOL TPEMEL VO EIPLACTE GTNV
EMIAOYT TOVG, POV Ol YPNOTEG TOL KLPEPVOYDPOVL UTOPOVV VO, SL0XETEVOLV OVAOVULLLOL
omoladNmote mANpoPopio. xwpig vo vmokewvtol o€ dueco éreyyo. o avtd mpémer ot
pontég vo eivar  moAd mPooeKTIKOl Kol Vo avtAoOV TANpoeopiec amd mNYEG TOL
eAéyyovtat yo TNV a&lomoTio Kot TV EXGTNHOVIKT €YKLVPOTNTA TOVG. ATO TNV TAELPA TOL
évag vevBuvog 0GGKOAOG OPEILEL VO EVILEPDVEL TOVG LOONTEG TOVS Y10 TNV OUPIAEYOUEVT
TOLOTNTA TOV TANPOPOPIDV TOL dtakvovvTal oto dwadiktvo (Van Brummelen, 2000)

3. Web wstopukoi wopot yia Tov kadOnynti TV padnpatikdv

To yevikd emyyeipnuo eivor 611 10 SWOOKTIKO €pyo TOV KaONynTtdv Kot n podnoiokn
TPOoTAdELD TOV LAONTOV eVIGYVOVTOL G€ PEYAAO Babid amd Tovg d1BEGIHOVG 16TOPIKOVS
TOPOVG 61O O1001KTVO. A1dPOPOL O1AOTKTVAKOL TOTOL TPOCPEPOVTOL YLOL TNV AVEDPEST)
16TOPIKOD VAIKOD 1 GAADV TANPOPOPLOV TOV OELKOAVVOLV TOV O1000KOVTO, KOl TOVG
LoONTEG GTNV KPLTIKN TPOCEYYION TV IGTOPIKOV TNYDV. XTI SLdIKTVOKEG Tomobesieg

OLYKOATOAEYOVTOL 10TOCEAIDEG e BEpaTo OT®G M YEVIKN 10TOopio TOV HOBNUATIKOV, Ol
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Bloypapiec kot 10 £pyo SOUKEKPIUEVOV LOONUATIKOV, 01 TOIKIAES TTNYEC TANPOPOPIDOV Y10
TEPUPEPEIOKA LLOOMUATIKA Kol S1APOPOL S1adTKTVOKA EKOEUATA, TAPOVCIACELS GTOVOACTMV,

eMoTNHOVIKY BAoYpapio, KATAAOYOG EMGTNHOVIK®OV ETOLPELDV K. 0.

H dvvoatdémrta mpoécfocng oTtov SoKIVOOUEVO OYKO TANPOQOPLOV Y®PIG ¥povikovs 1
TOTIKOVG TEPLOPIGLOVG EVIGYVEL TV OTEVEPYELD KOL TV OWTOVOUIN TOV S10ACKOVTOG Kol
TOV O0CKOUEVOV OTN Oldlkacio. Tng Hadnong kot pdAlota  oveEopTnTOS TOL
YOPOYPOVOL NG OYoMKNG owaockaiiag. H 1otopla tov padnuotikov umopel va
alomomBei ot SbakTK) TPAEN Yoo TN oTadoKn €E0IKEIMON TOV HoONTOV e TO VEO
YVOOTIKO avtikeipevo Tov padnpatikov. [Hopdiinio ot pabntég avantbocovy deE1otnTeg
ac@oA0VG avalnTnong kol KPTkng enegepyasiog 16Toptkov VAKoD and to dtadiktvo. O
dwaockwv Téhog umopet vor a&lomomoel SOOKTIKA TOVG JAOIKTVOKOVG TOPOVG KATE TNV
évapén ¢ O0CKAAING TOV Kol va TETOYEL TN O1€yePon Tov pabnolakod evolapépovtog
TOV padntov kot v evioyvon G OliPECNG TOLG Yo EVEPYNTIKY CULUUETOYN OTN
dwaktikn ddwkacio. Xta miaic ovtd 1 GLUPOAT TOL SEdIKTVOV STV avafadon ™G

ddackariog kpiverar Waitepa onpavtiky (Barrow-Green, 2000).
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KE®AAAIO 2°

2.1 EOAPMOI'EX AEIOINOIHXHX TON IXTOPIKQN KEIMENQN XTHN
IF'EQMETPIA

>10 KePdAaio avtd Oa emyeipnOel pia PPAOYPAPIKT AVOCKOTNON HE OVOPOPE OE
apBpoypapio Tov £6TIdlEL GTOVG TPOTOVG AEI0TOINGNG TNG 1OTOPING GT S1OACKAAN
Kot oTig dtadikaoieg pabnong g yeouetpioc. And tovg Gulikers kou Blom (2001)
opadomomOnkav kot tagwvoundnkav oe oktd (8) kotnyopieg ol TEPTTOOCEIS TMV

Oepdrov T1g yeopetpiag. Ot Katnyopieg avtég elvat:

1) Yrohoyiopol otn ye®UeETpio: VIOAOYIGHOL TOV UAKOVG, TNG EMPOVEING, KOL TOV
OYKOVL, 01 avaAoYieg Kot 1 TpLy®VOuETpiaL.

2) TemUETPIKEG KOTOOKEVEC: KOTOOKEVES LE KavOvo, Kat dtoffntn 1 GAAa Opyova.

3) Iddtmteg  S1odboTaTOV Kol TPIOOIAGTOTOV  HOPPOV:  OpHolOTNTA, 160TNTO,
avaAoyiec.

4) T'eopetpio. OpOONG: GYNUATO UE TPOOTTIKY, SIOOIACTATEG TOUEG TPLGOLACTOTMV
oYNUATOV, diYTVaL.

5) Iotopia g yeouetpiag: Proypapiec, d1GAoyotl, 10Topies, avEKSOTA.

6) I'ewpetpikoi TOTOL: GLOTHUATA GLVTIETAYUEV®V, SOVOGUOTAL.

7) AmodelkTIKOG  pobNUATIKOG  GLAAOYIGHOG  (0mOdEiEels, OOUEC  YEMUETPIKMV
amodeiemVv) Kol yvdon TV vvolmv, 0TS oplopog, Bempnua, aiopa.

8) T'swpetpio Kot GLOIKY.

2m BProypaeio givar mhovoieg ov avaeopéc yuoo to [TvBayopero Bedpnuo. T

napaderyua, o Swetz (1977) mapovstdlel TV TEYVIKN TG GLOCOPEVONG TETPUYDOVOV,

n omoio ypnowwomolel ™ OlmcONTIKN TPocsEyyon Yy TV emilvon oAyefpiKadv

npoPAnudtov. Avty mn TERVIK Ypnowomomdnke otnv opyoic EAAGSa xor T

Boapoidva, aAld cOpeovo pe tov Swetz eEediydnke oe peydro Bodbud omyv Kiva

(Gulikers & Blom, 2001).

O Burns (1997) meprypdeet TV OUAOIKN €PYACio. TOL GLVIOVIGE GYETIKO HE TNV
ueAétn evog diockov twv Bapvlovieov and dpyio (1750 ©.X.). To gpdtnpa mov ébsoe
OTOLG HOONTEG MTOV VO OMTOKOOIKOTOU|GOVV Kol VO OTodDdCOVYV TO HOONUOTIKO
TEPLEYOUEVO TOV diokov TV apyaiov Bafvioviov. H gurepio Tov ftav Oetikn. Ot
TEPLOGATEPEG OO TIG OUAOEG TV LabnTdV avtarokpinkay pe cofapdtnta e avTV

™V TPOKANoN Kot TPOTEWAY EEVTVEG OMAVINGELS. 20TOGO AmTOKAAVPONKOY HEPIKES

55



a&loonpeioteg dopopés. Mepukol pabntég avaxkdivyov moo MoV 10 TEPIEYOUEVO
TOV 3{oKOV YWPIC VO GLVEIONTOTOCOLV TL ElyaV EMTOYEL, VA GALOL naBNTES, Ywpig
Vo YOVV TNV TOPUUIKPT] LTOYIO Y10l TO OVTIKEIHEVO TNG EPEVVAG TOVG, £dMGAV TNV
«OMOTN» OTAVTINOY 0ETOIOVING TANPOPopieg amd eEOTEPIKEC TNYEC YO TOV

ocvpporloud tov aplBunv mov tepieiye o diokog (Gulikers & Blom, 2001).

O MacKinnon (1992) ypnowomoince eniong otnv £pgvvd ToL TOV dioko aVTO, KAOMDS
Kol GAlovg BaPvioviakog Olokovg amd dApyltho Tov TEPLEiYOV  OLOPOPETIKES

epapuoyég tov Iubayopeiov Bewpnuartog (Gulikers & Blom, 2001).

O Eagle (1998) meprypapet ta frjpota e T0, 0TOi0L 001 YNOE TOVG GTOVOACTES GTNV
gbpeo™ ToL TOHOL TOV OYKOL oG ceaipag V =43 r 3, [Ipoteve otovg pabntég Tov
Vo OIKOOAOYGoLY avutdv Tov paOnpatikd TtOmo pe e@appoyr g pefddov Tov
Apyumon. Tovg £€dei&e O6tL M dwodikacio avty pmopel vo €PApUOCTEL GTNV
TPOETOLAGIO OPIGHOD TOV OPIGUEVOL OAOKANPOUOTOS LE To dtadoyikd abpoicpata

(Gulikers & Blom, 2001).

H pébodog tov Apyuwnon evémvevoe emiong tov peietnty Mackinnon (1989) va.
amodElEEL TOV TUTO EMPAVELNG TNG GPAIPAG AEIOTOIDOVTOS TIG TPOPOAEG TG VOPAYELOV

opaipac o€ yaptn (Gulikers & Blom, 2001) .

O Fihrer (1991) ypnoyonoince to podnpotikdé cLALOYIGHO Tov Epatoctévn, yo va
dei&el oTovg panTég Tov Vo GYESAGOVV Eva TPOTO VITOAOYIGHOV TNG TEPLPEPELOS TNG
ocoaipoc. ['a v avdrtuén avtov ToL TPOTOV VIOAOYIGHOV TPATEWVE GTOLG MAONTEG
TOL VO EPYACTOVV pe TV péEB0do g «katevbuvouevng emavepedpeono» (Gulikers &

Blom, 2001).

O Corris (1990) édeiée otovg paOnTég TOL TOV TPOTO VO, EXYEPOVV TPOGEYYIGELC
1OV 7 PE TN Pondela 0oKNCEMY KOTAGKEVNG KOl DVTOAOYIGHOD EUTVEVCUEV®OV OO TO

épyo Tov Apyundn (Gulikers & Blom, 2001) .

O Fiihrer (1991) avoaeépbnke 610 £pyo TOL ApYUNON GE GLVOLOCUO HE TO £PYO TOL
Viete ko Tov Descartes, yuo va gloaydyet thv évvola g Tpocsyyions. Yrootnpiée
OTL M LEAET T®V €PY®V TOVG UTOPEl Vo EUTVEDGEL TOVG KAONYNTES Kot VoL EUITAOVTIGEL

115 yvooelg Tovg (Gulikers & Blom, 2001) .
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H apyaio eAAnvikn Topddoon g KOTOOKEVNC YEMUETPIKAOV CYNUATOV LE TOV YdpaKa
Kol oPnTn Olvel po KoAn gvukopios 6Tovg HoONTEC vo EPpYOCTOVV HE TIG TOALEG
nefddovg. H KoTaoKen) TV KOVOVIKMOV TOAVYDVOV OVAPEPETOL 6€ TOAAA apBpa. O
Hogendijk (1996) meptypdpel v KATAGKEL €VOG TEVIAY®OVOL omd v TOAO
nepoikd yepdypapo (Gulikers & Blom, 2001). Ot pabntég pmopodv vo epapuocovy
avtn TNV HEB0OO KOTAGKEVNG aKOAOLOMVTOC TNV TEPLYPAPT) EVOC UETAPPOUGLEVO
XEPOYPAPOL. Ta TEPOIKA XEPOYPAPA OVOPEPOVTAL GLYVA GTOV GYESIACUO SLAPOP®V
oynuatov yw. ™ onuovpyio ynewotdv. O Hogendijk miotevel 6t avtd ta
YMemTA divouv TV gukapio 6Tovg HadnTég va TEPAUATIGTOOV Kol Vo, SOVAEYOVY

o€ TOAEG YempeTpikés kataokevég (Gulikers & Blom, 2001).

O Lumpkin (1978) mapovcialet pébodo tov Khayyam (11oc aidvag p.X.) yro tn Adon
TV TprtoPabuoy eflomcemv 1 omoia YPNOLUOTOLEl TIG YVOOTEC WO10TNTEG TOV
TEUVOLEVOV KOVIKOV TORV. Yrootnpiler 0Tt ot pobntég aéomowwvrag ™ péhodo
ot Bo oynuaTicovy KaADTEPT EIKOVA Y10 TN YEOUETPIKY GVON TOV KOVIK®OV TOUDV
péoa amd avtnv mv gpyocioa. O Lumpkin ypnoyonoince t cOyypovn avaALTIK]
YEOUETPIOL Yo VO ovOAVGEL TNV opafikr] Kot EAMANVIKNY HEB0d0 EMIAVLONG AVTAOV TOV
eEloOoEMV e TEUVOUEVES KOVIKEG TOUES. O GKOTOG TOL GE QLT TNV TEPITTMOON NTAV
va dgiEel otoug pantég Tov TN SUVOIKN OvVOTTUEN NG HOOMUOTIKNG OKEYTG.
Oedpnoe O6TL N Tpocéyyon avt Ba Bonbodoe Tovg pabntéc tov va avabewpricovv
NV Aoy ToVG OTL TO LOOMUATIKA ATOTEAOVV Eva KAAOO GTOTIKO Kot TopIAANAQ Vo
EKTIUNOOLY OTL T padnpotikd givar dnuovpynua tov avlpomivov vou (Gulikers &

Blom, 2001).

O Lightner (1975) avélvoe ta Ploypagikd GTOLXEID TOV TPAOTOV «YLyOVI®OV» NG
veopetpiag: tov Oarn, tov I[MubBaydpa, tov IMAdtovae, Tov Euvkieidn kot tov

Amoiddviov (Gulikers & Blom, 2001).

‘Eva dAho mheovékTnpa TG SOOKTIKNG 0E0ToINoNg TG 10Topilag TV LoONUATIKOV
givor n mopdbeon evoc peydiov aplBuod «roloudv» mpoPAnudtov. O Lehmann
(1992) mpocpépel 25 «mwold» pobnpatikd tpoPfAnuota, mov dviAnoe and O1dpopeg
myég, Yo v TpdkAnon Kot v evyapiotnon e&evpeong Avong tovg (Gulikers &
Blom, 2001).

O Baptist ka1 o Diener (1988) fedpnoav 611 1 e€étacn g dwoypovikng eEEMENG VOG

pofnuatikod mpoPAnuatog Bo mpoceEpel otovg PaONTEG o KoA evkoupion vo
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OVOKOADYOVV L0 TOIKIAMO O1POPETIKAOV TPOTEWVOUEV®OV TPOT®V EMIAVGNG TOV, VO
OTOKTNGOVV EUTELPIO Kol VO ovolBemPNGOVY TOV TPOTO GKEYNG Y10 TNV OPYAVMOT) Kot
avATTLEN TOL OTOJEIKTIKOV GLAAOYIGHOV. [Tapovciacav wg Tapdderypo 10 TPOPANLA
TOV VO TOPY®V KOOMG KOl TIG TEGOEPLS SPOPETIKEG ADGEIS OV TPOTELVE Y10, TO

npoPAnua owtd amd o Leonardo of Piza (Gulikers & Blom, 2001).

O Edwards (1992) o¢ éva kabapd 16toptkd dpbpo mepEypaye 1o eninedo yvoONG Yo
™ GQapIkn Tpryovouetpia otnv emoyn tov KoAdupov, 'Eva dwapopetikd tomo
apBpov mov oyetileton pe v 1otopion TG yewpetpiog Ppiokovue oto €pyo TOL
Strecker ka1 tov Rickey. Kat ot 0o culntodv ™ pétpnon tov peyébovg g yne. Iwo
ovykekpévo o Strecker (1998) oyoliace pio 1GTOPIKA HOONUOTIKY GOKNOT Yo T
pétpnon g ocoeaipag amd éva oxoAkd Pipiio mov Paciletar ot0 €pyo TOVL
EpatocBévn. Avayvopilovtag tv 6movdatdtnTo TG aVATTUENS TNG KPITIKNG OKEWYTG
TOV pontov mpoteve oo oElpd omd  KPIoO EPMOTAHOTA  KOTAVONOoNG NG
npoavapepheicag doknong. Ot epotoels datvmmOnkay pe TPOTO OV JEYEPAV TO

evolaPEPOV Yo cuotnuatiky perétn g doknong (Gulikers & Blom, 2001).

O Rickey (1992) mapovoidlet Tig pabNUATIKEG YVDOELS GTIC OTOleC GTNpiyTKe 0
Koloppog yia va oyedidoet to tagior tov. Iapovsioce otovg pobntég tov 1o épyo
tov Epatocs0évn ko vrmootpie 6t ailer va ocvlnmmbodv 1o amoteAéopato TV
ECQOUALEVOV peTpioe®mV. Xt0 ApOpo TOL TPATEWVE TPOMOLS YL TEPETOUP®

depevvnon avtov tov Bépatog (Gulikers & Blom, 2001).

O Van Maanen (1992a) avémtuée évo  TPOTOTLTO OOOKTIKO GEVAPLO Yol TNV
EKLAONGON TOL TPOTOL OLOUOIPAGHOD TOV TPOCYOCLYEVAV NUOTOYEVAV E0APDV,
oniadn twv Epopav £0aP®V. O SOOKTIKOS GYESUGUOC OPOPOVGE EVIEKAYPOVOVS
pnafntég mov €kTOG amd poONUOTIKA O10AoKOVTOY GTO GYOAEI0 Kot TN AQTIVIKN
ypappoateio. [IpotdBnke otovg pobNTég Voo LEAETIGOVY OMOCTAGLOTO GTN AOTIVIKN
a6 to €pyo tov Bartolus tov Saxoferrato (1355 p.X.) kot cvykekpipéva ta onueio
6mov o Bartolus mpoteivel 10 pobnuatikd Kpitnplo g UEYIOTNG YWPIKNG EYYOTNTOG
NG TOAMAG KoL TNG VENS YNNG ¢ TPOHTOOEGN Yol TNV LIOYMYY] TOL VEOL KAPOL GTNV
KuplodtTa oV MidoEov 1WokTTN. To KPITNPLO AVTO TOPATEUTEL GTN LOONUATIKY|
Oewpla tOv pecokabétwv. H Swdaktikn aélomoinon tov mapobipatog amd To
npwtoTLTo £pyo tov Bartolus Bonnoe tovg podntéc va katavonoovy T onuocio

TOV HOONUOTIKOV GTNV KOWVOVIK KOl VO avVOKOADYOLUV TNV epyoAclokn o&io Tov
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Kavova kat Tov dafntn otig kataokevig oynuatov (Culikers & Blom, 2001). Télog,
amodeiydnke OTL M CLYKEKPIUEVN OOOKTIKY) E€QOPLOYN EVOAPPLVE CNUOVIIKA TN

ovvepyacio peta&h Tov pobnTov.

O Arsac (1987) pehétnoe v 16TOPIKN TPOEAEVST) TG LAONUATIKNG amddeEng otV
EXLGSa tov 50 awmva .X. tdyog g epyaciog Tov NTov 1 dIEPELYNON TNG IOTOPIKNG
EUOAVIONG TNG HOOMUATIKNG amOOEIENG €1T€ OC AMOTEAECUATOC GUOYETIGUOV TNG UE
™V avaykn emiAvong €vOG GLYKEKPIUEVOL TPOPANUOTOC €iTE€ ®C GLVEMENG TNG

eEeMktikng mopeiag g eAnvikng okéyng (Gulikers & Blom, 2001).

O1 Horak kou Horak (1981) £de1&av tov tpdmo pe tov omoio ot 'EAAnveg yeipiotnkay
TO YEOUETPIKA CYNUOTO OTNV EKTEAEON OAYERPIKOV TPALe®V TPOKEWEVOL VO
amodeifovv alyefpikéc tavtdmres. Katd m yvodun tovg o tpomog autdg pmopet va
alomomBel ot oxoAkn dwackaAio cvppdirovtiog otn fabitepn Katavonon Tov
LOONUOTIKOV KOl GTOV EUTAOVTICUO T®MV HAONUOTIKOV YVAOGEDV TOV Hodntdv

(Gulikers & Blom, 2001).

O Deakin (1990) mepiéypaye 10 16T0pIKO TV amodeiemv Tov Dewpiuatos: « o€ éva
1600KELEG TplyVo ot Yovieg Tng Pdong sivor ioegy. Eekivnoe pe v omddelén mov
npotddnke ota «Xtoyeio» Tov Eukieidn (5" mpodtaom) kar olokAppwmoe TV
Topovoiacy Tov pe d1e&odikr avapopd otig ovyypoveg amodsitelg (Gulikers & Blom,
2001) .

O Tlavaxng to (1999) mpdtetve 000 TOPASEIYHOTO YEVETIKNG TPOGEYYIONG TOL
OMOKOAVTTEL TNV OAANAETIOpaoT HETOED HOOMUATIKOV KOU QUGIKNG: TPAOTOV, OTL O
vopog Bapdtrag tov Nebvtwva mpoékvye amd to vopo tov Kémiep kot dgvtepov, 0T
n xpnon g dAyePpag Tov mvakmv givor n Bdon g 01kng Bewpiag GYETIKOTNTOC.
[Tepéypaye eniong ) Bewpia kot TI¢ AcKNGES TOL dddokovTot ot podntég Avkeiov

Kot ot Tpwtoeteic portntég (Gulikers & Blom, 2001).

Ye éva apBpo tov Tlaviakn ko Oopoaion (1998) oyxoMdotnke m oyxéon peta&d
Moabnpotikdv kot Puotkng kot Tpotddnkov cvykekpiuévo toapoadeiypota (Gulikers &

Blom, 2001).

g apBpo Tov 0 Myaniidng (2009) mpodtetve TpeIS OpacTNPLOTNTEG TOL GYESACTNKAY
v va 0dnynBodv ot pantég Prpa-prpa oty avakdioyn BepeMmody evvolmy. X

PO OpactnpdtnTa (nteitar 0 TPocsdloplonds tTov ynoeiov tov . H degdtepn
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OpacCTNPOTNTA  AVOPEPETOL OTNV Evvoll TNG TETpOoyoviKng pilag. Xmmv 1pitn
dpacTNPOTNTA TAPOLSLAleTal TO OPlOUNTIKO TPIY®VO KOl Ol EQUPLOYEC TOV OTN
oLVOLOOTIKY, oTIS TlavoTTEG Kol otV dAyefpa. Kat ot Tpelg opastnptotnTeg
TPOTEIVETOL GTOVG HOONTEG VO TPOYPOLLUATICOVY VTOAOYIOTH OV Bo KAveEL TOLG

vroAoytopovg (MuygamAidng, 2009).

O Oopoiong (1990) o&lomoince otn O0100KTIKN TPAEN £va 16TOPIKO GYOAL0 TOV
BPAiov g A" Avkelov oyetikd pe v tpryotounon pag yovias. H dpactnpiotta
LT QAVNKE EVOLNPEPOVGO. GTOVS UAONTEG, YloTl TOVG EMETPEYE VO OvOTTOEOVLY TN
ONUIOVPYIKOTNTA TOVG Kol vo, {oovV TNV gumepia TG dadIKOGIOG EVOALAYNG OTN
doUNoN TG KPLTIKNG OKEYNGS, ONAOT va vroBAnBovv vontikéc depyacieg petdfacnc
amd TV amodoyn Mo kpiong ommv  amdppwyn g Kol otV ovobedpnon
TPONYOOUEVOV AVTIANYEDV. ZOUPOVA LE TOV GLYYPAQEN Ol LobnTég avTiAnednkav
o pofnuatikd ®g pe vontikn Owdwocio o e&EMEn kor Oyt cov o

0pLOTIKOTTONUEVT KoL apnpnpévn Bempia (Ompoiong, 1990) .

O Oopoiong (1990) ce dAAn dwdakTikn gpappoyn aélomoince €va oxOA0 amd TO
BpArio g B” Avkelov mov cuvodedet o doknon kot mAnpogopel tovg pabntéc Ot
TPOKEITOL YL oL EQappoyn Tov Bewpruatoc tov [ItoAepaiov. Xe epdnon podnm
OYETIKA LE TN CKOMUOTNTO EMAOYTG TNG CLYKEKPIUEVNG doknong d0OnKe 1 amdvinon
ot M wpdtaom avtn Enaée pOAO-KAEWT otV KatackeLn VO mivaka yopdmV. Avtdg
0 mivakag NTav amapoitntog Yo va. AvBohv oNUOVTIKG TPOPANATE LETPCEDV TNG
apyoiog aoctpovopiog. H mpdtaon kot o wmivaxkog yopddv mov 1codvvopel pe to
onuepwvd mivaka MUITOVOV, TEPEYOVIOL O©TO UEYOAO OGTPOVOUIKO EPYOo  TOL
[Mrorepaion «Mabnuotiky Zovraéigy. Avtd 1o épyo vmpée n PiProg twv
AGTPOVOL®OV YEOYPAPMV Kol e&epeuvntodv péypt tov 160 ardva. Térog, d60nke 1
evkatpior oTovg LanTég voo cuINTNCOLY Yo TNV OAANAETIOPAOT] TG YEWUETPIOG Kot

™me aryefpac (Oomuaidng, 1990).

O1 Oopoiong xkor Tlavaxne (2006) mapovciacay TNV EKTOUOELTIKT £PELVO. TOL
vAOTOINGOV pE GTOYO TN OMOTIUNON TOV OTOTEAEGUATOV TNG OOAKTIKNG aSlomoinong
TOV TPOTOTVRIOV KEWEVOV apyoiov EAMvev padnuatikdv ot dtopdpeoon evog
VEOL OOOKTIKOV TTEPIPAAAOVTOG TOV eVBaPPOVEL TNV AVATTLEN TNG KPLTIKNG OKEWTG
TOV podnTdv Kol mTopdAAnAo Tovg pvel pe TPOTO ONUIOLPYIKO OTN OladKaGio

eEebpeong kol datvmwong tov padnuotikov arnodeiéemv. H ekmandevtikny épgvuva

60



elxe owdpkelr 10 dwoaktikdv dlwpwv. Katd 1 Obpkela tov mpoPAemouevov
SWACKOAMDV  d00nKav 6TOVG HaONTEC QUAAN gpyociog HE TPOTOTLTTO KEIUEVO GE
apYOoeAANVIKO AdYo amd ta «Ztowyeio» Tov Evkdeidon (300 n.X. mepimov) ko pe
napadépata amd oxoia tov [lpoxiov (So¢ awdvag p.X.). Ot pabntég kKinbnkav va
OTOVTOOLV OTO EPOTAUATO TTOL TOVv TE€OnKav. Eeoapuoomke por dtobepotikn
OWaoKoAld pHe oOVOEST TPUDV  OLOPOPETIKAOV YVOOTIKOV OVIIKEWWEVOV, TNG
Eviikeideiag Teopetpiog, tov Apyaiov EAAnvikedv kot g Iotopiac. Ot gpguvntég
dwmictwoov 0Tt 1 OBEUATIK] TPOCEYYIoN TNG YEMUETPIOG KOl 1 E00YOYN TNG
UEAETNG TPOTOTLIWV 1GTOPIKAOV KEWWEVOV GTI GYOMKN O100CKAAMN TOV HLOONUATIKOV
AL ae 10 ovVNBeg GKNVIKO Kot dNULOVPYNGE Eva TPOTOHYVOPO SOUKTIKO TEPPIAiov
mov evBdppuve TN OMuovpylky panon kol TNV avamtuén NG KPITIKNAG Kot

AVOADTIKNAG okéEYNG TV padntodv (Oopaiong & Tlavakng, 2006).

>t Aoavio o€ oyoleio devtepofdbuiag ekmaidevong mpayuatorodnke epyacio amd
16ypovoug pabntéc pe Bépa ) peAétn Tov TpoOTOL Ko TV Adymv apibunong tov
Awyvrtiov. Zopeovo e tov Kjeldsen (2011) to mpotléxt Nrav dobepotikd Kot
ouvdvale v otopia g Apyoiog Aryvmtov pe to padnuatikd. Ot ddoKTiKol

o16Y01, ToL £TéONocay, eivar o1 €Ng:

a) va gvioyvbei n ikavotto Tov padntav vo epyaloviol € OpdoEg,

B) va evioyvBel n aveEdptntn pabnon tov potntov,

v) va avortuxBovv ot 0e€10TNTEG TV HOBNTAOV GTNV TPOPOPIK| TAPOLGIaoT,

d) VO OMOKTNGOLV 01 LoONTES VEEG EUTELPIEC,

€) va avtiineBovv ot pofntég ot ta padnuotikd oe maperbodoeg 16TOPIKESG
TEPLOOOVG NTOV SLUPOPETIKA OTTd OVTA TTOV Elvat oNpEPal,

OT) VO GUVEWNTOTO|GOVV Ol HabNTéG OTL, OvTifeTta pE EMKPATOVCES OAMOYELS, TO
pofnuotikd dev givar oTaTIKA Kot 0 TPOMOG eE0ymyng Kot Satdhnwons twv
HoONUOTIK®OV amoTeEAEGUATOV givar dtaypovikd eEeMOoOUEVOC,

{) va dS1omeTtdcovy ot HonTéc 0Tt To LaOMUOTIKA ovaTTOGGOVTOL OAANAOETIOPDOVTOG

LLE TOV TOMTIGUO KoL TV KOW®VidL.

Ot 1é60epelc TPOTOL 6TOYOL OMEPAETAV GTNV EVEPYOTOINGT TOV LABNTN, EVED Ol GAAOL
TPELG 6TOHYOL aPopovsay 6TV totopia TV padnuatikdv. O ddoKalog opyavmoe To
mpotlekt o€ Tpiot O0TAOW. XTO TPOTO OTAO0 oyeddotnke m aflomoinon evog

oTopkoy Keévou kat M e€okeiwon TV podnTdv pe to padnuotikd Tov apyoiov
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Avyvrtiov, 6mmg 1 néB0d0 TOAOTANGIOUGHOD HE ETAVAAAUPAVOUEVO IITAACIOGHLO,
To. OUPoAD aplBudV Kol 0 TPOTOG SOUOPPOONG TOV HAONUATIKOV TPOPANUAT®V.
210 deVTEPO OTAOO Ol HabNTéG epydoTnKOV GE OUAOEG TMV TEGGAPOV HE TNV
k00001 yNoM ToL S1046KOVTOC. XT0 TPiTOo 6TAd0 KAOE Opdda KANONKE Vo TaPOLGLAGEL
TO. OTOTEAEGLLOTA. TNG EPYOCIOG TNG OTNV OAOMEAELD TG TAENG vmootnpilovtag TV
TPOPOPIKY TOPOVGINCT UE TNV TPOPOAT GYETIKOV POWEr point Tapovcioot).

Ao ™V KpITiKn HEAETN TV ApOpOV Kol HEAETMV TOV TOPOVCIACTNKOY TOPUTAVED

TPOEKLYAV T £ENG CLUTEPAGLLOTOL:

o) Alomiot@vetat £vo LEYAAO KeVO avdpeso ota apHpa Tov YpAPOLY Ol 16TOPIKOL TV
LLOONUOTIKOVY Ko 01 KOO YNTES/SOAGKOVTEG TMV OO ULOTIKMV.

B) Ta mepiocdtepa dpBpa oTEPOVLVTOL «VOUILOTOINONG» We®V Kot mpotdoewv. Ot
KaONyNTEG TV panpatikov cuvnbmg ekepalovy TPocoTIKEG KPIGES Kot Ogv
YPNOWOTOOVV  TIG TTEPIGGOTEPEG POPEG SOOKTIKG 1| HEBOSOAOYIKE EMLEPNHLOTA
Y0l VAL TEKUNPLOCOVY TIG JOMIGTAOGELS TOVG,.

v) Hopatmpeitor epguvntikd kot PAoypaeikd EAAeya 6T dlepeblivnomn Tov TpOTOV
dwdaktikng oa&omoinong ¢ Ilotopiog TV HOONUOTIKOV OV EKTOUOEVTIKY
dwadkacia.

Ao TIg SAMGTAOCELS OVTEG  ONUIOVPYOLVTOL TA €ENG EPOTNLOATA TOV TPEMEL VAL

amovtnOovv:

a) I[log deyeipovpe 10 €vO0QEPOV TOV HOONTAOV Y10 GUUUETOYY TOV LAONTOV G
po Slodkacion EDPETIKNG KO AVOKAAVTTIKNG Habnong;

B) Tloweg mnyég  Bewmpovvror YPNOYES Kol VTOCTNPIKTIKEG OTN  OlodIKoGio
KOVOKAAYN S EVOG YEOUETPIKOD Bempatog amd Toug HodnTég Kat moteg OyL;

v) To amoteléopata g OpPYAVMONG TNG «ETAVEPEVLPESNS» EVOC GLYKEKPLUEVOL

YEOUETPIKOL BEUATOG UTOPOVV VO YEVIKELTOVV KOl VO, EPOPLOGTOVV GE GALOLG

TOUELS TNG YemueTplag;
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KE®AAAIO 3°

3.1 TA XXOAIKA BIBAIA THX EYKAEIAIAYX TEQRMETPIAX AITO TO 1946
EQY HMEPA

OMa ta PpAia ota omoia Ba avaeepbodpe mopakdto, dtopépovy petald Tovg Oyt
uévo g mpog T dtdraln g VANG mov mapovctdlovy ALl Kot ¢ Tpog TV uEBodo
mov wpoceyyilovv ta dapopa yewUETPKA Opata. Mropovue vo modue emiong 0Tt T0
kéOe Eva PAio Tapovclalel SUPOPETIKES TPOGEYYIGELS GTNV TOPOVGINGT TS VANG
amo avtég mov mpoteivel to Iowdaywykov Ivetitobtov kot tposedtwg to LE.IT. Oa
TOPOVGLAGOVUE TOVG TPOAOYOLS TV entd (7) Pipriov g Evkieideiag INempetpiog
nov €yovv dwaydel ot pabNTéc katd kapovs ota eAANVIKA oyoAeia. Ot mpoloyol
avtdv TV PPAov extdg and to 6000 TEAEvTOio TOV £YOVV KOl KATOWO 1GTOPIKA
Kelpeva oV apyf 1 oT0 TEAOC TV KEQOAI®V €ivar To povadikd onueio e VANG
omov gppaviletal 10Toptkd keipevo. Ot mpdAoyor avtoi £xovv cuvtaydel and Tov k. X.
Mmnopunactddn (1948), tov k. N. Nikordov (1953), tov x. L. loavvidn (1968), tov k.
X. Hamoavikordov (1975), and tovg k. IamopryomA-Zxiadod (1977), and tov . A.
Alpmvion k.4. (1996), tov k. I. Oopaion k.d. (1999) kar tov k. H Apyvpodmovro k.4.
(2001).

o X. Mnopumactdadn Oswpntiky yeopuetpio diol tag ovotépag TEES TV youvaciov

véou tomov, gv ABnvaig, O.E.X.B. 1948.
EIXAT'QI'H: TTPQTAI ENNOIAI KAI OPIZXMOI

1. O &vBpwmog acyoieitar dpK®OG pe mpaypata, to onoto PAémel kot eyyilet. Ta
Tpaypoato avtd to ovopdlopev VAkG copota amAdg copatoa. Exoactov copa,
KatoAappaver yopov. O ydpog tov omoio KataAapPavel &v copo, AEYETOL EKTOOIS
avtov. EE dAAov, Ta d1popa COUATO TEAEIDOVOLV €EMTEPIKDG KATO O0pOPOVS
TpoOmovg . O TpdmMOg Pe TOV OmMoiov TEAEIDVEL €V COUN EEMTEPIKMG, AEYETOL CYLLA

oVToD.

2. Evég ohpotog duvapedo va eEetdompey Kot va idmpev v VANV, €K TG omoiog
elval Kataokevaouévov, 1o Bapoc, to yxpoua KAT. Otav opmg eetdlmuey v coua,
Hovov St va I0MUEV TL oYU KO TL EKTACLY €YEL, YOPIG Vo Lo EVOLQEPN TImOTE

GALO, TO AEYOLEVOV YEMUETPIKOV GO 1] CTEPEOV (YEOUETPIKOV).
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3. Av MaPopev o1ovonmote 6tePedV Kol EETACMOEY TNV EKTACLY TOL, Ba (dmuev, OTL
TN eKTEIVETAL TPOG TOL AVM, TPOG TO. EUTPOS KO TPOG TO TANY10, NTOL EKTEIVETIL

katd tpeig daotdoels. Qote mov oteEPEdV £XEL TPELS O1UGTACEL,.

4. 'Exootov copa €xet dxpa. Ta dkpa evog odUATOG, OO OLOV, OTOTEAOVV TNV
EMPAVELD 0VTOV. AV TPOGEEOLLLE TOG EMPAVELNS O10POP®V GTEPEDY, Ba 1dmpEY, OTL
pepkai amd avtdg eivor ToAd didpopot and tag dAlag. Olat Opuwmg Exovv oynua Kot
éxtaoty. Av 0g €EETACMUEV TAG EMUPAVELNS OVTAOV MG TPOG TNV EKTAGTY TV, Oa
dmpev 6Tt avtor £govv dvo dlactdoels. Eivar Aoutdv M €ktooic g empdvelag

SAPOPOC OO TNV EKTAGLY TOV CTEPEDV.

5. Ta éxpo pdg emeavelng n HEPOVS AVTNG ATOTEAOVY OAa ooV ypaupnyv. Kat ot

ypoppoi £X0VV GO KO EKTOGLV. ..

10. Eidapev 61t kdbe copo, em@dvelo kot ypapun €xel oynuo kot éktoactv. H

EMGTAUN TOL £EETALEL TO GYNUA Kot TNV £KTOoY avTdv Aéyetan ['empetpio.»

Ev cuveyela avaeépet yuo ta a&iopata to Bedpnuo v anddeln, to mopicpate to

TPOPANUa KaBdS Kot TV AVGN TOL.

Yeg o mopoamounmn oyoldlel TV 1oToplkny avapopd Tov Hpddotov Y TIg
OTOUYELMOELS YEWUETPIKES YVADCELS TOV apYOieV AtyDITIOV KoL TNV OVTIANYT| TOVLS Yo
TO €VPOC TOL YVOOTIKOV avTIKEWEVOL NG ['ewpeTpiog mov to mepidopilav otn pérpnon
g I'mc. H Bedpnon g yeoperpiag o¢ eMOTAUNG TOV GYNMUOTOS Kol TNG EKTOONG,
OV 1oYVEL MG TIG PEPES Hag amodidetan otovg apyaiovg EAAnves kot cuykekpiuéva
otov @oAr, tov Evkdeidn, tov Apyundn, kot tov AmoAdhdvio, ot omoiot TpmTOol
KOAAMEPYNOOV TNV YEMUETPIKN YVOOTN KOl TNV mponyayav o€ emotnun. Emiomng
avaeEpeTol oto «Xtotyeion Tov EukAeion mg éva cvyypappa téiero. Onwg avapépet,
10 €pY0 aVTO €KTOC EAAYIOTOV LETAPOAMY amoTeLel akOpO KOl CHUEPO TN PACT NG
ddackaAiog g ZTotyelddovg yempetpiog. H avagopd oto épyo tov EvkAeidon eivar n

oV 16TOPIKY avapopd e 6A0 T0 PAlo.

e N. NikoAdov, Oswpntikn ['eopetpia o1d tag avotépag 1aEeig Tov Mpvaciov. Ev
Abnvaig, O.E.X.B. 1953.

«Hoio avaykar eyévwnoav v F'eopetpio. A@’ dtov ot dvBpwmol nobavoncav v

aVAYKNV OKOSOUNUAT®V XEpV OVETOTEPOUS SLOUOVIG, O’ OTOL TO aicOnua g

1W01oKTNoiag e0Muovpynce Vv avdyknv oprobeciag, HETPNCEMS KOl SLOPEGEWS, N
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onuovpyia I'ewpetpiog katéotn avaykoio Kol avomroO@eLKTOS, TOVANYIGTOV VIO TV

TPOTOYOVOV KOl EVIEANDC TPAKTIKNYV LOPOTV.

[TAnpogopiatl amd v am@TdTnV 0pYodTNTA EVIGKVOLGL TV Amoyty TanTny. OVTmG

o Hpodotog (5°° n.X. awdv.) avagépet ta eéfic. Oobikic o Nefhog exdhvmte pépog
TOV aypov ToV Atyvrtiov, o Baciledg anéotedie Toug petpnrds, oo va kavovilwot
TOV TANPOTEOV QOPOV aVOAOY®OS TPOS TNV LIOAEWPOeicay £KTaotY TOL aypoD
exaotov. Kat’ dAhag paptopiog ot petpntod noyorovvio vo opilwowv ek véov to
oploL TOV aypdv TV Atyurtiov petd v amoy®pnotv Tov vddtwv tov Nethov. And
™V avaykn ovtiv, Kob’ otovonmote ekdoynv €Eemoncav ol TPATOL TPOKTIKOL
yvooelg g [eopetpiag. Tapeppepeic yvooelg paivetatl ot giyov kot ot Xoidaiot,
OG OMOOEIKVOOUGL TO GYEOLL TOV OVOCKOTTOUEVOV OUKOJOUNUATOV KOl TOAAY
KEIEVO, OHAOVVTOL TTEPT TOACEWS OKOTESWV. Al TPOKTIKOL OOTOL YVAGELS AVEL
ECGMTEPIKNG GLVOYNG AMETELOLY TEXVNV MdAAoV 1 emtotiuny. [IpdTol de ot apyaiot
"EXAnvec d1ldcopot ko Mabnpatikol dio TG AocoQIKNg 1010puing TV NpyLeay
mv e&étocy TV oynubteov kob’ eavtd kot ovto Pabunddv depdpewcov v
leopetpiav € Emomunv. O8gv dwkaing ovtn Bewpeitar og xot’ eEoynv

EXMAnvikn Emotiun.» (ogh. 9)
e [ Ioavvion, Madnuotwd I’ Tvpvaciov, tépog B7. AGrvar, O.E.A.B. 1968

«H omnovdn g Teoperplog dmmwg ko tv dAov Emomudv cuvvdéeton pe v
npoondfeln. Tov avOpdToL Vo punvedoT Katd £va Tpomo KoBoAKOV Tov mepl avTov
Koopov. Koatd v mpoomdBeia todytmv ocuvvedntomolel 0t 1 yvdo tov  givon
KOT OVAyKNnV TEPLOPICHUEVT), JOTL, MG EUTELPIKT], OVOPEPETOL E1C OTL 1 AVTIANYIG €K TOL
oawontov Koopov tov emtpémer ekdotote va evvonon... leopetpikdg Xdpog-
Acbntog Xopog. Tpémel va deybopev Ot1, uéyxpt tov Oarkod tov Miknciov (639-
548 1.X.) o avBpodmivog voug dev giyev amerevbepwbn omd v €k ToL cusOnTov
enontteiov. H taadtn ek tov ausOntov emonteion anetédet, HéEYPL TS ETOYNS TOL TNV
npobmdBecty kot v outiav ¢ dnuovpyiag g Fewpetpiog, v onoiov okovV Ot

Avyomtior Kot ot AvatoAkoi Aaof.

O BoAng d1a ™S 16O YOYNS TOL KATOY®YIKOD GLALOYIGHOVY KOl TG «Y TOOECEWDC,
petépepe v ovalnmow g aAnbelog omd v TEPLOYNV TOV «alcHNTOV» €1¢ TNV

mepOYNY TV «wontov». H vrnd 1o Borov Oepehwbeico  amOdEIKTIKN
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Emomun, tinote 10 KOwdv dev €xel e v mpo avtov ['eopeTpiov Tov AVOTOAKOV

A0V, SLOPEPEL VTN KoL KOTA TO TEPLEYOUEVOV KO KATA TOV GKOTOV.

At amd 1oV TéAOVG TOL TWOPEABOVTOC aidvog emeABovool  PBEATIOCEC KOt
TPOTOTOMNGELS KB’ OGOV agopd v «rapovsioctvy s EAAnvume Ieopetpiog,
ovd&v oYeddV mpochEéTouy €15 TV dmuovpyiay tov Oorod, m omola vVaPEEV

amoALOYN TG AvVOPOTIVIG OKEYEWMG Ao TNG €K TOV c1cHNTOV deoTOTELOG.

H ex tov a1cOnt00 emomteio aviikabiotatal ot Tov Borkov vd g [N'ewpeTpkng
enonteiog, Kor 0 aontog Xwpog vwd tov [N'ewperpikov Xmpov. Ta otoryeio ta
omoia. cvvBétouv v évvolo tov Tewperpikov ywpov dvvauebo va  To
TPOCEYYIGOVUE €K TMV OVTIIGTOIY®V GTolXEl®V Tov ouentod ydpov, S NG
AQOIPETIKNG €pYAciag Tov vou do TG omoiag Ta otoryein tadta Tov aedNTO
xopov (onueiov, evbeia, emimedov) amoArdocovtolr amd TO. PN KOWE OQUTOV

YOPOKTNPIOTIKA (YpOUQ, TAYOC ,...) HUE Ta omoia epovilovtal cuVOEdEUEVOL.

H petdfocic ek TV avoTEP® ENOTTIKMOV EVVOLOV E1C TOG OVTIOTOTYOVS APTPTLEVOS
evvotog, ot omoion Oa ovopacBodv yewperpikal gival o mPdOTO PAUA TPOG TNV
apnpnuévny Teopetpia. O oxomdg ™ apnpnuévne eopetpiog dev eivor m
BedpNOIG TOV YEOUETPIKAOV EVVOIDV KB e0vTds aAAd Kuplwg N €pevva TV peTa&d
TOV oYEcEMV, T0TE N aveaptnoio ek Tov astntod Ydpov eacpaiiletal auo T
gloayoyn Tov gvvoldv ol omoiat Oa Bewpnbodv ®g apywoai ( pun oplopevar €&
GAA®V EVVOL®DV) Kol TOV dto TV TIfepéVaV (eloayopévav) aSlopdtov Kafopioprov
TOV HETAE) TOV aVOTEP® aPYIKOV eVVOldV oxécemv. O T0100T0g OU®S KOBOoPIGUAC

duvartorl Kot emPAAAeTOL VO lvar aveEAPTNTOS TNG €K TOL cusOnTol emonteiog.

Ovtwg, n l'eopetpia BNl BEom, 01’ oV Ta AELOUATO AVTNG, AVEEAPTNTOGS TG EK
OV o1oONTOL emontteing Kat dHvatal €K Tov Adyov TovToL va givan EvkAeidetog n un
Evideiderog... O Tewpetpikdoc Xmdpog amotedel vonTikéV KOTOGKEVOGHO OAMG
dtapopov tov asntod Xwpov. H IN'ewperpikn éveka To0TOL €MOTTEID TPOMPIGTAL
va pog odnynon €15 aAndelog tog onoiog ovdémote Ba to dvvatdv va yvopicopey

dta TG €k Tov ausbnTov emonteing.» (oel. 5-8)

21 ovpéyela yivetor ovaeopd ota «Xtotyeio» tov EvkAeidn ¢ 1o mpmdto otnv
otopion mwopdoetypa Oepedoone pog emotung pe aStopatikny pébodo. Emiong

pvnuovevovionr ot elonyntég kot OepeMmTéc TV U EVKAEIOEIOV  YEOUETPUDV
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Lobatchewsky (1793-1856) kot Riemann (1826-1866). Kat té\og yivetatl avapopd
otov D. Hilbert (1862-1943), o omoiog Oeuchimoe v Evkleidelo yeouetpio

npoteivovtag éva ovomuo alopdtov. Avtd 10 cOotnuo ometédece T Pdaon

avamTLENG TNG YEWUETPIOG LEYPL TNV ETOYN OLTY).

e X. IMoamavikordov, Evkieideiog I'empetrpio I’ Tvuvaciov kot A’, E’, XT°

INvpvaciov Advar O.E.A.B. 1975

«lotopikd Enueiopa: F'eopetpia katd Tovg apyaiovg eivar n té€yvn TOL HETPAV
mv I'mv (10 €dagog). O mamp g lotopiog Hpddotog avapéper 6tL 1 [N'empetpia
eonovpynin €g v Atyvmtov v €noynv, Katd tv onoiav o Paciledg LEcmOTPIG
Slévelev €15 KANPovg o €00.00¢ TG ALyOTTOL Kol TAPESTN AVAYKN VO AveELPIoKN
€K0oTOG AYOTITIOC TOV YEMPYIKOV KANPOV TOV, LETA EKAGTNV TANUUOpay Tov Neilov.
[Mopd tavta N aAndng matpic g ['ewpetpiog elvar n apyaio EALGSQ, d10TL 01 apyaiot
npoyovol pog €dmoav  peydAnv @Bnowv €1 TV omovdny S Q¢ mPAOTOC
BepeMmmg g yeopetpiag Oewpeitan 0 @orng o Midiolog (ET” audv m.X.), 0 omoiog
dw Tov BepNUATOC TV avoAOYOV TUNUATOV, TV meptlaupovopévav petald
TOPOAMA®V VOOV, VTEAOYICE TO VYOG OYLTTIOKNG TUPAUIO0S, KOTATANEAS TOV
Bactiéa g Aryvmrov Apactv. O @aing idpvoe g1 Mikntov v loviknv ZyoAnv kot
EMAOVTICEV TOG YEWUETPIKAS YVOoelS. H omovdn g yeouetpiog eEakorovbel gig v
peyaAnv EALGSa (kato Itodiov) 6mov o ek Xdpov IMTuBaydpag (580-500 =n.X.)
opvoev g tov Kpotwva v mepipnuov Zyoinv tov. Katdémv o Inmokpdtng o Xiog
(450 ©.X.) ednuoocicvoe Xtoryeio ['empetpiog, Bempeitanr de wg 0 TPOTOG Yphwog
Bipriov yeopetpiog. Metd o @iidcopog IMidtwv (430-347 mn.X.) eme&éteve v
omovdnV ¢ veouetpiog, tOoony o€ onuaciov £0MCEV €1 AVLTNV, (OOCTE €1 TO
v  pépog g 0OOpag G Wpvbeiong v’ avtov ev ABMvolg XyoAng, g
«Axodnuiogy, avéypaye TO pNnToOV: «unodelg ayeouértpnrog ewcito». Eig tov
[MAdtova opeidetal 1 elcoywyn ™S oVOAVTIKAG HEBOdOV epgbivng Kot 1 d1dacKOALN
TOV  YEOUETPIKOV TOTeV. Kotéomv ot tpeig peydhor  apyoiot  GuyYypoeeic
pnabnuatikov Pipriov Evkdeidng (330-270 n.X.), Apyunong (287-212 wn.X.) xon
Amoloviog (260-200 1.X.) cvvetélecav KOTd TOAD €1 TNV MEPUITEP® AVATTLEWY
™mg yeopetpiag, Wiowg o Evkdeldong pe ta «Ztoryeion», cOYYPOUUO OTOTEAOVUEVO
a6 13 Bipiia. Eg tov Evicheidnv opeidetar | elcaywyn g pnebodov g €1g dtomov
EMAYMYNG, €1 0 TOV Apyundnv ogeiloviar o mpdtal £vvolol Tov opiov. QOnow

EMIONG £0CAV €1G TNV AVATTLEY TOV YEMUETPIKAOV YVAOCEWV Ko ot AheEavopvot,
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Mevélaog-TItodepaiog-Tldnmoc. Metd Ttovg AAle€avdptvodg M ovaTTLEN  TOV
YEOUETPIKOV evvol®v vanpée Ppadvtdtn péyxpt e Avayevvnoews. Metd v
Avoyévwnow Mpyoev M 0ApoTOONG mpododog ¢ yewpetpiag. O Kaptéoiog
(Descartes 1596-1650) pe tag opfoymviovg cuvietaypévag evog onueiov, dnuovpyel
TNV OVOALTIKAY YEOUETPIOY, 1O10UTEPOV KAAGOV TV LOOMNUATIKOV KOl TAPEGYE VEUS
pueBodovg epevvng. At véar avtal uébodotl ko n kotd tov IZ° aidva SotuTmotg g
OTEIPOCTIKNG OVOADGEMG, GVVETEAECAV €1C TNV OVATTLEY TNG YEMUETPIOG KOl TPOG
dArog katevBuveelg. OvTe ednpovpyndncay kot GAAot KAASOL TG YE®UETPIOC, OTMG
N SlQOPIKN YEMUETPiO, M TOPACTATIKN YEOUETPiO, 1 TPOPOAMKN YeE®UETPia, 1

yeopetpio g Oéoemg K.A.7.» (oel. 12)
o A [Momapyoni- A. Zxwadd: Ocsopntikn ['eopetpio, A Avkeiov O.E.A.B. Adfva

«O "EAMvag yeopétpng Eviheidng vanpée o mo didonpog pobnuotikdg OAwv tomv
emoydv kot OAwv tov ebvoav. T'a mv (on tov EEpovpe moAD Alya mpdypota.
I'evvnOnke 1o 330 n.X. oty Zwkera 1 oty Zvpia kot wébave 1o 270 n 275 n.X.. O
natépoc Tov 0 NavKpoToc TOV €0TEIAE apYIKA Yo 6movdég oty ABnva, Omov
ypyopa Stakpidnke yio TIC LOOMUOTIKEG TOV IKOVOTNTEG KOl TIC YEMUETPIKES TOL
gpyaoieg. Apydtepa mye mg mpookekAnuévog tov I[todepaiov oty AleEdvopeia
kot dtdage ApOuntikn ko Feoperpio. H dwdackario tov exel apnoe gmoyn kot o
Evicheiong tadtice yioo exatovtddeg ypovio T0 OVOUG TOV HE TNV YEOUETPIOL GTNV
omoio &iye 1witepn oydmn. Kotd tov IManmo (3°° awdvag p.X.) o EvkAeidng frov
TPAOG Kot elye Eexmploth avotTTa Vo LETOSIOEL YVAGT GTOVG GLVAVOPAOTOLS TOV.
H peydin onun tov Evkleidn oeeireton kupimg oto €pyo tov «Xtoyeion, amd 10
omoio mMpe 1O OVOUO TOV «XTolKelwTov». To €pyo avtd mov amoTEAEL LIWOSELYUOL
OepedeldoEMS KO TAPOVSIACENMS HLaONUATIKOD KAGOOV EUELVE Yo TOAAOVS LADVES TO
Bacwo keipevo odaockariog g yeouetpiog oto mo mepipnua oyolreia... [ToAiol
Kot peydlot panpatikoi aoyoAndnkoav toug TeAevTaiovg omveg pe v Bepeiioon
¢ [ewpetpiog mov kabiEpmae o Evideidng kot apketol and avtovg cuvéBarav GTo
va yivel onuepa n BgpeMwoon avty pe mo avotnpod tpdmo. Mepikoi Tporonoincav
aKOUN Kot OpIopéveg amd Tig apyEg mov ERare o Eukieidng kot dnuovpyncov dAia
AOYIKA «OtKOSOUNOTO» TO Oolo. OUMG OgV €(OVV OVTE TNV OTAOTNTO OVTE TNV
opope1d tng yeopetpiog mov otnpiletar otig apyés s ['eoperpioc. Avtég ot apyéc
Kuplopyovv u€xpt kot onuepoa otn l'eopetpio n omoio dwwdoketar oe Oho Ta

yopuvacio Tov Koopov kot ovopaletor «Evkeideio N'empetpion.»
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o Alpmviong A.N.-Anudkog I'.- 'E€apyog ©.- Kovtoyidvvng A. — Taccémoviog I.:
Ocopntikn N'eopetpia A” Eviaiov Avkeiov, O.E.A.B. 1990

«IZTOPIKH ANAAPOMH: O1 pilec g N'empetpiag evronifovrar...] H T'empetpia
AOUTOV TOV OVOTOAIKOV YOPOV YEVWNONKE amd TNV avaykn emiALong TPOKTIK®OV
mpofAnuatwv. O TpmdTog Aadg oV 1dpvoe Katl avintuée v Oewpntikn [N'eopeTpio
OC HOOMUOTIKY EMOTAWUY, TEAEW OMOOEIKTIKY, NTov Ot apyaiot 'EAdnvec. Avrtol
gloNyoyav Kot ovamTuéoy Ty amodelkTikn dtadtkacia... Ot meptocOTEPOl HEAETNTEG
aKopo Kot ofjpepa, Bewpodv g Eva amd Tovg KAGO0LS TV Madnuatik®v mov givat
vrodeypatikd  OepeMmuévogy. TN CGLVEXEW  OVOQEPETOL  OTOV  1OPLTH  TNG
Oewpntikne leopetpiog tov Ooir] Tov MIANG10 Ko GTIG YEOUETPIKES TPOTAGELS TOV
Tov avédelEav ¢ tov OgpeMm g [Neopetpiog, otov [TvbBaydpa kol ota Epya Tov,
otov Tpodpopo tov Evkdeidn omwg avaeépetl Inmokpdtm tov Xio kat, téhog, otov id10
tov Bukdeion kot ota «Xtoyeion tov. Ta «Ztoyeio» amotelodv éva €pyo otabuod
oV wotopia Tov podnuatikedv. O Eukleidng diatdnwoe pepikés Pacikés apyés Ko
Opovg, O0mw¢ M mpdtacn OTL av emheyel éva otafepd GOVOAO TPOTACEWV, TOTE M
aAnBeia kdBe TPOHTAON G TPOKLATEL AT AVTES KOl OO TIG TPONYOVUEVES TNG TPOTAGELS
pe Aoywkég dadikacieg kot cuAroyiopovs. «Etol cuykévipmoe OAa ta yvootd Epya
TOV TOAOTEPOV HaONUATIK®V, TaStvounce v VAN, ™ PeATiooe, T GUUTANPOGE,
TNV avATTLEE KoL TNV TOToBETNGE GE oL 1EPOPYIKN CEPA... £TCL, TNV OTOOEIKTIKN
péBodo mov eonyaye o ®aing kot avamrvéav ot [TuBaydpetot kor ot podnpoatikoi wov
axolovOnoav, v teielonoince o Evikeidng, onpovpydviog €tot évo mpdtLmO
BempnTIKO KOl ETCTNUOVIKO £PY0 OV OMOTEAEL TN ONUAVTIIKOTEPT) GCLUPOAN, oTNV
avamtoén ¢ podnuotikng emotqune». Ev ovveyela  avageéper toug  Opovg
«oTUoToy, «kowol €vvolouy, OmMG OlTLTMOVOVIOL GTNV  opyoio. Kot otV

VEOEAMANVIKT| YAMGGO.

e Eukieideln T'eopetpia A” xou B” Eviaiov Avkeiov amd tovg I Oopoion, A.
[Tov)o, O. Zévo. 1999

To avtikeipevo g EvkAeidewog yeopetpiag: «Xtig tperg th&elg tov vuvaciov

YVOPICAUE TOVG OPICHOVE Kot TS PAcIKES 1WO10TNTEG €VOG OMNUAVTIKOD 0aptBpon

YEOUETPIKOV oynudtov (evBdypappo tunua, yovio, Tplywvo, TETPATAELPO,

TOPOAANAGYPAUIO, KUKAOG, KOVOVIKO TOAVY®VO, TPIGHO, KOALVOPOS, TLPOUId,

KOVOG, cpaipa). Tig 1010TTEC TV OYNUATOV, OTMG T.X. TO AHPoIGUO TV YWVIDY TOD

pryoovov eivar 180°, T SWOMICTOCAUE UE EUTEIPIKO TPOTO, KAVOVTAS KULPIWE
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HETPNOELS e TNV Pondela TV YEOUETPIKMOV 0pYavmV. AVTOG 0 TPOTOG UEAETNG TOV
YEOUETPIKOV oynuatwv, mov cuviotd v Ilpaxtikn Teoperpio, poc emrpénel va
AVOKOAOWYOUUE  TOAAEG 1010TNTEG TOVG, OAAGL Oev €Eac@OAlel OTL OVTEG 1oYHOLV
yevikd, ave&dptra amd T0 GuyKekpévo oynua to omoio e&gtalovpe...] H ypron

TV nebddmv g Ipaktikne INeopetpiog mapovotalet ta eENg pelovekTnOTOL:

o) Ol LETPNOELS OEV TTaPEYOLV OmOALTY axpiPetaL.
B) to ocvumepdouaTo TOV UETPNOEMV 1OoYXVOLV UOVO YL TNV TEPIMTOON 7OV
TPOLYUATOTO ONKOY

Mo va eEacpolicovpe omdAvtn PePardtmro oyetkd pe TIG 1010TNTEG TOV
YEOUETPIKOV GYNUATOV KOl VO OTUIOGOLUE OKPPElG Kol YEVIKES TPOTACELS,
ypewletar vo emvoncovpe peboddovg mov Ba otnpilovior otV AUEST TOpATHPNON 1
TIG LETPNOELC. XTO onpeio avtd akpiPag apyilel n dtapoporoinon g [paktikng amd
mv Oswpntiky ['eopetpia n dnwc cvvnbicape va Aépe, v Evkieideto I'ewpetpio. H
Eviiheideia yeopetpia €xel o apetnpio optopéveg TpoTapykés EVvoleg, OTmg glvat
10 onpeio, n evbeia, 10 eminedo. TN cvvéxela opilel otadakd véa oynuato (m.y.
yovia, TapoAAnAOYpappo, Tpiyove) Kot ETaindedet Tig 1010TnTég TOVg e TNV fondeia
GUALOYIGUAV.

e H. Apyvpémovrog, II. BAapog, I'. Koarcooing, X. Mapkdg, II. Zidepnc:

Eviideideia T'eopetpia A’ kot B’ Eviaiov Avkeiov. 2001

«lotopikn avadpoun ot yéveon kot avartuén e 'soustpiog

H yeopetpio tov o mpdtog KAAO0G TG avOpOTIVIG YVAOGCNS TOV SOUOPPOOINKE G
EMOTNUN Kol €L OVEG 0 HOVOS. To avTiKeilevo TG, 0 YDOPOG Kot T GYNUOTA, Eval
TPOCITO KOl TAOVGLO, TPOGPOPO. Yo BempnTiky HEAET OAAG Kol Yol TPOKTIKES
EPaPULOYES. ATO TNV gmoyn] Tov Apyunon kKot tov Hpwva péypt ofjuepa, to media
EQUPLOYNG TNG YEWUETPIOG GLVEXDG SEVPVVOVTAL... APYIKA, 1| LEAETN TOV 1O10TTOV
TOV SPOP®V  YEMUETPIKOV OYNUATOV £ytve pe TPOMO EUNEPIKO, ONMOC TN
ocovavtioape oto  [opvdcwo... pe Pdon ™  pérpnon, Yy TNV omoia
xpnoonoovcape o dfadcuévo kavoévoe Kot o polpoyvopdvio. H pétpnon

OUMG OV UTOPEL VAL NTOV OKPIPNG KO TOL ATOTEAEGLLOTO, OEV YEVIKEDOVTOLL.

H odwgopomoinon g Ilpaxtikng T'eoperpiog and v Osopntikny Evkieidewn
I'eopetpio, v omoia Ba peietnoovpe oto Avkelo, cuvictator 6to Ot TPpowHel ™

CLGTNUOTIKN ¥PNON NG AOYIKNG Yo Vo OELEAMDGEL TIC YVMDGELS LOG YO, TO YMDPO,
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Eepevyovtog oamd peTpoelg Kot eml pépovg ovumepdopota... Tig yvooewg 1
yveopetpia Tic OepeMdveL SNAOON TIC OPYAVAOVEL € GUGTNLO, KOl PUOIKE TPOGHETEL
KOl VEEG YVAGELS GE AVTEG OV NON LIAPYOLV. ... XPNCILOTOIOVTAG TNV OlodIKacio
oV Aéyetal amddelln kot Tov otnpileTor 6ToVg Kovoveg TG Aoyikng... H Tewpetpia

TPOY®PA omd TO o amAd 6TO Mo cHVOETO.

H yéveon tov mpodtov evvoidv g lNeopetpiog etvar pia dtodwkoasio mov kpdtnoe
TOALOVG audveG. H Stopdppmon Toug NTov amoTEAEGHO VONTIKNG apaipeons OAmv
TOV GALOV 1O10TATOV Kol GYEGEDV TOV OVTIKEILEVOV TOL KOGIOV TOV LG TEPPAALEL,
exToc amd TG 1010TTEG TG apoPaiog Béong kot tov peyéBovg. Ot 1O10TNTES OVTEG
exepaloviot pe TNV 1060 OTL dVO OVTIKEIPEVA Elval «KOVTA» N OTL «ATTOVTOW) TO £Vol
TOV GAAOVL KOt e T oxéon tovg Otav 10 €va elvar «UéPoc» tov GAAov 1 Otav
éva avtikeipevo Pploketar «petacdy» 000 ALV 1 T0 €va «UEGH» GTO GALO, Kol TNV
10éa TG ovykpong 600 avtikelévay, dniadn g eEaxpifoong 6Tl 10 éva glvan
«EYUADTEPOY, «UIKPOTEPO» N «loo» pe €va dAlo. Xt Olpdpe®oTn TV
YEOUETPIKAOV  EVVOIDV, OTOPACIOTIKNG ONUaciog TpEmel va NTav 1 mpoomddeia
OMEIKOVIONG TOV  YEMUETPIKOV OVIIKEWEVOV Kol  oxéoewv pHe  {oypoapukég
TOPUCTAGELS, TOL AETOVPYOVCOV MG HOVTEAD TOV TPAYUATIKOV avTKEWEVoV. H
dwdkacio vt Opmg dev pmopel va ypovoroynfetl 1otopucd. Ot TpmdTEG YPOUTTES
LOPTLPIES YEWMUETPIKDOV YVOCE®V avayovtol otn tpitn pe dgvtepn yhmetio m.X. kot
TPOEPYOVTAL OO TOVS A0OVG NG apyaiag Atydmtov ko ¢ Mecomotapiog. Av Kot ot
paptopiec avtég 0ev elval TAOVGIEG, ®GTOCO UTOPOVLLE VO CYNUATIGOVHE [ 10€0 Y10
10 yopokpa ¢ ewperpiag otovg moMTIcHOVG ovTovs. Ot YEOUETPIKES YVOGELS
TOV AO®OV aVTOV GLVIGTOVTOL, KOTA KOPLO AOYO, GTOV DTOAOYICUO EMPOVEIDV Kot
oYK@V PECH  UI0G «OAyoplOpIKNG» dadtkaciog, vOog Kavova, o omoiog epapproleTot
Y GLYKEKPIUEVEG aplBunTikég TG, Me pikpég eoupéoelg, to mpoPAnuato mov
avtipetonilovror ivol EUTEPIKNG TPOEAELONG Kot 1 AVOT Tov divetanl d€ cLVICTA
Aoy amdOEln, oV KOl GE UELOVOUEVES TEPUTTAOCELS TPOPANUATOV OVOTTOGCOVTOL
LEBOSOL YEMUETPIKMOV UETACYNUATICU®Y, Ol 0Toieg UmOpovV va BempnBovv ¢ éva
€100¢ amodekTIKNG dtadtkaciag. Avt 1 poper I'eopetpiag ouprecse TOALOVG AIDOVES
Y®pig va onpelwdel osdntn tpododog.

M véo mepiodog eykowialetor oty opyoio EAAGSa, oOmov n Tewpetpia
petacynuotiletor oe aenpnUévn amodelkTikn emotnun. Epeavifetor n évvola g

AoyKnNG amdoeltng mov Asrtovpyel g péBodoc emPePaimong g aAndewog puog
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YEOUETPIKNG TPOTAONG, OAAL KOl G OTOLXEIO0 TOV GUOTNUOATOMOLEL TIC YEMUETPIKES
yvooelc. 'Etotl epgoavifovtol ot TpmTEG GUGTNUATIKEG YEOUETPIKEG TPOYLOTEIES, OTMG
tov Inmokpdtn tov Xiov mepi 10 440 w.X., ko ta «Xtoyeio» Tov Evkdeion, mov
AOTEAECAV TO EMOTEYAGHA NG apyoiog EAANviKNG podnuotikng rtapddoons, oArd
KOl TPOTLTTO EMGTNHOVIKOD 10EMO0VE Yo TOAAOVG omves. Me ™ pehétn g 0éong,
Tov peYEBOLE KOl TG HOPPNG TOV YEOUETPIKOV GYNUATOV Yo QUECEC TPUKTIKES
epappoyés N l'eopetplo LETAPOPOOVETAL GE EMICTNUN 7OV HEAETO  a@MpPNUEVA
vonTikd avtikeipeva, ot ox€oelg TV omoiwv oamodsikvbovior pe T Pondea puog
AOYIKNG  akoAovBiag mpotdoewv, Eekvoviag amd oplopéveC VmoBEcE  TOv
Aappavovtar yopic anddeen.

Tnv EMnviotikn mepiodo avamtucoovior Oepelokd véec péBodol LTOAOYIGHOD
EM@aVEL®V Kot Oykov (m.y. N uébodog g e&dviinong ota £pya Tov Apynon), mov
ompilovtar oe apnpnpéves Bempntikég mpooeyyioelg kot Pabiég pabnuatikés Bempiec.
Emiong, epoaviCovior apnpnuéveg Bempiec yo véa yeopetpikd oviikeipeva, 1
duvatdHTTO EQPAPUOYNS TV omoimv Ba S1evKpvIoTel TOAAOVG OLDOVEG OPYOTEPQL.
Avopépovpe yio mopaderypo ™ Oempio TOV KOVIKOV TOUOV TOV ATOAA®VIOL, 7TOL
Ba Bpet epapuoyn ot Puoikn poAc o 17° adva. Tnv idio wepimov emoyfy eaiveton
OTL pyroav Kot ot Epevveg otig Bepelmoetg apyéc ™ eopetplog pe T1g Tpoomdbeieg
amddeléng tov méumTov ortnuatog tov Evkleidn (tov mopolAAmv), ol omoieg
ocvveylomkay amd ToAlovg padnuotikovg Tov Apafikod KOGHoV.

H Evponaik Avayévvnon odnynoce ce véa avinon g l'eopetpiog. ‘Eva véo frjua
TPOYUATOTOELTOL LE TNV E10aY®YT TG HeBddoL TV cuvietaypévov and Tov Ntekdpt
10 TP®OTO ed Tov 17°° mdva. O véog petacynuatiopdc g F'eouerpiog cvvictatot
o1 obvOeon ¢ avantuecopevng Tote Ahyeppag pe v Avdivon mov BplokoTay 6To
OTAdW0 TNG YEVEONG NG, KOG Kol pe T Onovpyio g Avaivtikng Neopetpio,
N omoio HEAETA Ta YEMUETPIKA oynpata pe T Pondewa tov pebddmv e Alyeppag. H
epopuoy] t@v véwv ueBoOd®mV  Tov  dpopikoh  AOYIGHOD  OTNV  AVOALTIKY|
T'eopetpia 0dfynoe otov moAlamlaciacud twv kAGdwv g l'eoperpiag. Tov 18°
alovo dpopeavetar M Awgpopikn 'eopetpia ota épya tov Oviep kot tov MOV,

OVTIKEIIEVO TNG OmOolag apyLKA YIvovTol OTOIECONTOTE AElEG KOUTOAEG KO EMUPAVELEG

KOl Ol PETOGYMUOTIONOl Tovg. Xta péoo tov 17°°  oudva ovomrdcostor xkor M
[TpoPorikn T'ewpetpia otig perétreg tov Nteldpyk ko tov IlaokdAd move oty

amEKOVION COUATOV 010 emimedo. To aviikeipevo Tov vEOL KAAOOL EMIKEVIPMOVETOL
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amd tov Tlovoedé (1822) otn perétn tov WO0TNTOV TOV ETTESIOV OYNUATOV TOV
TOPAUEVOLY OVOALOIWTEG KOTA TNV TPOPOAN TOvg amd £va eminedo o€ GAAO, Evd M
kaBavtd Bewplo TG YEOUETPIKNG omekoOVIong (6€ GLVOVAGUO e To TPOPAUOTOL
oyedioong) odnynoe oto cvomua g [apactatikng IN'eoperpiog Tov MOV,

Y& O0hovg Tovg Topomdve KAAOOVS ot Bepelokég Evvoleg Kot aSlOUOTO TOPEUEVAY
oxedov to O amd v emoyn g opyoiog EAAGSoc. AAlale TOo medlo TwV

YEQUETPIKAOV OVTIKEILEVOV OV peAeTidvtay kot ot pébodot mov epappdloviav. Pilikn

aVOTPOT 1TNG EWKOVOS OVTNG TOPOVLGLALETOL OTIG OPYES TOL 19%Y qu pe v
avakaivyn e un Evkieideiag T'eopetpiag amd tov N. Aournatcépoxt (1829)
kor tov I. Mrmodlvai (1832). O Aounatcéeokt, EEKvavTog omd ™V Gpvnon Tov
TEUMTOL  oTNUOTOG Tov  EvukAeidn, katackevooce &va AOylKd Gyoyo oOGTNUO
lsopetpiog, mapd tOo YeYovog OTL Ol WOWOTNTEG TOV YEMUETPIKOV GYNUATOV GTO
oLOTNHO TTOV TEPEYPAUPE Ppickoviav ce KaTAEmPN avtiBeon e T cLVION emomTIKN
avtiinym tov yopov. H véa mepiodog mov eykouvidletor pe tov AOUTOTCEPOKL
yapaxmpileTor omd TV avamtuén VEmV YE®UETPIKGOV Oempltdv (VEov «e®@UETPLOVY),
™mv oAhayn Tov aviikelévov g Feopetpiog (avrikeipevo g Fempetpiog yivovto
TOPO «DOPOL OAPOPOV EWOMV) KOl TO SY®PICUO TNG EVVOLNG TOV «UaONUATIKOU»
and TNV €Vvolo TOL «IpoyuHotikov» yopov. H véa €vvola tov yevikevpevov
HaONUOTIKOD YDOPOV SOTVITAOVETOL GOP®G amd Tov Priuoav 1o 1854 kot avolyel véeg
TPOOTTIKEG 6TV avantuén ™¢ [empetpiog odnydvtag otn dnpovpyio g AeyOUeVNg
Pn-pévewng I'eopetpiag, n omola Ppiokel epoppoyn ot Bewpio g oyeTKOTNTOC.

Me ™ dvon tov 199V

at. o Ogpého g Eukdeideiag Teopetpiog, oAAd kot TtV
Aov (U Bukieldeiwv) deopetpiovy amocoenviCovtor kot ektibevior pe
Hope1 cvotHrotog aflopdtoy.» (oel. 5-6).

H dwgoponoinon ¢ Ilpaktikng leoperpliog amd ™ Oewpntikny 1 EuvkAeidein
l'sopetpia, v onoia Bo peietcovpe 610 AVKEWD, £YKELTAL GTN GLUGTNLATIKY ¥PON
NG AOYIKNG Yo TN OePeM®OT TOV YVOGEDY HOG Y10 TO YDPO, YWPIC VoL KATOUPEDYOLLLE
o€ HETPNOELS Ko 0T de&aymyn ovumepacpudtov. Ot YVOCES AVTEG LITAPYOLY NON:
oMot EEpouV TL elvarl KOKAOG Kot TL TETPAY®VO — Ol AvVTIGTOWES AEEELG LITAPYOVY GE
OAeg TIC YVOOTEG YADGGoeS. [Ipokertar OPMC Yo YVOGES OACTOPTEG, OGVVOETEG
peta&y toug. H l'eopetpia tig Oepeldvel, OnAadn Tig 0pyovavel 6€ v GUCTNHO, KOt
QLOIKE TPOCHETEL Kl VEEG YVOELS GE OVTEG TOL MOM vrapyovy. Kdbe kavovpylo

OTOTEAEGLOL TPOKVTEL OO TOL TPOTYOVLEVO GUUTEPAGLOTA, TOV £YoLV eEayOel pe v
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EQOPUOYT TNG OMOOEIKTIKNG Ol0dlKaoiag 1 omoio Aéyeton amodelln kot otnpileTon

6TOLG KavOveG TS AOYIKNC.

[Tog e&ediooeton avth N dadtkosio; Ag dovpe Alyo to teTpdymvo. To teTpdywvo, 660
amAd Kot av eaivetal, elvar ovvhetn €vvola. ‘Exet ioeg mievpég kot poloto ave dvo
napdAiniec, loeg yovieg ko pudMoto Ohec opbéc. Ilpémet, emopévmg, mpmTa Vo
Eexabapicovpe Tt onuaivel 106TNTO Kol avicOTNTO (TAELPOV 1| YOVIOV), TL TOPOAAN A
Kot Tt opOn yovia (] kaBetdtTa). MOVO PETA 0O OVTA UTOPOVUE VO LLAT)COVLE Yo,
TETPAYOVO, 0OV TPAOTO ddcovpe Tov opopd tov. H T'eoperpia npoympel and to

0 OTAO0 6TO T cVVOETOY.

Yta €61 TpoTa elIcay®YIKd Kelpeva mapovotaletar 1 dnpovpyio g 'empetpiog o
300 m.X. pe 1otopikd oedopéva kot Bewpleg oyetikég pe v O0popd TOL
lsopetpikod Xopov and tov AsOntikd Xopo. Aev yivetor pe €kdnio tpoémo 1
petdPfoon and v Ilpoaktikn ['eopetpio oty Ocopntikn ['eopetpio. Ot 16Topucég
avagopég Bo SoovY TNV gukapio. 6TOVG HOONTEC VO OVTANCOVY TANPOPOPIES Yo TOV
TpOTO opydvmong kot Beperioonc g [empetpiog kot emiong Oa Tovg fondrcovy va
KOTOVONGOLV TG SOTLITOON KAV Ol £VVOLES, YMPIg VO TOLG ONUIOVPYNGOLY KATOLOV
npofAnuatiopd N agopun yio cu{NTNCT DOGTE VO TPOKLYEL KATL EVOLOPEPOV V1oL TNV

yeopetpio.

Y10 mpoterevtaio PiAio amovcslalovv To EIGAYOYIKE TANPOPOPLOK(E CMUEUDUATOL.
Emonpaivovtor ta petovektjpoata tov pebddwv g Ipaktikng Teopetpiog kot
avagépetor n dwpopornoinon g Ilpoktikhig and v Oeopntikny eopetpio. Ta
IGTOPIKA CTUEIOUATO VTAPYOVY dtdomapta 6to PiAio. Avtd divel v apopun ctov
pafnuotikd va (nmoel amd tovg padntéc va avalnTioovv GUUTANPOUOTIKEG
minpogopiec. H a&lomoinon tov 16t0ptkddv mopafepldtmv Kot TO CUUTANPOUATIKO

TANPOPOPLaKO VAIKO TV padntodv kot tov Kadnynt, eEacearilovv tig tpodmobiceig

deEaymyng yoviung culnmong oty téén.

210 televtaio PiAio mapovcidlovral ot dtapopég g [lpaktikng amd v OsmpnTiky
l'sopetpio. MapoatiBevtar ot cvvéyelo v évvola ¢ amddeéns. [lapovsialet v
eEEMEN ¢ ewpetpiag amd 1o 300 m.X. kot €€Ng pe €0TiOoT OTOV UETACYNUATIOUO
™G yeouetTplog oe aenpnuévn omodekTikn emotun ond tov Evkdeidn xor oty
onuovpyia g Avoivtikng leopetpiag. Emiong oyoldletor m ocvpPorr g

l'sopetpiog ot dnpovpyia vémv KAAO®V TG LOOMUOTIKAG ETCTAUNG, 0TS elvar M
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[TpoPoixn yeopetpio, KOO exiong Kot 1 CLVEIGPOPA TNG GTNV AVATTLEN GAA®V
emomuov. Télog m mapovcoioon tov ekteivetar ¢ xor TG pn  Euxheideileg

l'eopetpiec.

3.2H AM®IXBHTHXH THX EYAEIAEIAX TEQMETPIAX

"Evag moAd cofapdg Adyog mov vrayopevel Ty avaykn dwbackaiiog g [eopetpiog
o010 EAMvikd oyoAelo, €kTOC amd T O10(pOVIKN HOPP®MTIKY a&ion Tov pobnuatog,
elval o1 eMnVikég KatafoAég e yeouetpiog o¢ emotiunc. H emioyn ddackaiiog
TOV  poONUOTOG €XEl 1080AOYIKEG TPOEKTAGELS KOl YPNOUOTOMONKE ¢ HEGO
YEQUP®ONG TOL GLYYpovoL EAAnvicpod pe tov apyaio €AANVIKO TOMTIGUO
eELMNPETOVTOG CLYKEKPIUEVES TOMTIKEG. AVTO €lye G AMOTEAEGO VO, OTOKTIGEL M|
OYOAMKN YEWUETPlR GTOOEPE YOPAKTNPIGTIKG KoLl 1) LOPON TNG OOACKOAMAG VL unv
aArGEel péypt 1o é€hog Tov 1950. BéPata 6to eAAnvikd oyoAeio d1ddyTNKAV HLOVO TN

yeouetpio tov Legendre kot moté to «Xtoryeion tov Evikdeion (Oopaiong, 1991).

H onuepwn popen tov pobnpatog g yeopetpiog €ivol GLVEREIL OPIGUEVOV
KPIGIH®OV EMAOYOV OV okoAoVONGav TV petappvuion tov «Néwv Madnuatikovy»
otn dwbpkel ¢ dekaetiog 1960 (Owuaidng, 1996). Tov NoéuPpio tov 1959
dopyovabnke vd v aryidoa tov O.0.Z.A. to cgpvépro tov Royaumont ywo v
petoppvOon g dwackariog Tov padnuatikov e Méong Exnaidevong mov eiye
o010 omoio ocvppeteiye evepya n EAAGoa. H EAAGOa avtipetdmos 1oyvpn mieon yio
katdpynon mg Evieidewog [Neopetpiog and ta ovoAlvTiKd TPOypAULOTO GTOVIMV
KOL TNV OVTIKATACTOGN NG amd cvyypova véa padnuatikd. O T'dAhog pabnpotikog
Jean Dieudonne (1906-1992) ekepdvnoe to dwfonto ocdvOnua «vo @OYeL o
Evicheiongy. Meta&d tov ALV avépepe: «AvTi § OAWaN 1OV 16MWG GOKOAPEL UEPIKODS
amo eadg, 0ALG Oo. oag Tw 10yvpa emiyeipnpoTo VTEP avTHS. OLAW apyikd Vo avopépm
ott épw Pobitaro Gavuooud yia to emtedyuoto v EAvov ota pobnuotixd.
Ocwpan 01Ky TOVS ONUIOVPYIO. TNV YEWUETPIO, [0WS EVO, OmO TO. TO EVIVTOOIOKG,
OLOVONTIKG, ETITEDYUATO. TOD TPOYUaTOTOINoE 1 ovOpwmotno. 2tovg Ellnves opeiletal
OTL UTOPETOYE VO. KTIGODUE TO TOVOWNHAO OLKOOOUNUO. THS GOYYPOVHS ETIOTHUNG...» KO
ovveyilel Aéyovtag OTL «apod o1 POCIKES EVVOIES THS YEWUETPIAS ETECEPYATTNKOY OTTO
ta uéoo tov 19°° audhvo kau petd droywpiloviag 6,1 eivar Oguelicddeg amd &va yaotikod
OWPO  OTOTEAECUOTWV YWPIC KOUULG OHUACIO, EKTOS OO TO VO EIVal OKOPTIO.

vroAeiupato arxopuy v uedodwv 1 mopwynuévne rtpooéyyiono» (Omuaiong, 2014).
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Me tov tpomo avtd o Dieudonne emtyeipnoe OVGLOOTIKA VO, KATAPYHGEL TO £PYO TOV
Evkdeidn mov exkovyypdvice o Legendre 1o 1792 pe 1o PifAio tov «Etorysia
l'sopetpiogy cvppdrrioviag amoeoacIoTIKG otV O014doon TG O10acKOMAg NG
Evideideiag Teopetrplag oe O6ho tov k6opo. H petappdbuon tov «Néwv
MobOnpatikdv» ektomioe v Evkieidewn Neopetpia og udbnuo and dAeg oxeddv Tig
YOPEC TOL KOGUOV. Xnuepa petd amd 60 ypdvia mepimov ot Pacikoi otdYOl NG
petappHOoNg avtng £XouV amoTOYEL 1| 100CKAAIN OAYEPPIKOV SOUDY KOl GUVOL®V
evd M ddackaiio AV Topémv cuveyilet va emPidvel (m.y. S1dackaAio XTaTIOTIKNAG,
[MBavotitov Kot Alavoouatikod Aoyiopov). Oa umopovcE Va. IGYVPLOTEL KAVEIG OTL M
dwaokaiio ¢ yewperpiog oe 6A0 tov kOcHo mapapéver BoAn. ‘Evag Ayylog
poabnuatikog ko Ioudaywydc o Douglas Quadling eine: «O Evklsions éyer pvyet,

0AAG. 6T0 KEVO OV Gpnoe Tiow Tov enikpatel xaoo» (Omuaiong, 2014).

Y10 {qmua g ypnowomrtog ™ Evkieidewong Teopetpiog umopel koaveic va
nopabéoetl Eva andomacpo omo T avtofloypoapikég onuewmosis Tov Albert Einstein,
GLYKEKPLUEVO OO YEYOVOTA TNG TOLOIKNG Kot €pnPikng tov {ong mov glyav peydin
enidpaon omv peténerta e£EMEN tov: « e plikia 12 etwv dokiuaco uia dsvTepy,
tedelwg  owapopetikny  Exminén: o' éva  pukpo  Pifiio  Evkleidsiag  emimeons
yewuetpiag(...) vERpyav 1oyvPIoUOL, VIO, TOPAOEYUo. 0TS OTL Ta Tpio. VYN EVOS
IPIYOVOD TEUVOVTOL GTO 1010 GHUEIO, O1 OTOLOoL OV Kol KOHOAOD TPOPAVELS, UTOPODOAY
WaToo0 Vo, OmooELyBodv ue tétoia Pefoudtnta, wote Vo Ui YwPEL N TOPOUIKPH
augipolio. Avty n copnvela koi PefordtnTo oo TPolEvnooy pio, EVIDTWON TOV OEV
umopet va. mepiypopei. To yeyovog otl 1o allOUOTO. ETPETE VO, YIVOLY OEKTA YWPIS
amooeiln oev ue evoyinoe. Xe ke mepintwaon, LoD opKODGE TANPOS TO YEYOVOS 01,
umwopovaoo. vo, atnpilm TIS OT0OEILEIS Te TPOTATEIS, 1] EYKVPOTHTO. TWV OTOIWY HTOV VI

HEVOL avoupLapnTnTy»

H doxnon woyvpng mieong ywo katapynon g EvkAeidelng TNeopetpiog amd ta
OVOAVTIKO TPOYPEUUATO KOL 1] OVTIKATAGTACT | 1 0QOUOI®moT] TG omd GUOYYPOVES
pobnpatikés Bewmpieg Tpokdlece cHYKPOLGT OVALESO GTO GUTNLA Y10l EKGVYYPOVIGLO
NG €KMOIOELONG KOl Yo TEYVOAOYIKN OvVATTLEN Oomd TN Hi HEPLE Kol OTNV
TOPUOOGLOKY EKTOMOEVTIKT TOMTIKY] TPOPOANG TOL apyoiov EAANVIKOD TOMTIGHOV
and v dAAn. H obykpovon ovt| odnynoe teAkd otnv viwobétmon pog
ocuupipactikng Aong. 'Etor, 10 avaivtikd mpodypappa tov 1968 cuvdvale v

Wwitepn éueaorn oty avotnpn oSlopatiky Oepedioon tomov Hilbert kot otovg
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YEOUETPIKOVG  UETOACYNUATIGHOVS, 7oL  €E€ppaloy TOV  EKGLYYPOVICUO, HE TN
SlITPNoN UG EKTETAUEVNG TOPAOOCIOKNG VANG Kot TpoPAnudtov méve o1
YEMUETPIO TOV TPLYMVOV, TOVS YEMUETPIKOVS TOTOVS KO TIG YEOMUETPIKEG KOTAGKEVES,
onradn g VANG mov ot petappvOoTég enedimkav va Katapynoovv (Oopaiong,
1996).

Av16 glye 0¢ amotédespa pia eoPepn d1dykwon g VANG v omoia o€ peydio Padbuo
ocvvinpovcav ot elcaywyikés eEetdoelc ota AE.L.. Eivot yapaktnpiotikd 011, evd amd
10 1940 éoc 1o 1968 wvKho@Opnoov SVO HOVo oxoAkd PiPiia Eviieidetog
l'sopetpiog, oto B0 ypovikd dSdotnuo ekd6ONKOY Thpo TOAAEG GLAAOYEG
eEooyolkmv PiAiov pe v VAN QNG TG YEOUETPING Yot TOVG LTOYNPLOVG TMV
ToveAadOIKOV eEetdoemv (Oopoaidong, 2014). Amd v GAAn pepd évapén g
ddackariog g Oewpnrtikng yeopetpiag and v I'” T'vpvaciov (Oouaidng, 1991) kot
a6 TV GAAN N vepPolikn Eppacn oty adlopatiky Oepedioon g ['eopetpiog oto
oxoAko PBipiio tov L. Iwavvion kot 1 ewlcaymyn| véag VANG Téve GToVS YEMUETPKOVS
LETAGYNUOTIGULOVG OTOCUVOEGOV TIG YEMUETPIKEG EVVOIEG OO TNV EUTELPIO KoL TIC
acOnoelg (Oopaiong, 1991). Téhoc, evd 10 pabnua ¢ yeouetpiog molodtepa
dwaokotav 4 ypovia oto oyoreio ko eEetaldTaV OTIG EI0AYOYIKEG EEETAGELS TO
tedevTaio xpovia S10AcKeTAL 2 ¥povia. Y®PIG VoL LITAPYEL TO KIVITPO TOV TAVEAANVI®V.
Ytovg mopamdve Adyovg mBavov vo evtomilovtol Kot Ol OUTieg TNG UETEMELTO

vrofaduong Ko mopakpung tov padnuatog g Evkieideiog empetpiog.

3.3 ®EK- OAHTI'IEX I'TA THN AIAAYXKAAIA THEXE TEQMETPIAX
>10 avaAvtikd mpdypappa mov dnpoctevdnke oto ®EK  tov 1969 avagpépovratl ot

YeViKol 6TOY01 O1000KAALOG TNG YEOUETPLOG:

a. H O&iéyepon «xor ovvedntomoinon tov a Priori yeoperpikod €Podiov Tov
avOponivov mvedpotog, pe Pdon to ek ™G eunelpiog mPoPaAlOpEVE YEOUETPIKAL
TPOPANUOTE Kol  EWOIKAOTEPOV, N OokPPNS avtiknyn TOV WI0THTOV  TOV

YEDUETPIKAOV GYNUATOV KOL TOV OVTOV GYEGEMV.
B. H expdOnoig tpommv aptfuntikod Aoyiopov.

v. H doxnoig tov pantov g v SltdTooty Tov TAonS QUGEMG CKEYEDY TOV KOTAH

TPOTOV LLOVOCTLLOVTOV KOl GOPT] KOt €1 TNV amdOEEV auT®dV KOTd TO HodnUaTikdv
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VIOOELYUO, TPOG TPOANYIV Tapavoncemv Kot ovyyvoemvy (GEK A 225-

10.11.1969).

H xotdotaon avt dAhace petd to 1976, 0tav mn devtepofdba  exmaidgvon
yopiomke oe I'vpvaclo-Avkelo kot kobiepddnke 1 SdacKoAa ™G AVOALTIKNG
l'sopetpiog apyikd oty I'" Avkeiov kot otadiokd otnv B” Avkeiov. H didaockaiio
s Evuvkieidewng [Neoperpiog mepropicOnke omv A° kou B” Avkelov. Mg v
EKTOOEVTIKY HeTappOOuion tov 1976 apyilet o peydin mepiodog TapaKuUng yo tnv
oxoAkn yeopetpio. H OAn cvppikvdvetal Kot 1 oxolkn yeopetpio eEootpakileTon
oTadlkd and v eEeTaoTén VAN TOV gloayoyikov eéetdoewv ota A.E.L. Amd to
1983 won petd ol e€etdioels TV TaveAAadIK®OV eEetdoemv deEdyovtonr pdvo pe TV
AN tov podnuatov g I Avkeiov, eved amoxieieton amd v e€etactéa VAN M
Beopntikn yeopetrpio, yeyovog mov ouveTEAEGE otnv TANPN vroPdduion g

Evkdeiderog lempetpiog oto oyoreio (Bopaiong, 1991).
To ®EK A 270-20/09/1977 avapépet Tovg YeEVIKODS Kot 101K0VG 6KOTOVC:

['ENIKOI ZKOITOI

a. H pebodikn doknon tov pobnty oty opboroyikn okéymn, otV ovaivor, oty
aQOIpEDT), GTNV YEVIKELGN, GTNV KPITIKN, KOl OTIG AOYIKES depyacieg KaOdS kot N

poMomn 6T LoONUOTIKY OTOJEIKTIKY J1OOIKAGTAL.

B. H yevikotepn mvevpotikn KoAAEPyew Kot 1 GUUPOAN] 6NV OAOKANP®ON TNG
TPOCHOTIKOTNTAS TOL pHoONTH, €meWN 7To HoONUOTIKG  OvamTOGGOLV TNV
TOPOTNPNTIKOTNTA, TNV TPOCOYN, TN OOvaun, TN omuovpyky eavtacio (...)
KaAAlEpYoLV 1O aicOnua tov wpoaiov kot Tov NBkod Kol deyeipovy 10 KPITIKO

TVEDLAL.

v. H avantoén wavotntog yoo v akpipn cOAMnyn evvoldv kot peyebov (...)
Wwitepa eketvov mov elvor amapoitmteg yoo v Kotovomon Kot emilvon
TPOKTIKOV TPOoPANUAT®V TG SOYYpovng (oNG Kot Yol TV TN LE TNV cLYYPOVN

TEXVIKN, OIKOVOUIKT] KOl KOWVOVIKT) TPOYLOTIKOTNTOL.

0) O ebopdc v padnTOV oTN SITOHTOOT TOV SUVONUATOV LE TN XOPOKTNPLOTIKY|
ot podnuotikny yAoooso téén, capnvela, axpifela, avotnpotTa, ATOTNTO Kol

KORyOTNTO.
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€) H xoatavomon tov péAov TV HoBNUATIKOV 6TOVG SopOPOVS TOUEIS TNG YVOGEMG

KOl 1] ETAPKNC TPOTOPACKEVT) TOV LOONTOV Yo TNV GUVEYLICT] TOV GTOLODV TOVC.
EIAIKOTEPOI ZKOIIOI

a) Na kotavonoet o pabntg Pabvtepa kol vor EUTESDCEL TIG YVAOGELS KOl OKOLO VL
avamTOEEL KOl VO YPTOLUOTOMGEL TTO GULVEIINTA TIG AOYIOTIKEG IKOVOTNTESG OV

Gpy1oE VO OMOKTA GTO OMNUOTIKO GYOAETD.

B) No eEacparicel o€ OTOOV O GLVEYICEL GTOVOES LETEL TNV ATOPOITNOT TOL ATO TO
Ipvdoto Tig amapaitnteg yvaoelg mov Ba yperaletar Kot o yp1GILOTOGEL 6TV

Lo tov.

v) No oaokfoer oe kéfe evkaipio To pabnt 6TV OTOGAPNVICYT] EVVOLDV, GTNV

OLTIOAOYNGN EVEPYELDV, GTNV AVOAVCT) KO «LOONLOTIKOTOINGN» KOTAGTAGEMV.
d) Na giodyet To pant o dredikacio e LadnUatikng amodei&emc.

€) Na oépetl og gmagn to padnt pe mowilo OEpata EQOPUOCUEVOV LOONUOTIKOV,

MoTE Vo PTopEcEL va evoyBel PUGIOAOYIKAE GTO GUYYPOVO KOWVOVIKO TEPBEALOV.

Ao 10 1979 éwg kar 10 1988 0Ol GUVTAKTES TV AVOALTIKOV TPOYPOUUAT®V dEV
TPOY®POLV CE KOME €01KT] OVOPOPA Yo TOV OKOTO Kol TNV OWUCKOA TNG
Evicheidciag T'eompetplog mapd povo yevikég O0TLIMOOELS Kou odnyieg ywo tnv
dwaokaAio tov podnuatikov. o mv Evkieideia T'eopetpio avapépoviot povo oty
KOTOVOUN TOV pOVOL ddacKaAiog avl Ke@AAalo, evd avtifétmg Yo v dryePpa, o

oVTO TO SIACTNO VTLAPYOLY TTOAAEG KOl AETTOUEPELG OVOLPOPES.

And 1o 1988 won €€ng divovtor odnyleg OWUCKAAING TNG YEMUETPIOG TPOG TOLG
kaBnyntég ko darvmmvovror ot yevikol kot €wwoi oxomoi (ILI., 1988) vy v

dwaockaAia ¢ yeopetpiag otnv A" Avkeiov.
I'ENIKOI XKOIIOI:

e Noa kotavoncovy ot padntéc to poAo TV aSlopdtov otn Bepeiinon Kot avamtuén
™m¢ Osopnrtikng [Neopetplog kot yevikdtepa £vog khdoov twv Madnpatikov. Na
KOTOVONooLV akoOpa 0Tt lval euoko 1 emhoyn tov alopdtov g Evkieideiog
veopetpiog va yivetolr €161 ®OTE Vo €KPPAlOLV «OVTOVONTO» GLUTEPAGLOT

enonteiog.
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o Na ££01Kel®O0VV [E TNV KOTOOEIKTIKT O100IKOGTON
e No KATOVOGOVV Tl CUAIVOLV 01 OPOl KYEMUETPIKT KATOUGKELT KOl «YEMUETPIKOG
TOTOGY.

EIAIKOI 2KOIIOL:

e Na yvopicovv ot padntég tovg Pacikods YEMUETPIKOVS TOTOVG KOL VO TOLG
YPNOOTOLOVV GE AMAEG YEMUETPIKEG KATAGKEVES (Ue kavova Kot dtafrtn)
e Oyt omv «acknooloyio» 0AAG TNV KATOXVP®OT Kol S1EPEHVIIOT TOV YVHOCEDV
oV £Yovv ot pobntég and Mpvacio.
e H pomon oty anodeiktikn dadikoscio.
e H mph™ emagn Tovg pHe omid TPOPAUOTO YEOUETPIKMOYV KATOOKELOV KOl
yveouetpikov tomwv (IL1., 1988; O@wpoaiong, 1991).
ZOUQOVO LE TOVG TOPATAVEO GKOTOVS O LOONTNG TPENEL VO KATAVOT|GEL TOV POLO TV
aSlopdtov kot ) onpocio Tov BepeMwddv VOL®mVY TG AOYIKNG, MOTE Vo KATOOTEL
Babaio kavog vo cuveldntomomost kot vo eAEYEEL por GVAAOYIOTIKY TTopeia. Opmg
omN oxoMKkn S1dacKoAMa TG YEOUETPIOG GYEGOV OyVOEITOL TO TPMTO KEPAANLO TOL
OYOAKOD gyyepdiov 6mov o paBNTNG KoAeitor vo KOTOVONGEL TNV OVAYKN TNG
aSlopatikng OepelMmong oty yeopetpio, evd ot dddckovteg Pralovior vo pTacovV
OTO TPOYHOTIKO OVTIKEILEVO O100KTIKNG Kol LaONGLOKNG EVOGYOANoNG Tov &lval 1
TPOKTIKN Ko BempnTikn doknon Tov podntodv oto tpiymva, To TETPATAELPO KOl TOV
KOKA0. Emiong ta facikd keQALato TOV YEOUETPIKAOV TOTOV KOl KATACKEVADV, KABMS
Kol T0 6TOLKEl0 TNG YEWUETPIOG TOV YDPOV GYEOGV OV SOACKOVTOL LE T SIKOLOAOY oL
0Tl 0 Ypdvog Oev emapkel N O6TL 1 Béon awTOV TOV KEPAAOi®V givorl 6TO0 TEAOG NG
dwaockopevng VANG. 'Etol o1 okomol mov 1€0nkav yio v ddaoKaAior TNG GYOAMKNG
BewpnTikng YeopeTpiag Ppickoviar 6e avtipaon pLe TNV Tpaypatikn dwbackoiio otV
164&n. To Paocwkd yvopiopo g Evkieideiog yeopetpiag, n €vvola g YEOUETPIKNG
KOTOOKELNG, GYEOOV 0ev Owvdoketal. Evtovtolg, n emikAnon g eAAnvikotntog Tou
paONUoTog HAAAOV 0gv apNVEL Ko TOAAL mepBmplo eKGLYYpoVIGHOD (Omuaiong,
1991).

TiBetonr Aowwdv eMTOKTIKO TO OiTNHo Vo YIVEL [0 OTOGOPNVIOT Yol TO POAO NG
Bewpntikng yempetpiog péco oty ekmaidevorn. Av BEhovpe vo dloTnpGovUE TNV
Evkeidelo mopadociokn yeopetpioo 6to oyoAeio, cOppmva pe tov Oopaion (1991)

dev yperalovion véo Pipiia. Extog omd ta vmbpyovta  Kotd Kopolhg oyoAKd
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eyxelpiotn KukAo@opovv moAD koAl eEmoyoAkd PipAio omd v emoyr] mov 1
veopetpia Nrov eégtalopevo pddnuo otic maveAAnvieg egetdoels. Avtd to Pifiia
KOAOTTTOUV Gplota TIg avaykeg Owackoiiog g tOoo onuaviikng Evkieideiog
veopetpiog. Av opmg 0élovue va ekovyypoviotel to pdOnpo, toOTE TPEMEL VO
OKEPTOVUE TN OEVPLVOT TOV YEOUETPIKOV YVAOCE®Y OGN0 TO YLUVAGIO KOl TN
e VVOEST TOVG HE AALOVG KAAOOVE N KortevBiveelg g pabnuotikng emotyune. ['a
TOPASELYHD, 1  YXPNOWOTOINCY T®V GUVIETOYUEVAOV, TOV  OlOVUCUAT®V, TNG
TPLYOVOUETPIOG SIVEL OPKETEG POPES O AMAEG KoL O EVOLPEPOVCEG OMOdEIEELS OF
Tpotdoels, fempniuata Kol TpoPfAnuota g yewuetpiog. Emiong Oa pmopodcapue va
dtevpvvoupe To pddnpa g BepnTIKNG YEMUETPIOG EVOOUATOVOVTAS G AVTO EVVOLES
Kot pebddovg amd v Atovocpotiky kot v Avoivtikn Teopetpio (Oopoiong,
1996). Oa &iyape ™ dvvatdTTa PE CVTOV TOV TPOTO VUL GUVOECOVUE TO, SLOUVOGLLOTOL
KOl TNV aVOALTIKY YewUeTpia, mov dddokovtal ot pabntég oto I'vuvéoto, pe v
dwaokdpuevn VAN tov pobnuotog otn BT Avkelov kot vo TOAAOTAQGIAGOVUE TIC
amodEielg TV YEOUETPIKOV TpoTtdoewv. Méxpt 10 1990 exdoOnkav 6 Pipiia
YEOUETPIOG, OYETIKG HEYAAOG aplOUOG OYOMKDV EYYXEPIOI®V BE@PNTIKNG YEWUETPIAG,
av oketel kovelg Tt o1 d1daKTIKOl 6KOTOl TOV HOBNUATOC TNG YeWUETPlOG OV gl
oAAGEel Kou TO paOnpo avtd dwmpovoe OAo avTd TA  XpOvVid oTodepd
YOPOKTNPLOTIKA. AKOoAoOVONGOV oe yevikéc apyéc v oSlopatikn Bepeiimon Ttov
Hilbert, aAAG otadiakd peimdnke o aplOudc Tov a&lopdtov pe tantdypovn tpofoin
NG EUTMEPIKNG TPOEAELGONG TOV APYIKAV YEWMUETPIKAOV EVVOLDV. Alapoppmbnke éva
yevdo-adlopatikd oot Oepelmong Yoo GYOAKN ¥pron mov cvvovale ctoryeio

an6 tov EviAeidn, tov Legendre, kot tov Hilbert (Ompoiong, 1996).

Awmotdvovtol, OUmG, O0POPEG OVALESOH OTO CYOMKA £YXEPid MG TPOS TO
aSlopatikd cvomuo Oeperioong mov vioBéoayv. 1o PiAio g yemperpiag Tov X.
[MamavikoAdov avaperyvbovral otoryeia amod Ti¢ yeouetpieg tov Legendre ko Hilbert,
eved oto PPrio tov A. TomapryyomAi-A. Zkiadd epoppdletar pévo 1 yeoUeTpior TOV
Hilbert. O Alumviong A. ot Tleoperpia tov amodidelt oto a&ldpoto Evov
«epyarelokdy yapokmmpo aflomolidvtag Eva pikpd aplBud aSlopdtov, mov etvol
YVOOoTd otovg padntég amd v OucKOAMO TOV HETPNCE®V TV gvlvypluu®v
TUNUATOV KOl YOVIOV GE TPONYOVUEVES OYOoAMKEG TAEelc. Me tov Tpodmo 0wtod

YEQUPOVETOL TO YAGLO OVOLECO OTIS YEMUETPIKES YVAGELS TOV €AV OTOKTIGEL Ol
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HaBNTEG GTO YOUVAGLO KOl TN YEMUETPIO TOV S1OACKOVTOL OTIC dVO TPDOTES TAEEIS TOV

Avkeiov (Oopaiong, 1996)

To 1997 ynoeiomnkav vopor (N.2525/1997) yia to Eviaio Avkelo, mpdoPacng twv
amopoitmv Tov otV TprroPfdduie Exmaidevon aAralet n dwdikacio tov eEetdoemv
Y. TPOcPacn otV TPITofAdilo EKTAIOELOT). XTO GUYKEKPIUEVO VOO OVAPEPOVTOL

Kot 01 otdyot Yo to Eviaio Avketo:

® 1 TOPOYN YEVIKNG TOOEING VYNAOD EMTESOV,

® 1 avdmnTuén KavoTHteV, TG TPOTOPoVAiaG, TNG ONUIOVPYIKOTNTAG KOl TNG
KPLTIKNG OKEYNG TOV pontov,

® 1 TPOGPOPE GTOVG HOONTEG TOV OMOPUiTNTOV YVOCE®V KOl €POdI®V Yo TN
OULVEYIOT) TV GTOVOMYV TOVS GTIV EXOUEVT EKTOOELTIKN Babuida,

e 1 KoAMEPYEWw oTovg polntég oelot)twv mov Ba Tovg SELKOAVVOLV TNV
npocPacn, votepa amd meputépw e&edikevon N KATAPTION, OTNV  ayopd

gpyaoiag...» (IToawdaywyko Ivetitovto, 1998).

To 1999 pe 10 (PEK 1342/B/30-6-1999) kabopictnke 1o [Ipdypappa Zmovddv tov
pofnpatog tov ponuatikov yvpvaciov kot Eviaiov Avkeiov mov avaeépetor otig
LOONUOTIKES YVAOGCELG Kol O£EIOTNTES TOL TPEMEL VO OMTOKTNGOLV Ol HLoBNTEG Kol TOV
TpOmo pe tov omoio Ba emtevyBel N ATOKTNON AVTOV TOV YVOCEWV Kol 0eS10THTOV.

[T cvykekpéva:

e H dwaokoAiia tov Mobnuotik@v opyovovetol otn Bacmn MG  OpROVIKNG
oLVVOTOPENG EVOC GYESACHOD KATAAANA®Y Kot TAOVGLOV OPUGTNPLOTITOV Kol EVOG
TPOYPUUUATIGLOV TNG EMBLUNTIG TEAMKNG TPOCTAOELNG.

e  Mio dpactnprotta TpEmeL va, £ivol Kotavonti Kot Ywpic TopoavonoeLs, Vo apnvel
TEPOMPLOL V1oL EPEVVA KO OVTEVEPYELD, VO, EVOAPPVVEL TNV GLVEPYOATIKOTNTA KOL TNV
OLLOOIKT €PYACIOL, VO UMV EMTPENEL EUUECT] TPOGEYYIOT G LOVADIKT AVoT|, va ivorl
TAOVGL0 GE EUMAEKOUEVEG EVVOLEG KO VO UMV TPOTEIVEL OIOKNGELS OVCETIAVTES Yo
ToV pon.

o O gpeuvmTikég epyacieg 010 YLOUVAGLO Oa TPOETOYAGOVY TOVS HOONTEG DOTE vV
avTIANeOovV 10 VO TG LadnuaTikng amddelEng oto Avkelo. Ta tedevtaio eikoot
xPOVIOL TOYKOGUIG ot pafnuatikoi cupEOVoUV ATt pia amddeEn eivar £va GHVOAO

EMYEPNUATOV TOV GTOYELOVYV GTINV EMKVPOOT €vOG oyvpcpod. H ovcia g
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anddelng Pploketar KupioE o©TN SWTPAYUATELSY] TOV VONUOTOS HEC® TG
KOWMVIKNG O1001K0G10G, TOpd OTNV EPAPLOYN TUTIK®OV KPUtnpiov ek Tov EEwbev.

e Onwg &ibiotor, otV Topadocloky O100cKUAIN TOV HOONUATIKOV TopovcstaleTot
apykd n Bempio Tov BELOLE VO SIOAEOVE OTNV TEAMKT TNG LOPPT, EVO Bl Empeme
Vo OMGOLLE TNV EVKALPIN GTOVG HOONTES VO GUUUETAGYKOVY GE OAEG TIC PAGELS TOV
OMNUoLPYIKOH KOKAOV TNG LOOMUATIKNG £PEVVOLC.

e H mpocéyyion pag évvolag omd toug podnTéc mpémet va 5100£tel TOAAATAOTNTO KOt
oLYYPOVMG TPEMEL VO VILAPYOLVY dkAeldeg acpaleiog Ommws: 1 ddackoia UECW
OVOTOPOOTACEDY, 1 OOEUATIKY] GUVOEST YVOOTIKOV aVIIKEWEVOV (Duotkn-
Bioroyia-ITepiParriovroroyikry Exmaidevon k.0.) mov mpocs@Eépovv LAIKO Yoo ™
HoONUOTIKY TTPOGEYYIOT] TOV HAONUOTIKOV EVVOILDV Kol, TEAOG, OvOQOpd GTnV
16T0pia TOV podnpotik@v. H wotopio tov padnpatikov sivor éva nedio mhodoilo
oe 10éec ko epediopata yoo TNV OMOTEAEGUOTIKY] TPOCEYYIoN TOV OO UATIKOV
EVVOLDV.

o Téhog, kdOe pobnuotikn évvola €xel OIAN 010aKTIKN voctaot. Eivol cuyypdvmg
epyodeio kot ovtikeipevo padnong. H poabnpoatikn évvola amotelel apykd n oo
avTikeipevo HeEAETNG Kol 6T cuvéxeln a&lomoteital mg epyarEio Yo TV KOTOOKELT

Kol KOTavonon GAA®Y EVVOLmV 1] O100TKACIOV.

Amd 10 1999 £mc kot onpepa Exovv exdobel dvo Piiia Bewpntikng yewpeTpiag yio To

oOAgl0,

e Euxieideln T'eopetpia A” xou B” Evidiov Avkeiov amd touvg . Oouaion, A.
[Tovro, O. Eévog. 1999.

e Evuxieidela N'eopetpia A” ko B” Eviaiov Avkeiov and tovg H. Apyvpdmovro k.o
2001.

Yt 000 avtd tehevtoion PifAic mapatnpovpe pe pEYEAN oAdoyn o©to TPOTO

oLYYPOPNG Kol OATaENG TS VANG TOVG. ApyiKaA YiveTal avapopd GE OPIGLOVG Kol

ortuota, akolovBobv ta BewpnUaTo LE OPICUEVES OMOOEIEEIS KOl OTN GLVEXELN

napatifevtan kamowo mopiopata. H Oewpio cuvodevetarl amd ep@THGES KOTOVONONG

TPOTACELS X-A, KOl OOCKNGES KAUOKOVUEVNG OLOKOAING TIG omoieg ot padnTég

KaAobvtol va amodeifovv  a&lomoldviag v mponyovuevn yvoon. Etotr o pabntrg

oTaOKA EQaPUOLEL 00O EXEL KATOVONOEL KOl OOKIUACEL TIG HOONGLOKES YVMDGELS TOV

oe ooknoelg pe oPaduopuévn dvokora. Emiong vmdpyovv 1otopikd oydAlo Kot
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onueldpata, kabmg Kot epappoyéc g Bewpiog oe mpoaktikd {ntnuoto. 10 TEAOC
KkéOe kepaiaiov kot Twv 0V0 PPAlwv yiveton avakeporaimon Tov facikodv onueimv
¢ Bewpioc. Ta 600 avtd Pifiic av kot Exovv €va Mo aSlopaTikd COGTNIO Kot
napafétouv  amodeifelg younAng dvokoiiog, vwooTNPiloVV  OVCLOGTIKA o

OTOTEAECLLOTIKT] O1O0GKOAIN TOL Lo LOTOG.

Olo avtd ta PipAio Aoumdv mopovctdlovy HeYAAES O10POPES KOl GTO YEMUETPIKO

TEPLEYOUEVO TOVE OGO KOl GTOV TPOTO TOPOVGINGNG TV LOONUATIKOV YVOGEDV.

Xmv ewoayoyn OAmv avtdv tov PiPAlov, ektdg Tov Vo TEAevTaimy, YiveTow pio
avaeopd otig kataPoréc g yewouetpilog, ommv €£EMEN Kou oty avdmtuén mov
onueimoe oTadlokd KoTd o Ypdvio TG apYodTTag MG Kot TV KabiEpmaon| g g
EMOTAUNG. Xt0 dVvo teAevtaio PifAla M mapovsioon g otopikng €€EMENG ™G
veopetplog enekteivetal £0¢ Kot Tr cOyypovn EToyN VO TapdAAnia oxoAdleTon Kot
N Ohyvon ™G o6& OAOVG TOLG TAPOAOCIAUKOVS KAAOOLG TG WOOMNUATIKNG EMGTHKUNG
oAAG Kol € veEOTEPOLG OGS Y10 TAPAdELYaL 1| TPOPOAIKT] YempeTpia. AlamotdveTal
Aowmov Ot
o) N yeopetpio &xet droyvOel 6€ GAOVG TOLG KAAGOVG TNG YEWUETPIOG
B) ot emdpdoelg evromiletar otnyv Bewpntikny Pucikn
Y) M veopetpia emiéketon o peydro PBabud oe oyxéoelg aAnAenidopaong, e HeYAAo
eaoua ToL TOMTIGHIKOV YiyvesOot g kabe emoyn (Etpavilarog, 2010).
Yta 6o avtd Pria stvar mpddnin n dwpopd ™ Ipaktikng and v OswpnTikn|
lsopetpio. Or poBntéc xatovoovv ) petdfocn amd TNV TOPATPNCN Kol TOLG
VTOAOYIGHOVS GTNV EPUPUOYT| TNG OTOOEIKTIKNG O1dIKAGING Kot TNG ovalTnong TV
OLTIOV TOV OKALOAOYOVV TIG OO1EG LAOMUOTIKES, OTTOOEIKTIKEG EPOPLOYEC.
Y10 ®EK 1168/B/8-6-2011 avaeépetar OTL £€vog amd TOVG GTOYOVG GTO TPOYPOLLLLOL
onovddV TV pobnuotikdv A’ tédéng I'evikov Avkeiov elvar n Bedpnon tov
OO UOTIKOV ¢ TOAMTIGUIKO Kol 16TOPIKE ££eMOoOUEVO avOPOTIVO OMLIOVPYTLLCL.
[T ovykekpéva, yio 10 pabnuo e yeouetpiog avaeépetor OTL OMOTEAEL TNV
gloaymyn Tov pontov ot Osopntikn F'eopetpio, n omoia ivor 1o kateEoyv medio
mov pmopel va d1ddEel oTovg pabNnTEG TNV eviaion dopn Kol TN GLVOYN TV
padnuotikov. Méoa and v aSlopatikn g BepelMoon propel va Bondnoet toug
pnaBnTég va amokTnoovy pia aichnon g owodounong pog padnuotikng Bempiog kot
™me évvolag ¢ amddeléng ota pabnuotikd ...]J. L dwackario g eopetpiog

ovoloTikd poAo pmopel va moaiEel n aglomoinon ™G YNEokng TeXVoloyiag Kot
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waitepa o Tapeydpeva Aoyiopkd Avvopkng I'eopetpiag. Epevveg £xovv oeilet 6Tt
N XPNoN TETOIWV AOYICUIKOV UTOPEl va. GUUPAAEL OLGLOCTIKG GTNV OVATTVEN TNG
KOvOTNTAG TOV HoONTOV va dlepeuvoly, Vo JLOTLTAOVOLV LTODETIKES KpPIiGES, Vo
Katavoovv  yevikotepo Tt leopetpio kot vo  avomtdcoovv  poOMUOTIconS
oVALOYIGHOVG. Q0TdG0 M emAOYn] amd ToV Kafnynty Tov TPOTOL EQOPUOYNG TMV
SVVOUIKOV  ynelok®v  gpyoieiov  omv  1dén  kobopiler kot  tov  Pabud

OTOTEAECUATIKOTNTAS TOVG GTN Hadnon.

And v avayvoon tov OEK mov dnpoctedmkay and 10 1969 péypt ko onpepa,
JMOTAOVETOL OTL Yoo TPAOTN @opd 10 1999 yivetar avaeopd oty totopia TV
LOONUOTIKOV «@¢ évo medio mAoDol0 G€ 1066C Y100 OLOOKTIKY TPOGEYYIOH ULOS
nobnuotikng évvoiogy. BePoalwg oto emdupeva ypdvio €1GAYOVIOL GTO GYOMKE
eyxepiola g yeoupetrpiog tov Avkeiov kepdiaio pe 16topkég avagopéc. To 2007
eumlovtiloviol pe TEPIGGOTEPN IGTOPIKA CNUEIOUATO TO Kovovpylo BifAia tov
ponupatikov tov ovpvacsiov ko poag to 2011 mpoteiveton va Bswpnbodv ta
LOONUOTIKA ‘¢ ToMITIoUIKO, 10TOpIKG, eCeAiaoouevo ovBpamivo onuiovpynue.’. T va
umopéoel o padnuotikdc va acyoinfel pe tv 1otopioc T@V paONUOTIKOV TPETEL
APYIKA VO KAVEL GOOTY EMAOYN TOV 1GTOPIKOV CNUEIOUATOV (Tapabeldtov) Kol 61N
OULVEYELDL VO, TPOTEIVEL TIG GMOOTEC 00MYieg OWOUKTIKNG EMEEEPYACING TOVG GTOVG
poontés. Amonteitor AOMOV 1 EMUOPOOON TOV EKTOOEVLTIKOV HOOMUATIKOV GTIG
KaTAAANAEG neBOSOVG Kol EQAPUOYES TNG SOOKTIKNG a&lomoinong Twv HadnuaTiK®Y
Kol 1) Topoyn KotdAAnAov vAkov. EmPdiietar dpmg mpdta o 16106 0 pabnpatikdg va
avafe®PNGEL TIC TAPASOYES TOV Yol TV 16ToPio. TOV HAONUATIKOV KOl GTN GUVEXELL
Vo TPOGTOONGEL VO SOUOPOOCEL Hio BeTikOTEPN OTAGN TOV HAONTOV TPOS TA

poOnpaTiKd.
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KE®AAAIO 4°
4.1 MEOOAOAOI'TA AIAAKTIKHX ITPOTAXHX

H ooimon pov oto petamtoyokd Ilpdypoappo ETovddvV ot «ABOKTIKY TOV
MoOnpatikdv» kot wadtepo 1 peAétn tov  podnuatog g Iotoplag TtV
MobOnpotikdv pe odnynoav oty ekndvnon g epyaciog pe Béua: Xvyypoveg
0 uKTIKES Tpooeyyioels g Evkieidciog yeopetpiog pe aSlomoinon 16Topikav

KELPEVOV.

®o ypnoonomcovpe TPOTOTVTEG TNYES (amodeilelg) amd otopikd Pipiia Tig
l'sopetpiog kot cvykekpipéva and ta Ztoryeio Tov EvkAeidn and ) yodlikn Ekdoon
Produire et lire des textes de demonstration (2001) kot amd T oyoAkd PiAio g
yveopetpiog tov tehevtaiov 60 ypovov. Oa ddcovUE 6TOVG HOONTEG €va YVOGTO
Bedpnua pe OAec TIc amodeilelg mov Exovv daypovikd mpotabel. Avapévetar OtL ot
HoONTEG HECH QVTNG TNG OOOKTIKNG EPAPLOYNG VO KATOVOGOLV OTL 1) YEOUETPIOL OEV
e€avtieitor oty amddeln Tov Bewpnudtov Kot TIg AVCELS TOV aoKNceE®V. Mg TNV
gl00ymYN NG 1oTopilog Kot NG O0aKTIKNG 0&lOTOINoNG TOV 10TOPIKOV KEWUEVMV
pmopel va avaderyBobv 1 eEEMEN TG YEOUETPIKNG CKEYNS KOl O TPOTOG OPYAVAOGNG
Kol SlTOTOONG TOL HOONUOTIKOD Kol OOdEIKTIKOV Adyov. Emiong ot podntéc Oa
TOPaKOAOLONCOLY TIC OAAOYEG OTN YPNON TOV ONUEWMTIKOD GULGTNUATOS TWOV
poOnpatik®v kot o KaAMEPYHGOLV TIG HETAYAMGGIKEG 0e£10TNTéEG TovS. Ot pabntég
Bo mapovsldcovy kol Bo EMeEEPYOCSTOVV TIS 10TOPIKEG MYEG He v Ponbsla twv
kafnyntov, podnuotucod kot elrAoAdyov, kot Bo cuvoEcovv TIG amOdEIEE TV
YEOUETPIKOV TPOTACE®V HE TO €VPVTEPO HOONUATIKO, PIAOCOPIKO KOl 1GTOPIKO

mlaiclo péoa 6to omoio avamtuyOnKay, apEGPNTAONKaY Kot TEAKE KablepOOnKavy.

Ot pofntég ota mlaiclo ekTdvnong TV ONUOVPYIK®OV EPYOSLOV TOVg Ba Exovv TV
gvKapio VoL GLVEPYOTTOVV LE TOVG GUUUAONTEG TOVG G€ OUAdES Kot VoL aSl0TOM GOV
TIG KEKTNUEVES YVMDGELS KOl TIS EVPLTEPEG OEEIOTNTEG TOLG OYL LOVO GTNV KaTavonon
pog omdoetng evog Bewpnuatog oAAd Kot otnv avalntnon Kot oty eneéepyacia
TOV TNYOV, KoODG Kol 6TV TOPOLGIOcT TOV EPYNCLOV TOVS GTNV OAOUEAELN TNG
16&nc. H d1daokaiia Bo otoxevel oty avamtuén g HoONUOTIKNG EVYEPELNS TMV
LoONTOV Kol 6TV KOAMEPYELD TNG KPLTIKNG KOl OVOAVTIKNG OKEYNG TOVG UE TPOTO
OV OLEVKOADVEL TNV OVTEVEPYELD KOL TNV TAPAY®OYN LAONUOTIKOD GLALOYIGHOD Omd

toug 10vg Tovg paOntéc, Omwg 1M KPiKY  emefepyacia TV amodeiewv
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SLOKEKPIUEVOV HOOMUOTIKOV Ko Kupiog 1 evBdppuven Tov pobntodv yio topoymyn
Kol Ol TOTOGCT TPOCOTIKMOV EVOAAAKTIKOV 0modei&emv Tov vd peAETn Bemppartog.
Emiong avapéveror 61t ot poBntéc Bo KaAMEPYNOOLV KPITIKY 1GTOPIKY GKEYM
ocuovoéoviog TV €EEMEN NG HOOMUOTIKNG EMOTAUNG Kol TOV  HoBMUoTicoD

ONUEIWTIKOV GLGTHUOTOG LLE TO TOAITIGUIKO Kol KOWV®VIKO TAAIG10 TNG ETOYNG TOVG.

H ypnion g 1ot0piag tov podnuotikov pmopel vo Kaver Tov padnt vo o€l to
pafnuotikd mo @uikd kot evolapépovta. ‘Exet mapoatnpnbel 6Tt n 1otopia TV
LOONUOTIKOV TPOKAAEGE TO EVOLOPEPOV OYL LOVO T®V AdIAPOp®Y HaBNTOV, dALL Kot

avT®V oL glyav TpoPAnuata coprepipopdg (Ponza, 1998).

O kafnyntng Ba draveipel 6Tovg HabNnTég PUALD EPYOGIOG E TO TPMTOTVLTO IGTOPIKA
KEILEVA GLVOOEVOUEVA OO TN UETAPPUCT TOVG Ot VEQ EAANVIKN. Ot mpotevopeveg
EPMTNOELS KOl OWOAKTIKES dpactnproTnTes Bo KaAdyouv éva gvplh medio pabnong
ovoyetilovtag 10 YvooTiKO avrtikeipevo ¢ yeopetplag pe v otopion kot Oa
dwpopemcovy €va. mAobolo o gpebicpata meptPdAlov pabnong, mpoottd Kot

EVOLAPEPOV Y10 TOVG TTEPLGGATEPOVS AV OYL Y10 OAOVG TOVS HOONTEC.

4.2 OEXMIKO IMAAIXIO YAOIIOIHEHY THX AIAAKTIKHX ITPOTAXHX

[a v viomoinon TV SWOKTIKOV OTOY®V NG OWOKTIKNAG ToPEUPOCNS oG
emAéyOnke 1 aglomoinon tov duvapkol mepPdAioviog ndbnong mov dnuovpyet N
OTOTEAEGULATIKY] EQOPLOYN TOL BECUOD TOV ONUOVPYIKAOV EPYUCIDV Y10 TI TPMTEG
t6&elg tov Avkeiov. Onwg O emPePoarwbel amd v mapovciaocn tov GYETIKOD
vopoBetikoy mhouciov, ot SOAKTIKES apyES Kol Ol O10aKTIKOL 6TOY0L TOV Becuol TV
ONUIOVPYIKOV EPYOUCIOV AVIOTOKPIVOVTOL 6TO aitnpo mov Bécape yio v vioBEétnon
NG OAMOTIKNG Kol KPUTIKNG TPOGEYYIoNG TG O1000KAAMAG TNG YEMUETPIOG Kot Yo TNV
VAOTTOINGT GLYKEKPIUEVOV SOUKTIK®OV GTOY®V, OT®G £ivol 1 ovATTLEN TOV (KPLTIKOV)
HaONUOTIKoD, YAMGOIKOU YPOUUATIGHOD KOl TNG IOTOPIKNG EM{YVMOONG TV Hodntov

Ko 1) TOPEAANAN KOAMEPYELD TOV KOWMVIK®V 0£EL0TNTOV TOVG,.

Youpwvo pe to (N. 4521/2018, mop.5, ap0.34) «(...) o1 onquiovpyikés epyaocieg
kabiepwvovrar wg vroypewtikég oo I eviko Avkelo, kobwg kpivetar avoykaio vo 600t
1010itepn  Popdtnto. otny onuIovpyiky okeéwn kar opaon. H onuiovpyikn epyooia
OTOTEAEL OLOOKTIKI] TPOKTIKI] TTOD EVICYVEL TRV EVEPYO EUTAOKN TWV UOONTOV/TPIOV oTh
01001KA.T10. OIKOOOUNTHS THS YVAOTHS TPOWHMDVTOS THY KPITIKY], ONUIOVPYIKY OKEWH KOl

opaoy, Uéoo, ge Eva TOIOOYWYIKO KAUO, EAEDOEPNC KOl 10OTIUNG EMIKOIVWVIOS TWV
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UEADV TG OYOMKNG TAEHS KOl auoLPaias OECUEDGNS TOVS OTHV ETITELETN EVOS EPYOU.
Aiver emions Eupoon oTiC apyés TS OL0POPOTOIUEVIS OLOGOKAALGS, £Tol wote KAl
HoOnTic/tplo. va. w@eAeital Ue GUYKEKPIUEVO TPOTO TPOGOPUOTUEVO OTIC LOIGITEPES

OVAYKES KO TO. 1OLAITEPO, EVOLOPEPOVTE TOV/THG.

270 mAalolo avto 01 HaONTES/TPIeS KoAoDVTaL EiTE VO ETIADOOVY UE TPOTO ONUIOVPYIKO
EVOL TPOPANUO-EPDTHUO. TOD TODS KIVEL TO EVOIOPENPOV KOL TO OTOLO GYETILETOL UE KATOLO
Oéua s Oodaokouevns OAng, oe éva 1 mepioootepo. uobnuata, ufabovoviog tig
YWWOOELS TOVS YOPW OO TO GOYKEKPIUEVO (NTHUO. 1/ KO OVOTAOIGLOVOVTAS TES UE TPOTO
KPITIKO, TPWTOTOTO, EVPHUATIKO. Elte va eKppoaoTtody Onuiovpyikd, Uéoo amo Eva 01Ko
TOVG KOALITEYVIKO EPYO, EUTVEOUEVOL OTTO KATOLO. EVOTHTA TOV EYovy ueietnoel. Eite v
OYEO1B00DY KO VO, DAOTOIGOVY U0, KOTOOKEVH/ EVOL TEYVIUO, TOV GYETIETOL IUE KATOLA

O100KTIKY EVOTHTA.

O1 onuiovpyikég epyacies apopodv ola ta pobnuato A’ kor B' Avkeiov viomoiodvion

070 TAOIOL0 TV POONUATOV KOl EIVOL OUOOIKES.

Ta mpotervouevo, Oéuata mpémel va givar avaloyo, Tov OloTIOEUEVOD Ypovov (Eviog
OY0AEIOD) KOl KOAO €IVAL VO TPOKOTTOVY (G OTOTELEGUO GULHTHONG GVOUETO. TTOVS
EKTOLOEVTIKOVS KOou  UOONTEG/TPIEG TOV TUNUOTOG, (OTE VO, GVIOTOKPIVOVTaL OTa
EVOLAQYEPOVTA KOl OTIS TPOCAOUPOVOVTES TOPATTOTELS TOVS, KOl VO, TOUS KIVODY THV
TEPLEPYELQ. KOL VO, TOVS TaPOoKIvoLY ae opaon. Kabe onuiovpyikn gpyoocio. ovopépetal
Kol DAOTOIEITON O€ €VO. GUYKEKPIUEVO YVOOTIKO OVTIKEIUEVO, VA EIval JLVOTOV Va

KoAOTTEL KOl QAo 1 GAlo, mpoalopfovoviog €tol O100euoTiKO — OIETIOTHUOVIKO

XOPOKTHPO.

Ta Oéuato TV ONUIODPYIKOV EPYATIOV EVIATOOVIOL OTOVG KOL0VHOVS dD0 TVADVES:
O.11. 1 AvOpawmornikés-Kovwvikeg emiotiues
O.11. 2 Pvoikarv-Mobnuatikaov-IIinpopopikav exiotnuav kor Pooikns oywyng.

O1 exmoroevtikol mpoteivovy ota Tunuoto Géuata ue faon Tic O100KTIKES EVOTHTES TOD
Qo éxer emelepyootel kou ov{nTnoel oTnV TOCH, TIC TOPOLLOYES TV Ocudtwv n dAles
10¢e¢ wov Ho kotabéaovv o1 pobntéc/ipies. Kaio Oa eivar kabs opuada va acyolnbei
Hue orapopetikd Oéuata N orapopetind Oéua i vrolsua evog Korvov Oduatos wote

N mopovciocy THG ONUIOVPYIKHS EPYAGIOS VO OLATHPHGEL TO EVOLAPEPOV THS
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0A0UEAEIOS TOV TUNHATOS. EIvol ouws ovvatov kot 0Aeg 01 oudoes va. aoyolnbodv ue

éva Ouo, epOoov aTO ETIOEYETOL TOALES OLAPOPETIKES TPOTEYYVITELS 1] KO ADOEISH.

Me Bdon avtéc Tic 0dnyieg Yoo TIg ONUIOLPYIKEG epyociec Ba mapovoidoovpue v
OWOKTIKY HOG TPOTOCT. XT0 TEAOG aVTAG TG Tapovcioong Oo amotiunocovye to
OTOTEAECUOTO.  EQOPUOYNG TOL TPOTEWVOUEVOL OOOKTIKOD GYEOGHOD Kot O

OTOLVTI|COVLLE GTO EPEVVNTIKA EPOTILLOTO TOV EYOVLE OETEL.

4.3 ATAAKTIKOI XTOXOI KAI EPEYNHTIKA EPQTHMATA

1. Na evBappovovpe Ttovg HaONTEC/TPlEC, HEC® TNG EKTOVNONG ONUIOLPYIKOV
EPYOCIOV VO OEPELVIIGOVY TOVG GULGYETIGUOVS MPILOVONG NG HOOMUOTIKNG
OKEYNG WHE TIG 1OTOPIKEG CLVONKEG TOPAYOYNS TNG, DOTE VO EUTAOLTIGOLV TIC

HOOMNLOTIKES YVOGELS TOVG KO VO, ATOKTHGOVY EVOLOPEPOV Y10 T YEMUETPIAL.

2. No ovarto&ouy KPLTIKn Kot OVOAVTIKY OKEYT HEAETOVTAG T Oladtkacio eEEMENG
™G UAONUOTIKNG OKEYNG KOl OPYAvVMOCNS TOL HOONUATIKOD AmOdEKTIKOD AGYOL

GOV (POVO.

3. Na avayvopilovv Tic aAlayég mov onuemOnkoy Oloypovikd GTn YPNoY TOL

Lo UOTIKOD GNUEIOTIKOY GLGTHLATOG KOl TS LOONUATIKNAG YADGGOC.

4. No omotiunoovy 115 oAAOyEG TOv EMEPEPE 1 TPOTEWOUEVT] SWOUCKAAID NG
Oe®PNTIKNG YEOUETPIOG OTIC GTAGELS KO TIC AVTIANYELS TOV HLoONTOV/TPL®OV Y10, TO

puéOnpo g yeopetpiog.

Ta gpsvvnTikd epOTAULATO ELVOL:

A. Ze mow Pobud or pofntéc xor ot pofnTpleG, a@ol HEAETNOOV GULYKPITIKA
SLPOPETIKOVG  TPOTOVG  amOOEIENG TOL 1010V BePNUATOC, EVTOMIGAV KOt
Katavonoov TS OQOopES KOl OUOOTNTEG OTOV  TPOTO  EQUPUOYNG  TOV
OMOOEIKTIKOV HeBdd®V, ot doun Kol oTnv opydvmon Tov HoONUOTIKOV

amodeiemv amd v emoyn Tov Evkdeidon péypt ko onpepa;

B. [log oyoracav ot paOntég kot ot padntpleg v €EEMEN TG MOOMUOTIKNG
YADOGGOG Kol TOV podnuatikeov copPorov amd v emoyn tov Evkieion €wg

onHEPQL.
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I'. Me mowov 1poémO kol 6€ mowo PabUd 0 TPOTEWVOUEVOS OOUKTIKOG GYEOACHOG
EMNPENCE TIC OTAGELS KOl TO EMMESO EVOLUPEPOVTOG KL EVEPYNTIKNG CLUUETOYNG
TOV LoONTOV Kol LobNTPUOV - Kot HEAGTO GVTOV E HUEIOUEVO EVOLAPEPOV KL UE

YOUNAEG EMOOCELS GTOL LOOMUOTIKA - GTO HABN IO TNG YEOUETPIOG.

90



KE®AAAIO 5°
5.1 H AIAAKTIKH ITPOTAZH

H moapovoa épevva o1eénybn to oyolkd étog 2018-2019 oto I'svikd Avkelo
[Tolvkdotpov oe pabntég ko pabnTpieg g A” Avkeiov. Xuykekpipuévo oty £pguva
ovppeteiyov 24 podntég ek tov omoiwv 7 Mrav ayopla kot 17 xopitolo. Amd to
GUVOAO T®V GUUUETEXOVTOV nabntdv ot 17 padntég dniwoav 0Tt Tpocavatoiloviov
PO TIC OeTikéG OMOVOEG eV Ol VLIOAOWOL 7 HOONTEC TPOC TIC OVOPOTIGTIKES
omovdés. Emiong, 10 evolapépov Tov padntodv yio To padnua g yeOUETPlag EKTOG
Kanowwv eEaupécemv dev Nrav vynAd. Aéka (10) pabntéc pe youniés emddoelg ot

veopeTpio OMAmcav Ot Oev glyav oYedOV KOvVEVA EVOLOOEPOV Y10, TO LABNUa avTo.

Ot poafntéc ko ov pabnpleg yopiotmkav oe 6 opddec tv 4 atopwv. Ot opddeg
déBeTav Vv amartovpevn etepoyEvela Kot mepteAdpupavay n Kabepd yoptotd vav M
000 pobntég M HoONTPEG HE TPOGOVOTOAMGCUO OTIC OeTIKEC OMOVOES, €vav e
TPOCAVATOACUO TPOG TIG avOPOTIOTIKEG OMOVOEC Kot €vav panty pe yopnio

EVOLLPEPOV Y1 TO LAONpa TG YempeTpiog.

2 ovlnmon mov delnydn péco oty téén ot kabnyntég, o pabnUoTKOG Kot 1
QUAOAOYOG, EVNUEPMGOV TOVG LaBNTES Kot TIG LaBNTPLES Yia Ta 6TAdIN VAOTOINOTG TNG
epyaciog. Xvykekpuéva BAGEL TOL EPELYVNTIKOV GYEOAGHOV TPoTdOnke va dobel amd
ToV pofnpoatikd 6toug padntég éva Bedpnuo GYETIKO LE TO 1GOGKEAES TPIY®VO TTOV
VILAPYEL 6TO OYOAKO eyyePidlo (« e KaOe 1000KEAEG TPIY®VO Ol TPOCKEIUEVES OTN
Baon yovieg elvar i6€¢»), GLVOOELOUEVO AMO TN SLATVTIMCN KoL TIS AOdEIEELS TOV TOL
Vapyovv oto épyo «Xtoryeio» tov EvkAeidn, kabdg Kot amd TIG OPOPETIKES
amodei&elg Tov mov mpoteivovion oto Produire et lire des textes de demonstration
(2001) ka1 oto oxohkd eyyewpidio TV TEAELTAI®Y 60 YPOVOV. XTN GUVEXELD Ol
pontég Ko pabnpleg KANOMKoOV vo amovinoouV GE EPOTIUOTO GYETIKE HE TNV
amoOdEIEY] TOV EVKAEIDEIOD BEWPTLLOTOG KOl VO GLYKPIVOLV TNV TPOTEWVOUEVT ATOJELEN
pe dAdeg avtiotoryes, oxoMALovTag TIG OHOIOTNTES KoL TIG SUPOPES TOVG MG TTPOS TOV
TPOTO OPYAVMOONC KO OVATTUENG TOV OMOOEIKTIKOU GLAALOYIGHOV GAAL KOl G TPOG TN
xpon Tov podnuatikdv cuoppforwv. Bdost tov ddakTikod oyedacpod ot padntég
Kot ol pobnTpLeg evnuepdnkay amd ) eAoAoyo Yo TS PiAloypagikég mnyég amd
11 omoieg Bo avtinoovv mAnpoeopieg v ™ Proypagio Kot Yoo TO 1GTOPIKO Ko

KOWMOVIKOTTOMTIKO  GUYKEIHEVO NG €moyng Kot Ttov Tomov dwPimong Tov
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OO UOTIKOV /EPELVNTOV TOL STVTOCOV Kol amESEENV TO VIO UEAETN BedpmpLoL.
XOopupova pe TG TpoPAemdueveg OOOKTIKEG Opaotnplotntee (nmonke omd Tovg
poONTég Ko Tig pobnTpleg o€ cuvepyasio Le Ta VITOAOUTA HLEAN TOV OUAS®OV TOVG, TOV
ot0 petald eiyov ovykpotnBei, va ocvl{nmoovv Kot vo enefepyactodv  TO
TANPOPOPLUKO DAIKO KO VO 0TOPOGIGOVY atd KOOV Yo TOV TPOTO TOPOLGIOGTS TOV

oTNV OAOUEAEL TNG TAENG.

Apéomg petd amd ) cv{nitnon pobntodv Ko kebnyntov 6mov Kabopictnke 1o TAGVO
™mg epyoaciog, ot pafntég Kot ot paOnTpleg HE  TPOCOVATOMOUO TPOS  TIG
avOpOTIGTIKEG GTOVOEG TPOSPEPONKAY VO GLAAEEOVY Kol VO TOPOVGLAGOLY GTNV
TAEN TO TANPOPOPLOKO VAIKO LLE TIG IGTOPIKEG AVAPOPES EVA O LaBNTES Kol Lo TpLeg
pe TPooavatoAlopd Tpog TG BeTikég omovdéc Tpobupomombnkay va avaidfovy v
gpyaoia mapovsioong twv amodeifewv Tov Bewpruatoc. Tig mapovsidcelg oty Taén
pe vwoAoylot avélafav ot padntég mov £govv dveom otn ypnom Kot v a&lomoinon
TOV  YNOPOKOV HECOV, €VO O OLVOLACUOS HOOMUOTIKOV Kol 16Topiag TOVG

OVGKOAEVEL.

EmumAéov toviotnke otovg pabntég Ot n epyocion TOLG OV VIOKELTOL GTOV EAEYYO
pog Tomikng agloddynong (e&étaomn kot Pabpordynon epyacidv) Kot OTL EPEVLVNTIKY
ddwacio €0TAlEL GTNV AMOTIUNOT TOL EVIPEPOVTOS KOl TOL PaBOV GUUUETOYNG
TOV HoONTOV 0T O00KTIKY SlodIKaGio, OCTE UETA TO TEAOG TV 6-8 SOUKTIKMOV
opav va eEayBodv cuunepdoota oYeTKA e ToV Pabud avtamdkpiong Tov padntomv
0€ Lo SLOPOPETIKN Ao TIG KOOEPMUEVES OOUKTIKES TPOGEYYIGELS TOV LAONLOTOG TNG
veopetpiag. O 01ddoKkwv evnuépmae TV TdEN 0TL 6TOY0G TG epyaciog eivarl va yivel
éva «O1popeTikd» padnua yeopetpiog mov Oa agroroyndel ko amd tovg idovg Tovg
pantés. Oa a&loroynBovv Betikd and Tov S10ACKOVTO, GOUPOVA LE TIG 0ONYIEG TOV
Ynovpyeiov yia TNV €KTOVIOT TOV SNUOVPYIKOV EPYACLOV, 1| GIAOTIUN TpocTdOeia
Tov padntov kot o Pabuoc g evePYNTIKNG EWTAOKN TOVG OTIC OLOOKTIKES
dpactnpromteg. Ohot ot pontéc ko padntpleg onimoav O0tL Ba. GLUUETAGYOLV

npodupa 6e GAa To 6TASIA VAOTOINONG TG ONULOVPYIKNG EPYUTTOC.

5.2 IEPITPA®H THX EPI'AXIAX

‘Eva Ocopnua 10 arwoocierc kar 6yl novo...

Mo v dwaxtikny pog Tpotocn £Yovpe eMAEEEL TO BedPNLO TOL OVOQEPETAL GTO

1600KeAEG Tplymvo: («XZe kdOe 1600KEAEC TPLY®MVOL Ol TPOoKEipEVES 611 Pdom yovieg
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elvar {oeg»), M amddelén Tov omoiov odev mpoimoBEtel TN YVOON TOAADV
TPONYOOUEVOV TPOTAGEMVY KOl EIVOIL TO JEVTEPO KATA GEPE TOL €Yl amoderybel oTo
oxoAko BifAio. Zmv epyaocio pag Oo alomomoovpe Sk SLOPOPETIKEG amodeiEelg
T0V BewpNuatog £0TIAlOVTOG OTIC OUOLOTNTES KOl JPOPES TOV TOPOLGLALOVY Ol
amodei&elg aTEG OC TPOG TOV TPOTO TN LB UATIKNG TEKUNPI®mONG Ko TN (P1oT TOV

ONUEIWTIKOV GLGTNUOTOG TNG LOONULOTIKNG YADOGOC.

O EEKIVCOVUE PE TNV TTOPOVGiaoT TNG omdoeléng tov Bempniuatog mov mapatifeton
oto épyo «Ztoryeion tov Evikheidn (3% audvag m.X.), 10 ToAaOTEPO YVOOTO KEIUEVO
OV emMEPEl TNV 0pYAVOOT HOOMUOTIKIG YvOOoNG ot PACT TOL OTOJEIKTIKOD
oLALOYIGHOV. AVTO TO épyo VINPEE TPOTLTO HEAETNG Kot BifAio avagopds yo Tnv
yveopetpio péxpt Tov £1K0oTd amva. Amotédece emiong ) Pdon g ddacKoAag TV
OO UOTIKOV Y10 TOVAGYIOTOV €1KOOL aldVeS. XTn ovvéyew Oa mpoteivovpe v
am6delén tov idov Bewpnuatog and tov Herigone P. (1634 u.X.). And ovt v
nepiodo kot €€NG duTuTAOVOVTOL OO KOl TEPIGGOTEPEG EMKPIGES KOTE TOV
«Zroyeiov» tov Evikheidn. Edo avagpépovpe v mepintmon tov Arnauld o omoiog
petaEy dAL®V 610 £pyo Tov « Néa Xtoryeia g Ieopetpiocy (1667 pn.X.) mpdtewve
po tpitn amodelln tov Bewpnuatog. Avtd to épyo, mov Paciletol oV Kavovpylo
YVOON Kol 6€ po GAAN avtiinym g anddeEne, Kol eMNPEAGE OMOPAGIOTIKA TOV
1pomo ddackoriog g yeopetpiag kotd tov 18° awdva. Ilepimov évav aidva
apyétepa o Clairaut (1753 p.X.) oto épyo tov «Xtoeio ¢ [ewperpiocy Oa
TPOTEIVEL HaL VEQ TTPOGEYYIoT Tov Oemprpartog £oTialovVToS GTOV TPOTO EMAVONG
TpoPANUatOV. XTOX0C TOL GLYYPOPEN NTOV VO KEVIPIGEL TO EVOLLPEPOV TOL
avayvmOoTn Kol vo OlopoTicel Toug apyxdpovg otn perétn g yeopetpioc. H
EMGTPOPY OTN «PLrocoPioy Kot otnv ovtiAnyn g evkAieideng yempetpiog
onuatodoteitar oto TéAog tov 18°" cudva kot og OAn tn didpketo Tov 19° pe to épyo
tov Legendre. O Legendre omuocicvoe to 1794 n.X. 1o «Ztoryeio g Feopetpiog
pe wwitepeg ovapopés ot dackaAio tng otoryeumdovg yempetpioc. To Biiio tov
Legendre onueimoe peydin emtuyio TPOyUATOTOLOVTAG GULVEYEIG EKOOGELS GE OAN
v dgpkeia Tov 19°” cudva. Evrovtoig, oto 1hog tov 19°” audvo kot oTic apyéc tov
20°" m emoTNUOVIKY Ypoppateia oTov Touéa NG yewuetpiog Oo yapaktnpiotel and
éva pedpo avavémong, Kobmg enedimée vo €10aYAYEL OTO OMOJEIKTIKO KEIUEVO TIC
€VVOLEG TNG KIVNOMNG KOl TOL UETACYNUATIGULOV KOl VO TO KOTOGTNGEL TEPIGGOTEPO

caQpES, cVVTOUO Kal omAd. To pedpa avtd Ppiokel TNV EKPpacT TOV GTO KEILEVA TOV

93



Houel, Hadamand «ou Borel. To Bifiio tov D' Haramand, «Mabfuoto I'eopetpiogy,
Ba yiver Khoowko Kot Oo KaAOyeL TIG avAayKeg LEAETNG Kol O100CKOAMOG TNG YEOUETPIOGC
KOTA TO TPAOTO (GO TOV €1K0oTOoD aumdva. Télog, avapépetatl to keipevo tov Hilbert
(0ev Ba acyoAnBovpe omnv epyacia) o omoiog OTIG aPYXEG TOV EIKOGTOV OV
enedimée vo  avaokevdoel TNV evkAeidela Aoyikn «ytilovtde» v o€ véa Bepéia.
Me to épyo tov Hilbert eicdyetar otn pabnuatikn okéyn n apyn g uebddov tov
a&lOUATOV Kot TOL eopproAopo g ovyypovng emoyng (Barbin et al, 2001).

1" Epyacio (2 S18okTikég dpeg)

A6OnKkav otoug pHodNTéG 68 TPOTOHTLTO APYUOEAANVIKO Keipevo ol 23 opiopol, ta 5
artipozo Kot 9 kowég évvoieg (a&idpota) kot to vd pehétn Bedpnua (5" TpdTacn)
amo 10 Piprio «Ztoryeio» tov Evkdeion. H méuntn npdtacn svvodevdtav amd v
amodely] g (PA. mapdptnua 1), eved ot mpwteg 4 mpotdoelg d0OnKav ywpig TIc
amodeitelg Tovg. Znmonke and tovg pobntég pe v vIooTNPEN TG PLAOAGYOL Kot
M Bonfeta g mapIAANANG AVTIKPIOTHG LETAPPACTC TOV OPYALOEAANVIKOD KEWLEVOL

VoL LETAYPAYOLV TO TopAOEa 6€ VEOEAANVIKO AdYO.

[TpotdOnke otovg HaONTEG GTO EMOUEVO SIOOKTIKO SIPO VO ATAVTHGOVY GTO KATMOL

EPOTNUOTOL

e Me ypovikd onueio avaeopds v mepiodo {ong tov Eviieion (325-265 n.X.) va
oyoldocete apykd ™ 0éomn ™ «AAeEAvopelag» 610 TVELHOTIKO YiyvesOal v
nePiod0 TV EAMVIGTIKOV YPOVOV KOl GTI GLVEXEWNL TN GYECT TOL aVERTLEE O
Evicheidng oto onuopévo mvevpatikd KEVIPO TG opyodTNToS;

e [low &ivarl 10 TOMTIGHIKO KOl TO KOW®MVIKOTOATIKO TEPPAALOV TNG EMOYNG TOV
Evicieion;

e Na avtinocete TAnpogopieg yio ™ {on Kot to £pyo Tov EvkAeion kot va cuvtdéete
éva cOHVTOUO Bloypapikd onUEI®O TOV ENIUGUEVOL LoONUATIKOD.

e Noa oyoldoete tekunplopéva T cuvels@opd tov Evkdeion oty Oepelioon g
I'eopetpiog mapovotdlovtag TapIAANAL TO GLVOMKO GO TOV EPYMV TOL.

e No TapoLGLAGETE CUVTOLLO TO TEPLEYOLEVO TOV EPYoV «ZTotyeion Tov EvkAeion.

e No peAetnoete v amddelEn m¢ mpdtacng tov Bewpniuotog tov Evideidn, va

TOPOTNPYCETE KOl VO SIOUTVTDCETE KPIGELS GYETIKA e TN SOUT TNG ATOSEENG.

94



e Na ovykpivere ™G dotdHnwon ™G amddeEng Tov BempnpaTog Tov TopatifeTol oTo
OYOMKO €YYEPid0 UE OVTH 7OV TPOTEIvETL OTaL « XTolyeio» Tov Evkeion,
TopoVGIALOVTaG TIG OPOIOTNTEG KOl TIC OLPOPES TOV LITAPYOVY UETUED TOVG,.

e Me onueio avapopdc tnv arddeién tov Bewpnpotog mov mpoteivel o Evkieiong, va
OKEPTEITE KOl VO TEWPOUOTIOTEITE GTN SLUTOHIMOT| HLOG TPOSMTIKNG GOG OTOOEIENC
TOV gV AOY® Bewprpotoc.

e No petaypdyete v oamdoelsn g mpotaons tov Bewpnuotog tov Euvkdeidon
YPNOYLOTOIDVTAG TO CNUEIWTIKO GUGTNUA NG Hanupatikng yAmocog (cOpupoia
LOONUOTIKOV) Kol TOV TPOTO JTUTMONG TOV OTOOEIEEDMV KOl TOV OOKNGEWDV

(mepropiopévn ypnomn AéEemv), TOLv YPNGLULOTOLOVILE CT|LUEPQL.

O KoBNyNMG TPOKEWEVOL Vo SLELKOADVEL TNV TpooTdfeln TV pLadnNTOV Yoo
dlekmepainon g epyaciog Tovg, evBAppLVE TOLG LOONTES VO GLVEPYOCTOVV LE TO
HEAN NG opadag toug Kot va deEaydyovv pia BifAtoypagikr épevva avalntovtag
kot alomowmvrog PPAoypapiés myEg omd 10 AldikTvo (T.). OYETIKEG LEAETEG Kot
EPEVVEC LLE OLVOQPEG OVTIKEILEVO) Kol OQOD LEAETNOOVY  TPOCEKTIKG KOl OPOV
eneEepyactodv Kprtikd to 1010 to keipevo tov EvkAeidn, va cvintioovv kot va
SITLTOGOVY TEKUNPIOUEVO TIG TPOCOTIKEG KPIGEIS TOVG Y10 TOV TPOTO OPYAVAOGCNG
Kol otvwong Tov Bewpnuotog. Eniong, o kabnyntg enéomoe v mpocoyn TtV
pofntov Ko podntpiov ota kpicyo {ntiuoata opbng xpnong tov BipAoypoaeikdv
YOV amd 10 J0iKTLO OTMG 1 ATOELYY TNG AOYOKAOTNG Kot TNng mopafiocng
TVELHOTIKAOV SIKOIOUATOV TOV GLYYPAPE®Y, 0 KPITIKOG EAEYX0G TG aSlomoTiog Kot
EMOTNUOVIKNG  EYKLPOTNTOG TOV  SLOKIVOOUEVOL  TANPOQOPLIKOD VAIKOD GTOV

KuPepvoympo.

Ymv emdpevn O100KTIKY) GLVAVINGT N TPOTN OUAda TV podnTOv Kol podntpiov
éotnoe tov potléktopa Kat Eekivnoe N mopovsioon Tov pyaciav Tov podntov. Ot
poOnTég Kot pabnTpieg mov giyav avaAdfel TV TOPOLGINGT TOV 1GTOPIKOD «OEUATOCH
NG €PYNGING TOPOLGINGAV TOV TPOTO AVTANGNG Kol GLAAOYNG TOV 1GTOPIKOV LAKOV
(avalnmon éykpuov  PipAoypoeikdv mnyodv oand to  Awadiktvo, aflomoinom
TANpoeopldV amd cd eykvkromaideleg 1 GuUPATIKA GYOAKA EYyEpidia 1} EEMOYOMKA
BPAia) Kot amdvinoav ce epOTAUATO OXETIKA pe T Proypaeio Tov Eukdeidn kot to
1OTOPIKO KOl KOWVOVIKOTOMTIKO GLYKEINEVO TG €moyNG Tov. To 16TOPIKO VAIKO TOL

Tapovcicocay o1 HoNTEG cLVOOEDTNKE MO EIKOVEG KOl TOAVTPOTIKG Keipeva. Metd
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10 TEAOG NG mMopovcioons tov KABe Bépatog akolovOnoav oyeTikéc pe 1o BEpa
ou(NTOELS OTNV OAOUEAELD TNG TAENG, OYOMACUOG Kol KPUTikn enegepyacio Tov

TANPOPOPLOKOD VAKOD OO TO GOVOAO TV LaONT®V.

JUYKEKPIUEVE, Ol LoONTEG Kot Ol Lo TPLES Tapovsiocay 16TOPIKO VAIKO GYETIKO LE
v dpvon g AleEdvopetog (idpvon AleEdvopetog 331 m.X. amd tov AAEEaVOPO),
TN YEVETEPO KOl TO YOPO TNG OpAonS Tov UEYAAOL pabnuoTikov. XyoMacov v
TVELHLOTIKY KIV|ON NG TOANG OV TNV aVEDEIEE G€ GTOVANI0 TVELUATIKO KEVIPO TNG
EMOYNG, KOvovtog wiaitepn avagopd oto «Movceion, TOV YOPO TVELHOTIKNG
ONUIOVPYING KOl GUYKEVTPMOTG TOAAMY TVELLOATIK®OV OVOPAOV TNG ETOYNG LETOED TV
omoimv kot 0 Evkieiong. Ot pabntég avapépdnikav oty idpvon g BifArodning g
Ale&dvdpelog Kot otov omovdaio polo NG o610 YOpo TV 'poppdtov kot tov

Emomudv (Canfora, 1989).

Eniong, 660nkav and toug pantég Kot T LobnTpleg mANPOPopies OYETIKES e T
Bloypapio kot to gmotnuovikd épyo tov EvkAeidn, 6mmg n mbovy nuepounvia g
YEéVVNoNG Tov, N TpdckAnon tov Eukieidn omv AleEhvdpeia and tov [ltolepaio tov
A’, n mBavoroyoduevn avabeon g oevbuvomng tov Movoeiov g AleEdvdpetog
oTOV 1010 Kot 11 GLVEICPOPA TOL 6ToV TopEn NG YewpeTpiag. O Evkeidng katdpepe
Vo GLVOECEL TO TOPEAOGV Kot TO POV LE TO PEALOV TNG LOOMUOTIKNG ETIGTUNG KO
waitepa TG yeopeTpiag. AvESelEe TV YeoUETpio 6€ EMOTNUY, SUTOTIMGE OPIGLOVG,
OLTNHLOTO. KOl TPOTAGELS KO TOPOLGINGE T dadtKacio TG amddeléng Kabiepdvovtog
évo. PoONUOTIKO GUCTNUO. OV HE EAGYIOTEG OLPOPEG LOYVEL UEYXPL KOl OY|LEPQL.
INUavTikn €lval 1 CLVEIGEPOPA TOV KOl GE GAAOLG EMIGTNUOVIKOUS TOWELS 7OV
oyxetilovron dpeca N Oyt pe ™ podnuoatikn emomun. Ot podntég ko ov padntpieg
avoeEpOnkay extog and ta «Xtotyeion Tov Eviieidn kot e dAha épya Tov mov gite
ochbnkav eite Oy, O6mwg m Ontky]  (TMpaypoteio GYETIKA HE TNV TPOOTTIKY)),
Koatontpkn (katomtpikn Bempio pobnuatikadv), ta Asdopéva (tpaypateio GYeTIKN pe
TN PVOT| KOl TIG CUVETEIES TV OOGUEVMV TANPOPOPIDV GTO YEOUETPIKE TpoPAaTA),
o Dovopeva (mpoypoteio yio ™ ceoptkn] actpovopia), n Katavoun koavovog kot

Ewaymyn oty Appovikn.

Ot pafntég kot ot pobNTpleg MOPOLGINGOV GUVOTTIKA TO ONUGUEVO £PYO TOL
Evicheion «Ztoyeion. Ta «Ztoyyeion amotedovvtar and 13 Pipiia ek Tov omoiwv ta

TPAOTO 6 AVAPEPOVTOL GTY| GTOLXELDON YEWUETPIO TOV EMUTEOL, TA EMOUEVA 3 OTN
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Oewpio TV aplBudV, T0 06KOTO GTOVG APPNTOVS POV Kot Tol 3 TEAEVTOIN OTN
otepeopeTpio. Xto «Xtoryeion meptapPdvovtal 121 opiopoi, 5 artnuota, 9 Kowvég
évvoleg (a&uopata) kot 465 mpotdocelg (Bewpniuota- tpofinuata). Awd ta 13 Bifiia
TV otoyeiov ta 8 N 9 givar €0 Ko Tapa TOAAE ¥pdvio LEPOG TG S1OAKTENS VANG
G YEWUETPIOGg 0T EAMNVIKG oyoleio. [ToAAEG TpoTdoelg kKot amodeiEelc Oewpnudtmv
VILAPYOLY OVTOVGIEG OTO. GYOMKA £YYEPIOL. TG OPAVEIES EUPOvIfovTaL O1 TPMTOL
OpIoUOl TOL HETEPPOCOV E OYETIKN EVKOAlML Ol HaONTEG KOl OTN GLVEXELL
TPOCTAON GOV VO, TOLG OVTIGTOLY|GOLV LE OPIGHOVG TOV GYOoAKoD BiAiov. Ot pabntég
Kol LoONTPIEG UE TPOGAVATOMGUO TPOG TIG DETIKEC eMOTAUES Kol OVO HoONTEG e
TPOCAVATOAGUO GTIS AVOPOTIGTIKEG GTOVOEG OEV SVGKOAEVTNKAY GTNV OVTIGTOTY oM
TV optop®v. Ot vrdrlourol podntég cvpfoviedTnray to oxoAkd Piiio Tovg yo Tov
EVIOMIOUO TOV OpIGUOV GAloTE pe emituyio kot dAAote OyxL, Oedopévov OTL 1
STOTMOOT TOV OPICUADV GTO GYOAMKO £YXEPIO0 SOPEPEL OO AVTH TOL TPMTOTVLITOV
KEWEVOV. X€ OPIGUEVEG TMEPWMTMGEIS 1 COLVOUIO EVIOMIGUOL T®V OPICUOV NTOV
ATOTEAES O, AYVOLaG TNG SATOENG TNS VANG TOL oYoAkoD PipAiov amd Tovg podntéc.
Ot pobntég mov avTpeTdmIcoY SVOKOAIEG EEMEPACAY TO EUTOOIN GE GLVEPYACIN LE TA
vroroma PEAN TS opddag Toug. To 1510 GuVEPRN Kot pe TIC S0aKTIKES OpacTNPLOTNTEG

OV 0POPOVCAY GTI LEAETT KOL GTOV GYOAOGUO TOV OUTNUATOV Kol TV ASIOUATOV.

Avt 1 SBoKTIKY| dtodikacio Kot 1 Hodnclokn TpocEyYion Tov GYOAKOD LoBNUOTOS
KEVIPIOE Y10 TPMOTN QOPE TO €VOLLPEPOV TOAA®Y ponTodVv yia T yeoperpio. Ot
pnafntég ko or pobnTpileg evBoLGLAGTNKAY LE TNV TOPOVGINGT TOV 1GTOPIKOD VAIKOD
vy ™ Proypaeia kol o emotnuovikd €pyo tov EvkAeidn kabog kot pe ) odvdeon
TOV pe TO paOnuo g yeopetpiog. Zvykekpiuéva OMMAmoav 4Tl dgv Umopovcay v
QOVTOGTOVV MG UTopel M 1oTopio Vo dMGEL APOPUES OAAG KOl OOVTNGELS Yol TN
dwdwacio Bepelimong Kot opyavmong T HOONUOTIKNG EMGTAUNG Kot W1itepOl TNG
YEOUETPIOG. ZoQAOC €M OOMOTMOVETAL KOL T EVEPYOTOINON TOL UHadnNGLoKOD
EVOLLPEPOVTOG TOV GLVOAOL TV HaNTdV TG TaENS. O podntéc eEoporoyndnkay 0Tt
evo Ntav egotkelwpévor pe tov 6po Evkdeideia I'eopetpia, oty mpdén ayvoodoay Tig
otopikég pileg g, Tovg Adyovg kol tov TpOTo OepeAiiwong tg. Emiong, omwg
avépepay, WHEGM TNG TAPOLGINOTNG TNG EPYACING TOV GLUUAONTOV TOLS PpNKay TV
evkapio. va mAnpoeopnBovv yw ™ Lon tov EuvkAeidn kor va cuvoécovv tnv

Ale&dvdpeta pe ta pobnpotikd, tov Bio kot to emotnuovikd £pyo Tov Eukeion.
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2V TOPOLGIOCcT TOV EPYOCIOV TOVS Ol HoONTEG Kot ol pHobfTpleg oyoAlacav tnv
EMIOPOUOTN TOV KOWMVIKOTOMTIKOD Kol TOMTIKOD GUYKEIHUEVOL TNG EMOYNG TOL
Evidkeidn ot Sopdpowon g padnuatikng okéyng tov. Avétpeav emiong oTig
amopyEs Oopopemong g opbov Adyov oy apyaio EAAGSa kot Topovoiacav To
padnuotieo £pyo tov EukAeidn otn dutAn d1detoct Tov, ¢ Tpoidv TG HLoOUaTIKNG
€LELIOG TOL KO WG OTOTOKO UG GTASIOKNG MPIULAVONG TNG EAANVIKNG OO UATIKNAG
okéyng mov Eekivnoe e v anelevdépwon Tov avlpdOTIVOL Vou amtd To B0 Kot Tig
dero1dapovieg oM amd to ypdvia tov Iovikod Opboroyiopod (6° advag w.X.). O
‘ElMnveg ¢ loviag mpoondOnoov mépa omd kdbe TPOKTIKN OKOMUOTNTO VO
TOPAYOVV TVELHOTIKO €pY0 HE TIG OEIDCELS TNG EMOTHUNG, EMOIOKOVIAG HECH
OLAEKTIKNG, TNG KPITIKNG SOIPAyUATELONG Kot TG KPITIKNG oKEYNS TV avalntnon
Kot ™ oVAAy” g aAnfetog (Lesky, 1990). Ot pabntéc mopovoiacav to 16TOPIKE.
dedopéva Tov AVTANGaY OO SAPOPES TNYES LE QPOPUT TNV IGTOPIKT AVAPOPE TOV
Struik (1993) 6t «to. oOYypove paONUATIKG YEVVAONKOV GTNV aTUOCQALPO TOV

Iovucod OpBoroyiopovy.

YVYKEKPEVO €0TIOCOV OTN HEYAAN GLVEICEOPE Tov G0 Tov MiAnGoL 6TV
opBoroyikn opybvon TG HOOMUOTIKAG OKEYNG LLE TNV EIG0YMYN TNG OLEPEVVNTIKNG
pnedddov - o Tovag padnpatikdc swonyaye 10 «ylati;» otn 06om TOL «TMG» OV
LOVOTOAOVGE TO EVOLHPEPOV TNG EMOYNG - KOU UE TN YEVIKELOY TOV TPOKTIKMOV
kavovov. ‘Evoc pabntig ot ocvvéyelo mapovcioce kot oyoAace t cvuPoAn tov
[MBayodpa ot ovomuatomoinon TV UHAOMUATIKOV ®G OVTOTEAOVS GLVOAOL
YVOGEMY HE TNV EGAYMYN NG SOKPLITOTNTAG TOL YOPOL, LE TOV KAHOPIGUO TV
YOPOKTNPLOTIKAOV NG opfuntikng povadog ( Boyer, 1997, 6.1 610 Aékkag, 2019) kot
HE TNV €100YOYN TOV OPWOUOV PAcel g HaBNUATIKAG UONG TOL VTOKEWEVOL
(Heath, 1981, 6.7. ot0 Aékkag, 2019). 'Evag pabntig avélafe kol mapovoioce otny
oAOpEAELD TNG TAENS TO £PYO aPYOi®V YEMUETPAOV TOV, OV Kol GUVEBOAMY LE TO €PYO
TOVG GTNV ASIOUOTIKOTOINGN TG YEMUETPIOG, TUPAUEVOVY AYVMOGTOL Y10l TNV GYOAIKN
podnuatiky mopdadoon. ‘Eywve avagopd otov Avatayopa tov Kialopévio, tpeig
TPOTAGELS TOV omoiov eumepiEyovtol ota ototyeia Tov Evkieidn. XyoAlacav eniong To
épyo tov Owvomion tov Xio mov ypNOIUOTOINGE ATOKAEIGTIKA KavOva Kot otofntm
TNPAOVTAG NON amd TNV €MOYY TOV Ta Tpio TpdTa adldpato Tov Ztoryeiov (Aékkag,
2019) ko €ywve YvOOTOG 0O TV avaKAADYT ToV EALETTIKOD KOKAOL (Lesky, 1990).

Téhog, o1 pofntéc avapépOnkay 6TNV TVELUATIKY KIVnon TOV coQlotd®v tov 5%
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awwva, mov Gvolgav tov Opouo Yoo TNV avamntuén tov emomuov. Kopd diin
TVELHOTIKY] Kivnon 0ev umopel vo ovuykpbel pe Tn COoQIoTIK ®©C TPOG TNV
AVOEVTIKOTNTO TV GULVETEW®V TNG OTNV KOW®VIKY Kot moMtikny (mf Kot o1n
Oepelimon g emomnuovikng okéyng (Lesky,1990). Ot copiotég oyeTikomoinoay tnv
andeta, apeiopritnoay Kot €0ecav oe kptikd Eheyyo OAeG TIG Tapadedopuéves aieg
kot Ti¢ «ovbevtiecy (Romilly, 1994). Avéntvéov éva mAaiclo emtyepnuatoloyiog yio
™V LVIooTNPEN Kol TNV €EAYMYN AOYIKOV GUUTEPAGUATOV 7OV €KTOG Omd TNV
KOW®VIKY Kol TOMTIKY (o1 EnNpEace Kot TNV HOONUOTIK oKEYT. X1 o0 TMV
TOPAYOYIKOV HOONUATIKOV Kotd TV Tepiodo NG CGOQPIOTIKNG OLVEPUAE Kol 1
npodbnon g Kabepopuévng yioo TV €TOYN TOVG HOOMUOTIKAG TPOKTIKNG OV
a(POPOVCE OTN AEKTIKY] TOPOVCIOCT] TOV ETYEPNUATOV HECH TNG TPOGPIAOVG
nefddov ddackariog Tovg, MNAadn TV dMNUOcIOV S0AEEemV 08 EKAETTUGUEVO Kot
eopafég axpoatnpio (Saito & Sidoli, 2012). Eniong 6mwe avépepav ot pabntéc, ot
COPIOTEC TTPOMONGOV TN HOONUOTIKY EMGTAUN HE TNV EVAGYOANGN TOVLG HE TN
veopetpia (yeoperpio Tov KOKAOV), NG TPYOTOUNONSG TNG YOVIOG KOl TOV
TETPAy®VIGHOD Tov KOKAov (Lesky,1990). Méow tng mapovoioong avtig ot padntég
avtnednkav O6tt n avamtuén ™G HaBNUATIKNG ETGTAUNG KO TG YEOUETPLOG OEV
axolohOnoe (o avtdvoun 16TOPIKT Topeia Kot Ot lval GUEGH GUVOPTOUEVT LE TNV
TOAMTIGUIKT KOL TNV EVPUTEPT TVELUOTIKY EEEMEN TOV OMNUEIDONKE OTIG KOW®VIEG Kot
OTNV EMOYN OPYAVMONG TOVG (TEPIoCcOTEPA GTO TTapapTnuUa 2). Tn devtepn dpa TOL
OWaKTIKOV dlwpov 60ONKaV 6TOoVG HAONTEG 01 TPMTEG TECTEPELS TPOTACELS amd TA

«Ztotyeio» tov Eukdelon ympig tic anodei&elg Toug.

poétaon 1(1.1)

Me mhevpd 0£00UEVO LOVYPOALLIO TUN O VO KATOCKEVAGTEL IGOTAELPO TPIy®VO.
Mpotaon 2(1.2)

No kotackevdoete e00OYpoULO TUA 100 PE OEGOUEVO EVOVYPOLLO TUNLLO KOL LE TO

éva aKpo tov emiong dedopévo.
Mpotaon 3(1.3)

Av 60000V dV0 Gvico evBvYpappa TUpOT, Vo aopedel and To peyoAdTEPO, TUMLA

{c0 pe To pKpOTEPO.
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Mpotaon 4(1.4)

Av 600 Tplywva £rovv TIc 0V0 TAELPEG TOVG 10€G, Hia TPOG pio Kot TIC TEPLEYOUEVES
OTIG MAEVPEG OVTEC Yovies 1oeg, Ba Exovv kat Tig Tpiteg TAeLPES 1oeg kat Oa etvan {oa,

ONradn Ba Exovv ioeg Kat TIG AVTIOTOLYES YWVIES TOVG {OEG.

Ot mpotdoelg owtég B ypnoipomomBovy amd Tovg HadNTES Yo TV amdden ™G
nEUnING TpdTaoNg Tov pag evolneépel. H ITéuntn mpodtaon mov Ba oyorachel amod
TOVG HoONTEG TNV EMOUEVN SOOKTIKN cUVAVINGT, £xEl NON 00l oTOVE HOBNTEC Yo
va TNV HEAETHGOVY 610 omitl. Tnv mapovcioon g epyaciog avérafay ot pabntéc g
devTEPNG OUASAG LE TTPOGOUVAUTOAMGLO TPOG TIG OETIKEG EMOTNES. ZTIG SIUPAVELEG TTOV
TPOPANONKaV VINPYE M EKPAOVNOT TIC TPOHTACNG KOl 1) ATOJEEN] LETAPPACUEVT OO
mv  opyoio EAMNVIKN OTO VEOEAANVIKA. XTI OTNUEUDCES TOVG Ol  polntég

ooumeptELOPoV Kot TIG TEGGEPELS TPOTAGELS.

Ot pofntég apyikd OTOLTOGAV TNV TPOS ATOJEEN TPOTUGT KOl EYPOYAV GTOV
nivako to d0edopuéva: oyediocay Eva 1600KkeAES Tpiymvo (ek.1) Ko To eppiveLGaV MG
AB=AT, onueioocav eniong kot 10 {nroduevo, tig yovieg B=I". Xt cvvéyeia mpav
T1G TpoeKTAoELS TV TAeLp®V AB kot Al avtiotora BA kot I'E. Xtnv BA kot oty
I'E mypav 600 onueio Z xor H tétown wote BZ=I'H. A
Téhog yapa&av to tunpate ZIN ko BH kot cvykpvav A

ta tpiyova AI'Z ko ABH. Avtd éxovv: o

AB=AI' and vndbeomn, ywri 10 1tpiywvo ABIT givan
GOOKEAEC, i
AH=AZ , an6 xotackev), f'l \'.
Kkar v yovia A kown. A /' Emivar .
Apa, odppwva pe v zmpdtacn (1.4) 10 Bedpnua

100TNTOG TO TPpiymva givol ioa, omdTte Kot To, VITOAOUTH GTOLEID TV TPIYDOVOV £ivat
ico, dniadn: BH=I'Z xat ot yovieg Z=H xou ATZ=ABH (1). Exniong cOykpvav to
tpiyova BI'Z kar BI'H. Avtd €povv: BZ=I'H ywti and 11g ioeg mhevpéc AZ wor AH

apapo ioeg AB kot AT avtioctoryo Ko mpokvtovy ica tunpato (kowvn évvola 3).

ZI'=HB am6 v tponyodpevn amdoeln
H yovio THB= yovia BZT ko
n BT kown mievpad
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Apa, 10 Tpiymvo BI'H eivar ico pe 1o BZI, kou o vrdolowma otoryeio Oa eivon ioa,

dnhadny: ZBI'=BTH (2).

Ao (1) ko (2) mpokdmTet Ot1, AV od TNV UEYOADTEPN YOVIOL OPALPEGOVIE TNV LKPT

LopBavovpe ioec yoviec Snhadny ATB=ABT. H mpotacn £xet amodetyDei.

Ot poOntéc amédei&ov v mpOTOOT HE TOV GUYYPOVO ONUELOTIKO GUOTNUO TMV
ponpoatikov (cvyypova  ponuotikd cOpPoia) Kol £Kovov TEPLOPICUEVN ¥PNOM
AéEewv. 1o onueio avtd mapevéPn 0 LoBNUOTIKOG Kot £KOVE L0 OVOPOPE GYETIKAL LLE
tov Tpdémo  Jwtdmwong TV omodeifemv omd tov Euvkdeidn. Zvykexpuuéva,
TANPOEOPNGE TOVS HaBNTES Kot TG pobntpieg Ot mpdTov 0o EvkAeiong 0,11 oyediale
10 Katookevale pe kovova kot Staftn, 0e0TEPOV OTL SOTOIWVE TIG OMOOEIEELG TOV
Katé Opolo TPoOmo Kot aveEdptnto amd v PEBodo mov viobetovoe. X1 STOTMOT)
Kot amodelln mg npotacng dwkpivovror ta €€ uépn omd ta omoila amoteAsiton
onAadn: mn mpodtacn, m ékbeon, 0 SOPGUAC, N KATOOKELY, M OmOOEEN KOl TO
ocoumépoopa. O kaBnynme kabodnynoe kot Ponbnoe oOlovg tovg HaONTEG Vv
evtomicovv pe kaBodnynon tov ta pépn and to omoio amoteleitol 1 TPATACN Kot

amodelln] mg. Ot pobntég ddfacav to TpoTdTLIO Kelevo Kat ovalTnoav:
a) Vv tpoTaon (Asdopéva-Atatdnmon). O padntég duafacav v mpdtac.

B) v éxk0eon (I'pagikn avoamapdotocn e mpdtaong- Ztoreio 1 dedopéva G
npotacng). Ot pabntég mopénepyav v 16En oto e€ng ympio tov kewévov «Eotm

TPIy®VO 1606KEAES. .. TPOG TNV TAELPEY Al .

Y) 10 Owopopd M mpocdopopd (amartodpeva Yoo v omddeEn). Ot pabnrtég

dwapacav 10 ywpio « A&ym ot 1 pev ... ion wpog v BI'E».

d) TV KOTOOKELY] 1 TNV TPOETOWOGIO 7OV GUUTANPAOVEL TO OEOOUEVE KOt
dtevkoAvveLl TV g0peomn Tov (ntovpévov. Ot pantéc v evidmooy 6To Ywpio «

enebo yop...ZI', HB gvbeioy.

€) Vv amodeitn. O1 podntéc mopénepyov 6to ympio Tov KeWEvov «Emel obv iom

gotiv...g10v vd TV Plony.

o1) 10 ovumépaocpa (Emotpoepn omv mpotaon). Ot pantéc ddPfacav 1o ywpio

«Tov wookeh®dV. ..aAMAog Ecovtat. Omep £det deiowy.
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Ot pobntéc moporipnoov OTL OKOUN KOl ONUEPO OTI OYOMKN OdacKoAin
akoAlovBeitar 1 1010 HEBOSOC daTHITOONG Kot amOdEENG Tov Bewpnuatog 1 Abong
H0G AOKNONG. XVYKEKPIUEVO Ol HoNTEG TapoaTpnoay OTL TAVIOTE TPV TN HEAETN
T0V oynuatog  oyedalovpe dVO0  OTNAEG: OTNV TPOTN OTHAN Tapabdétovpe To
dedopéva (0o EEpm) Kol otTn OeVTEPT OTNAN  AVAYPAPOVUE TO GLUTEPAGHO (0T
oV TPEMEL VO, OMOJEIE®). TN cuVvEXEIL oYeAALOVIE TO GYNUO TNG AoKNoNG Kot
TPOYWPOVUE GTNV OmASEEN TOV Bewpnpatog N TG aoknons. Téhog daTvdvovpE TO
oLUTEPOCHO, ONAOSN TO ATOJEIKTED TG doknong. Alagpoponoinon eviomileTton OTIC
AeEIMOYIKEC EMAOYEC KOl GTN XPNON TOV EICAYOYIKOV QPACE®V NG amdoeng. Agv
XPNOLOTOLOVLE ONAAOT TNV avapoptkn Tpotact «Omep £det dei&awy, aAAd elGdyovE
™ S10TOTOON TOV GLUTEPACUATOS UE TOV OTOTEAECUATIKO GUVOECUO «bpoy. Ot
HoONTEG LEAETOVTOG TO TPMTOTVTO KEIPEVA LE TIC TPOTAGELS KO TIG ATOJEIEELS, TOV
T0VG dOONKaY, TapaTpnoay 0Tt arovctdlovy T GOUPBOAN TNG IGOTNTOS, TNG YWVING
Kol TOL TPLYdVoV. Awmictowoav emiong 0Tt 1 amddeEn eivol avaAvTIKG O0TVTOUEV
Kot To Kelpevo givor «kabapod» amd pobnuoticd copoia Kot TopatiBeTot apymg o

YpOmTO AOYO.

Ot pafntéc eniong oyxoAlacav 0tt yuoo v amddeién o EvkAeidng ypnowomotel tig
TPOTACELS 3 Kot 4 oL TPOTYoLVTaL, KAmold omd To aldUTE Kol TIG KOWEG EVVOLES.
YuyKekpléva, yoo TV amodeln tov BeprUatog Tpoywpel 6€ VO CLYKPIGELS
TPLYOVOV OTTOOEIKVOOVTOG OTL 0TA €lvan ioa. ATd avtd cvumepaivel OTL T Tpiywvo
elvat {oo, OTMG KoL To LITOAOITA GTOKEID TOVS, ONAOON Ol YWVIEG KOl 01 TAEVPES TOVG.
O Evkeidng ypnoyomotel eniong v npdtacn cOUe®va e TV onoia, av amd i6eg

YOVIES 0QoPECOVUE {GEC YMVIEG, TOTE TPOKVTTOVV {GEC YMVIEG.
Ot pafntég Ko o1 pobnTpleg oyoAacay GYeTKd pe TV omddeEn Tov Bewpnpatog Ot

e 0 Bobudg dvokoriog TG amodelEns dev elval VYNAGS aAAG eivon peYdAn 1 €KToon
me,

e 1 OvokoAia oty amddeln tov Oewpnuatog evtomileron otV TPOHTOOEoN
TPOEKTOONG TOV 10V TAEVPDV TOV TPLYDOVOV, GTAO0 0dOEIENG OV 01 10101 dev Hat

UTOpOVGAV VO GKEPTOVV.

‘Evag pabnme oyxoldlovtag v éxtacn g amodeitng tov Evkdeidn avéeepe
onkTikd: Mi: «@hel va pag «kave tov é&umvo o Evkdeiong». Emiong, ot pabntéc

TOPUTPNCAV KOl OYOAIOGOV OTL GTO GYOMKO £yYEWPIO0 TO Bedpnuo AmOdEIKVVETOL
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pe pio pévo ovykpion tpryoveov. Edd moapepPaivel o kabnynmg Kot potd TOug
pnantég yori o Evkheidong dev amodeikvoel Ty mpdtactn pe Tov 1010 TpOmo oL
xpNoonotel to oyoAkd PiPiio, dnAadn yopalovtag TNV dtYoTOHO KOl GUYKPIVOVTOG
éva (ehyog Ttprydvev. Axkobotnkov TOAAEG Kol OlPOpeTikég amoyelg. O Mj
vnootpite Ott 0 Evkieidng yvopiler éva kpumplo 160TMTOC TPIYOVOV Kol TO
ypnopomolel mwoAAEg @opéc. O My «Avtov pdvov tov Tpomo NEepe, oVTOV Kot
ypnowonoinoe». AAlog pabntig oyoiioce 0Tt 0 EvkAeidng mpoéktewve Tic {oeg
TAELPES Yo VoL TOVG duokoréyel (Ms: «T1 0eke; Na pog dvokoréyel! Tt GAdo;») kot
GAAOG OTL OV UTTOPOVCE VO OYESLAGEL TNV d1Y0Topo (Ms: «O Evkieidng dev pmopovoe
Vo oYedAGEL TN OYOTOLO»). AVO 1 TPELG LOONTEG TOL UAALOV ELYOV KATOVOT|GEL KA
10 aflopatikd cvotnuo ™ yeoueTpiag tov EuvkAeidn mapompnoav 0Tl oTIg
TPONYOVUEVEG 4 TPOTAGEIC KOl GTOVG OPIOUOVS, OTa ASIOUATO KOl OTIG £VVOLES OEV
nepthopPdvetar n évvola TG Sty0TOUOL OVTE Kol 1] KOTAGKELT TNG. Mg Vv mpoTpon)
TOV pofnpatikod ot padntéc dSdfacav v tpotacn 9 tev «Xtoryeiwv» Tov EvkAeion
o6mov yivetol n Kotaokevn g dryyotopov. Ot pabntég dwmictwoay 0Tt Tpobmodeon
Yo TV KOTaokewn g dtyotdpov givar va yvopilovpe 6Tt o1 Tpookeipeveg ot Pfaon
yYovieg 1006KeEA0VS TpLydvov gival ioeg. Ohot ot pobntéc — icmg yio mpd™ Popd —
KatavoOnoov TN AOYIKN CLVEXEW TV TPoTdcewv — Bempnudtov g Evkieidsiog

l'eopetpiogc.

Eniong dwmotdbnke amd évav podnm po «OGLVETEL GTNV KOTAVOUN TNG
SWOKTENG VANG TTOV 0pOPE 6T SOACKOAIN TNG KATAGKELNG TS SIYOTOUOL KOl GTNV
alomoinon g yw ™V anddelEn tov Oe@PNUATOG ©C NON TPOLTAPYOLGOS Kot
«dedOUEVNE» YVDOoN G Yo TOVG nabntég (Ms: «Xto oyohkd Piflio dev mpomysiton n
KOTOGKELT] TG dty0oTOLOL Kot BELOVV va T XPNGHLOTOGoVHE TNV amddeEn!! Apov
dev Bewpeiton 1aypévn, apa dev mpénet ovte Ko 10 PiAio va n ypnoiponotei»). O
padnuotikog oyodlovrog ™ Owdtaln g VANG OT0 OYOAIKO eyyepidlo TG
veopetpiog e€nyel otovg pobntég O6tL av Kot PACEL TOL GYOAMKOV gyyepdiov 1M
KOTOGKELT] TNG OYOTOUOL OOACKETOL OpydTEPD, 1 OYOTOMOG ™G Evvola gival Mo
YVOOTY| KO XPNCOTOEITAL Y10, AOYOVG «OOUKTIKNG amAdTnTaS». Emiong, npdcbece
011 0 Evdeidng ypnopomotel 6t yewpeTpio Tov oynuato Tov oyedtalovior pévo pe
Kovovo Kot 0PN, ondte o omddeEn Tov Bempnotog pe v dtyotopo Ba giye g
npobmdBeon va £yl mponynbei n katackevn g dryotopov. H dryotodpog pe faon tig

TANPOPOpieg oL divouy Ta «XTotyeiay Ba KaTaokeLAoTEL apydTEPO.
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210 €pOTNUO av Ol HoONTéEC Ko ot pobntpleg pmopovv vo mpoteivouv GAAES

amodei&elg ¢ 1010g TpodTaoNS, 00ONKAV Ol EENG OMAVINGELS:

M; : «Kavovue v amddeién tov Pipiiov oA avti yio dyyotdpo yapdlovue ddueso

N VYoo,
M; : « Mg ovykpion Tptydvav!».

Ot pafntég mov elyav kotovoncel 10 aSlOUOTIKO GOOTNU, TOL TapotifeTon ot
«Ztotyeio» Tov Eukeidn, oxoAlacav tnv advvapia tov va aglomotoetl oty anddeién
OV OePNUOTOC TIG EVVOLEG TG SIOUEGOL Kol TOV VYOLG SEO0UEVOL OTL TTAAL gV el
KaTaoKeLooTel Kot dgv elyav opiotel ot évvoleg avtés. 'Evag pantg avéeepe

YOPOKTNPLOTIKA:

Ms: «ldg vo ypnolpwomomoet 1 OWIUEGO KOl TO VYOG, Akoun oev TG &lye

KOUTOOKEVAOEL! ».

Kdamrowor pabntég oxoralovtag simav: «€xovv opiobel avtéc ot €vvoleg ™G SopUEGOoV
KOl TOV DYOUG GTO GYOAIKO €YYEWIO0, OMOTE UTOPOVV Vo YPNCLLomombovy yia
AOYOVUG «OWOKTIKNG amAOTNTOC» oV Kot Ogv €xel amoderyfel 6Tl o1 €vvoleg avTEG

TEUVOLV TNV PAOT TOV 1IGO0GKEAOVG OTIMG KOL 1) OLYOTOHOGY.

M, : « Kot ) dudpeco Kot to Dyog va £xovpe opioel, dgv apKel TO TPMTO KPLTHPLO TG
womrtoc. o va amoderyBel to Bedpnua, ypedlovror kor ta dAlo Bewprpota

160TNTOG TPLYOVOV» €lme £vag AAAOG LobnTiG.

Kamolor pafntég ko o pobnrpieg, pe onpeio avagopds to oxoMKo eyyepidlo
dwmioctwoov 0Tt Pacikn Tpoimdeon ™ amddEENS Tov OePNUATOS HE OVTES TIG
évvoleg elvar M omddeEn OAOV TOV KPUTNPiOV 160TNTAG TOV TPLYOVEOV, OTADV Kot

opBoywvimv. AvapEPovpe EVOEIKTIKA TO GYOAO VO LoONTY:

Ms : «Ag amodeifovpe OAQ T KPLTHPLO IGOTNTOG TV TPLYOVAV, TOTE Bal Katoddfovpe

TL yivetow

O padnpoatikdc, empévovrag £0ece €K VEOL GTOVG LAONTEG TO EPMTNLLAL, OV LLE OLPOPUN
mv onddeln tov «Ztoyxeiowv»y tov EvkAeidn pmopodv vo mpoteivouv pua GAAN
amddeln mov vo vIakovEL 6T0 OEIMUATIKO cvotnua Tov EvikAeion ko va givor

pdAioto Tapdpote pe avtiv. Avo padntéc mpotevay and Koo (€1K.2):
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M;j : «Avti va mpoexteivoupe katd ioa tuquata BZ=I'H 115 ioeg
mievpéc AB=ATI", va tapovpue ica tunpota BZ=I'H ndve otig iogg
nAevpéc AB=AD.

O M; ocvvéyoe Vv mopovsioon Tov GLAAOYoHoD:  «IIdAl Oa

ovykplBovV 6H0 Tpiywva dALd 6TO TEAOG 1) 160TNTA TOV YOVIHOV B

kot I Ba Tpokvyel mg aBpoioua, IOV YoVIHOVY.

Ewéva 2

O pobnuatikdg é0ece éva televtoio epdOTNUO GTOVS HAONTEG

OYETIKOL HE TOV TPOMO KOTOOKEVLNG €VOG TUNUOTOG 100V HE KAMO0 GAAO Kol M
amdvtnon NTav 1 0t oxeddv amd 6Aovg tovg podntés: «Me kovova kot St !y».
Ot pofntég emmpeacpévol mbavototo amd TIG KATaokeLES Tov Eukdeidn amdvincav
YPNYOPO KOl GOCTA. XTO TEAOG TNG TAPOLGINGNS TNG TPOTACTG TOV EUTEPLEXETOL GTOL
«Ztoyeio» tov EvkAeidm, €ytve pia avokepaiainon g mopovcicong Tov OAov

O£10TOG OO 1GTOPIKES OVOPOPES (G KO TIG AETTOUEPELES TNG ATOJELENG.

Ot poBntéc amotipnoay BeTikd T S1OAKTIKN OPAGTNPLOTNTO KOl TOVIGOV ELGOTIKA TN

cupporn g ot di€yepon Tov padnolaKolH EVOLIPEPOVTOC TOVG.
M; : «l 10 mpadTty popa. dev Popébnko. TiS YwViES, TIC OIOUECOVS KL T TPIYWVAY
M>: «Aev wepiueva wote évo, Oewpnuo. vo, [Lod KpOTHOEL TO EVOIAPEPOV TOTH OPO»

oV evOAppPLVON TNG EVEPYNTIKNG EUTAOKNG TOLG OTN OWOOKTIKN Kot HoONGLoKN

dwdkacio
M3 : « Emitédovg!! [lpoterva kou eycd pia o1kn oo Avon ae évo, Bewopnuon
Kol 6TV KOAMEPYELN TNG KPLTIKNG KOl AVAAVTIKNG GKEYNG TOVG,.

Ma: «Nouilw 10 mo onuovtko yio. uévo. §Tav 0Tl Ylo TPAOTH POpd. aslolOYNoe. THY

OTOOELLN TOD OPYOIOD «TOPOD» KO TPOTEIVO, TH OIKN [ov ADon!» Koi
Ms: « T'ta mpaoTn popd dev omootnBilw, allo oréptouoly)

H Avtovia gine: «dev mepiueva ot umopoioe o mpotaon (Beadpnue) otny yewuetpio
VO, L0V KPOATHOEL TOOO TOAD TO EVOLOPEPOV KOl UAAOTO, TOPODOLOGUEVI] UE ODTOV TOV

TPOTTON.
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O IIétpog eime: «dev umopovoo vo. pavraotw otr 2000 ypovio. wpiv O eiyav yivel

OT00EILEIS Bewpnuatwy pe Tov 1010 ayedov Tpomo omo tov Evkieiony.
H EModer sine: «dev néepoa ot1 vmnpyav ta «Xroyeio tov Evkieion!y.

O Anuntpng eine: «Xapnka mov ue apopun v arnooeiln tov EvkAeion, oképtnko, thv

TOPOUOLO. OTOOELLN ».
H Evnpoia eine: «Anéxtnoe n yewuetpio yio. 600 wpes avOpamivo mpocmmor.

AMLEC aodgiEglc TNC 1O10C TTPOTAUGTC.

2t ovvégelr ot pofntég pelémmoav Kol mopovoiacav TS amodeielg dAAmv
nanuotikdv omd o 17° fmc kot Tov 20° ardva. Tuykekpuéva ot pabntés Kot ot
pafntplec perémmoav Tic anodeifelg ['dAA®V podnuatik®v, EKTPOGOTOV TOAADV
pevpdtv ™G  podnuatikng  emotung, kKobog kot EAAMvov  pobnuotikov,
oLYYPAPEDV  GYOMKAV  eyxelpwiov padnuatikov. Ta  keipeva tov [dAlov
ponuotik®v petagpactnkoy pe 1t Ponbsin tov Kabnyntpudv YOAMKOV TOL
oYOAEIOL OALG Kot LaONTOV/TPIOV Kot KaONynTtdv mov yvapilov yorlikd. AdOnkav
OTOVG HOONTEC Ol HETAPPACELS TOV KEWWEVOV OLTMOV OTN VEX EAANVIKY. Apykd ot
nobntég pelétnoov tig omodeifelg tov Herigone, P. (1634), Cours Mathematique,
tome 1, Paris, p. 5-6 ka1 ot cvvéyewn tov Houel, J. (1867), Essai critique sur les

principles de la geometrie elementaire, Paris Gauthier — Villars, p.17-18.

Epyocio 2" (1 S 15axtikny dpor)
2y emduevn OWOKTIKY] GLVAvVINGT ot pafntéc kot ov pabntpleg kKAnOnkov va
OTOVTICOLV KOl v oYoAldoovv pe v Ponfeta tov poabnpatikod ta Oépata mov

okoAlovOovv:

o A&I0MOIOVTOG TIG 10TOPIKEG YVAGELS VO, OMGETE TANPOPOPIES Yo TO Kiviua Tov
Awpotiopot ot oAdio.

e No ovvtaéete éva obOviopo Proypagikd onueiopa yioo tov Herigone, o@od
avalntnoete TAnpoeopiec yio N {on Kot 10 £pyo Tov.

e No ovvtaéete £éva ovviopo Proypagikd onueiopo yoo tov Houel, oa@eod
avalntnoete TAnpoeopiec yio N {on Kot 10 £pyo Tov.

o No J1TVIOGETE TIG OAAAYEC TTOVL EVTOTILOVTOL OTIS AOOEIEEIS TOV TPOTABN KAV Yo

v id1o Tpodtoom omd tov Evkdeidn, Tov Herigone ko tov Houel.
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o [low amd avtég 11 amodeielg Bewpeite 0Tt ivor o KoVt oTIC amodei&elg mov
epapuolovpe onuepa;

ATAPQTIEMOX

Mo pofntpo omd v Tpitn opada avéAafe va eVUEPMOCEL TNV OAOUEAELD TNG TAENG
YL TO YOPOKTNPIGTIKE TOL KIVAUOTOS TOL Apoticpov omv Evponn kot Tig
EMOPACELS TOV GTNV OPYAVMOOT TNG LOONUATIKNG OKEYNG KOl GTOV TPOCAVATOAMGUO
™G pobnuatikng emotiung. Iopokdtom avagpépovue Pacikd onueio TG TopOLGINCTG

mge.

H oamdppiyn kdabe avbevtiog, n xpitikn] oe kdbe popen vEIOTAUEVNG YVAOONG, 1M
amodoyn TG AOYIKNG ™G TOV HOVOL AGPOAOVG TPOTOL EPUNVEING TOL KOGUOL KOl 1
nemoidnon 6Tt 0 AvBpwmoc umopel va TPoodevoel SlopKMG YAPT OTN AOYIKN
wKavoTtd tov Nrov Béoelg mov vioBétnoav moArol Evporaiot dwavoodpevor. "Etot
dwpopeddnke  otadakd  éva  kivnpuo  wov  ovopdoOnke  AlepoTtiopd.
[potosppovicOnke oty Ayydo tov 17° audva, kopvembnke otn TaAdio tov 18°
awwva Kol eEamdodnke oty vrworlown Evponn kot éE@ and ovtiv. [oapdAinia
TPOOSOC TOV PLCIKMV EMGTUAV TOL £lye apyicel vo yiveton aucnth omd to 17° kau
18° awdva GvoiEe tov 3popo Yo THY ameAevdipmon Tov avOpOTIVOL VoL amd TIg
TVELHOTIKEG  OYKDADGES KOl TIG TPOKATOAWELWS. Tnv emoyn ovty kdmolot
dwavoovpevol emyeipnoav PBacilOUevol TNV AOYIKN VO OVOKOADWYOLV TOVG VOLOLG
mov JEMoVV TNV Agltovpyiot TOL PLOIKOV KOGUoL. H mpdodog tng emotnung Ko
oitepa g Puoikng kot Tov Mabnpatikdv katd to 17° advo £dmce 10 évavouo
YL TV KPLTIKN avolfedpnon ToV Kuplopymy KOWOVIKOV Kol TOATIK®OV OVIIANYE®DY
Kol TOV HEBOOMV EpUNVEILNG TNG KOWVOVIKOOIKOVOLIKNG Kot TOMTIKNG (ong, N omoia

LE TN o€1pd TG SLVEPOAE TEPALTEP® TNV EEEMEN TOV EMGTNUAV.

To ponuotikd ©¢ (o ETGTAUN CLVVEAGUEVN UE TNV TOpeia TG avOpdmvng
e€EMéng  éyouvv Tic pilec tovg Pabid otepempéveg ota Bepéha NG TOYKOGHLOGC
wtopiag. H pobnuotikn oxéyn — €0t KOl OKOTEPYOOTY| — TPOTOEUPOVICTNKE
OPKETEG YMAdeg ypdvia mptv. Qotdco ce OAn v odpkela g €EEMENC ™G
OO UOTIKNG EMGTAUNG EXKPOTOVCE L0 EMUPLAAKTIKY — 100G KO OPVNTIKY- OTAON
Evavtl TV pafnUaTIKOV Kol {6¢  moAD meplocdTEpo amd KABe GAAN QLOIKN

emotAun. Kotd v Sidpkewa tov 17 aidvo, Opme, por opuddo podnpotikoy -
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Kupimg 'dAL®VY - pe aviovyo Tvevua ékove 10 KaboploTikd Prpa yo v avafaduion

TOV EMOTNUOV, VYOVOVTOG TO AABApOL Y10 L0l KETIGTNLOVIKT] ETOVAGTACT).

H avéykn tov emomuévov yio emkovovia Kol oavtoAlayn 10eOV 00NYNoE CE
TPOTOTOPLOKEG KIVAGES. And ta péoa tov 17° audvo apyilovv va kKukho@opovv
omv Evpdnn to mpdta meplodikd pe emotnpovikd mepieyopevo. Ilapddinia, n
eEEMEN TOV HESMV YPATTNG €5 AMOCTACEMS EMKOVMVING (TNG 0AANAOYPOQIaG) Kol ™
KukAoQopio. TOV ePnUEPIOOV S1ELKOAVVOY TNV TPOCTADE TV SLOVOOVUEVOV VO,
OLYKPOTNOOLV U0 WoYVPN Kol eVOUEVN kowdtnta. Tdpa n avotnpny Aoyikn tov
ponuotik®v  yivetor Alyo mo QUMK OTO HOTIL 0TV 7OV ®G TOTE TNV
apoopnrovcav mNpoe. Ta ypdévie avtd emavepeaviletor kot 1 W0€a TOL
0pBoLOYIGHOD GUVLPAGUEVT QUECO LLE TNV TOTN TOL AVOPOTOL GTNV AOYIKY Kot LE

TO aiTnuo. odpPPIYNG TOL SOYUATIGHOV Kot TG avbevtiog (Aovpn k.a., 2019).

21 ocvvéyela évag GAAOG pang and v tpitn opdda mapovcioce TANPOPOpies Yo
™ Proypagic ko 1o emomuovikd épyo tov  Pierre Herigone (1580-1643). H
TPOPOPIKN TOPOVGINCT) TNG EPYUCING TOL HOONTH GLVOSELTNKE amd TNV TPOPOAN
ewovov amd 1o épyo tov. [lapabétovpe mopokdto Pacukéc mAnpoeopieg yio
Boypapio, 10 €pyo KOl TNV OmOTIUNGM TNG GULVEWGEOPAS TOL OTN HOOMUOTIKY
EMOTNUN OV OvEPEPE 0 pabNM¢ oty mapovcioon tov: O Herigone ftav 'dlhog
padnuotcog kol actpovopoc. Eiye Backikn kataywyn ko didace oto [apiot yia to
peyaAdtepo péPog e Cong tov. Movo éva €pyo tov, Onmg moteveTal, £xel ScwOEL.
IMpokerton yoo to «Cours mathematique» mov dnpooievdnke oto Ilapict oe &€
topovg. To ovykekpluévo €pyo amotehel Hiol GUAAOYY] KEWWEVAOV Y10 TO GTOLXEUDON
HoONUOTIKA YPAUPEVOV OTO YOAMKA Kol oTo AaTvikd. Onwg emPePordyvovv moAioi
AVOYVOOTEG KO LEAETNTEG TOV, M LEYAAN cuvels@opd Tov Herigone otn pabnuatiky
eMoTAUN eivor 0Tl glonyaye mapa TOAAG véa cOUPOAR 0T HOBNUOTIKY YADCOO €K
TOV OTOI®MV KATO10 YPNGYLOTO0VVTOL £0G Kot onuepa. To vEo onUE®TIKO GVGTNLLO
OO UOTIKOV IOV EMVONGE (TTPOPOVMG piol TPAOTN TPOSTAdEIN TaYLYPAPIaG) EYIve

YVOGTO amd TN GLALOYT TOV, TOL £XEL dSo®OEL aKEpa.

O idwog o Herigone oyoAiace oto PiffAio Tov «Cours mathematique» t cvvelspopd
TOV GTNV OVOVEDGCT NG «PIAOGOPINC TNG LOONUOTIKNG EMOTAKUNG LE TV EICAYOYN
pog véag peBOdoL STOHTOONG Kol OpYAvMOoNG TNG AmOdEENS. ZVYKEKPIUEVQ

avaépel: «Emvonoa pio véa uéfodoo amooeilng, oovioun kol KaTavonty, Xwpic tny
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xpnon omoraconmote ylwooog. Ot eival UIKpN Kol KOTOVONTH KOl OEV OTOITEITOL YPpHoN
yAwooas 10 Kotolofaivel kavels ouéowms pe to avoryua tov Pifiiov. Ou eiva
koazovonty Bo. yiver avtinmto oe ekeivovg mov Ga uabovv to ooufold pov kor Ba
axolovBnoovy tig oréyelg pov mov ovtad areikovi(ovv. Emriong dev vrmapyel oupifolia
o1t ) uéBooog uov eivar koAvtepn amo v ovoviln (evvoel tov Evkieion), av Aafooue
LTOYN OTL GTHV OIKIO, LU0V TITOTO. OEV YIVETOL OEKTO, XWPIS THV OVOPOPC, TOD OTC
zponyovueva. dedousva. Kot mov o1 dAlor ovyypapeic dev 10 tpovv miora. Olor
avayyvwpi{ovuE Y AVAYKaLOTHTO, TWV OVAPOPOY, EITE EIVOL TPOPOVEIS €lTe Ox1, KOl
otnpiloviol o€ OMOTEAETUATO YWPIC OVAPOPES, 01 omoles mapoia avta Bo nTov
avaykoieg otovg advvarovg ualntés. Ac mpootelel om oty ovvpln  pébooo
XPNoOTOLOOVTON TOAAES Aéleig kar aliwuata Twv omoiwv dev Exel dobsi n elnynon
EV@ 0TV OIKLA. LoD UED0OO TITOTO, OEV AEYeTOL YWPIS VOL EYEL TPONYOVUEVS OvOTTTOYOeT
Kol vo. Eyel yivel Kotovonto. Axkoua kol oTiS TO MUIKPES AMOOEICELS, e EAANVIKG,
VYPOUUOTO.  OVAPEPOVTAL OO0, EYOVYV  OTOOELYOEl  TPONYOVUEVS OTHY Topeia.  THS
anooeilns. Kou emeion kabe ovurépaouo — amotédeouo eCoprdror omevbeios amo v
Tpotaon wov Tifetol, N OTOOELH Exel amO TNV apxN UEXPL TO CUUTEPOACUO, UL GEIPA
OVVEYDV ATOTEAEGUATOV, OVOYKAIWV KOl GUETWV, KGO Eva. Ao Ta OTOI0 TEPLEYETOL OE

EVoL LIKPOTEPO UEPOS TOV KEIUEVOD KO GTO GOVOAO amotelodv  fonbeia otov tedixo

ovlloyiouo» (Loria, 1933)

Ot pofntég kot o1 panTpleg mapakorovOnoav pe HeYEAn TPocoy| TNV TOPOLGIOCT
TOV GLUPHOONTY TOVG KOl GLYYPOVAS SdPacay To oyeTikd andomaco amd to Piiio
tov P. Herigone oe veoelM\nNVvikn UETAQPOOT. XTN GCULVEYELD OLOTVTOONV TIG
TopaTNPNoES Kot To oxOMd tovg. [ToAhol amd tovg pabntég oyoiiacav OtL 1M
anddeién tov Herigone (ITopdaptmuo 3), (k. 3) eivar Topopol pe OUTH TOV
Evicheion. 'Evag pabntig mapatipnoe 6t dwopépetl and v omdoeln tov Evkeion,
dedopévov OTL 0ev GLVOJELETAL MO KEIPHEVO Kot OTL YpNOomotlel  TOAAOVGC
poonpatikovg cvppoAicpong. Orot ot podnTéc mapatipnoay 0Tt 1 SO TOL KEWEVOD
Tov Herigone opyoavdvetol e0GTOY0 HE  YOPAKTNPIOUOVG-ETIKETEG OTTMG: YTobeon,
Amontoopevn  amodelln, Ilpoetopacio  amddeilng, Amndoeln, Zvumépocuo.
Awmictooay eniong 0TL 1 dSoun ™S EKPMYNONG Kot TS amdoedng ivon Tapopown p’
avt ommv amddeltn tov EvkAeidn. H oavapopd otig vmobéoelg g ekpmvnong
oniovetar pe €va aplpod, evd n avagopd ce 6co Bewpovvtal yvwotd yivetol pe

CLVTOUOYPOQPiEG N EAMANVIKE Ypappota (VTOBeon, Kataokevy, amodelln). Ot pabntég
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oyolMaoav TG emAoyég Tov Herigone kot anédmoay Tov TpOTo dathnmong TG SOUNG
™G amdoeIng otnv Tpdhect| Tov va eAEYyEL TNV Topeia TG amddeEng aAAd Kot vo
EMOVOYPNOILOTOLEL LE AVEST] TIG TPOTAGELS AVTEG, OTOTE TVYOV TIG XPEWGTEL, KATL TOV
dev epdpuoce o Evkieidne. INevikdtepa mapatnpnoav 6Tt T0 keipevo tov Herigone
Bpioketol 68 cLUE®VIN PE AVTO TOL TPOTEIVETAL GO TN ONUEPIVI SOACKOAID e
0pYOVOYPOULD, KOODG TEPEXEL OAOL TOL LEPT NG TPATACTG KOl TNG OmOOEIENG TOV
ypnowonotel kor o Evkdeiong. ‘Evag pobntg oyoAlace yopakmmplotikd: «Eivor o

Evicdeidng yopic Adyiom.

Ot poOntég Ko o1 pobnpieg apov ddpacay Kot peréTnoay

mv  amdoelln, emyeipnoav pe v Kabodnynomn Tov i
poOnpatikod Toug TV EPUNVEIR TV VEOV LB UATIKOV /ﬂ\
CLUUPBOA®V KOl TIC CLUVTOUOYPOPIEG TOV GLVAVTINCAV GTO B .
Keipevo tov Herigone. Xvykekpipévo gviomoav ta €E1G EI-II’;}Q.ITL
cvupora: E
Ewova 3

1. (<) Yo v VY0l YoVia,
2. () Yo ™ dNlwon pog evbeiag,
3. (5) 1o t1g evbeieg mapaAinAeg,

4. (2/2) vy 10 ovuPoopnd g woTNTOG, oL OBewpnOnke TpwTOHTLIO OMO TOLG
padntég. O pantéc a&lomoinoay emiong TIg O1EVKPIVIGELS GYETIKA LE GLUUBOMGOVG
— MOPATOUTEG TOV KEWEVOD, TOV GLVOOEVOVY TNV amOOEEN GTO YOAAIKO Keipevo.
YUYKEKPEVO,  HEAETNGOV Kol  ypnolponoincov  T1g KOTodL  dlevkpwnoelg —

TOPOTTOUTES:

a. To (3.1) : proposition 3, Livrel (mpotaon 3, Pipriol) dnradn ypnoonotel ovtiv

™mv TpOTOoT).

B. To (1.p.1) : postulat 1, Livre 1 (a&iopa 1, pipriol).
I'. To 3.a.1. : axiome 3, Livrel (o&iopa 3, fifiio 1).
A. To snt (givon).

E. To req (amoutodpevn), x.o..
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O1 pabntéc ovupdvnoay 0tL  amddelEn tov Herigone givor mo cdvioun and ot
tov Evkdeidn ko 011 o¢ avtiBeon pe tov Evkdeion mov amopedyst to pobnpotikd
obuPoro, o Herigone alomoiel evpéwc ommv amddely] Tov Tovg HoONUATIKOVS
ONUEIMTIKOVG TOPOVS OAAGL HE HOPON SOPOPETIKN OO OVTHV TOV YPNCULOTOLEL
onuepa M veouetrpio. Emiong to onueia cvpPorilovror pe kepaiaio ypappoto 0mme
KOl GY|LLEPO, EVO TO €VOVYPAULO TUALO, N YOVIK KOl TO TPIY®VO YPAPETOL LE HIKPA
ypaupatao: tufpo ad avti AD, yovia < adc avti <ADC. 'Evag pabntmgc oyoAiace:
«Xtlyovpa gime elvar po omddeEn mo Kovid otTig onuepvég amodei&elg Bempnudtov
Kol aoknoemvy. TEAOC, ot pabntéc vmoypdupicoy 0Tl €vag €06TOoYX0C TITAOG otV
nponyovpevn onddelEn Oo Mrav  «Xopfolopog kot Amdéivtn  Avoetnpdtnton
(TTopaptnua 3).

Ot pobntég kot pobnTpleg otn cuvé el peAétnoay v amddelén g idlog TpoTaong

nov dwtvwoe o Houel 200 ypdvia mepimov apydtepa amd tov Herigone (k. 4).

Ymv mpoéktacn BD kar AB maipvovpe éva onueio F, kot oto
AE>AF, mapte éva tuqua AG=AF [np.3]. Xt ovvéysa
yapaccovpe, FC, GB. Xta tpiyova ACF, ABG &yovpe: AF=AG,
AC=AB, xat n yovie A elvar kown. [mp.4]. Apa FC=GB,
ACF=ABC, AFC=AGB. Emiong, emeion AF=AG xar AB=AC,
t0te [0€.3] BF=CG. Tw 1o tpiyova FBC, GCB, éyouvue
BF=CG, FC=BG, BFC=BGC. An6 tmyv [np.4] FBC=GCB, BCF=CBG. 'Exovue
ABG=AC «xa1 CBG=BCF. Avto éyer g amotéhespo [a&.3] ABC=ACB dpa

amodElyTNKE.

Ot pofntég mopatnpnoay OTL LIAPYOLVY OAL TO GTASL ATOOEENG TS TPATACTG TOL
gldope oTOLG TPONYOLUEVOLG paBnuoTKoVG OoAAG mapovcidlovion pe  TPOTO
Swpopetkd. [a  mapdderypo OAeC 0Ol MPOMAPOUCKEVOCTIKEG gpyacieg elvan
EVOOUATOUEVEG OTNV  ekemvnon tov Bewpruatog. Emiong m amk yAooca
dltHmmong g anodelEns avtikadiotator 660 To SVVATO TEPICTOTEPO AO OAYEPPIKE
ovpPoia, amovcstalovv dpm¢ tor cVUPOAN TS Yoviag Kot Tov Tprydvov. Ot pabntég
TOPATNPNCAV OKOUN OTL Kot To €VOVYpOULO TUNUATO, Ol YOVIEG KOl To Tpiymva
cupporifovtar pe kepoiaio ypappaTa VO VIAPYOLV KoL OVAPOPES YO TO, OEIDMLOTOL
K01 TIG TPOTAGELS OV YPNCUYLOTOOVVTOL Yo TNV amddelEn. Ot pabntég cvpmépavoy

Ot 0 tpomog datdhnwong g anddeiEng and tov Houel mpooididlelr 6 avtd mov
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viobétnoe o Herigone kot cvoppovnoov mmg PpiokeTor KOvid o610 TPONMO TOV
onuepwvav amodeiEewv. Iapampnoav 6Tl KAVEL OvVOQOPES Yo TIC TPOTAGELS TOL
ypnoonolel 0nmg kot o Herigone. Onwg oxolocav ot pabntéc, to cOuforo tng

160TNTOG €ival TO 1010 HE AVTO TOL YPNOYLOTOLEL 1] GVYYPOVN LAONUATIKY YADCGCO.

Ot poOntéc ko ot pobntpleg €kpwvoav OTL 1 gpyacio cOYKPIoNG TV TPLOV
dwpopetikdv  tomov  amddeléng  (EvkAeidn-Herigone-Houel) ntov  moAv
evopépovoa. [apatipnoav 6Tt anddeién Nrav 1010, OU®G SIEPEPE 1 TAPOLGINOT
™. Olot ot pobntég dwmictocav 61t OAOL Ol TOPOUTAVE® TOUTOL OMOSEIKTIKOV
OLAAOYIGHOV €KTOG amd Tov TOmo omddelEng tov EvkAeidn eiyav avapopég oe
TPOTYOVUEVEG TPOTAGELS OV YPEWACTNKOV Yol TNV amOOEEn avThg NG mPOHTAoNS
(a&opatikd cvotpa). Onwg mapatnpnoe évag padntng, onpewmdnke petdfoocn «
ano évo keluevo odo Aoyia (amddelln EvkAeidn) oe keiueva amodeilng uovo ue
ovuforiouovs kor moapamoumss (Herigone) xar télog oe éva keiuevo  mov &gival

oVVOLAGUOS TV 000 Tponyovuévwv (Houel)y.

Epyocio 3" (1 S 15aktikn dpo)
To Bedpnua mov peietaue eppavifetar oto keipevo tov Arnauld (TTapdpmua 3) oc
nopiopo tov 13% Bipriov Tov, dnhadh kotahapPavel Evo pikpd povo pépog 6to TEAog
0V €pyov tov Arnauld. Tlapokdtem maPOVGIALOVUE TO TPOTOTLTTO YOAMKO KEIUEVO

LETOPPOUGUEVO GTOL VEOEAANVIK(L.
Agdtepo Bcpnpa.

Ye éva Tpiymvo M PEYOADTEPY] TAELPE OVTICTOLXEL OTNV HEYOALTEPN Yovio, KOl 1|
ueyolbtepn yovio avtiotoyel oty peyalvtepn mhevpd. Aot cdugpovo pe to 2°
Mupa, kabe tplywvo pmopel va eyypdoeton o Eva KOKAO, KOl 6T GUVEXELN TO UNKOG
10V KOKAOL ywpiletar og Tpia T0EA evd og kBe Eva amd avtd Paivel kKabe pia yovia

TOV TPLYMOVOV.
Ip®dTo nopwopa

Oleg o1 mhevpéc tov TPLydvov glvar ioeg, OAeC ol ywvieg givar ioeg Kot avTioTpOQa.
Enedn eivon eyyeypappéva oe kokho, oe ioeg xopdég €xovpe ioa tO&a. Apa Kot ot

yovieg Tov avtioToyovy o€ ioa to&a elval ioeg. Kot aviiotpdpwg av eival iceg ot
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Tpelg yovieg, Oa mpémel va amodeiEovpe Ot o1 TAevpég eivon ioec. Emedn ol ioeg

yovieg divovv ioa T0&a Ko ta ioa TOEa divouv ioeg Yopdég (TAeLPEQ).
AgvTtEpO TOPLOPQ

Kabe tpiyovo mov €xer dvo mhevpécg ioeg ol ywvieg mov
Bpiokovtor amévavtt amd avtég Tic ioeg TAEVPES eivan 1oeg

Kot avtiotpoea. Eyypdoovtag avtd 10 tpiywvo oe kbxlo,

Oa to amodeifovpe pe 10 110 TPOTO OTWC TO TPOTYOVUEVO

(ew. 5). Ewoéva 5
Ava@opd amwoddeEnc

Oleg o1 yovieg mov elvan gyyeypappéveg oty i0ta yopd 1M Paivovv 1o 1010 T6E0 1

o ioa 10&a etvon 1ogg.

Ot pobntég daPacav v PETAPPACT TOV YOAMKOV KEWEVOL oL TPOoPANONKE GTO
npotlékTopa Kol mopatnpnoav Ot amotedel pio EVIEAMG SOPOPETIKY TPOTAOT|
amOdEIENG. ZVYKEKPIUEVA TPOTAONKE o amdOEIEn Kol TOV TPV TPOTAGEMV-UETAED
ALTAOV KOl TNG TPOTACNG TOV HOG EVOLUPEPEL-IE TNV ¥PNOT TOL KOKAOVL. AV Kot Ot
padntég g A" Avkeiov dev éyovv ddaybel akdpo 1o KEPAAMO pe Tov kukho. Emiong
BepoVTaL YVOOTEG OO TO YOUVAGLOKE YPOVIO. TOV LAONTOV 01 GYEGELS TOV 1GYVLOLV
HETOED emiKEVIPNG Yoviag, TOE®MV, YOpODV Kol OVTIOTOU(O. UE TIS EYYEYPOUUEVEG
yovieg. Ot padntég kot or padntpieg Exprvay Ott 1 amddEEN NTov TOAD EVKOAN, YiaTi
OEV TOVG OLOKOAEYE 1 KOTOVONGON TOV CGYEGEMV YOVIOV — TOEmv — yopddv. Evog
pobnmc pdhota oyoliace 0Tl « Me uio mopotnpnon koi ywpic cOYKPLON TPLYOVOY

amooelytnke n Tpotacy. Mov apéoel moAv!».

Y& epdmuo oxeTikd pe TIc dopopéc petad e omddeiéne Arnauld kot tov
TponyovUEV®V amodeifemv ot pobntég damictwoav 0tL and v anddeiEn Arnauld
amovG1AloVY 01 KOTIMOES CLYKPIGEIS TPIYDOVOV KOl OTL 1 amOdEEN AT €ival mo
amAY] oKOMO Kot oo TNV amddelén mov mopatifetar 1o oxolkd Bipiio. Or padntéc
ocvpuemvnoay ott pe PBdon 10 aSlopatikd cuoTnUe TG Ye®UETplag Tov viobeTovuE
onuepa, 0ev Ba umopovcape va dexBovpe v oYL TS TNG ATOOEIENG, oV Kot elvarn
OWOTY], TOLAGYIGTOV GTO. OPYIKE KEPAAala TG SdakTENG VANG TOV GYOALKOL PifAiov.
H anddeién 6o pmopovce va didaybel oto ke@drato Tov KOKAOL Otav TAEov Ba £xovv

TOPOVCLUOTEL OAEG O1 TPOTAGELS KO TOL Oemprpata Tov 16YHovVY GTOV KOKAO.
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¥t ovvéyxewn mapovotdotnke o omodeén tov Clairaut A. (1753), Elements de
Geometrie partie, XXXI, Paris, p. 32-33. Reprint, Laval, Siloe, 1987. Eivar pa

EVOLLPEPOVG O KO EUTVELGULEVT amOdelln (k. 6), (TTapdptnua 3).

«Edv and 115 tpeig mhevpéc Tov Tpryddvov ABC pmopovpe va petpricovpe povo
Baon BC, kot emiong to tpiymvo givol 1cookeAES, OnAadn ot dvo mievpég AB ko AC
elvan toec: gtvon mpoavég 6t Ba aprovoe va
petpnoovpe po amd ta 0vo yovieg ABC, rd
ACB ywri tote n pia o givor ion pe v F

AN .

n
Mmopolpe g0koA0 Vo SIKOLOAOYGOVUE TNV Ewéva 6

npoOTOcT avtn, av vrobécovpe Tt Ba cupuPel, o€ mepintwon mov o1 dvo mAsvpEc AB
kot AC tov tprydyvov ABC Bpiokoviav mpota otn 8éon BD ko CE otic mpoektdosig
¢ BC, Kot 61N cuvéyela oTpEPOoVTaV TPOS T TAV® Yo VoL EVBoLV Ta AKPO TOVG GTO
onueio A. H 106tt0 ovtddv teov 600 mhevpmv Ba epmdole v pia mievpd vor Kivn et
HokpOTEPA ad TNV GAAN Kot Kotd cuvérela, otov Ba cuvavtiovvtay, Ba giyav v
1 KAlom pe v Baon BC 1 Ba dwwmctodvoviav 6Tt 1 yovie ABC Ba tav ion pe

v yovio ACB.

2t ovvéyea {nteitol omd tovg pantég ko Tig pobnTpleg oe cuvepyoasio e T

vrdAoUTO LEAT TNG OUAONG TOVS VO DVAOTOIGOLVV TIC TOAPOUKATM SOOKTIKES TPOTACELS:

® V0 GLYKEVIPAOGETE TANPOPOpPieg Yyia T Con Kot To emoTnovikd épyo tov Clairant
Kot VoL ouVTAEETE TO Ploypapikod onueimpd Tov.

® V0 GYOMAGCETE TNV EKOOVNGT KOt TNV STOTTOOT TG OmOSEENG TOL TPOTEIVEL.

e va ovykpivete v anddeén tov Clairant pe doeg éyovpe N1 LEAETHOEL

e vo oyoMdoete tekunpiopéva av o Clairant okolovbei ot odlatdnwon G

amodEIENg TOL TN ASIOUATIKY O10d1KOGiaL.

H avayvoon g anddeiéng Clairant Eagpviace Tovg padntég mov dnAwoay:
M. «dev eivor amooeiln avty eimoy Tolloiy».
M; -«Aev dikoroloyel avta wov Aéery.

M3 :«dev amodeixviovue Etot ta Oewpruoto. Kol TG 0OKNOEICH.
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M 4 «Eiuoote aiyovpor yia oavto mov fyalel ¢ ooumépacua., »
Ms.: «Olot o1 puabntég, eirov, 0ti UTOPEL Vo, Yivel kol €1al, E1vol amioy.
Ms : «4ot0 givar oo TV KOTOGKEDH TOD TPIYOVODY

O pobnuatikdg pe agopun TV tEAELTOLO OTAVTNOT TOL HOONT TPOTEWVE GTOVG
naBnTég Ko otTic padnTpieg va evromicovy otn owdaybeica HAN Tov Gyoikov Bipiiov
™G YEOUETPLOG 0T TN SLdIKOGI0 KATOOKELNG TPIydvov. Ot mepiocdTepOol LobnTég
OeTiko0 mpocsavaToAMonoh oyolMacov 0Tt HOlGlel e TNV KOTOAGKELY] TPLYDOVOL OV
d0000V Tpia oToKElD TOV, ONANOT TO UNKT TOV TPLOV TAELPDOV. ZVUTANpOoAY OTL Yo
LT TNV KOTOOKELN] TOV TPLYOVOL, ONMG OvAPEPETAL 6T0 oYolkd PiPiio,
YPNOLOTOOVLE YEpaKa Yo VoL YapaEovpie o TAELPE TOL TPLYMdVOL Kot dtafrTn Yo
va yapd&ovpe dVo ioovg KhKAovg pe axtiveg Tig ioeg mTlevpég AB ko AC kot kévtpa

ta dkpa B ko C tov tunpatog BC. To onueio topng tov KOKA®V givat 1 kopuen A.

«Aev Exel koa oyéon 1 amodEIln UE TIC TPONYOVUEVESH GYOMAGOV Ol LaBNTEC Kot
«ovte axolovbei kamoio oliwuatiky owooikaoio. Avty otnpiletar uovo o€ awTO TOL

Prémovuen.

Opwg o1 pabntég mov péypt tdpa dev elyav deiEet kbmoo pabnclakd evolapEpov oTnv
veopetpia, ite yrati elyov younin enidoon oto pddnua gite yorti £deryvay petopévo
EVOLOPEPOV Y10L OVTO, TopaTHpNoAY OTL VT 1 amdoeln tovg apece. 'Evag and toug
pafntég avtovg mov eixe evnuepmbel oy 1aén ywo to Oedpnuo pe T0 omoio
enpOKeELTo Vo acyoAnBovpue, avélafe eBeAovTIKA Vo KAVEL 0L KOTAGKEDT KOL VO TNV
TOPOVGLACEL 6TOVG GLppaONTéEG Tov. TINpe éva EuAakt kol Bedpnoe OtL avTo givor 1
Baon BC. Xt ovvéyelo oto dVo dipa £dece 600 KOUUATIO GYOWVI IGO0V PRKOLS, TOV
oOLP®VO [e TO Keipevo Mtav ot ioeg mAevpéc AC kot AB. ZNKmoe 10 6YOVAKLO TOL
elyav ico punkog kot ta Evace otny Kopuen A. «O1 ywvieg eivar ioeg, euévo. LLov pTavel

avtoy gime. O pabntg ékave pia ovamopdaotoomn g anddeiéng tov Clairaut.

O pobnuotikdg oyorioce ©TOLG HOONTEG TOL OTL TPAYUOTL OEV TPOKELTOL Yio
TOPUOOGLOKTY TOPOLGIOCT HOG TPOTAoNG ME TNV amddelén . H expdvnon divetan
070 TAQL 6€ 00 drakpitd TuNpato (mapaptnua 3). [pdta SteTvTOVEL TOV OPICUO TOV
OVTIKEWWEVOL Kol oTn ocvvéxewn ekbétel to ovumépooua. O Clairaut omopedyet
GLGTNUOTIKA VO, OVEL OTOLOONTTOTE TPATAGT VIO LOPPT BEWPLATOG OTL OAES OVTEG OL

TPOTAGELS, TOV OMOOEIKVOOLUE, &ivor oAnbelg, ywpig va €yovpe Ogilel MG
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Katapépape vo Tig okeptovpe. Tlopovoialel 1o Bedpnuo cOpEOva pe TNV KOV
Aoywn  emiAvong mpoPAnudtov mov umopel vo VI0OETNCEL O OMOLOCONTOTE
avayvVmOOTNG, ONAOON MG £VO EPYOAEID Y10l TNV KOTOGKEVT TPLYMVOL LE CLUYKEKPLUEVA
dedopéva. O Clairaut ypnowonotel emiong éva un  okadnuaikd Ae&oyo (
CPTAVOVLUEY, «GLVOVTAUE», «OLVAVIIONOOTEY, «mryoivouue» K.G.) 1M AEEEC TOL
dtvouv Eupacn 6To POAD TOV OTOSEIKTIKMOV GTOLXEIMV («ElVOL TPOPAVESH, « LTOPOVLE
€0KoAO v doVpE TOV AOYO» ...) kat gviomilovtal oe 6Ao to PiPAio tov. O Clairaut
yvopilel 6Tt 0 TPOTOG JATLTTOONG OV LIOBETEL GYEdOV apveital tnv dadikacior Tng
amddelEng o010 Kelpevo. Xvykekpluévo avoeépel: «Mropel va kotnyopnbo iows oe
OPLOUEVO, THUELO TV GTOLYEIWV, OTL AVOPEPOUAL TOPO. TOAD OTH LOPTUPIO. TV UATIOV
HOV Kol OTL 0€V YPHOWOTOI® TNV a0oTHpY oKpifeia twv oamodeilewy. Tlaporxoid
ODTOVS TOD UTOPEL VO, UE KOTHYOPOVY, VO. TOPOTHPHGODY OTI TO YPHOYOTOLD UOVO OE
mpotdoels TtV omoiwv N oinbeio avaxaidmretal, €av Jdwoovue Aiyo mpoooyn.
Xpnoipomoid avtov 1oV Ipomo, E101Ka oty apyn § T GVYVE O TPOTOTELS OTWS OVTH,
ot Eyw mopoaTnpnoel 0Tl ekeivol Tov Exovv o1abeon yio. v yewuetpia, Gélovv va
QOKNGOVY AIYO TO UDOAO TOVG,, EVM AVTIBETWS THY AmEPPITTAV, VIOTI TOVS KOVpaloy o1
amooeiels...». To €pyo 100 omd modaywywng dmoyng pmopel «va mpokaléoel
EVOLAQPEPOV KAl VO OTICELY TOVG opyaplovg Kai «va avvybioel to wvedua vo ovolntel
Kal Vo OVOKOADTTED. LTO OMOOEIKTIKO Keipevd tov TifeTon T0o pOTNUO OV TPETEL VoL

Bepehmoet Tnv oAnbela 1| va meioet ya v oAnOewa (Barbin et al, 2001).

Epyocio 4" (1 S 15aktikny dpor)

H emotpoen otov Eukieidn

To Bedpnua mov peletdpe Tdpa epeaviCeral oto Keipevo tov Legendre, A. M. 1813),
Elements de Geometri,10" ékdoom, BiBrio I, mpdtacn 12, Iapict. Zer. 14-15, (

nopdptnpa 3).

Y& 1600KEAEG TPIy®VO, 0L YOVIEG amévavTl amd TiG 10eg

TAgVPEC tvan ioeg (e1K. 7) 3

Ac givar AB=AC, Aéw 611 Ba éxovpe C=B. Fucova 7 \ 2
Xapdéte o ua AD amd v xopven A oto onpeio . ;\\
D, péoo g Baong BC, ta 6vo tpiywve ABD, ADC, Ba ;

EYouv TIg Tpelg mAevpég foeg pia mpog pia. Eépovue 6t AD xown, AB=AC amd
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vrd0eom koar BD=DC an6 karackevn. Emopévac, pe fdon to mponyovuevo Bempnua
n yovia B glvat ion pe v yovia C.
[Topopa: "Eva tpiyowvo 160mAevpo givar tavtdypova Kot 160Ymvio, dniadn £xet ioeg

YoVvies.

Yyomo: H oétra tov tpryovov ABD, ADC anodeikvidel emiong kot tn yovio
BAD=DAC, ka1 6t1 1 yovio BDA=ADC. An6 avtd T0 600 GUUTEPAGLOTO TPOKVTTEL
ot AD egivor kot dtyotopog g yoviag A Kot 01t eivon kdBetn otnv Pdon oniadn

VYoG.

X ovvérew mpotddnkay oTtovg HoONTEC Kol TG HaONTPLEG Ol GLYKEKPLUEVES

dpacTNPLOTNTES:
1.va ovvtagete 1o Proypagiko onueimpa tov Legendre.

2.v0 cvykpivete TNV omddeEN vt pe v avtiototyn tov Evkieidn kot va gviomicete

TIG TVYOV OPOLOTNTEG TOVG,

3. Vo EVTOTGETE TIC OUOLOTNTES KOt TIG OL0POPEG TOV VITAPYOVV AVAUESH GTOV TPOTO
datvmwong g amodeléng tov Legendre kot 6 owtdév mov viobetel 10 GYOAKO

gyyepioto.
4. va oyoMdoate ™ xpHon Lodnpotikdv cupBorov oty anddelén tov Legendre.

O xaOnyntg pe xoBodnyntikés epotnoelg Pondnoe tovg padntéc tov Vo
OVOKOAECOVV TIG YVMOGELS TOLS Y10 TO, YOPOUKTNPLOTIKA HEPT amd To ool amoTeAeiTo
pio mpoéTaon Ko M andoelln g (Tpotaon-£k0eon-010pIGULOS-KOTAGKEVT-OTOSEEN -
ovunépacpa). Ov pobntég peletdvioag v amddeln onuelwcav 610 KEIPHEVO TOV
Legendre ta yapaktnpiotikd puépn g npodtacns-anddeiéng. Ot teptocdtepot pabntég
apykd evtomoay Olo ta PEPN 61N doun mov cvvdvinoav 6to EvkAeidelo keipevo.
[Mopatipnoay 6Tt vt N ATOIEEN NTAV EVIEADS SOPOPETIKN amd TIS AmodEiEELg TV
Evkdeidn, Herigone ka1 Houel. Awartictocov 01t givot o odvroun kat 6t givar o

€0KOAO VO TNV OKEPTOVV KO VOL TNV AT0dEIEOVV.

Ot pontéc oyoMacav Oti « Xe ayéon ue v amooelln ato ayoiiko PifAio n oiopopa
eivau n yapoln g dauéoov eva ato Pifiiio yapaytnre n oyotouos. Avty n amddeiln

eivar ato ayoliko fifrio, UETA TNV ATOEILH TV TPIOV KPITHPIWV 1IG0THTAS TPLYOVDV.
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Kou o1 0bo amodeileis ouws otnpiloviar otnv 100tnTo. {ELYOVS TPIYOVOV KL, PO

Pyovv ioa, 10te Kai Ta VIOAOITO. OTOLYELOD, EIVAL 100, OPO TPOKVTTEL TO (HTODUEVOY.

Olot o1 pantég emiong mopatnpnoay 0tL « Meta v omodeiln oxolovbel to mopiouo.
OTL OAES 01 YWVIES EIVOL 106G TTO 1GOTAEVPO TPIY@VOY, KOl EMIONG dlomicTOoUY OTL «
270 G0A10 TOV aKOAOVOEL VIAPYOVY KOl GALO. GUUTEPAGLLOTO. A0 OVTH THV ATOOEILH,
EKTOS oo 10 {Nrovuevoy. Aedopévov 0Tt mpoKeTon Yoo pot omdoen mopouolo e
avt) ov MO yvopilovv, ot padntéc vrébecav OTL M 1GOTNTO TOV TPIYOVOV TOV
TPOKVTTEL OO TIG TPES TAELPEG TOVG €ival £vol KPITHPLO TPLYDOVOV TOL Giyovpa O
Legendre to &yel avapépel vopitepa oto BiPpAio Tov, yio vo umopel va To eTKOAECTEL
apyotepa. Télog oyoMalovtag ta padnuatikd cvppora mov ypnoonotei o Legendre
damiotwoav 01t t0 cOuPoro ¢ 1ooTNTAG €yl o kabiepwbel g (=), evod
amovotalovy cOuPora yuo T yovieg kot o Tpiyove. Kot €dd ta tuipoata kot ot
yovieg ovpporilovion pe xeearaio yphppoata. Ot pobntég yuo pia akdpo @opd
Katdlofav 6t 0 KaBe pabnuatikog ypnoomotel o d1kd Tov AEOUATIKO GUGTN O

otV yeoueTpia, yia va arodei&et to idto Bedpnpua.

Epyocio 5" (1 s 15aktikn dpor)

X1y enouevn S10aKTIKY Mpo ot pantég pehétnoay to Bedpnuo tov Houel, J. (1867),
Essai critique sur les principles de la geometrie elementaire, Paris, Gauthier- Villars,p.

51-52, (mapdptmua 3).

‘Eoctw ABI' éva 1piyovo 1cookeArés, oto omoio AB=AI. A¢ mepiotpéyouvpe t0
eMNEdO OLTOV TOL TPLYDOVOL, £TGL MGTE VO KAVEL LGN GTPOPT YOP® atd TNV dtY0TOLO
AA ¢ yoviag A, 1 opolog, SIMADGTE TO GYNUA 6Ta dVO, yupilovtag pio amd g
TAEVPEC TOL YOpw amd v AA g a&ova. Tote PAEmovpe OTL TaL SVO MGAE GTO TYN L,

epapuolovv téleta.
Ozopnpo: g

e Tply®Vo 100GKEAEC:
[Ipwrtov, 01 ywvieg amévavtt amd Tig ioeg TAeLPEG glvon 1oEG.

Agbtepov, 1 dyoToOUOG TNG YOVING TG KOPLENG eival KABeTOg 61N

Baon. 5 i

Tpitov, Ootop0C YWpilel T Pdon oe dVo ica pépn (k. §). Ewcéva 8
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[Tpoxertan yio pio amdoeEn Tov 1010V Be®PNUOTOg AAAE e OLOPOPETIKT EKPMVON
KOl EVIEAMG O0POopeTIK OwkaoAdynon. Otr pobntég dwmictwoav Ot «Eekvd
Aéyovtag ™ péBodo kat Tov Tpémo dikaoroynoney. Ilapatypnoav emiong 6Tt «dev
VILAPYEL GVYKPLoT Tprydvev. [vetal meptotpoen tov Pacikod oyUaTog e ¥pnomn
NG OYOTOUOL MG AEOVa TEPIGTPOPNG N SUTAMVOVTOG TO GYNUA OTO dVO GE OYEOT e
™ OY0TOUOY». ZOUP®VO, HE Evay dAlov poabnt « o Houel ypnowonotel tn dyyotdpo

®¢ AEova GLUUETPILOCY.

H amodektikn dodikacio Tov Oewprjpotog amd tov Houel avaxdiece ot pvipun tov
HoONTOV TIC TOKTIKEG OmOOEENG TOL  YPNOLUOTOOVGOV GTO YLUVAGCLO, OTOV
OKaloAOyovoay TOAAEG TPOTAGES e TAVTION OYNUOTOV Kol OTN GLVEXEWL
datdmwvay 0. ovprepdouatd toug. H anddeién tov Houel pdvnke 6to chvoro tov
HoONTOV — Kot LAAIGTO GTOVG HAONTEC TTOL JEV £JELYVAV OIOUTEPO EVOLOPEPOV YL TN
yYe®UETPia- evyapiotn Kot e0koAn. Kdmotog pabnte v napopoioce pe v omddeién

tov Clairaut.

AxolovOnoe o yoviun cvlntnon avdpeco otovg pabntég ko tov kabnynti. ‘Evag
pabntg €Bece to epodTNUA:  «Avt] Vv pébodo Oa pmopovoape vo TNV
xpNoLonomocovpe Kot o GAAes amodeitewg;». H epdnon oyoldbomnke amd &vav
ooppadnt tov: «Kabe popa amodeikvoooue ue omoro tpomo Bewpodue mo evkolo,
apkel vo, Eyovue  mponyovusvws avapeplei kor opicelr ta évvoieg avtégy. O
LoONUOTIKOS e TN OEPd TOL GYoAioce OTL M YAMGGO 7OV YPNCUOTOEiTaL o1
OLYKEKPIUEVN omddeEn elvanr avty g dpdong ko g kivnong. Awdfoce o
onueioon tov Houel: «Eivau erwpeléc va eiooybei ovth n 10600 ™S YeWUETPIKNG
Kivnons o6co to ovvarov mio Cexabopa. Kepoilovue molld omo v amoyn THG
COPNVELNS KoL THG OKPIPELOS THS YADOOOS Kol EILAOTE KOADTEPO TPOETOLUAGLEVOL VO
ELOOYAYOVUE OPYOTEPA. TIG EVVOIES TOV XPOVOD KO THG TOXOTNTOS OTHV KIVHUOTIKH.
Eniong mAinpopopnoe tovg pabntég tov Ot 1o keipevo tov Houel mpoPAinuartilel Tov
avVOYVOOTN OYETIKO HE TN OKOTMUOTNTA O01EE00IKOY  avaPopdY GTOV  TPOTO
STOTTOONG Kot cVLVTAENG TOV AMOJEIKTIKOV KEWEVOD Kot pdAota o€ €va PifAio Tov
omoiov Pootkdg otdyog gival 1 opydvmon kot 1 pebodikn mapovciocn Pacikdv
YVOCEDV GYETIKMOV pe T0 vrd eE€taon yvmotiko aviikeipevo. Ouwe o Houel kot o
Clairaut apgiopfntodv tovg okomole £vog emtvonTikoy kelpévov. O kabnynmge Bétet

oTovg polntég tov tov mpoPAnuaticpd: To keipevo mpémer animdg vo meicel tov
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avayvaoTn Yoo TV ophotta TV STLIOUEVOV KPIGE®V 1| UNTOC TPETEL VL

emdhEEL vo, Tov dapwrticet yia oo vrootnpilel o Houel (Barbin et al, 2001);
Ot podntég oyoriacav:
MI1: Qpaia, paivetor ebkoin n amooeiln aira waw¢ Oo. thy orepTod,; »

M2: Euévo n oimiwon koi todtion pe kaldmrel, allo tas Qo thy kavo rpoktikd, Oo

OITAWO® TOV TIVOKO, 1] TO TETPAOIO,

M3 Ilpérmer va Exw éva wolkior uall pHov vo Kovaw TEAELO GYHUO. YLO. VO, TO KOW® KOl VO

TO TEPIOTPEY .

M4: «Exyovue ovovnbicer o GAAn amodeIkTiKn O100IKATLO UEYPL TWPO TOV GTHPILETOL OE
OPLOUODG, TPOTATELS, BewPHuOTa UE IO AOYIKT) GOVOEOEUEVO EVED OTH TOD TPOTEIVETAL
TOPOTOV® EIVAL UEV TOAD EDKOAN, OALG Qv OEV GYEOIOTTEL TO TYNUO KOAG OEV UTOPEIS

VoL TO OIKOI0AOYNOELS, ONAadn dgv Ba tontiotodvy.
MS5: «Mov Obpuoe am0deileis wov kbvaue ato Anpotiko kai oto I ouveacior.
M6: «Eivar amodeilelg yio pikpa moioion.

Agitepo Osdpnuo

To Beodpnuo mov ot cvvéyela peAétnoav ot pabntés, mapatiBeton oto Piiio TOL
Hadamard, J. (1898), Lecons de Geometrie, 13" £xdoon (1947), Touog I, kepdoo II,
[Mapiot, ogh. 23), (mapdptnpa 3)

Ozopnuo: Ze éva Tpiyovo 1600KEAES Ol amévavtt TAELPES elvar .

ioeg (ewc. 9).

[leprotpéyte ™ yovie BAD yopo ond tov govtd g, 10 AB
naipvel v katevOvvon Al kan avtiotpopa. Asdopévov 6tL Too AB
kot Al elvan ioa, to onueio B Ba aviikatactmoet 1o onueio I' kot Ewéva 9

avtiotpoga. Emopévmg, n yovia ABI" Ba £pbet ot yovia AI'B, €161 dote avtég ot

dvo ywvieg va givar iogg.

Ot poBntéc Ko ot padnTpleg oyoAiacay 4Tl av Kot TPOKELTOL Yo Pio «TTOAD EEVTVIY
am6delEn Kot pdAoto apketd mapopola pe v omoden tov Houel, givar dvokoro

va TV amodeyBovv 0e00UEVOD OTL GTEPEITOL EMGTNUOVIKNG TEKUNPimoNG. ZOUQ®Va
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pe kamowovg pabntéc «Eivar omodeiln yioo uikpo, moroiay. Kdamowot pontéc v
Oeopnoav «mo mpaktikny. AAol podntég oxoAlacav: «O1 mponyoduUeves amooeilels
NTOV  ETLOTHUOVIKES KOL OTOTEAETUA. AOYIKWV oKkEWewVy. Ol HoONTEG e HELOUEVO
evolapépov yuo. TN yeopetpia aflohdynoav Oetikd tov TPOMO  SOTOHTMOONG TNG
anddelne. Omwc avépepav, m e€nynon Ntav coeng yopic vo mpodmobitel

€EE10IKEVUEVEG YVDOELS.

O poOnuotikodg evnuépwoe Tovg MadNTég Katl TG HodnTpleg OTL 1 STHIWGT TOL
okomoVy tng amddeng tov Hadamand Poaciletoar ot yprion ™G €vvolag NG
LETAPOPAS KOL GTOV OPIGUO TNG 16OTNTOG TOV dV0 GYNUATOV. XT1 CUVEXELN GYOMAGE
TOV TPOTO TOPOVLGIOGNG TNG OTO £PY0 TOV. XVUPOVO LE TOV OPIGHO T®V {6mV
oynudtwv 6vo yovieg Bewpodviat icec, edv petaépovtog v pio Tave otnv GAAn
KatopOdoovpe Vo TIG KOTOOTGOVUE TOVTILONEVEG. AVO 10eg Ywvies Hmopovv va
tonofetnBovv N pio Thveo oty GAAN pe d¥0 daPopeTkovs Tpdmovg. O kabNyNTNG
TOVIce 6TOVG HoBNTéEG Tov OTL glvan evdlapépov va yvopilouv 6t 1 péBodog mov
ypnowomomdnke and tov Hadamard kot ovt mov Pprkav ¢ mapodroyn Tng
am6deiéng amd tov Houel ftav o yvooth oty apyaidmta and tov [dnno (nepinov

70 300 n.X.).

Me v mapdtpuven Kou v kabodnynon tov dddokovtog £vag pobntig oyoiiace
ToV TpOTO opydvmwong Tov keévov tov Hadamard kot evtomice v ypfion - udiiota,
pe coPapég cuvropevoelg - Tv €&l otadiov tov Kavova tov Evideidn, mov eivon n
vevikn OMMAwon, 1 €kBeomn yopic e&nynon tev icmv TAeVpdOV, 0 SOPIGUAC LLE avapopd
0TO0 OYNUO ©T0 Oomoio dwutvmmvetol o€ ovtifeon pe MV 16XHOVCA OTOOEIKTIKN
TPOKTIKN TO GUUTEPOGHO, 1] KATOOKEDT LE TNV OVTIGTPOPT TNG YOVIAS, 1 amOdEEn
Kot 10 ovunépacpa. Emiong évag dArog pabnme oyoiiace ™ péBodo avamtvéng tov
EMYEPNUATOS OO TOV GLYYPOEED Kot SomicT®Moe OTL 1 emyEpnuoToroyio etvon
Tapay®Ylkov TtOmov. Emiong mapotipnoe OTL o1 avapopég OTIC TPOTAGES TOV
ypnopomoovvtal, €€nyodviol amd TOvG OPOHOVE HE  EVTOVO  YPAUUOTO OV

nepikAeiovion o€ mapévOeon.

Ot pafntéc ko ov pobntpleg damioctwoav pe tn Ponbela tov Kabnynt Tovg OTI,
o6mwg o Houel, étol ko o Hadamard Baciletar oty évvola g kiviong kot vioBetel
évay TpOTo amdOEIENG TTo KOVTE TN 010160 0N EKKIVAOVTOS 0d TNV TOPATHPNON TOV

yoviov. Ot padntég dsdPfacav otnv avokoivoon tng 0evtepns EKO06NS TOL £PYOV TOV
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Hadamard (1902) to mpocomikd 6yOAd Tov Yo Ty enainbsvon e Tpofrieyng, mov
datvnwoe 1o 1898 (muepounvia g mpdg ékdoong tov Lecons de Geometrie),
OYETIKA pe TNV emidpoacn mov Oo ackohoe TO €Pyo TOL OTNV OVAVEMOT] Kot
HeTappOOIoN TOV AVOALTIKOV TPOYPaUpdTeoV dwackaiiog g yeouetpiag. O
Hadamard onuciooe: «Amo v eupdvion avtod tov épyov, n ddackorio Twv
HaOnuotikay, Kot E101K6, THG YEMUETPIOS, EXEL DTOOTEL — OX1 LUOVO OTIG AETTOUEPEIES THG
aAld ko ae 04o 10 fabog e — Tig pilikég allayés mov olot mepiuevay kai kabolika
anmoitovooy. Eivon o Cexolpaoto yia tovg apyapiovg vo. doviedovy ue v mpoktiKy
Ka1 v oroioOnon, koi oyr miéov ue v Evkleiocia uébodo, tns omoias ™ ypnoiuotnto.

oev eivar oe Oéon va katavoricovvy (Barbin et al, 2001).

Tpito Osmpnuo.

To Bedpnpo mov peretnnke ot cuvéyela datvnmdnke and tov Borel E. Xto épyo

tov Geometrie (1905), Paris, p.34. (mopdptnua 3)
Ozopnuo

Kolobpe Bdon Tov 1606KEAOVG TPLYOVOL TNV ATEVAVTL TAELPE
ard v xopven. Ta dvo dxpa B wor I' g Pdong elvan
GUUUETPIKA ®G TPOG TOV AEOVA GUUUETPIOG TOV TPLY®VOV (E1K.

10), mpokvmtet Ot

A

Osopnua 2.

Ewoéva 10

Ot dvo yovieg g Pons Tov 160oKeEAODS TPLYOVOL gival ioeg. AvToTpOP®S, OV Ot
yovieg g Baong Tov Tprydvov eivan ioeg, 10 Tpiywvo elvarl 100oKeEAES, emedn eivan

0pOTA CLUUUETPIKA GE GYEGN e TNV KABeTn oL diépyetan amd 10 PEGOV TG PAcTG.

Ot pobntég aviianednkay apécms 6Tt TpoKettar Yo po amdoeEn mov Pociletor o
YPNOM TNG CLUUETPIOG. Xg €pAOTNON TOL TOLG OomMVOVVE 0 UABNUATIKOG TOVG Kot
A(POPOVGE GTOV EVIOMIGUO TOV AEOVA GLUUETPIOG TOV 1006KEAOVS Tprydvov ABIT ot
naONTéG avEéQepav: «acovas TOUUETPIOS VOGS aynNuatos ovoudleton n evbeia wov
Xwpilel o aynuo. ge 000 UEPY, TO OTOLO. GOUTITTOVY, OTOV TO GYHUO. OITAWOEL KaTd,
LKOS NG evbelacy. XNV €pATNGCT OV LITAPYEL GYETIKN amdOEEN TOL BE®PLATOC, OL
pnantég mapatnpnoav: «Kaver vmooeileis oty apyn mpiv 10 Oewpnuo koi [e TOV

POTO OVTO OElyveEL TOV TPOmo. Mdallov Oswpel 0TI DTEGC 01 EVVOIES GYETIKO, UE TH
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OVUUETPIO. EIVAL YVWOTEG KO TPETEL VO, TIG OKEPTOVUE UELS o1 uolntécy. Tlpaypartt, o
Borel vevOupilet tn cvppetpio kot cvykekpipéva Oewpei 6Tt opropéva ototygio OTmg
N ovppeTpia glvar 1660 YvOOTH OOTE dev VIAPYEL AOYOS Vo amoderyBovv. Omwg
xopokINPotikd avagépet: «Eivar opatd cvppetpika». Evag pabnmc oyoAiaoce:
«yvapilovue 0Tl TO 1000KELES TPIYWVO Exel Evay aLovo, COUUETPIAS KoL OTL 1] COUUETPIO
owatnpel g yovieg ioegy. O kabnyntg evlappuve tovg nadntég tov va avatpéEovv
OTIG TPONYOVUEVEG OMOJEIEELG TOV GYOMAGTNKAY KOTA TN OldpKeln TNG SdacKAAL0G
Kot vo, avalnTieouV TIg KOWES avapopEég Tovg pe v amoddelén tov Borel. O pabnrég
KoL 01 LoONTPIES EVTOMIGAV TIG OLOLOTNTEG TOL VILAPYOVV OTIG GYETIKES AMOOEIEEIC Kot

aQOPOVV GTOV TPOTO HATHTWGNG KL OPYAVMOGNG TOVG.

Emiong oyoldotnke OTl €MQPLAOKTIKEG CTAGELS Y10 TNV EMAOYN KOl TN SOOKTIKY
EPOPULOYN HOG TETOWOG HOPONG amodelEng viobetobvior omd évav TEPLOPICUEVO
apBpd dackdAwmv Tov entBvpody va dttnprncovy pe ke Tpdmo Eva VKAEIDEIO GTLA
o1 SWOCoKAAID KOl GTNV EMCTNUOVIKY] TPOGEYYIGT TNG YEMUETPIOC, VITOVOUEDOVTOG 1)
AKVPMOVOVTAG LLE TOV TPOTO AVTOV TOVG UETACYNUATIGLOVS GTOVG TPOTOVG AmOOEENC

mov moapabETouy T Kelpeva.

Epyocio 6" (1 s 15aktikn dpor)

To Ocpnuo ortme £yel 0modoyfsi oo To oyoika Bifpria To I'sousTpiog
TOV TEAEVTOIOV 70 YpOVOY

[Mo v tedevtoio SWOOKTIKY OPO TOV ONUIOVPYIKOV EPYUCSIOV 0O6ONKAY GTOVG
poOntég Kol 6TIG HoBNTPLES Ot amodeilels TG mopamdve TPOTACNS LE TOV TPOTO
TOPOVGIOOTG TOVS GTO GYOAK( EYYXEPION YEMUETPIOG TOV YPAPTNKOV Kol SLOAYTNKOY
070 EAMNVIKO oYoAgio petd tov devtepo maykoouo moAepo ( mopdptnuoa 4). Tnv
gloayoyn tov PPAMov mapovcldcope 6e TPoNYoLUEVO KEPAAN0. XvyKpivovtag To
BPAia avtd SamictOoav TN SPOPETIKN OATUENG TNG VANG (O10pOpPETIKY| GEPA
Kepodoiov and Piprio oe PiPAio) Kor TOV SOPOPETIKO TPOTO OMOSEENS TNG
ovyKekpévNg tpotaons. Il cvykexpuéva, ot pantéc kot ot padntpieg perénoov
TIG ONUEIDOCELS KOt OOTOIMGOV TIG TOPATNPNGELS TOVG. ZVYKEKPLUEVO TOPOUTPTCOV
611 10 Bepnua otov X. Mrapunactddn (1948) éxet mapopolo amddEEn Le vty OV
npoteivel o Hadamard pe ) dapopd 6t o Hadamard mepiotpépetl 1o tpiymvo, evd
010 Bedpnua epgaviCovror 000 tpiyova. Onwg daunictwoe Evog pabntg, To Eva amod

Ta. dv0 Tpiymva emavorlapupdvetal o oyéon e T0 GALO GOUE®VA [LE TNV ATOdEIEN KO,
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TEMKA 1 100TNTA TOV YOVIOV OTOOEIKVIETOL UE EPAPLOYN TOV 10OV YOVIOV A Kot o
€101 OOTE M TAEVPA Ay Vo «TECE TNV TAEVPA AB kol n TAevpd aff va «mTéceyy otV
mievpd AT. O tpomog amddeEng tov Bewpnpotog amd Tov N. NikoAdov (1953) etvar o
idlog pe avtov mov vioBétnoe o Legendre ypnoipomoldviog T OGAUEGO KOl THV
100TNTO. TOV TPIYyOVOV. Avtifeta, ot pobntég kot ot padnpleg 0ev dlOmIcTOGAV
opO1OTNTEG LETAED TG 0mddeEng tov Bewpruatog Tov . Ioavvion (1968) e avtég
oV PEAETNOOV KATA TN StdpKeELn TN dNpovpykng epyaciag. [TiBavotata ot pabntég
dgv KatavoOMmoov omOTO Tn AOYIKN NG amOdElENg Kol YPNOYOTOIOVTAS TG 1OM
KEKTNUEVEG YVOOELS TOVG Bedpnoov 1010 Kot «1God0VOUN» LE TNV avAyvVOon TV
tpryovov ABIC kot AT'B mov omv mpokewévn mepintmon Olagpopomoteitat.
[Tpotabnke n e&nynon 6t 6to PiPpAio avtd dvo omoradnmote onueia A, B piag evbeiag
€ opifovv V0 dwatetaypéva Levyn 1o (A,B) kar 10 (B,A). Apov 10 (gbyog (A,B) tav
onueiov g egvbelag € opiler o avtv pia popd, 10t 10 (evyog (B,A) opiler pia
GAAN QOpA JPOPETIKN TNG TPAOTS. AV 1 pion opd ovopaotel Betikn, n GAAN Oa
ovopaotel apvntiky. Ot padntéc oxoriocav 6Tt 11 GLALOYIGTIKY TG ATOOEIENS TOVG
Bopilel Ta Stavoopata. Agv Tapéretyay OUMG VO, ETICTULAVOLV TH SVGKOAIN QLTS TNG

amodEIENg TOL BePNUATOGC.

Ot pantég Bewpov 6TL N anddeén tov Bewpnuotoc and tov  X. Iamoavikordov
(1975) éyer meplocdTEPeg opodTNTEG HE TV 0mOdelEn mov mpoteiver o Borel. H
dwmiotwon oavt Pacicmnke otV opyN TNG CLUUETPIOG 7OV OVOPEPETOL CTNV
am6delén tov Borel. O Borel déyetar 611 10 1000KeEAEC Tpiyvo €xel Evav aEova
ocvppeTpiog Kot 0Tt 1 cvppeTpio avt dratnpel T1g Yovies. e avt v anddelén apol
amodekvEL OTL M| kGBeTOC Ao v Kopven A ot Paon BT eivon pecokdbetog, ot
GUVEYELDL OVOPEPETOAL OTNV GUUUETPIN Y10 VO aodeiEeL OTL Ol TPOoKeEiEVEG 6T Pdon

yovieg glvan ioeg.

[Ma v anddeén tov Bewpnuatog and tovg IHoamapryoni-Xxadd (1977), tov k. A.
Alpumvion k.6. (1996), tov k. I.Oopaion k.¢. (1999) ka tov H. Apyvpdmoviro K.4.
(2001) ot pobntég JSwmictwoov TV TANPN TOOTION NG W OVT TOV GYOAIKOV
gyyepdiov tovg. Emiong, ot pabntég Mimoav 6Tt mpdkettan yio. po amddeln moAd
€OKOAN OTNV KOTAVON G| TG, OV KOl 0EV NNTAV EDKOAO VO GKEPTOVV VOl YOpAEOLY TNV

dyotoLo.
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210 onuelo avtd TEAEIDVEL M| EMTA®PN OMovpykn epyacia. Emdiwybnke pécm
OLTNG TNG OO0KTIKNG TPOTOCNG VO GLVIVAGTOVV SKPITE Lo LLOTO TOL AVOADTIKOD
TPOYPAUUATOG GTOVIMV (YEOUETPia, 10TOPia, 1oTOpia TG YEWUETPING). ZTO COUO TOV
KEWEVOV TOV CLAAEYONMKOV Kot peAeTOnkav amd Tovg pobntég Kot pabnTpileg
ocvunepnedncav tapadépota and Tig apyaoeAinvikég myéc tov 300 m.X., Kot amd
10 épyo okt® [dAAwv pobnpatikedv tov 1600-1900 p.X., xabohg emiong wou
OTOCTAGHOTO OO OKT® oyolkd PiPiia yewperpiag tov tedevtaiov 60 ypdvov.
Ad6OnKov 6ToVg HaBNTEG VAL EpYOciog LE TO TPOTOTVTO KEIHEVH, CLVOSELOUEVA
OO VEOEAANVIKY| LETAPPUOT £TCL MOTE Va. d1eVKOAVVOEL | epyacia Tov padntov. Ot
padntég 01€0ecav moAd Alyo ypdvo epyaciog 6To omitt Kot OAN 1 TPOETOUAGIN TNG
gpyaciog olokAnpmdnke amd tovg nabntég oe KhMpo cuvepyooiog oty taén. 'E&t (6)
noontéc- évag amd Kabe opdda-a&lomoincay Tig YVAOGCELS Kot TIG 0e&10TNTEG TOVS OTN
YPAON TOV  GUYYPOVOV YNOOKOV Kol TEYVOAOYIKOV HEGOV  cvuBdAlovtog
OTOTEAECULATIKE GTNV EMLTVYY] TOPOVGIOCT] TOV EPYAGIOV OO TOVSG GLUUAONTES TOVG,.
Koatdpepav vo ynelomomcovy 10 €VIVTO LAIKO T®V €PYOCIOV PE OKAVEP Kol Vol
TPOPAAOVY T KEIUEVA TOVTOYPOVA UE TNV TPOPOPIKN TOPOVGINCT) TOV EPYUCLDV

oTNV OAOUEAELD TNG TAENC.

Kotd ™ odpkelo g ekmévnong g OMMovpykng €pyaciog ot pobntég kot ot
pobntpleg €0e1Eav  evolpEPOV Kot cvppeteiyav mpdbvpo oe OAa To oTAdW
vAomoinong ™g. O TpOTOC GLUUETOYNG TOVG OAAG Kot 0 BaBUog Tov EVOPEPOVTOG
TOVG EMNPEAGTNKE A0 TO YVOOSTIKO TPocavaToMoud toug. Ot pobntég kot pabrntpileg
LE COON TPOTIUNGCT TPOG TIS OVOPOMIGTIKEG GIOLOES KOl TO YAMGOKA pHobnuoTa
avéAafov TN UETAPPOCT] TOL OPYOLOEAANVIKOD KEWEVODL OTO VEOEAANVIKA. Omnmg
oxoMooav, T0 TPOTOTLTO KEILEVO NTOV « APITTO OOUNUEVO GOVTOKTIKGY. ZVOUUETELAV
HE To LOAOUTOL HEPT TNG OUAONG TOVUG OTN GLAAOYY TANPOPOPUDY LE 1OTOPIKO
nepleyOpeVo. Me Tig Ploypapikéc Kol 16TOPIKES TANPOPOPIES, TOV CLYKEVIPMOAY KO
napovsiocay, Katdeepov va avadei&ouv 660 to duvatdv KoAOTEPA TO KA NG
avTIOTOYNG 1OTOPIKNG EMOYNG KOl VO GUVOLAGOLV ONUOLPYIKA OV0 YVOGTIKA
avtikeipeva, TV 1otopio Kol o PoONUOTIKE, TOV TOPUdOGLoKE O10ACKOVTIOL MG
aveCdptnta podnuata yopic ecwteptkn cvvdeon HeTald tovg. Ot padntéc Kot ot
pabntpieg epydomkay pali pe v opdoa Toug yio TNy €DPECN TOV IGTOPIKMV TNYDV
éxovtag TN OkplTikn Pondeta kot KaBodynon mme ELoAOYOL OV TOVG TPOTELVE

oxetikn  PipAoypaeio  pe  yneokod  TANPOEOPOKO  VAKO (Y. YNOLOKEG
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EYKUKAOTTOOEIEG, MAEKTPOVIKEG dlevBuvoelg yuo avalnmon vAMKov) Ko Kot
OTOPIKEG TTNYEG O€ EVTLTN HOPPN (T.Y. OYOMKA 1GTOPIKE £YYEPIOLN, EMOTNUOVIKA

IGTOPIKA CLYYPELLOTO KOl IGTOPIKEG LEAETEC) .

Ot pantég pe TpocavaToMGd TPOog TG BETIKEG OTOVOEG avéAaPav otV TAElOYNOia
TOVG TNV TTAPOLGINCT TOV amodeiEe®V KOl TOV GYOANGUO TOV OIITEPOTHTOV TOVG
OTOV TPOMO OlOTUTTMONG KOl OPYAVMGNG TOLG. XVYKPIVAY Kol OVTITOPEPAAAY TOVG
TPOTOVE amOOEIENG EVTOTILOVTOC TIC OLOIOTNTES Kot TIG dtapopég Toug. Katébeoav Tig
TPOCHOTIKEG KPIOELG TOVG KOl GLUUETElYaV oTn Oe&oywyn €vOg OlepeuVTIKOD Kot
YOVILOU SlOAOYOV HE TOVG GULUUAONTEG TOLG YO TIC TPOCMTIKEG EMIAOYEC KOl
WnTePOTNTEG TOV YEOUETPOV GTOV TPOTO OPYAvEOoNG KOl TOPOLGIOoNG NG
OmOdEIKTIKNG  Oladikaciog tov vnd pedétn Oswpnuatos. To  onuavikdtepo,
aglomoincov Tn CLAAOYICTIKY] TV amodeitemv mov peleTOnkav oty TaEn Kot

npoTEWVAY VEEG HEBOOOVS AmOdEIENG TOL BE®PNUATOG.

Ot pafntéc pe p€tplo eVOLOPEPOV Yoo TO. HOOMUOTIKE KOl To YA®MOOIKA pobnuoto
avélofav dpacTikd PpOAO GTNV OPYAVMOGT KOl GTOV GYEOIAUGUO TMV TOPOVGLAGEDY TMV
ocoppadntov tovg. Emiong avdioyo pe Tig duvatdmtég TOUG  GLUUETElXOV
OTOTEAECUATIKA GTN GLAAOYN TOL 1GTOPIKOV VAIKOV KOl GTOV GYOMOCUO T®V

HEAETOUEVOV OmOOEIEEMV TOV BE®PT|LLATOG.

[Sttépmwg onpavtikn amodelydnke n epyacia v padntdv 6To TAAGIO TOV OUAI®V
tovc. Ot pantég epydotnkav 6e KAlpa ayaost)g cvuvepyosiog kot oAAnAeyyoms. Ot
poONTéG KATAPEPUV VO GLUVTOVIGOLV ONMOTEAEGUOTIKA TNV €PYOCiO TOVS Kol Vo
SCPOAMGOVY TNV IGOTIUN KoL TNV 1IGOPPOTN GUUUETOYN] OA®MV TOV HEADV TNG OLASOS
oTNV KOWwn Tpoomdeln. avamAnpOVoVTag 0 £vag Tig advvopieg tov dAlov. Me diia
Ay oty emtuy]  OAOKANPWOM  TNG  ONMMOVPYIKNG  gpyocioc  ovvéPade
OOTEAECUOTIKA €KTOG OO TOV TPOcSOTIKO (A0 Kol TNV OTOMKN mTpoomddeio m
SUVOLIKT TTOL OVETTLEE 1) opdda TV podntdv. Ot pabntég Tapovsiocay Le AVEST| TIG
gpyacieg Tovg, dev dloTacHV VO TAPOLGIACOVY TANPOPOPIES TOV ElYOV TPOCOTIKA
enefepyaotel Kol VO TPOYWPNGOVV GTN OOTLIMOT] TPOCOMIKOV KPIGE®V Ko
TOPATNPCE®V GTO £PY0 TV yewueTpwv. H cvppetoyn oe opadikés epyacieg kot to
TVEDLLO. CLVEPYOGIONG TNG OUAdNG EVioyvoav TNV oWTOTENOIONON TV pontdv Kot
OTOLLAKPLVOY TOV POPO TPOSOTIKNG «EKOEONG» TV HobNTOV KOTE TNV TOpOoLGIiaoT

TOV EPYACIAOV TOVS GTNV OAOUEAELN TNG TAENC. X& aVTO GLVERAAE KOl TO YEYOVOS OTL O1
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pafntég ko ot pobnTpleg  elyav MOM evnuepwbel amd tov kabnynt tovg OTL N
OTOMIKT) TPOOTADEl KoL Ol  EMOOCEIS TOLG OTIS OUOOIKES  ONUIOVPYIKES

JpacTNPLOTNTES OEV LIOKEIVTOL GTOV EAEYYO HLOG TUTTIKNG a&loAdyNnong.

Ot pobntég kol ot HoBNTPLEG HE TN CULUUETOYN] TOVG OTN ONUOLPYIKN €pyacio
evioyvoav kot gupdbovav T YVOGCELG TOVS OTN YeouETpia kKol oTa pobnpatikd. To
ONUOVTIKOTEPO, Ol HOONTEG GLVEIINTOTOINGOV TMOC TO HOONUATIKG OV Epevav
oTdola, OAAG e TO TEPAGUO TOL YPOVoL eEEAONCAY Kl dlapopomolOnKay.
Awmiotooov 6Tl TOLAGYIGTOV GTN SLAPKELL TOV TEPIOOW®V TNG IOTOPIKNG SLUOPOUNG
TOV HOONUOTIKOV TOV PEAETNCOV «Ta UOONUOTIKG ETNPECTTHKOY KOl QVETTOYOnoav
amoé TOV TOMTIOUO KOl THV KOIVOVIKY KOTAOTOON THS OUYKEKPIUEVIS XPOVIKNG
mep1ooovy. Or pafntéc Ko ot padnTpleg Miwoav 0Tt givar GHGKOAO VL OTOTIUGOVV
ta OeTikd amoTeEAESUATA TNG OOAKTIKNG TPATACTG GTT S100CKAAN TOL HOBLOTOG TNG
veopetpiag otn oyxodkn téén. To oiyovpo Ouwg elvar 6Tt M ddackoiio Tng
veopetpiog pe Paon t dbepotikny cOVIEST NG 1oTopiog Kot TV HadNUATIKOV Kot
™V Kputkn emeEepyacion Tov amodeiEemv g yeoperpiog amd Tovg 1dovg TOLG
pnontég «thpae To vepa» Kot dnuovpynce €va véo O0KTIKO mepBdAlov otn
oyoAkn taén. Evepyomoinoe dAovg toug pabntég dieyeipovtag og dopopetikd Pabuod

TO EVOLLPEPOV TOVG Y10 TO PLAOM LA TNG YEOUETPLOG.
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KE®AAAIO 6°

6.1 CYMIIEPAXMATA

2T0X0C NG MOPOVCAS EPYAGIOG NTAV 1 OTOTIUNGN TOV SIOOKTIKOV Kol LadNoloK®V
OTTOTEAECUATMV TOV TPOEKLYOV OO TNV EQOPUOYN TNG S10OEUATIKNG S10AGKOAMAG TNG
Oeopntikng yveopetpiog ™G A’ Avkelov pe TN SGVVOESN TOL  YVOGTIKOV
OVTIKEWEVOL TOV O1KEIOL podfpatog pe v otopia. Baoikdg mpocavatoMoudg Tov
SOKTIKOV GYESOGHOV NTAV 1 LEAETN TNG OOUNG KOl TNG ATOSEIENS TOL EVKAEIOELOL
Oewpnuoatog amd Tovg pobnTég pécm Mg e€étaomg MG OLPOVIKNG GTOPIKNG
eEEMENG TOV KOl TOV KPITIKOV GUOYETICUOD TOV WE TOLG TPOTOLG amdOEENG 7OV
npotdbnkav amd to Evkleldn JSwokekpipuévovg paBNUATIKOVS TOL  £VPOTOIKOV
SPOTIGHOD Kot TG vedtepng emoyns. H elcaymyn Kot n evoopdtoon g 1otopiog
o1n dWacKoAio Tov podnpatog g OepNTIKNG YEMUETPIOG VITOYOPEVTNKE OPEVOC
amod TV avaykn vaépPacng Tov 6TEVOD TANIGIOV TG «TaPAdOGLOKNG» OdaCKAAING
nov vrootnpilel Tov KAOETO YWPIGUO TOL OVOAVTIKOD TPOYPAUUATOS GE GVTOVOLUOL
YVOOTIKA 7Tedio  avamapdyovtog TOV  KOTOKEPUATIGUO TNG OYOMKNG  YVMOONS
(®gop1AidNg, 1997), apetépov amd 10 aitnuo €100yMYNS LEBOSWV JEPELVNTIKNG Kot
EVEPYNTIKNG HAONONG HE apeTNpion TIG EUTELPIES KOL TAL EVOLAPEPOVTO TOV LOONTOV
KOl HE OTOXO TNV KOTOKTNON 1TNG YvVOOoNS ¢ TPoidvtog dSlepeivnong Kot

Blopatikdmrag.

Y10 mAaicla ovtd 0 PacikOg OOOKTIKOG OYEOOUOG OTOXELGE Oyl HUOVO GTNnV
avamtoén g padnuotikng evyépelag tov pobntov péco g epPdbvvong ko
GTEPEOTOINOTG TNG YVMOTG TOV YEOUETPIKDOV EVVOLDV KOL TOV YEDMUETPIKMOV GYECEDV
OALQL TPOGOVOATOAMOTNKE KOU OTNV KOAAEPYELDL TOV KPITIKOV YPOUUOTICUOD TV
HaONTOV pE TNV TPOKTIKY GOKNGN TOLG GTNV KPITIKY Kol 0T AOYIKN emeEepyacia
SLLPOPETIK®V €KOOYMV amdOEENg Tov 1010V Bewpnuatog, Kabmg kol oty avimTuén
™G  HeBOdIKNG avoAVLTIKNG Kot ovvletikng okéyng tovg (AEIE, 2003).

YuyKekpléva BECaE OC TPAOTO EPELVITIKO EPMTNUO TG LEAETNG HOGC:

2e moio Pobuo ot nobntés Kar o1 LoBONTPIES, 0POD UEAETNOON GUYKPITIKG. O10QOPETIKODS
TPOTOVS OTOOEICHS TOV 10100 BempPNUOTOS, EVIOTIONY KOl KOTOVONOOY TIG OLOYOPES KAl
OUOIOTNTEG OTOV TPOTO EPOPUOYHS TWV OTOOEIKTIKWOV Uedoowv, oty doun koi otnv

opYavmon TV uabnuatikoyv omoogilewv oo v emoyn tov EvkAeion uéypi ki

oNuUEPa;
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Onwg mpoékvye amd o AmTOTEAEGLATO EQAPLOYNG TOV TPOPAETOUEVOV OO0KTIKMDV
OpPACTNPIOTATOV, Ol LOONTEC Kol O1 HOONTPLEG HEC® KPITIKNG UEAETNG TTOPUTPNCOV
KOl KOTOVONOOY TIG OUOWOTNTEG KOl TS OPOPES TOL €UPAVICEL O OMOJEIKTIKOG
oLALOYIGHOG Tov Eukeldn ¢ mpog Tov TpOTo Topovsiog, SOUNG Kol OpYavmong o€
oyxéon pe 660VG TopaTifEVTOL GTO GYOMKO yYEPIO0 Kol pe OGOVG TPOTAONKOY O
dAlovg drokekpluévovg pabnuatikovg émwg o Herigone, o Houel, o Arnauld, o
Clairaut, o Legendre, o Hadamard «o 0 Borel.

Emiong ot pantéc kot or pobntpieg a&lomoinoay emrotKodounTiKd 10 KEQAAULO TV
KEKTNUEVOV HOONUOTIKOV YVAOCEOV KOl TOV EUTEPUDV TOL OTOKOUICAV OO TN
OYOAMKN OwooKaAld TG vewpetpioag o€ mponyodueveg thEelg kot avémtvEov
OTPATNYIKES EMAVONG TOV HOOMUOTIKOV TPOPANUATOV Kol TPOKTIKEG EAEYXOL TV
ponpoatikov arodeiewmv. Eviomoav «Aabny», «aotoylecy Kot «amAoikdtnTo) oTn
JTOTMOOT OPICUEVOV OMOOEIKTIKMOV GUAAOYIOU®V omd pHEYGAOVS pobnuoticovc.
‘Etor épaBav va vioBetodv kpitiki] ©6TAom OtV TOPEXOUEVT] YVOOYT KOl V.
apeofnrodv yovipo Kot dmuovpywd T podnpotiky «ovBevtion. [MapdAinia
éuabay vo SoTVTOVOVY LE GOPNVELD KO ATOTNTA EPOTNCELS, TPOSHOTIKEG KPIGELG Kot
TEGTIKOVG 1OYVPIGUOVG Yol TNV OKPIBE Kol TNV ETICTNUOVIKY €YKLPOTNTA TOV
TPOTEWVOUEVOV podnuaTik®dv Avcewv. Téhog, o 0dokmv evBAppuve TOVS HOBNTES
TOU VO OVOOLOTUTTAOCOVY TOV OMOOEIKTIKO GLAAOYIGUO KOl VO OVTITPOTEIVOLV Evay
OKO TOVG TPMOTOTLTTO TPOTO ATOSEENS YL TO VIO peAétn Bevpnuo. Me tov tpdmo
avTO 01 PaBNTEG Kot o1 pabnTpleg doknoay TNV ToPATNPNTIKOTNTO, TNV TPOGOYT TOVG
Kot ovértuéov  wkovotnTo  avtocvykévipoone. [lapdiinio eumiovticav )
ONUOVPYIKN @avtacic. Tovg Kot aveErTuEay TPMTOPOoLAla Kot €lebBepn yvdon

(AEIIIIZ, 2003).

Onwg éxet non avaeepBei, n dwoaktikn 7wpdaén eotioce Pdost 1oL O10AKTIKOD
OYEOOGLOV, TN HEAETN ald TOVG MaONTES TG €EEMENG TOV HOBNUATIKOD YAMGGIKOV
KOOIKO 7OV  ypnolpomomnke doypovikd Yoo T OOUNoN TOL  OTOOEIKTIKOV
ocvAloyiopoy TG Bewpntikng yeopetpiag. H avtinyn g Aewtovpyiog TV
LOONUOTIKOV GUUBOA®Y GTNV TOPOy®YN LOOMUOTIKOD VONLOTOG KpiveTol ®¢ Pactkn
npobimdheon eumédwong TV  padnuotik®v  evvolidv Kol gupdbovong  tov
pobnuatik®v yvooemv and tovg pabntéc (Gobert & Clement, 1999). Ot onueiotikoi
nopoL NG UAONUATIKNG YADGGOS ypnoiponoobvtal gite g epyaieio  KatovoOnong

TOV UAONUATIKOV OYECEMV KOL EVVOLDV TOL OEVKOADVOLV TOLG MOONTEC oTnv
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avadlopYavVmOoT Kol LETAPPACT) TOV OO UATIK®OV 10DV 6€ cOUPoAN EiTE MG epyarein
emkovoviag mov Ponbodv tovg pabntég oty €kbeon TV HOONUATIKOV VONUATOV
KOl OTNV OTOTEAECUATIKT) GUUUETOYXN TOVG o€ pabnuotikés cvintoelg (Zazkis &
Liljedahl, 2004, 6.n. oto Ilatcopitov & EpPormtng, 2011). Exkwvodvtag and g

TapadoYES aVTEG BEcape TO 0eHTEPO EPELVNTIKO EPATNILO TNG LEAETNG LOGC!

Tlag ayoriooav o1 uodntés ko o1 uadntpies v eCéliln e uabnuatikng yAwooog ko

TV HoOnuoTiKaY ooufolwv, amo v exoyn tov Evkleion éws onuepa.,

Katd v epoppoyn tov mpoPAendpevov S100KTIKOD cevapiov ot pobntég kot ot
padntpleg kKAnOnkav va mopakoAovdncovv v eEEMEN TOV CNUEIOMTIKOV GUGTOTOC
™G podnuotikng YyAmwooog kot ocvykekpiuéva ) Pabuoio aviikotdotoon Tov
TEPLYPAPLKOD KO OONYNUATIKOD AGYOVL TOV HoOMUOTIKGOV PE TN YpNoN OAYERPIK®V
SLUPBOA®V, KEPAAAIOV YPOUUATOV TNG AAPAPNTOL (TT.X. Yo TN OAWGCT] TOL TPLYDOVOV)
Kol GAA®V GTEVOYPOOIK®OV LoONUOTIKOV GOUBOA®V Yo T dNAwon g vbeiag, TV
TapAAAN AV gubeidv kot g oxéong wottag. Ot padntég evBappivinkav arnd tov
dwdokovta kafnynt vo omoK®OIKOTOWGOoLY TN oNuUoacio Kot Tr Agttovpyio. TV
ponuoatik®v cuuBOA®V Kot va aElOAOYGOLV  KPLTIKA TNV OTOTEAECUATIKOTNTO TNG
YPNONG  SPOPETIKMOV CNUEIOTIKOV TOPOV amd OOKEKPLUEVOLG HOOMUATIKOVS G
STHTOOT, OPYAVOCN Kol aVATOPACTACT] TOV HOONUATIKOU GUAAOYIGHOV. AVTEG Ot
OWOKTIKEG  dpaoTNPOTNTEG OLVERBOACY oV avdmtuén TV HETOYAOCGIKOV
deClomtov TV paONTOV/IPIOV Kot GTNV KOAMEPYEWL TNG KPLTIKNG YAMGGIKNG

EMLYVOGTG TOVG.

YuyKekpléva, ot pantég Kot ot podnTpleg katovonsav Ot n HadnuaTiky YAdooo
evd evéyetl évav Pabud «avBapecsiocy ot cOAMNYN kol otnv KabiEpwon Tov
HLOPPOAOYIK®Y KOl OOLUK®V OUPOKTNPICTIKAOV TNG, OTOTEAEL TAPAAANAL Eva 0LGTNPA
AOYIKO KATOGKEVOGLO TTOV AVATOPLGTH TOV YParTd AdYo HEG® TmV GLUPBOA®Y 1 EVOG
oLOTNOTOG CLUPOA®V aKkplPels HaBNUaTIKEG GYECELS KOl OVOTNPO JSOTVTOUEVES
pabnuatikée évvoleg ko padnupotikd aéiopato (foatsopitov & Eppaiotc, 2011).
Awpopowoay emiong v avtiinyn 0Tt 10 podnuotikd keipevo amoteAel mpoidv
oLVOLOCUOD  TOAADV CNUEWMTIKOV TOPpOV (Hobnuotikd cOUPOAX, YEOUETPIKA
OYNUOTO) TTOV CUUTANPAOVOLV KOl OAANAETIOPOVV UE TO AUIYDS YAMGGIKO cVOTN U
Yo TNV Topay®yn Aoywka dwapOpouévov vonuatog. TG, HEGm Tov YEPIoUOD Kot

™G KPITIKNG  emeepyasiog T AEITovpyiog TV CNUEIOTIKOV TOPOV TNG YEOUETPIOG
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aoKNONKOV GTNV KATOUOKELN KOl AVATTUEY VONTIK®OV EKOVOV KOl OVOTOPACTACEDY
Tov podnuatikov evvoidv (Goldenberg, 1995), yeyovdg mov cvvéfadre mepaTéP®
oV avVATTTLEN KPITIKNG OKEYNG KOl OTNV KOAMEPYELD TNG SNUOVPYIKNG POVTUGIOG

TOVG.

[MopdAAnio otV TOPOVCH £PELVO EMYEPNOOUE VO OLEPEVVIICOVUE TOV TPOTO
EMOPAONG NG E10AYMOYNG KOU EVOOUATMOONG TNG 10Topiog OTIS OTACELS Kol TIG
nemoldnoel twv pobnTtoOv Kot ponTpiov yuo to  pddnuo g yeopetpiog.

YuyKekpléva OEGaLE TO TPITO EPEVVITIKG EPMTNLLOL

Me morov tpomo kai o€ mworo Labuo 0 mPoTEVOUEVOS JLOAKTIKOS GYEOLATUOG, EXNPENCE
TIC OTAOEIS KOL TO EMITEOD TOV EVOLOPEPOVTOS KOL THG EVEPYNTIKNG COUUETOXNS TV
HoOntov ko LoOnTpLdV, Kol UGAIGTO. ODTOV TOV EKONADVOVY  UEIWUEVO EVOLOPEPOV

KOl YOUNAES EMOOTELS OTO HOONUOTIKG, TTO UAONUa THS YeEWUETPIOG,

Onwg dwmotodnke péoa amd 10 TPOCOTIKA GYOA0 TOV OV TOV LonTtdv Kot TV
napatnpnon tov Pabuod kot g TPOOECNS CLUUETOYNG TOVS OTH  JOUKTIKN
dwdwacio, M omodécuevon g OWacKaAiaG amd To TAAIGLOL TNG TLTOTOMUEVNG
ddaokaAiag Kot EKHAONONG TG S10AKTENS VANG TNG YEOUETPIOG KOl O EUTAOVTIGUOC
™G O000KOAMOG HE OUAOIKES SWOOKTIKEG OpacTNPLOTNTEG GLAAOYNG KO KPUTIKNG
eneepyaciog IGTOPIKAOV TNYOV GYETIKMOV e TN Ploypagio Kot T0 16TOPIKO GUYKEILEVO
™G EMOYNG OPAONC TOV  SOKEKPUEVOV LOOMUOTIKOV KOl 1] EMKEVIPMOOT TNG GTNV
Kptikn Becdpnon ™G Oxpovikng €EEMENG T®V  TPOTEWVOUEVOV  HOOMUATIKOV
amodeifemv Tov BePNUOTOG OTOSVVAUMGE TIG GPVNTIKEG TOPAOOYES TOVS YO TO

péonpa g yempetpiog.

[To cvykexpiéva, ot pobntég kot ot padnTpleg avobedpnoav T SOLUOPPOUEVY
LEGM TNG OYOAIKNG EUTELPIRG AVTIANYN TOLG Y10 TAL LOONUOTIKG O OTPOCGOTO GUVOAO
EMOTNUOVIKOV YVOCEOV 1 GKOUTTOV HOONUOTIKOV KOVOVeV. AvakaAvyov tnv
avOpOTIVN TTLYN TOV PAOMUATIKAOV KOl TO, GUVESECAV [LE TOV KOWVMOVIKO- TOMTIGUKO
Kot 16ToptKd TAAic10 GOAANYNG Tovg. Ot pabntég Kot ot padnTpileg perétnoay Kpirikd
TG amodeifels TV HEYOA®MV HOOMUOTIKOV KOl KOTOvONoov TIG OVCKOMES TOv
OVTILETOMIGOV Ol pLodnuatikol 61 StHmGT Kot 6TV OpYAvVMGT TOV  OTOOEIKTIKOV
GLVALOYIGHOV TOVG. AlOTIGTOGOV EUTEIPIKA TNV VTOPEN ETICTUOAOYIK®OV EUTOOIWV
ommv avalntnon ¢ HobNUoTIKnG aAn0elag Kot 6t SIpUdpe®oT TOL HaONUATIKOV

CLAAOYIGHOV G  «QULGLOAOYIKO» OTAO0 NG  OdKaciog  @pipavens g
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emotnuovikng okéymg ( Brousseau, 1997, 6.m. oto Mioylov, 2017). 1o mhaicia
avtd ol pobntég/tpieg vioBEoav otdon YOVIUNG apeloPfntnong g HabNUoTIKNG
«owbevtiogy. Amevoyomoinoav To TPOCOTIKA AGON Kol TIG SVOKOAIEG TOVG OTNV
KOTavOnon Kol EQOPUOYN TV YVOGE®V NG YeoueTpiag. Télog, n dwomictwon tov
nafnTov otL évag duovONTog HOONUATIKOG GLALOYICUOG Elval ATOTEAECIO OOVAELNG
EKOTOVTAO®MV YPOVOV UEXPL VO PTAGEL OTN TEAIKT] HOPON TOL, TOVS EVOLVAUMGCE
yoywka (Bakker, 2004) kot dtapdppmoe Tig cuvONKeEG oG SuvnTikng eKAoyikevong
™¢ eofiag Tovg mpog ta padnuatikd (Russ et al., 1991), eEacparilovtag Tovtdypova.

TIG TPOVTOOEGELS Y10 TN SLOUOPP®ON oG OETIKOTEPNG GTAGNG TPOG TO LABN A OVTO.

H 1ot0pwcn mpocéyyion g ddackariog Tov ukAeidelov Bempnpatog Aeltovpynce ®g
TOPAYOVTAG OLEYEPONG KOl OVOVEMGNS TOL EVOLUPEPOVTOS TOV HOONTOV Yoo TNV
eKpadnom Kot kpitikn HEAETN TOL €LKAEIdEIOV Bewmpnuotog. Alomot®Onke OTL M
SHOpP®oTN TV oTdcE®V TV pontov  emmpedonke omd TIC HoONCloKES
TPOTNGCELS TOVG, TS EMOOGELS TOLG GTO HAONUa ™G yempetpiog kKot Tov Paduod
EVOLLPEPOVTOG TOVG Yo To pabnua. ITo cvykekpyéva, 1 mpoPieyn tov SdaKTIOD
OYESOGLLOV Y10 TNV avalNTNoT Kol TOV KPITIKO GYOMOGUO 1GTOPIKAOV TNYDOV Kol Y10
™MV TOPOAANAN HEAETN TPOTOTLI®V KEWEVOV OTNV opyoic €AANVIKN Kol TN
LETEYYPAPT TOVG GTN VEN EAANVIKY| TPOKAAEGE TOV €vOOLGLAGUO TOV HOONTOV Kot
LoONTPIOV e TPOTIUNGN TPOS TIG aVOPOMGTIKEG GMOVOES Kol KIVNTOTOINGE TO

EVOLOPEPOV TOVG Y10, TN GULLUETOYT TOLG GTO LAON LA,

Ewdwkdtepa yuoo Tovg pobntéc kot tig pabnTpieg e TPOGAVATOMGHO TPOG TIG BETIKES
emotNueg M un ovuPatikn owackorio g BeopnTikng yewpetpiag péow NG
OlPOVIKNG UHEAETNG Kol KPUTkNG  enelepyaciog TOV  OPOPETIKMOV  EKIOYDV
amoOdEIENg TOV €VKAEIDEIOL Be@PNUATOG AVETPEYE  TIG OLOUOPPOUEVEG TPOGIOKIES
TOVG KOl OvVOVEMGE TO HoBNolaKo evdlaeEpov tovg. EvBdppuve v evepyntikdtepn
OGUUUETOYN TOLG O M0 OOIKAGIO. OTOOOKNG OVOKAALYNG KOl O1KOOOUNoNG NG
padnuotikng yvoons. Ot pontéc ocvppeteiyov mpoédopa 6€ AGKNGES ONUOVPYIKNG
avad1OTOTIMOONG KOl OVOKATOOKEVTG TMV TPOTEWVOUEVOV amodeiewV evd TapdAinia
evBappOvnkay o1 SWTOHTOON TPOCHOTIKMOV EVOALUKTIKOV omodeifewv  Tov
Beopnuotog. AvEntuEav Tapaywylkn okéyn Kol acKOnKay otig dtadikaciec evpeong
padnuotikov Acewv. H emrvyia tov podntov oty oouncmn opbod amodeiktikon

GLALOYIGLOV TOVG Ttapeiye BETIKN avaTPOPOdOTNO Kot GUVEPAAE GTNV EVIoYLON TNG
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OVTOTETOIONONG, OTNV AVAVENDGCT KOl TOVOGN TOV EVOLOPEPOVTOG TOVG Yo TO LLAOT oL

G YEOUETPLOG.

IMa tovg pabntég mov onueiovay 6T GYOAMKN S1AOPOLT| TOVS YOUNALS ETOOCELS OTA
LOONUOTIKA Kol EKONAMVAY LEIOUEVO EVOLAPEPOV YLOL TN YEMUETPIQ, 1 EI00YMYN 0N
daokaAio dpacTNPOTiTOV PN OXETILOUEVOV OVGTNPA KoL HOVO UE TO YVMOGTIKO
avTikeipevo tov ponuoatikdv (m.y. avalitnon PiPAloypoeikdv mymv, HeAETN NG
YPNONG TOV GNUEIWTIKOD GULOTAUOTOS TNG HOOMUATIKAG YADGGOS OTN OloPOVIKN
e€EMEN tov, ohykplon NG SOUNG KOl TOL TPOTOV TOPOVCINCNG  JLUPOPETIKMV
amodeitemv tov dov Bewpnuatog) avénce T S1A0ecN TOLG YL GLUUETOYXN OTN
OWOKTIKY TPAEN Kot KIVNTOToiNGe TV TPOCOYN KoL TO EVOAPEPOV TOVG Y10l TH UEAETT
Kol Kotovonorn g amodetng tov Bewprjuatoc. IlapdAinia, m mpdPfreyn tov
OOKTIKOD GYEIOOUOD YloL TNV VAOTOINGCT OHASIK®V OPACTNPOTATOV KOl M
onNuovpyiot TOV KOTAAANAOL GUVEPYATIKOD KOL QIAMKOD KAMUOTOG OTIS OMAOES
gpyaciag TtV poONTOV SEAvcE TOLG EVOOLNGUOVS TOLG YO EVEPYNTIKOTEPM
CLUUETOYN TOLG ©TO uaOnua, evBdppove v  ovéinyn npwtofoviiag Kot

ONUOVPYIKNG OVTEVEPYELOS TV LOONTOV.
[NTEPIOPIZEMOI EPEYNAZX

Onwg Mo €xer avaeepbel, oty mopovca €psvva Bécape wg Pacikd otdéo TV
OmOTiUNoT TOV HoONCLOK®OV KOl SIO0KTIKOV OTOTEAEGUATMOV KOl TOV OAAXYDV TTOL
EMEPEPE OTIG OTACELG KOl GTIG OAVTIMYELS TOV LOONTOV 1 EIG0YMYN TOV IGTOPIKOV
KEWEVOV oV oYolkT dwdackaAio g Bempntikng yeouetpiog. Ta cvunepdopota
npoékoyav amd v enefepyacio Kol GYOANGUO TOV TPOCOTIKOV GYOAM®V T®V
padntaov/tpov me A’ Avkeiov mov GUUUETEIYOY GTNV LAOTOINGCT TOL TPOTEWVOUEVOL
SWOKTIKOV oYEOOCUOV. ATO TNV GTIYUN TTOL Y10l T GLAAOYT TOV EPELVTIKOD KO TNV
eCayoyn tov ovumepacudtov oev aStomomdnkoy epyoieion moGOTIKNG HeBOSOL
épevvag oev givarl duvartn 1 yevikevon tov cvunepacpatov. H peiétn dpmg dev yhvel
™V gpeuvnTiky] ™G a&io OE0OUEVOL OTL TO EPELYNTIKO EVOLOPEPOV ECTIOGE OTNV
aviyveLSOT TOV PNTOV Kol VITOPPNTOV HAONGIOKOV avoyK®OV TOV Hodntov, Kabng Kot
TOV OAAOYDV TOL EMEPEPE 1 EVOOUATOON NG 10TOPIOG TOV UAOMUOTIKOV O1TN
OWOKTIKY TTPAEN OTIS GTAGELS KOl OTIS TOPAdOYEG TV HaNTdV Yo To udonpo g
veopetpiag. H a&lomoinon avbeviikdv 6£00UéEVOV 0md TIC TPOCOTIKES PN YNOELS TOV

pafntov  dlevkOALVE TNV aviyvevom Kol TNV avAadElEn TV TPOCOTIKOV
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VONUOTOOOTNOEDY TOVG Y10 TN O0KTIKN a&io TG OBEUATIKNG O1IoVVOESNC NG
BeopnTiKng yeopetplag pe TV 10T0pior TOV HOONUOTIKOV GTN GYOMKN S100CKAAIL
(Iooneidng, 2008). Xta mhaicto avtd kpidnke okdmpo v amopevydei  axpocOTN
KOL APOLPETIKY YADOOOW TNG GTOTIGTIKNG KOl TOV POPUAACTIKOV poviédov (Ioapn &
[Tovpkog, 2015). EEGAAov M YEVIKELOT TOV CLUTEPACUATOV OEV OTOTELEGE GTOYO TNG
épevvag. O1odo&ior Tov €peLVTA NTOV VO CUUTANP®OOEL UE VEX OESOUEVO TO
avtioToro epevvnTikd medio To. AOKTIKNAG TV Mabnpoatik®v Kot vo dMCEL To

epediopata Yo TepoITEP® UEAETT) TOV EPELVNTIKOD BEUATOG OTO HEALOV.
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6.2 EINIAOI'OX

Soumepacpatikd 1 Swbepatik] TpocEyyon G OwaokoAag TG OempnTikng
veopetpiag otnv A'Avkeiov pe v €10ay®YN Kol EVGOUATOOT NG 10Topiog TV
LoONUaTIKOV GUUPBAALEL oNUOVTIKA 6TV avoPdaduion kot otn BeAtioon Tng ooAKNG
dwaokoAiag tov podnuatog. H dtacvvoeon g yewpetpiog Pe TV 10TOpia S1OAVEL
TIC OTEPEOTLMIKEG OVIIANYELS TOV HOONTOV Yyl TOV HOVOTOVO YOPOKTHPO TOV
poonpatog. Ikavomolel to ddokTiKd aitnuo ywoo TV avadelsn tov avipomvov
TTVYOV TOV HOOMUOTIKOV Kol TNV QUEST) oUVOESH TOovg pe v avBpomvn Con.
[Ipoodidel g véa 01doTOom GTNV OVTIANYT TG YEMUETPIOG amd TOVG HabNTEG ™G
mpoidvtog o Svvapkng dwdikaciog €£EMENC oTov 16TOPIKO YpOVO Kol NG
OMUoLPYIKNG obVOEOG TOV YVOGE®MY, TOV EUTEPLOV KOl TNG HoONUOTIKNG
KOVATOVpOG SropopeTikadv moAttioudv (Tzanakis & Arcavi, 2000). Eniong, Aettovpysi
®¢ mopdyovtag OEYEPONG TOL HAONCLAKOD EVIOPEPOVIOS TOV HoONTOV Kot
Kivnromoinong tov padntdv yoo evepynTIKOTEPT) GLUUETOYN TOUG OTH OWUKTIKY
dwdkacio. Epmiovtilel ) dnuovpyikn eavracio tov pabntdv kot copBailel oty
KOAMEPYELDL TOV KPITIKOD YPOUUATIGHOD TV podntov, Kabng evlapphvel vAomoinon
OWOKTIKOV OpAGTNPOTATOV Y10, KPITIKY €meepyacio 16TOPIKAOV TNy®dV Kol Yl
KPUTIKN epunveios e Labnpatikng okEYng, 0TmG avTh SILOPEOONKE GTAdIKA GTNV
e€ehktikn mopeia avantvén . H emaen pe tig mpotdTumeg 16Toptkég mnyEg Ko ot
EPYOCIEC LE TTPOGOVOTOAICUO GTNV KPITIKY] OMOTIUNGCT TNG 10TOPIKNG €EEMENG NG
padnuotikng okéyng, fonda tovg pantéc va Katavoicouy KaAVTEPQ T VoM TNG
ponpatikng dpactnplotntag Kot vo avarto&ovy Babitepn ektipnon yuwo to pdbnua
™mg veopetpiag (Mwoylov, 2017). Téhog, n ddaxtikny a&lomoinon g wotopiag TV
paONUoTIK®V GUUPEAAEL GTNV OVATTLEN TG HOONUATIKNG €VYEPELNS TOV HodNTOV
dtevkoAdvvovtag v Pabotepn kotavonon tov ueBoOd®V €dpeoNg  HOOMUATIKOV
MoemV Kol 6T GLVEWNTOTOINGN TPOTWV OPYAVOGNG Kot dOUNGNS TOL HaONUATIKOV

OTOOEIKTIKOD GLALOYIGLOV.
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ITAPAPTHMA 1

Opwpoi

1. Zyueio civan kdfe 11 won dev Eyer pépy (dactdoeig).

2. Tpogyuj sival antd mon Spel pijkog yopic midrog

3. Tua dipa kdOc ppappic eivar oueio.

4. Evtcio ypaupj eivar exeiviy i ypauuij, i omoia keftar &€ foon
APOC To CpEiR THS.

5. Empdvera eivar kabe 11 mon £¢e1 ovo pijkoc kol midroc.

6. Ta xipato giac emipavelas sival ppojijisc.

7. Enimedny emipdveia eivar exeiviy i empdvela, 1 oxola Keitor
&€ foon mpoc tic enleieg Ty

b

Enrimedn yovia eivar § kiien petall oo cobeadv ypapupcy
Tou emmEdon mon TEMVOVTAL Yopic va amoteioy svlefo

9. Orav de o1 evleicc mov mepidyovy pa yovie aroteiloly su-
Ocia, i yeovia ovoudlerar en@iypappny (evbeia).

10. Orav pia colleia téuver diiy svfefe kel opyuatile TIC epe-
Sifc yevies ioeg, kale e axd T1C foeg yovies eivar oplij Kai
1 téuvonca ovopdleran kdleroc e svbefag mou tépver

11. Aufiicia povia eivar § peyaliotepy e opOfc povias.

12. OSeia powvia civar iy pikpotepy e opijc povias.

13. Zivopo (dpie) civar é,11 eivar mEpac kdmoton (avTIKEIEvon).

14. Zpijua sivar 6,71 TEPIEFETAL GE £va I TEPIGGOTEPE GHVOPEL

15. Kilwdeoc (kukilikds dieroc) eivar to emimedo ayijua to omoio
MEPIEYETAN E MG Ppapl] mou ovoudieron mepipipeia (Kii-

Kioc), THC omolas Ta eyucia iIcaxiyouy amd fva eueio Tov
Ppicketal 6To eamTEPIKG TOL KiKiOU.

16. To eypucio avtd ovoudietal KEvipo ton Kikion.

17. Ardpetpos wikiov ovoudlerar to sofippappoe tojua Tov
OIEpyeTal amd 1o KEvipe Ton Kikiou, Ta dxpa Ton sivar oif-
pefa Ton Kikion kel diaipel Tov Kukio e dvo ioa uipiy.

18, Huixixito ovondletar to ayijua mov TEPIEFETON G4m0 TIf
PO TON GROTEAEITON GO i SIGHETPO TOD KUKAOD Kol
amd to avrietolye oty Oiductpo toco. Kévipe tov wpuikv-
Kifou eival To KEvipo tou KiKkiov.

19. Evippaypa cyjueta siver antd mou aepikiefoviar ami eo-
Oiypappa tjpare, pimicopa (tpiyove), avtd mon mepi-
Kigfovral amd Tpeis, TEIpARAEupa Ao TéoaEpls, moAlTisupa
(MoAlpwve) amd TEPICEOTEPES TV TEGTAPLV JPUNNES.

20, Ard ta pinievpa opjpate eutd mon Lyl e TIC TPEIS
mieupic ovopaletal 1somicupo Tpiyeve, avtd mov Eper dio
JOVe TAEVPES IGES 1G0GKELES Kal GKave antd mov £yel TIC
TPEIS TAENPEC AVITES.

21. And ta tpimicvpa apjpata, oplopavieo tpiywve sivar autd
mou Exel pia yovia oply, aufivyavie avté mov Exer jia yo-
vig aufiieia ken olvyvio aotd mov Srel TS povies oleies.

22, Amd ta tetpdmicupa apfuata, teTpdyova eival exciva Ta
omoia eivan 1eonievpa ket opOoyevia, stepopijky sivan exei-
va mov eivar oplloyiivia aiid oy 1eonicvpa, poufor sivar e-
Kelve mon eival isdmicopa aidd dy opBoyovia kot popfocidl
sivan exeive mou dev efvan 1dmicupa if opboyovia. Ta vro-
Aoima TeTpdTicnpa ovopdlovral tpamilic.

23, Hapaiiiies ovopalovrar o1 cobeicc mov Ppiekoviar oto idio
EMITEAD Kol mPosKTEVOUEVES £’ dreipov exarépwbey dev Té-
Hvovral
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Kowég éwoieg (aliopata)

Ta mmjpara axorovbody evvéa konvés évvoles (aibpata), ot e&ng:

1. Tapeyéty nov civat ica apog tpito péyelog eivar kot pie-
tadl Toug foa.

2. K av a¢ foa npoatefoiy ioa apokintony ioa.

3. Kaiav and ica apaipeBoiy ioa, pévovy iva.

4. Ka av ac aviea npoclicovus iaa, mpokintovy dviea.
5. Kai ta imideia tov idroo peyéoug eivat foa.

6.  Ka ta juad rov idov peyifong eivar iva.

7. Kai avtd mov epapudlovy petadt rovg, eivat ioa peradt
ToUG.

8. Kai odowxinpo (to pépebog) eivar peyaiitepo evig pépong
To0.

9. Kau dio evbeies oev mepikieiony empaveia (yopio).

3. Aimjpata

Metd toug opiopong akorovbody ta ampatae (postulati), mov &i-
Vel TEVTE, To EENG:

Aimpa 1
Ano kabs agueio uropoiue va pépovue enbeia mov va to Guvdécl
JiE omorodnrote ayusio.

Ailmpa 2
To evbiypappo tuijua npockteiverar Guveyois ket evbuypdupog.

Aimpa 3
Me Kkévtpo éva toyaio enucio kar axtiva kale tjua, civar dv-
vard va ypdyovue Kikio.

Aimpa 4

Kau diec o1 0pOss yovies eivat ioeg petadt tong.

Aimnpa 5
Av qua cvbeia téuver dvo diies kat ayquariler pe avtés éva (ei-
705 "evtog ket exi o avtd" yoviey pe dlpoicua pukpotepo and
oo oplis, tote o1 evleies téuvovrar mpog to pépos mov fpicko-

vral o1 yovies avtés.



Ag

Tév oooxchiy prd_wo)v al mpog Tf) Paoel Yovia loot dhhfhaig eioly, xol npoaex3hnfciotv
v lowy EVBEWY al Umo Ty Bdoty yovia loat ahhfhalg EcovTal.

A

"Eoto tpiywvov isooxehis 1o ABI lony €yov tiv AB rheugay tj) AT mheugd, xai npooex-
BeBMmiobiwoay £x’ elfeiag taic AB, AT elficion ai BA, TE- Aéyw, 61t 1 pév Uno ABT yowvia
™ Uno A'B Yo £otiv, 7 8¢ Ond 'BA 1 Ono BIE.

Eiligho yap eni tig BA tuyov onueiov 16 Z, xal agneriofe ano tig ueilovog tic AE
™ ehdocovt Tj) AZ ton 1) AH, xai éneledybwoay ai ZT', HB edfeion.

‘Encl olv ton otiv 1 uev AZ ) AH 7, 82 AB ) AT, 8o i ai ZA, AT duet taic HA,
AB loat ciolv Exatépa Exatépa xai ywviav xowny meptéyoust v Uno ZAH- Baolg dpa
N ZT Baoe tj) HB ion gotiv, xal w0 AZI tpiywvov 1@ AHB tpiydve toov Eotal, xal ol
Aowmal yoviol taig howmalg yovialg loat Ecovtar Exatépa exatépa, g’ dg ai loat mheupal
Umoteivouaty, N ugv Und ATZ tf) Umo ABH, 7 8¢ Ono AZD i Ono AHB. xal €nci 6hn 1) AZ
6hn i) AH ot Ton, Gv 1} AB ) AT éotw Ton, houmi) dpa v, BZ howrf) tf) TH Eomw Tom,
edeiyfin 8¢ xal 7 ZT' f) HB ton 8%0 8n ai BZ, ZT" duoi taig 'H, HB foa clolv exatépa
Exatépy xal ywvia v Ond BZT ywvig ) Uno THB lon, xal Baotg altév xown 1 BT xal o
BZT dpa tpiywvov 1@ I'HB tprydve Toov Eotat, xal ol Aowral yoviat talg hownais yovialg
oot Eoovtan Exatépa Exatépa, Ug’ dg al loal mheupal roteivousty: loy) dpa Eotiv M) uév OO

ZBL <) Uno HI'B 1) 8¢ Gno BI'Z ) Uno TBH. encl odv 6 1 Ond ABH yevia 6hy o) Uno
ATZ ywvia edeiyfin ion, v 1 Uno BH ) Und BI'Z Ton, hourh dpa 1) Ond ABT hourf) tf) Uno
ATB éomw lon xai elot npdg T faoel 1o ABT tpuydvou. édelyfin 8¢ xai ) Gno ZBT 1 Uno
HIB Yon %ol clow Ono thy Bdoty.

Téwv dpa ioooxehév Tpydvey ol Tpog T Baotl yovia loal ahhfhag gioly, xal npoo-
exfhnfeladv t6v lowv eUhEGy ol Uno thy Paow yovial Tout adhilalg Eoovial Gnep EBEL
Betal.
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ITAPAPTHMA 2
H Ale€avopera. [6pvOnke and tov AAEEavopo (331 m.X.) kar ypryopa e€ediybnke oe

OKOVOLIKO Kol TOMTIOTIKO KEVTPO. Apyloe va akpdlel, 6tav €yve TpOTEHOVCO TNG
Aryomtov petd tov Bdavoto tov AAEEavopov, katd tn Pacireio Tov Itodepaiov A'
ompa (367-283 r. X.), yov Tov Adyov Kot 10pvTY| TG dvvaoteiag twv [Itodepaionv
N Aaywov. O tehevtaiog emkpatnoe to 321 w.X. o1 GVYKPOLGT TOV EXYOVOV Y10,
™V Katoy g copol Tov AAéEavopov mov Bewpodvtav ovuforo 1oyxbog Kot
efovolag kot ™ petépepe oty AAeLavopelo amd O6mov TEMKE yAOnKe petd TNV
amopdkpuven g omd T Béom mov @euAaccotav. Tnv Katowkovoav EAAnvec,
Avyontior kan Efpaiot. H avdntuén e opethdtav kupimg 610 peydho Mudavt, yvootd
a6 10 vnodkt ®dpo, mov Ppiokdtav oty €i60d0 TOov Kot To Tpootdteve. O GYKOC
TOV EUTOPIKOV GLVOALAYOV ovENONKE Ko £yve KEVIPO TOAITIGHOV Kol YPAUUAT®OV
oTNV gupLTEPN TEPOYN]. 26TOGO, 5T GLVEXELN 1 KOKOSLOTKN G, 01 SUVACTIKES EPLOES
Kot ot avopeielg g Poung otig ecmtepikég g vmobécelg v 0dnynoav 6 tétola
napokun ®ote to 80 m.X. 1 mOAn t€lnke emonuc Vo popaiky knospovia. [avem
070 VNOAKL KOTACKEVAGTNKE éva amd to entd Oadpata, Evag mupyog mov elxe otnv
KOPLOT TOL PAVO Y10 VO SIEVKOAVVEL TNV €16000 TV TAOI®V 6T0 AMpdvt. Metadd tov

OLKOOOUNUAT®V OV TN dtakospovoav Eexmpiie to Movoeio kot 11 BifAodnim.

O Ale&avopvol yempétpeg emeepydotnkay TG apyég mov €0ecav 01 TPOYEVEGTEPOL
"EMnveg padnpatucot pe véa ototyeia, o omola dviincav and tig fafvioviarkés kot
OYLTTIOKEG TTNYEG Yvoons. Aéyetal mwg o Anuitplog o aAnpéoc TpocKIreEsE TOV
Evicheion va 010aEel oty AreEavopeln, 10 £€pyo Tov «XTotyeion T0 omoio VINPEE N
Baon g yempetpiog enl oelpd aidvov. Ot 61400yol Tov, Waitepa 0 ATOAADVIOS TOV
2ov .X. audva Ko o Trwopyog Tov 200 p.X. audva, GLVENIGOV TNV €PELVA TOVL GTA
Kovikd oynuata. O Apymong, €vag amd Toug TPMOTOVS GYOANCTIKOVS TOV
ocvvdéovtov pe TNV AAEEAVOPED €PAPLOGE TIG OOGTPOVOUIKEG KOl YEMUETPIKES

Bewpieg 6TV KIVNON UNYOVIKOV GUGKELOV.

Amd ) Aapnpn oA tov [Ttokepoiov, v Aregdvopeia, dev umopovce va, Aeimel Kot
éva dpvpa mov Ba Vv KaB1oTOVoE TOMTIGTIKO KEVTIPO TOL apyaiov Kocuov. To
Opopa avtd ovopdotnke «Movegion, dnhadn TéUeEVOg TV MovchV Kol TOV TEYVOV
OV OVTEG aVTUTPOooOTEHOLY. Eumvevouévo omd TIC apyéc TOL  OPIGTOTEAIKOV
Avxkeiov, T0 Movceio 10pVnke amd tov Iltodepaio A Zotipa pe Pdon tig 0dnyieg
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Tov Anuitplov tov Painpéa, padnt| Tov OeoPPAoTov Kol VO amd TOVS TPDOTOVS
[Tepimatntikods. To Moveegio Ntov €va 01KOSOUIKO GLYKPOTNUO, OPLEPMUEVO OTIG
Movoeg, 6mov cvykevipdvovtav mvevpatikoi dvBpomot. Ilepreddfave Potaviko,
CLwoAoykd KNTO Kol YOPOVS Yo actpovopkés pekétes. To Movoeio avrkel emiong
070 COUTAEYH TV PBACIMKOV avaKTOp®V, Kol SlaféTel d1a0popo TEPUTATOL, YDHPO
ocv{nmoenv pe kobicpatoa Kot €éva peydAo Ktnplo mov oteyalel v tpamelopio TV
Aoyiwv ot omoiot avikovv oto Movoeio. H mepiypoaen omotvmdvel T Pocikn
Aertovpyio Tov Movceiov: GTOYOC TOV NTOV VO GTEYACEL AOYL0VG KOl ETIGTHUOVES OO
oMo Ta PEPM TOL KOGHOVL KOl VO, TOUG TOPACKEL TIG KOTAAANAEG VTOOOUES YO VL
avantHiEovv gpguvntikd £pyo. Ocot yivovtav dextoil 6to Movoeio Bpickovtay vid v
TPOGTAGIO KOl TNV OIKOVOUIKT) brootinpiEn tov [ltodepoiov kot NTav avandoTacTo

KOUWATL TNG POGIAIKNG OUANC.

O «Aewotdg KOUKAOG» TV TPOPIL®V Tov [ITtoAepaikod Movceiov elye ot dudbeon
TOV, EKTOC OO ypMUaTe Kot dwpedv dtafimon, OAa Ta Hésa Yo TV KOAAEPYELD TOV
YPUUUATOV KOt TNV EMGTNHOVIKT £pgvva. ['a Tovg emothpoveg (Yiatpotg, froddyoug,
pafnpoticovs, actpovopovs) Ba vanpyayv epyactipla avatopiag, aiovceg pe pUTIKA
kot Cowd Odetypota, emomuovikd Opyava. [a toug Adywovg ot Iltoiepaiot
onpovpyncayv Evav Bpuiikd ymdpo, ™ Biplobnkn, 6tov cuykévipmcav Ola to Piia

KoL T £pY0 TOV KUKAOPOPOVGAY GTOV Opy0io KOGLO.

O outtdg yapoktnpag Tov Movceiov, Tov amd ™ pio TAEVPA NTAV TVELUATIKO Ko
gpELVNTIKO 1dpLUE Kot amd TNV GAAN PLAod0E0VoE v oTEYdceL OAn TV ToyKOGHLA
yvoon otn BifAodnkm, eEéppale 660 timote dALo 10 Opapa Tov ApIoTOTEAN Y00 TNV

avOporvn tadeia. (Bernand, 1997; Canfora, 1989; Pfeiffer, 1972)

O pofntég e€emhdynoay Beticd pe tov Sumthd poAo Tov povoeiov g AAeEAVOPELNG
Kot €vag LoBN TG apKeTd KaAOg YvAGTNG TG 1oTopiag eime OTL TAV GOV TAVETIGTH IO
onuepvo pe pobnuato Kot £Epguva Kot £ival AoYKO vo. GUYKEVIPOVOVTOY TOTE TOAAOT

PULOG0PO1L Kot padnuotikot.

Me tov 6po BiproOnkn g AleEdvopetag evvoeitan 1 apyaio BAodnkn e mOANG
mg AleEdvopelag, oty Afyvrto, n omoia 1WpvOnke omv EAAnvicotikn emoyn emi
dwakvPépynong Itorepaiov A', Tov emovopalopevov TmTNPOC, LE TNV TOPOTPLVOT

00 Anuntplov Goainpéa, Kot £yve 10 €KOOTIKO KEVIPO TOL TOTE YVMOGTOD KOGLOV,
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VIEPOKEMLOVTOC OC TPOG TOV TAOVTO TMOV YEWPIYPAP®Y NG, KA GAAN yvooth
BPAoONKN g emoyng ¢ Ko Tov mopeAboviog. Xt Biplobnkn epydlovtav ot
YPOUUOTIKOL, AVOPOTOL PE PIAOAOYIKT TTOLdELD, TOL ACYOAONKAY LE TNV KOTOYPOET|
KOl TO OYOAOGUO T®V KEWEVOV TV apyaiov cvyypagéov. H ebdkoln mopoyn
YPOPIKNG VANG, amd Vv emeepyoasios TOV QLTOV TATVPOG, GLVEPOAE GTN HEYAAN
TapaymyYn xEPoypapmv. Ymoroyiopol aveBdlovv tov aplud tov xepoypap®v g
BBAobnkng oe od exatoppvpro (Bipiio Iotopiog A’ Avkeiov). Onmg elvar puoikod
1 CLGGMPELON TNG YVAOOoNG 6TV BA001 KN elye wg amotélecpa kot TV dvOnon Tov
emotnuov. Ot adeEavopvol podnuatikoi epydotnray 1010UTEPU TAV® TN YEMUETPI,
oALG yvopilovpe mog £yvay GUYKEKPLUEVES £pevveg TAve ot Bempio TV apOumv.
AMwote ot aplBuoi, amd v emoyn tov [MvBaydpa kot petd, Nrav Eva BEua mov
ocuvvéprole. O EpoatocBévng o BifAoOnkdpioc acyoindnke pe tovg apiBupovg, o
Evdo&og o Kvidiog, g Akadnuiog tov [TAdtova, €ytve yvootde pia v ovamtuén
pog Tpodng pefddov oAoKANp®ONG, Yo T XPNon TV avaioyldv, o [1dnnoc, copdg
oV 40V oudVva, NTav Evag amd Tovg TeAevtaiovg EAAnveg pobnuotikovg, o omoiog
EMKEVIPOONKE GTOVG HEYAAOLG aplBpovg kot T pétpnon tov NukvkAiov, Télog o
Omv Kot 1 Kopn Tov Yratio cuveEoay TIg 6movdég ota Labnpotikd, oyoildlovrag

£PYOL TV TPOYEVEGTEPWOV TOVG, AAAG KOVEVA OTd T £PY0L TOVG O€ SLUCMOMKE.

I"a 1o mowog rav o EvkAegiong pa podntpa pog ine: o Evkieidng Bempeitonr og o
O SLICTHOG LAONUATIKOS OAMV TV ETOYMV Kol TO OVOUE TOV €IVOL GUVMOVULLO LE TN
veopetpia. And v apyodtmra avapépetal o¢ o I'eopérpng n o Ztoyewwtc. o
v {on Tov Kot TV dpdcm Tov yvopilovue eldyiota. Eniong napapével dyvooto mov
vevvnOnke kabmg mote axkpPag yevwnonke kou mébave. (Evkieion «otorgeion). Tote
évag pafntng o omoiog giye mAnpopopio amd GAAN myn eime 011 yevvnOnke mepimov

70 330 n.X..

Amo avtd mov yvopilovpe, aivetoar 60Tt 0 Evkdeidng goitnoe omv Axkadnuio tov
[MTAdtova, n omoia HTOV TO UEYOAVTEPO TVELUOTIKO KEVTPO TNG EMOYNG, otV AOMva.
‘Hrtav pabntmg tov IMAdtova, peyodvtepog and tov Apyunon kot tov EpatocBévn
tov Kvpnvaio. O Anuntprog o @ainpevg mov yople tov EvkAeidn g kapveaio
padnuotico mpoétpeye tov [todepaio va tov kadéoel otnv AAeEAVOPELD KOL VO, TOV
avabéoel v oevbBuvon tov Movoeiov. 'Elnoe otmv AleEdvdpela to 295 m.X.

nepinov v endyn tov 1°° Irolepaiov, 6mov ypoye To mo TEPiPNUO omd TO. £pyo.
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tov, ta. Xtotyeia. Exel idpvoe v peydin oxoAn tov padnuotik®dy mov dKpoce oty
AAeEavopela. Xe avtnv owdymray peydiot ‘EAlnveg pabnuotucol Kot actpovopol
omws: 0 Apyyunong, o Kévev o Zdapog, o Epatostévng o Kvpwvaiog, o0 AtoAldviog o
[Tepyaiog, o Inmapyog, o Hpawv o Are&avopvog, o Awdpavtoc, o Tldnnog, o Oéwv o
AAe€avopvog, N Ymatio kot dAAol. TToAloOg omd avtovg kdmotor pabntéc tovg
Nnéepav GALOVG dev TOVG MEEPOV OUMG TOVG EKOVE EVIVTMOON MOV OAOL  OvTOl
onovdacav otnv Areavopela. H e€nynon ftav to Movoceio kat v BiAtodnkn g
Ale&dvdpelog.

Ta Xtoyeio Tov EvkAeidn dev ftav povo dikd Tov £pyo, 00Te OU®G Kol OKEYN UL0G
GLYKEKPLUEVNC YPOVIKTG oTiyuns. Hrtav anotélecpa peyding mpoonddeiog cGuALOYNg
OV €pyov OA®V gkelvav TV padnpatik®v kot eriocoemv 300 ypdvia mtptv, amd to
600-300 wn.X. mov £&noav kot Onpovpynoav Oio avtd to ypdvia, e Eva
KOTOTANKTIKO KOl YOVIHO TEPPAALOV ylo TNV EMOTNUN. XLVYKEVIPOGE AOOV Kot
ta&vounce v VAN TOLG TOL avOEEPETE 6€ BENATO YempeTpiag Kol aplBudvV, v
OAVEALGE, TNV GLUTANPMOCE TNV EPAPYNCE KOl TNV TOTOOETNGE PTIdYVOVTAG £VOL VEO
pobnpatikd cvotmuo oo tov. Kabopioe toug opiopovg, ta ortiuoto Kot 0écmioe
po dtadtkacio amddelEng pe v Pondela TV 0pIGHAOV Kol TV TPOTAGEMY TOL TIC
elye mponyovpuévag amodeifel. 'Etol dnuodpynce v mpdT) Qopd éva padnuatikd
cLGTNHO TTOL 1oYVEL PEXPL KoLl oNHEPa e Alyec dtapopéc. Ot yempétpeg ota TEAN TOV
19” awdva otnpiymroy motd otov Evkieidn, yia va dnpovpyicovy v cdyypovn
aSlopotikn OepedMoon g leopetpiog. Anpovpynoce o pobnpotikn Oewpio pe puo
napovcioon g VANG pe yevikég amodeilels, kdbe mpotacn otn cwoty B€om 6mov
K@0e emdpevn ompiletor oV TPoNyoLUEVT Y®PIC TITOTE TO AGYETO M TO TEPITTO.
[Mincualer v tedetdota. Kobiepdvel v yeopeTptkn amddeEn ota LobnUatikd mou
KpOaté Yyl TOAAOVG aiwves. Avtd  emnpedler OAovg oxeddvV  TOLG  PEYAAOLG

pobnuatikovg kat emtotipoves ov akolovdnoav (K.E.ETTL.EK., 2001).

H mpod™ tomopévn exdoyn tov «otoyeiovy eppaviotnke oty Bevetio to 1482 ko
etvat éva amd ta Tpota podnuatikd Biiia mov tondOnkav. Extipdtor 6t1 vdpyovv
TovAdyotov 1000 £kdooelg TV «oTorxeinv» kot eivar to 2° épyo maykooping oe
mAn00¢ ekddoewv uetd v Ayio ypaen (Bouer & Merzbach, 1997). Ta «ototyeion
amoteAovvtal omd 13 Bipiia ex TV omoimv Ta TPAOTA 6 AVAPEPOVTOL GTI) GTOLXELDON

yveopeTpio Tov gmumédov, ta endueva 3 ot Bewpio TV aplBudv, T0 dEKOTO GTOVG
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appntovg apBpovg kot ta 3 televtaio otn otepeopetpia. Eniong meptiappdvoouv 121
0pLopovG, 5 artnuota 9 kowvég évvoleg (aSiopata) kot 465 mpotdoelg (Bempnuata).
Amd ta 13 Bifiia tov otoyeiov ta 8 1 9 glvar 6@ kat Tapa TOAAE ¥POVIO LEPOG TNG
oxoAMKNG yempetpiog pag. TToAlég mpotdoelg kot amodei&elg Oempnudtov vdpyovv
akplpog ota oyolkd pag PPAia.  Ta PPMa avtd tov Evkdeidn ntav wévia
YONTEVTIKA Y10 OAOVG GYEGOV TOVG LB paTIKoS, aAAd duokdAevay Tovg pantéc. H
AoYIKN dopn| TOVGg €YEL EMMPEAGEL TOV TPOTO OKEYNG TOV LOOMUOTIKOV TO TOAD ard

KaOe dAlo keipevo otov koopo (K.E.EITL.EK., 2001).

O EvkAeidng ektog Tov Xtoyeiov Eypaye Kot GAAa Epyo KOmolo and avtd cminKoy
Kot GAAa Oxt. Avtd mov ocdbnkav givar: 1) Aedopéva 2) Ontkd 3) Katontpukd 4)
dowvopeva  (aotpovopukdv) 5)  katovopn kavovog 6) Ewayoyn Appovikng

(K.E.EILEK., 2001).

OAAHX- ITYOAT'OPAZ- ITAATON

Kotd ) d1dpketa tov 70v kot Tov 60v odve m.X. LEAVIGTNKE EVOS EVTEADS VEOL
Tomov moMtiopds: O moMTiopog g apyaiog EAAGdoc. TIdAeic ytiotnkav oto
HIKPOGLOTIKA TOpaAla Kot oty NrelpoTikny EAAGSa. Hrav eumopucég moAeLS, 6ToL ot
gumopol  emkpdtnoav G TAENG TOV  UKPOEUTOp®V Kol  TERVITOV. ETot
onuovpynnke mn  EAMVIK  OLTOOIOIKOVUEVT]  TOAN-KPATOG.  EMUOVTIKOTEPECS
EMnvikég moreic-kpdtn mov ompovpyndnkav Ntav n lovio 1 MiAntog ko dAieg
mOAELG, Ol omoileg pe 10 eumoplo pe Afyvmto Mecomotapion Ko GAAEG TOAELG
anéymoov TAovTo Kol dvvaun. Xmnv nrepotiky EAAGsa frav n Kopwvbog kot
AbMva. Xmyv Itoda Mrav o Kpotwv o Tdapavrog kot m Xvpaxovoec. Etot

dnovpynnke évac véov tomov avlpwmog. O umopog (Struik, 1966).

Me 1o gumdpro kot ™ voavourhoio arokoulav mopovg Cwng. H vavoumioio kot 1
aotpovopioc Moy mnyéc yvaoons. H oavaykn xataokevig mAoiwv Onpiovpynoce
Blopnyovikn dpactnprotnro. ‘Etot pe ta tagiow tovg ot EAAnveg Mpbav ce emapn pe
Kovovpyleg yvacels. [lpofAnpatickay yio 10 «mdc» Kot To «ylatd» onAadn oev
éuewvav otic TpakTikég epappoyéc (Bunt et al., 1980) oAAd vioBétoav otoyeio and
0V £EVOUG TOMTIGHOVS, Kol £TGL VO TPOYWPOVV TEPA OO TOVG TPOKOTONOVS TOVG.
‘Edwoav, dpwg, {of oe o6t dyyi&av.(Bouer & Merzabach, 1968) O kafnynmc ©.

"E€apyoc (2001) avapepdpevoc ota pabnuotikd tov avertoydncav otnv EAAGSa, amd
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"ElMnveg pobnpatikovg amd 600 m.X. éoc 150 n.X. avagépet: « Ta padnuoatikd mov
avartoyOnkav Koatd v mepiodo avtn ovopdotnkav EAAnvikd Moabnuotikd. Avtd
BonOnoav va Bpedel pa tdEn péoa 610 KGOS, Vo LITOLV 01 £VVOLES KOt Ol 10EEC GE L
AOYIKN GEPA Kot Vo SaTutmBoOV apylkég €vvoleg. MPOTAGES Kot apyég mov Oa
dtémovv oto €€Ng TOo HaONUATIKO owKodounua. Xtovg apyoaiovg EAinvec opeileton
OTOKAEIOTIKA 1 Oepntikn popen Tov Mabnuatikdv, oniladn n Hopen exeivin mov
ompileton otV KabBapd Aoy €100 TOV HOOMUOTIKOV EVVOIDV KOl TPOTAGEWDY
Kot Tov €xel OepeMmUEVN Kol 1EpapynUéVN GEPA GTNV EKTEAEON TOV TPAEEMV KOTA

TN AVGT TPOPANUATOVY.

2opeova pe v mapddooon, matépos twv EAAnvikov padnpoatikdv etvor o éumopog
Oaing o Munotog (624-547 n.X.) (Struik, 1966). Eivar o dvOpwmog mov ékape to
Tp®TO, PRaTe TG YempeTplog, mive o€ €va. OpOUO OV TAVEL PUEYPL KOl CYUEPQ,
évog omd Tovg entd copovg g Apyaiag EALGOag’ (Bunt et al., 1980). ouewva pe
10 IIpdxho, apywd petéPn oty Atyvmro, and O6mov €pepe v [ewperpia otnv
EXLada. O id1og emvonoe moArd Bswprjpoto kot didace T apyég mov dEmovy TOAAG

GAo.

Yy emoyn tov IlepikAn, 610 de0TEPO LG Tov 5% cudVa, To SNUOKPATIKG GTotYE O
mg AOMvag dpyoav va emkpatobv. AMOTEAEGAV TNV KvnTnplo OOvaun yu tnv
OLKOVOUIKY] KOt 6TPaTIOTIKY eEdmAmon. Méosa og avtd to TAaiclo 0 PIAOGOPOL Kot Ot
dwackarol mapovsialav T Bewpieg Tovg aAld poali Kot Ta véa pabnpoticd. Avty n
OUAdN TOV HOPPOUEVOV aVOPOT®OV OVOUACTNKOY «GOPLOTEGH, YoV KPITIKO HUaAd
Mybdtepo mapadoclakoi, mpooyyloav mpoPfAnuata  padnuotiking evong oe  po
npoonddeio va kotavonBovv ot Evvolesg, aveEaptnto amd oV TapOoVCIAlovY TPAKTIKN
ypnowotto. TlapdAinia Le TOVG «GOPIGTEGY, e KATOLN GYECT HLETAED TOVG VITPYE
o GAAN opdda PUAOGOP®V pE evOlNQEPOV OTO. LAONUATIKA TOVS OmMoiovg TOVg
ovopalav «muBayopelovgy. Iopvtg ™ oxoAng oavtig Mrav-pdAiov-o IMvuBoayopog
(Struik, 1966).

O TIvBayodpag yevwmOnke otn Xdpo, éva vnol kovid ot Miknto, ) yevételpa Tov
OaAn. O IMvBaydpag tatidevoe kot avtdg omnv Alyvnto kor ot Bafviova kot
mbovdg kot oty Ivdla. Otav enéotpeye oty EAAGOa eykataotdbnke otov
Kpotowva, oty votoavatoiikr onuepwvn Itola, n onoio ovopaldtav tOTE pEyaAn

EMada. Exel idpvoe o pvotikry opyavoon (Bouer & Merzbach, 1997) pe péin
153



Kupilmg amd TG avotepeg TaEElS. 'Enpene va £xovv 1010itEPEg IKOVOTNTEG, KOl TOVG
pvovoe ota Babvtepa pootikd g [TvBayopetag Tadéng. ZopPoro ™c TdEng avtng
Ntav €va, aotepoeldéc mevtaymvo (meviaiea) (Bunt et al., 1980). To ochvOnua g
[MuBaydpetag Zyoing nrav «To mav givar apBpocy. O TTvbayodpetog Apyvtog diaipece

T LOONUATIKG O TEGOEPQ LEPT): LOVGIKN-0PIOUNTIKN-0AGTPOVOLLO-YEDMUETPIOL.

O [MTAdtowv odnynoe to Mabnpatikd, yevikd, Kot e0tkotepa ) ['eopetpia oe paydaio
PA0J0, Xdpn 6to CHAO TOL £DELVE TPOG TIG EMOTNUES AVTES. AVTO TPOKVTTEL OO TOL
oLYYPAUUOTE TOV TOL NTOV YEUATO HE HOOMUOTIKEG TpaypaTeieg, Kot OTL dev Exave
™V gukopion vo Sleyelpel 10 evOAPEPOV TTPOG TO HOOMUOTIKG Yo €KEIVOLG OV
pyllav va peietovv euocoeio. O IMAdtowv Bewpodoe o011 ta pabdnpatikd
amotelovvtal amd Téooepelg kKAAdovg v ApBuntikn-T'eopetpia-Actpovopio-
Ytepeopetpio. 'Hrtav 1o mpdto Pacikd 6Totyelo TG EKTOidELONG TOV PLAOGOP®V Kol
ekelvav Tov enpokelto va kuPepviicovv v wWaviky TloAteia tov. [Mave and v
TOAN TG Axadnuiog tov &ypage «Mnoeilg ayemUETPNTOS EIGIT® HOL TNV GTEYNVY.
AvTo detyvel TV HeYEAN oTOLOAATNTA TOV TPOGENIOE OTIC LOOMUATIKESG EMIGTNLLES.
Toviler 611 1 a&la tov Mobnpatikadv givar yioo Tnv 4oKNnon 1oV Vou, EVEO 1 TPOKTIKY|
YPNOUOTNTA TOVG efvan dvey onuaciog ®ote va yivetor cOykpion. 'Etol n apBuntikn
TPEMEL VO LEAETATOL YOPN TNG YVAOONG Kol O)L Yo KATO0 TPOKTIKO GKOTO, OTMG M
YPNON TNG GTO EUTOPLO YLOTL M TPOYLOTIKY EMGTHUT TG ApOUNTIKNG Oev €xel Timote
KOwo pe Tig mpa&els, To avtikeipevo g sivarl | yvoon (Thomas, 2001). Tovile 6t n
OTOOEIKTIKT GKEWYT] TTOV YPNCUYLOTOLEITAL GTN YEWUETPIO, OEV AVOPEPETOL GTO TN LATO
oV oyedALovpE, OALG OTIC ATOAVTESG EVVOLEG TTOL AVTUTPOCSOTEVOVY. 1oV [TAdTmva
amodideTon 1 AeyOUeEV O avOAVTIKY HEBOSOC. LTl amodekTIKd podnuotikd Eekvipe
amo to OedopEva, 1M YEVIKOTEPO e TO ASIOUATO 1 TO CLYKEKPIUEVA LE TO dEdOUEVA
TV TPoPANUdTeV Tov BEAoVLE VO AVGOVE. XT1 GUVEYELD TPOYWPOVTAS Prina-Prua,
KatoAnyovpe otn mpotacn mov B€lovpe va amoosifovpe. Paiveron ott o ITAdtwv
TOVICE OTL GLYVA Elval TAAYOYIKA GUUPEPOV VAL AVTIGTPEPOLLE TNV JLAOIKAGIN OTAV 1|
evbeio amodelln dev gtvar mpopavig. Me dAla Adylo pmopovpe va EEKIVIIGOVUE LE TO
{nrodpevo o1t amd ekel va  KatoAnfovpe o€ €va  CUUMEPACUN  YVOGOTO.
Avtiotpépovtag to Ppato avtg g dwdkaciog, To oamotélecpo Oa eivor pia

amodelln g tpdTacNG.
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O EviAeiong kabdpioe 100G 0p1oHovGE, To aTioTa Kot Tic Kowvég Evvoles. Kabiépmoe
po otadikacion amodeEnc pe v fondeia TV oploU®V, TOV UTNUATOV, TOV KOOV
EVVOLMV KOl TOV TPOTAGEMV TTOV £XOLV TPONYOVUEVAOS amodelyBel. Anpiovpynoe y
TPOTN Popa otV 1oTopia TG avBpordtTag Eva aSlopatikd padnuatikdé cueTnud,
TO 07010 1oYVEL LEYPL Kol ONIEPO LE EAGYIOTES LOVO dtapopormtomoels. Exktoc amd v
aSlopatikn Oeperioon g leopetpiog onuiovpynoe kol por podnpatikn Bewpio pe
dopn mov etvar ko ofjuepa cvyypovn. Kabiépwoe éva tpdémo kot pio dradikacio
napovcioong ™G VANG, He Yevikég amodeilels qyoyeg, Omov kdbe mpdtaom
tomoBeteitor otV KOTAAANAN O€omn Ko okoAovBel M emduevn mpdTaoT pHE K
AVGTNPOG AOYIKN TAEN, e TIC AydTtepo duvatég vobécel, ywpic va mopeufarieton

Timote 10 Goyeto N meptrtd. Katt mov minoidletl v tedeidtra (K.E.EIT.EK., 2001).

ITAPAPTHMA 3

Herigone Houel

= P \;3—4)_ COURS MATHEMATIQUE. tome 1, Pans. p. 5-6 HOUEL ). (1867), ESSAI CRITIQUE SUR LES PRINCIPES DE LA Geomemne
) ELEMENTAIRE, Pans, Gauthier-Villars, p. 17-18

THEOR ILI PRO'P(d)i- f'v.ﬁ:nul i

fofceli angulorum qui ad bafim =
st nper fe fane E:‘Luakx: Evproductis equali. PROPOSITION 5,
e Dans tout tnangle isoscéle ABC (fi. 5), 1° les angles A Ia base ABC, ACB sont
e - g . W Ak, y

zquDil‘:ﬂ._m Jes ifofecles , des angles qui fons & lsbafe,] €gaux entre cux ; 2 5 I'on prolonge les cotés égaux AB, AC les angles f
[fons dganx cmer”enxc s Ex les ligres droittes égales u’.’.uwll' au-dessous de la base, BDC, ECB, seront aussi é : e
Frolomgées , les angles qui fone fons s bafe., ferons Eganx] . gaux entre cux

ersr eHx.

-~ r+ Jafz]z ad,
I IL,‘ ’cd o~ bf fmr —.

Deronfer.
£ ( satt=. Jad 2{z af,
= e fac 2)2 ab,

B
ab z[z ac, +«+ [|dc 2= bf,
abd grace far Sex |<adczlz <afb,
I Req. = deimoniZr. [oa |<acd 2z <abf.
<abc 2z <ach, jwat [ad zj- af,
I<cbd :l: <bce. [pre |2B 2fx ac,
‘ Praepar. sas |bd 2fz cf

Lo
ad £fF arbizy. & ldc 2k bf
A a5

<a afF commms.
£,

Vo

13

Sur le prolongement BD de AB, prenons A volonté un point F, et sur AE > AF,
[ prenons une longucur AG = AF [pr. 3, note]. Joignons ensuite FC, GB.
! 1" Dans les triangles ACF, ABG, on a AF = AG, AC = AB, et 'angle A &5t
! commun. Donc [pr. 4]

i E X, -
’.“; ke e i X ’ FC = GB, ACF = ABG, AFC = AGB.

<acd 2Jx <abf, o -
! omme on a dailleurs AF = AG, et AB = AC, il en résulte [ax. 3] BF = CG. Par

ST e
b 2jz <fbc, consé
= <, b | consequent, dans les tnangles FBC, GCB, on a

L_ r.g
_— I ' BF = CG, FC = BG, BFC = BGC.
i cax abrtviastonsy [_)U"C [pr. 4) FBC = GCB, ¢'est-a-dire que les angles au-dessous de 1a base soot
St g o égaux
3.1. : proposition 3, Livre o
D ey T et 2* De plus, BCF = CBG ; et, comme on a d"ailleurs
i 3.2l :axome 3. Livee |
22 gne . ERe droie @ owest ion de = conclusicn ABG = ACF, CBG = BCF,
N 2_ S maite S et o o .'m;me; Il en résulte [ax. 3] ABC = ACB, clest-a-dire que les angles 3 la base -
——_ propostion= égaux e |

Clairaut Legendre
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CLAIRAUT A, (1753), ELEMENS DE GEOMETRIE, Premidre partie, XXX], .
p. 32-33, Repont, Laval, Silo¥, 1987.

XXXL
) §i des trois c01és du trangle ABC, on ne pouvoil mesurer ek
base BC, & qu'on sqit dailleurs que ce triangle filt isocele, elgy.
G d-dire, que les deux cbtés AB & AC, fussent égaux ; j| ol
walees  Gvident quil suffiroit de mesurcr un des deux angles ABC, ACB;
aldgis car alors I'autre lui seroit égal,
don ciis On en voit sisément la raison, si on se représente ce qui
- arriveroit, en supposant que les deux ctés AB, AC, du triangle
ABC, fussent d'abord couchés sur BD, & sur CE, prolongemeas
de la base BC, & qu'ensuite on les relevat pour réunir leurs
extrémités au point A ; car alors I'égalité de ces deux coeés les
empécherait de faire plus de chemin I'on que V'autre. Donc étant
Lamges  jounts, ils pancheraicnt également sur la base BC. Donc I'angle
qecocws  ABC seroit égal A 'angle ACB.
fostavee s 2 P e
e, ot
fpunaa- // 7
e
i

Houel

HOUEL J. (1867), ESSAI CRITIQUE SUR LES PRINCIPES DE LA GEOMETRIE

ELEMENTAIRE, Paris, Gauthier-Villars, p. 51-52.

§20. W——

DU TRIANGLE ISOSCELE. - Soit ABC (fig. 41) un triangle isoscéle, dans

lequel AB=AC. Retournons le plan de ce triangle, en lui faisant faire une demi-

révolution autour de la bissectrice AD de I'angle A ; ou, ce qui revient au

méme, plions la figure en deux, en faisant tourner une des moitiés autour de AD

comme chamiére. On voit alors que les deux moitiés de la figure se recouvrent

parfaitement.

SiT'on ne veut pas d'abord introduire la bissectrice, on commencera par faire

voir que le triangle retourné A'B’C’ peut se placer sur sa premiére position

ABC. Alors la bissectrice de I'angle C'B’A” coincide avec celle de I'angle

BAC, le milieu de C'B" avec le milieu de BC, etc. Donc :

Théoréme. - Dans un triangle isoscéle, 1° les angles opposés aux cotés égaux

sont égaux ; 2° la bissectrice de l'angle au sommet est perpendiculaire 2 la

base ; 3° elle partage cette base en deux parties égales.

Autre ér?oncé. = Si dun point pris hors d'une droite, on méne  cette droite une

éper?endlculairc‘ et deux obliques égales entre elles, 1° ces obliques s'écartent

i f::m‘":l_d" pied dcu Ia perpendiculaire ; 2° elles sont également inclinées sur
Tpendiculaire ; 3° elles sont €galement inclinées sur la base donnée.

/ /\
Figured) / Z \

P ¥TE g3y

1.5. LE RETOUR A EUCLIDE

LEGENDRE A.-M. (1813), ELEMENTS DE GEOMETRIE, 10* édition, Livre I,
proposition 12, Paris, Firmin Didot, p. 14-15.

PROPOSITION XII
THEOREME.

Dans un triangle isoscele, les angles opposés aux cdtés égaux sont égaux.

X

u ) ¢

Soit le ¢été AB=AC, je dis qu'on aura l'angle C=B.

Tirez la ligne AD du sommet A au point D, milieu de la base BC, les deux
tnangles ABD, ADC, auront les trois cotés ¢égaux chacun a chacun ; savoir AD
commun, AB = AC par hypothése, et BD = DC par construction ; donc, en
vertu du théoréme précédent, I'angle B est égal 2 I'angle C.

CO:ollaire. Un triangle équilatéral est en méme temps équiangle, c'est--dire,
qu'il a ses angles égaux.
Scholie. L'égalité des trian|

gles ABD, ACD, v
=DAC, et que l'ang prouve en méme temps que ['mgle

donc Iq ljgy, le BDA = ADC ; donc ces deux derniers sont droits '.
ot i l:imc";éz du sommet d’un triangle isoscele au milieu de sa base, est
o \re cette base, et divise l'angle du sommet en dewx parties égales.

Haramard

——

HADAMARD . (1898, LECONSDE GEOMETRE, 3t Ebmow 194,y 1
opE L, Paris ArmandCo p 23 Réion Gty 105,
73, Théoréme. = Dans fout tiangle soscile, les angles apposes gy o
g SO0 égaux. ‘

it I triangle isoscéle ABC (fig. 20). Retoumons [angle BAC sur e
(10), AB prenant Ja direction AC et réciproquement.

puisque AB et AC som/égmx, le point B viendra Br@dre Ja place du point C et

versement, Langle ABC sera done venu en ACB, de sorte que ces dux

angles sont €gaUX. C.Q.ED.
A

Figure 20
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Borel

R ANSFORMATION S

.8, SIMPLICITEET T - —

OMETRIE Paris, Armand Colin, p. 34.

: 5), GE ) ) .

Bor. (9 un triangle isoscele le cOté opposc “\”lusomflnﬁl : l(:‘s fk:ux

On appelle basg g U;‘a base sonl symémques par rapport a F'axe de syméyyjq du
xtrémités B ¢t ¢ .

: ] en résulte qué

triangle, 1
_ Les deux angle

¢ & la base d’'un triangle isoscéle sont égayy.

L iane t si les angles a la base d'un triangle sont éganx, le triangle o,
Réciproquement, blement symétrique par rapport & la perpendiculyy,

isoscele, car il est VISI
élevée au milieu de la base.

73. © e & pnya. Eig nav looonedis tolywvoy al yoviay, al

dnévayr, 1@y ooy ndevedv (ai mwagd iy Bdow), eivar loar.

*Eotw 16 tolyovov ABT, fig th dmofoy elvar AB=AT. *Eay

Exavehngdy 10 tolvovov ABI

A a %ol Egoppoodoly ai Yow yo-

viat A xai o xara rpdmoy, dote

N mhevod aff va wéop Exi tiig

AT zal §) ay va méoy Bal tiig

AB, 1o onpusiov B & néoy Exl

B roe y ro? F.xa‘t W™ v ‘Eu:l tof:B

xai 9 ebdeia Py B Eqpapudoy

&ni tiig ['B. "Aga elvar y=B xai &neid) elvar nat y=T, éxeral 6t
B=I". "Qote o fedonua Gredeiydn.
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Arnauld

l/—;_,:u;;lmn NOUVEAUX ELEMENS DE GEOMETRIE, Livre X111, Parys.
p- 265 SECOND THEOREME.

vi. & soltient le plus grand
triangle Je plus grand cost plus g angle, & le plus

t::: :::;e est l:omemn par le plus grand costé. C:r par 2° lemme, tout tnangle

: 1 estre inscrit dans un cercle, & alors la du le est panagée

s‘:rois arcs, sur chacun desguels est appuyé€ chacun des angles du triangle.

Or ces trois arcs sont :

des PREMIER COROLLAIRE.

X costez du triangle estant égaux, tous les angles le font aussy : & au

::;::a'.: tous les angles estant égaux, les cotez le font :tlusy.

Car estant inscrits dans un cercle, les o égaux des arcs égaux.
Or les angles appuyez sur des arcs €gaux, sont égaux. IX, 21. )

Que si au contraire on supposoit les trois angles égaux, on prouveroit de la
méme maniere que les costez sont égaux. Car les angles égaux seront appuyez

sur des arcs égaux. IX, 21. Or les arcs égaux sont sol par des

égaux.
X. SECOND COROLLAIRE.
Tout triangle qui a deux costez égaux a les deux angles solitenus par ces costez

€gaux ; & au contraire. En inscrivant ce triangle dans Je cercle, on prouvera ce
Caorollaire de la méme sorte que le precedent.

Référence de la dé ation d'Ar Id -
:x'- X TROISIEME COROLLAIRE.
ous les Inscrits dans le méme segment. ou appuyés sur le méme arc, ou

sur des arcs €gaux, sont €gaux. (Livre 1X)

[ o TE .
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ITAPAPTHMA 4

To Bempnuo drtwc £yetl amoderydel amd to oyolka Bifria tne sowustpioc TV
tergvtoiov 70 ypoOvav

8. ©¢® pnya, Bl ndy looonedds tolywvoy al yovias, al § 80. N& ovyxpifdotv al napd thv Baoiwv BI' ywvla loo-
anévyugu tdh: lowy nlevody (af faad _n‘yy Bdow), elvau i:'a?f. axerolg tpiywvou ABT (oy. 54).
ot 10 tolyovoy ABT, el 1o dmolov elvin AB=AT. ‘Kay .
: < 4 Av ptpwpev Thy Biduecov A4, 1o Tplyw-
Enavahngidy 10 tolywvov ABI i
A a %ol Igaouosdolv af Yoot Y- vov ABI ywplleran els BUo Tplywva ABA xal
viaw A xai « xara toémov, Gore  AAI. TaUma Exouoiv AB = Al xal BA = Al
0 mhevod off va néop il v xal THY AA xowdy. Elvar &pa (§ 77) Talta
AT zal | ay va xéoy Bal g ~ A
AB, 1 onpeiov B B% xfop éxt loa kal Bia voUto elvan B = I, BAbmopev Aoi-
B g y 1w I ¢l w y #nl wiB mwov é11:

xai § eddeia Py Ba Eqagudon :

#xl tig ['B. “Aga elvar y=B xai Exeldy) elvan natl y=T", fnerau 61 Al nap& .‘ hv pdow yuv(m ,mwb‘ e

B=I". “Qote vd dedonua dredeiyin. oxeAolg TpLyWVoL elva Toau. A

78. OEQPHMA. "Av 8o mAevpal Tpiy@vov ABT elvar loai, vére al amé- 111, Bedpnuo. "Edv tpiyuvov ABT v {aogkshis pi AB = Al

vayte abtdy ywvlar elva loat, xal dvriotpépuws, &vnot
Hrol: p—y (BT, BA) = (TA, ), Eloopuy AB y,  "01% 0 %apd chy oy BT yarvia: slvon Toos xat pgus. A

« AT =p. "AnbSakie "Ex i xupugi A gbpopsy mhv xi-
g 7 ‘Anébeai. 'Eorw P = y. Eis & Tplywwr ABM kol fgroy AA dmi iy BT oy, 115). ‘Bredy v AB =
B B B beiws y.= B =y ol (A, W) = AT, 4 AA elve peooxdlerog o0 wuhparog BT, dmo-

—(AT" N d == ¥ N
¢ ﬁ'E:l l(grs)slf)"ilév(ﬁ,edlif;;?m P A o wbvag frdpye. ouppesple &g mpbe why AA, Tére 62 o1~

T8 Avnotpéews: kot (B, BA) = (TA, MB). Els & tpiyove v B =T &g ouppstped pereld T,

ABF xai ATB #xopsv B = B, (BF, BA) = — (B, TA) xai (TA, IB) = i LS
— (BT, BA). ‘Emoyéuas 8 elven (76) p — y. "Avaotpbous. “Boro tmcbmB=F. 03 8- B 8 T
Bedpnpa | -
@EQNPHMA : Es wile tplyove axtvavn enb loeg havpts fplovevion fuzg Ot mpooxelueves yuvieq o paom wookehols Tpydvou elval loeg ‘1
foviss, b p =7 B=T. 1 AndBeEn: Eotu 1000KeAEG Tpiycavo ABF (AB = AT), (o [ ;"‘.‘
Asdd. Ag Geapiooue iva tnivave ABD i 27). Oewpoupe ™ Siyo16uo AA autou, TATE Ta Tpiywva N
# AB=AT, Av ofpouge ™ Siyorbuo 100 : \ i 3 I
Ad, Grous TTABA = ATS frotl AB ABA, A elva oo, §wq AB = Al AL = AA (koo MAEU / :
= AL AA= AAK, = &;) ko dpa BT pa) kal A=Ay Apa BT [ 4
Azt Ty mpbitoT, aurd] Egovpe apé- ‘ . [
a0; 10 noplayore : 4 g Bl )
Pt edpnua I .

[TICTRP v v piovo v ooowelé e oo

Keljeveg o) fdon yevie 1ou efv oes Esr:maxxz:l i
«H dypotépog g yoviag g Kopugiig sivar Sudpesog

Andberdn: ot wookeNég piyavo ABT pe AB=AT. Ba 4 Kat yog.
anodeffoupe dn B=T, ynomonoidvias bio kardbnka tpl- Anbbeien
Yava. v ortoia iropef va eqaplontef o lo Kpitrpo 1odmyiag, ‘Eoto 1oookehés tpiyovo ABI e AB=AT (oy.12).

, , X ) . Dépovpe m drgotopo tov AA. Ta tpiyova AAB kat AAI

épouge m iyorcgo AL tou fpryavou, 1 ool apie my éyouv AB = AT, AA kowii xat A, = A, (ITTTI), enopévo eivan

A o Glo ioe; yvieg, Tore Grpuoupyoivia 1 tpiywva ABA

K AT 1a onoia efva oa, eneid £youv AB=AT, Ad=AL
AN A A

(o) mhevpd) ke A, = Ay, Apa, efvaw ke B=T" A B AT

ioa, onéte B=T.
And v idia 1o6mnTa tprydvev apokiatet 6t BA = AT, ond-
& 1 AA givan diapecog K(llA, = A;. And my tehevtaia 106m)-

P

TO Kt ETENDN A. + A; = 180° mpoximret 61 A. = Al =90°, on6-

Zpjua 12

& Gupmepaivoups 611 T0 AA eivat hyog ToL TpLydVOD.
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