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Ευχαριςτίεσ 
 

Η νινθιήξωζε ηεο παξνύζαο δηπιωκαηηθήο εξγαζίαο δελ ζα ήηαλ δπλαηή ρωξίο 

ηελ ακέξηζηε ζηήξημε θαη βνήζεηα ηεο επηβιέπνπζαο θαζεγήηξηάο κνπ, θπξίαο Γεζιή 

Γέζπνηλαο, ε νπνία ππήξμε αξωγόο κνπ ζηελ πξνζπάζεηα απηή. Τελ επραξηζηώ ζεξκά γηα 

ηε ζπλεξγαζία πνπ είρακε, ηελ επηζηεκνληθή ηεο ζηήξημε θαζ΄όιε ηε δηάξθεηα ηεο εξγαζίαο, 

ηηο ζπκβνπιέο ηεο θαη ηελ ππνκνλή ηεο. Θα ήζεια, επίζεο, λα επραξηζηήζω ηελ θπξία 

Τδεθάθε Μαξηάλλα θαη ηελ θπξία Σηαζνπνύινπ Χαξνύια, ωο κέιε ηεο ηξηκεινύο 

επηηξνπήο, αιιά θαη όινπο ηνπο θαζεγεηέο θαη ηηο θαζεγήηξηεο απηνύ ηνπ κεηαπηπρηαθνύ 

πξνγξάκκαηνο.  

Τέινο, ζα ήζεια λα επραξηζηήζω ηνπο δηθνύο κνπ αλζξώπνπο, πνπ κε ζηήξημαλ 

πνιύ θαη κε ελζάξξπλαλ, ώζηε λα πεηύρω ζηελ πξνζπάζεηά κνπ απηή.  
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ΠΕΡΙΛΗΨΗ 
Σα ζρνιηθά εγρεηξίδηα απνηεινχλ ηνλ ζπλδεηηθφ θξίθν αλάκεζα ζην 

πξνβιεπφκελν θαη ζην εθαξκνζκέλν πξφγξακκα ζπνπδψλ. Δίλαη ην θχξην δηδαθηηθφ 

εξγαιείν ηνπ εθπαηδεπηηθνχ, αιιά θαη ησλ καζεηψλ θαη δηαδξακαηίδνπλ πξσηαγσληζηηθφ 

ξφιν ζην ειιεληθφ ζρνιείν, αθνχ απνηεινχλ ην έλα θαη κνλαδηθφ εγρεηξίδην πνπ 

δηαλέκεηαη ζηα ζρνιεία. θνπφο ηεο παξνχζαο εξγαζίαο είλαη αθελφο, λα κειεηεζνχλ ηα 

είδε ησλ ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ πνπ εκπεξηέρνληαη ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηεο Γ‘ ηάμεο 

ηνπ Γεκνηηθνχ ζρνιείνπ θαη ε ζπρλφηεηα εκθάληζήο ηνπο θαη αθεηέξνπ, λα κειεηεζεί ε 

ζχλδεζή ηνπο κε ηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν θαη ηελ θαζεκεξηλή δσή ησλ καζεηψλ. Σα 

απνηειέζκαηα ηεο έξεπλαο έδεημαλ πσο ε πιεηνςεθία ησλ ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ ζηα 

ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηεο Γ‘ ηάμεο είλαη ηππνπνηεκέλα, παξαδνζηαθά πξνβιήκαηα, 

θιεηζηνχ ηχπνπ, πνπ ζηελ πιεηνλφηεηά ηνπο δελ δεηνχλ θάπνηα αηηηνιφγεζε ή 

επεμήγεζε. Δπίζεο, ηα πεξηζζφηεξα απφ ηα ιεθηηθά πξνβιήκαηα είλαη επαξθψλ 

δεδνκέλσλ θαη απαηηνχλ πεξηζζφηεξεο απφ κία πξάμεηο γηα ηελ επίιπζή ηνπο. Σα 

αλαπαξαζηαηηθά κέζα πνπ ρξεζηκνπνηνχληαη είλαη θπξίσο ζπλδπαζκφο νπηηθψλ, 

ιεθηηθψλ θαη καζεκαηηθψλ κέζσλ θαη ηα ζέκαηα πνπ πιαηζηψλνπλ ηα πεξηζζφηεξα 

πξνβιήκαηα ζπλδένληαη κε ηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν. Χζηφζν, ε ζχλδεζε κε ηνλ 

πξαγκαηηθφ θφζκν δελ ζπλεπάγεηαη φηη ηα πξνβιήκαηα ζα απνζπνχλ θαη ην ελδηαθέξνλ 

ησλ καζεηψλ.  

Λέμεηο θιεηδηά: ρνιηθά εγρεηξίδηα καζεκαηηθψλ, αλάιπζε εγρεηξηδίσλ, επίιπζε 

πξνβιήκαηνο, ιεθηηθά καζεκαηηθά πξνβιήκαηα 
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ABSTRACT 
School textbooks are the link between the planned and the applied curriculum. They are 

the main teaching tool of the teacher, but also of the students and they contribute a 

leading role in the Greek school, since they constitute the one and only textbook that is 

distributed in schools. The purpose of this thesis is, on the one hand, to study the types of 

word problems contained in the textbooks of the fourth grade of primary school and the 

frequency of their occurrence and, on the other hand, to study their connection with the 

real world and the daily life of students. The results of the survey showed that the 

majority of word problems in the school textbooks of the fourth grade are routine, 

traditional problems, close-ended, the majority of which do not ask for any justification 

or explanation. Also, most of the word problems are of sufficient data and require more 

than one operation to solve them. The representation form of the problems is mainly a 

combination of visual, verbal and mathematical form and the context of the most of the 

problems is related to the real world. However, the connection with the real world does 

not imply that word problems will be of interest to the students.  

Key words: Math school textbooks, textbook analysis, problem solving, word problems 
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ΕΙΑΓΩΓΗ 
ε παγθφζκηα θιίκαθα, κέζα ζηε ζρνιηθή ηάμε ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα απνηεινχλ 

ίζσο ην ζεκαληηθφηεξν κέζν δηδαζθαιίαο θαη εξγαιείν γηα ηνπο/ηηο εθπαηδεπηηθνχο θαη 

ηνπο/ηηο καζεηέο/ηξηεο
1
. Η ζπκβνιή θαη ε απνηειεζκαηηθφηεηά ηνπο ζηελ εθπαηδεπηηθή 

δηαδηθαζία έρεη απαζρνιήζεη κεγάιν κέξνο ηεο επηζηεκνληθήο εθπαηδεπηηθήο θνηλφηεηαο 

(Desli & Loukidou, 2014; Fan & Zhu, 2006; Haggarty & Peppin, 2001, 2002; Parmjit et 

al., 2020; Rezat & Strässer, 2015; Shield & Dole, 2013; Stigler et al., 1986;  Xin, 2007; 

Xin, Zheng & Liu, 2011). χκθσλα κε ηνπο Mullis, Martin, Foy θαη Arora (2012), ηα 

δεδνκέλα γηα ηηο 57 ρψξεο πνπ ζπκκεηείραλ ζην TIMMS ηνπ 2011 δειψλνπλ φηη, θαηά 

κέζν φξν, ην 96% ησλ εθπαηδεπηηθψλ ρξεζηκνπνηεί έλα ζρνιηθφ βηβιίν θαη ζηελ 

πιεηνςεθία ησλ εθπαηδεπηηθψλ ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα απνηεινχλ ηελ θχξηα βάζε γηα ηελ 

εθπαηδεπηηθή ηνπο πξαθηηθή.  

Ο ηξφπνο κε ηνλ νπνίν έλαο εθπαηδεπηηθφο κπνξεί λα ρξεζηκνπνηήζεη έλα 

ζρνιηθφ εγρεηξίδην δχλαηαη λα πνηθίιεη πνιχ, αιιά δελ ππάξρεη ακθηβνιία φηη ηα ζρνιηθά 

βηβιία είλαη έλαο απφ ηνπο θχξηνπο παξάγνληεο πνπ επεξεάδνπλ ηε δηδαζθαιία ησλ 

καζεκαηηθψλ (Desli & Loukidou, 2014; Haggarty & Peppin, 2002; Rezat & Strässer, 

2015; Shield & Dole, 2013; Van de Walle, 2007). Σα ζρνιηθά εγρεηξίδηα απνηεινχλ κηα 

ηζρπξή πξνδηαγξαθή ηνπ πξνγξάκκαηνο ζπνπδψλ θαη παίδνπλ θαζνξηζηηθφ ξφιν ζε απηφ 

πνπ δηδάζθεηαη ζηε ζρνιηθή ηάμε (Oates, 2014; Rezat & Strässer, 2015; van Zanten & 

van den Heuvel-Panhuizen, 2018). Έηζη, νη επθαηξίεο γηα κάζεζε δεκηνπξγνχληαη απφ ην 

ζρνιηθφ βηβιίν ζε ζπλδπαζκφ κε ηνλ ηξφπν ρξήζεο ηνπ απφ καζεηέο θαη εθπαηδεπηηθνχο 

(Rezat & Strässer, 2015; Shield & Dole, 2013). 

Καζψο ηα ζρνιηθά βηβιία απνηεινχλ ην πιηθφ πνπ ρξεζηκνπνηείηαη πεξηζζφηεξν 

απφ ηελ πιεηνλφηεηα ησλ εθπαηδεπηηθψλ, απηά απνηεινχλ θαη έλα απφ ηα θχξηα κέζα 

δηδαζθαιίαο ηεο επίιπζεο καζεκαηηθψλ πξνβιεκάησλ (Hiebert et al., 2003). Η επίιπζε 

καζεκαηηθνχ πξνβιήκαηνο θαηέρεη εμέρνπζα ζέζε ζηε καζεκαηηθή εθπαίδεπζε. Γηα ηνλ 

Halmos (1980), ε επίιπζε καζεκαηηθνχ πξνβιήκαηνο απνηειεί ηελ θαξδηά ησλ 

καζεκαηηθψλ, αθνχ ν θχξηνο ιφγνο χπαξμεο ησλ καζεκαηηθψλ είλαη ε επίιπζε 

                                                           
1
 ηε ζπλέρεηα ηεο εξγαζίαο, ζα γίλεηαη ρξήζε κφλν ηνπ αξζεληθνχ γέλνπο ζε φξνπο φπσο «καζεηέο» θαη 

«εθπαηδεπηηθνχο» θαη ζα λννχληαη θαη ηα δχν γέλε. 
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πξνβιεκάησλ θαη σο εθ ηνχηνπ, απηφ απφ ην νπνίν απνηεινχληαη νπζηαζηηθά ηα 

καζεκαηηθά είλαη ηα καζεκαηηθά πξνβιήκαηα θαη νη ιχζεηο ηνπο.  

Δπίιπζε πξνβιήκαηνο ζεκαίλεη ε εχξεζε ελφο ηξφπνπ γηα ηελ απνθπγή κίαο 

δπζθνιίαο, ηελ παξάθακςε ελφο εκπνδίνπ θαη ηελ επίηεπμε ελφο ζηφρνπ πνπ δελ ήηαλ 

αξρηθά εθηθηφο (Polya, 2001). χκθσλα κε ην NCTM (2000, ζην van de Walle, 2007), ε 

επίιπζε πξνβιήκαηνο δελ απνηειεί απιψο έλαλ καζεζηαθφ ζηφρν ησλ καζεκαηηθψλ, 

αιιά έλα ζεκαληηθφ κέζν γηα ηελ εθκάζεζή ηνπο. Όπσο αλαθέξεη ν Schoenfeld (2016), 

ε επίιπζε καζεκαηηθψλ πξνβιεκάησλ δελ απνηειεί κία ζεκαληηθή δηαλνεηηθή εξγαζία 

απιψο επεηδή νη ιχηεο βειηηψλνπλ ηελ ηθαλφηεηά ηνπο λα επηιχνπλ καζεκαηηθά 

πξνβιήκαηα, αιιά ζπληζηά απφ κφλε ηεο κηα ζεκαληηθή δεμηφηεηα ηνπ αηφκνπ. 

Τπνζηεξίδεηαη πσο κέζσ ηεο επίιπζεο πξνβιήκαηνο δεκηνπξγείηαη κηα βαζχηεξε 

ελλνηνινγηθή θαηαλφεζε ησλ καζεκαηηθψλ, πνπ πξνάγεη ηθαλφηεηεο φπσο ε 

ζπιινγηζηηθή θαη ε δηαδηθαζηηθή επρέξεηα (Hiebert & Grouws, 2007; Lithner, 2008).  

       Χζηφζν, νη καζεηέο φισλ ησλ βαζκίδσλ θαίλεηαη λα αληηκεησπίδνπλ αξθεηέο 

δπζθνιίεο θαηά ηελ επίιπζε καζεκαηηθψλ πξνβιεκάησλ. Δλδερνκέλσο, ν γελεζηνπξγφο 

παξάγνληαο απηήο ηεο δπζθνιίαο λα είλαη ν ηξφπνο πνπ ηα καζεκαηηθά πξνβιήκαηα θαη 

ε επίιπζε καζεκαηηθνχ πξνβιήκαηνο παξνπζηάδνληαη ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα (Desli & 

Loukidou, 2014; Singh, Yusoff & Hoon, 2020) θαη δηδάζθνληαη απφ ηνπο 

εθπαηδεπηηθνχο.  

        Σα επξήκαηα πνιιψλ εξεπλψλ εληζρχνπλ ηνλ παξαπάλσ ηζρπξηζκφ. ηελ 

Ιζπαλία νη Vicente et al. (2020) ζχγθξηλαλ ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ καζεκαηηθψλ ηεο 

Ιζπαλίαο κε απηά ηεο ηγθαπνχξεο. Γηαπίζησζαλ πσο νη πςειέο επηδφζεηο ησλ καζεηψλ 

ηεο ηγθαπνχξεο ζηηο δηεζλείο εμεηάζεηο καζεκαηηθψλ (TIMSS) νθείινληαη ζηα ζρνιηθά 

ηνπο εγρεηξίδηα, ηα νπνία παξέρνπλ κία πςειήο πνηφηεηαο εθκάζεζε ηεο επίιπζεο 

πξνβιήκαηνο.  

Οκνίσο, ε Xin (2007) αθνχ αλέιπζε ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηεο Κίλαο θαη ησλ Η.Π.Α. 

θαη κειέηεζε ηηο επηδφζεηο ησλ καζεηψλ ζηνπο δηάθνξνπο ηχπνπο πξνβιεκάησλ, 

ζπκπέξαλε πσο ε θαηαλνκή ησλ δηαθνξεηηθψλ ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ ζην πξφγξακκα 

ζπνπδψλ θαζνξίδεη ηηο επηδφζεηο ησλ καζεηψλ ζε απηά.  
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Δπίζεο, νη Desli θαη Loukidou (2014) ζηελ Διιάδα θαη νη Singh et al. (2020) ζηε 

Μαιαηζία, αλέιπζαλ ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηνπ Γεκνηηθνχ ζρνιείνπ αλαθνξηθά κε ηνπο 

έληεθα ηχπνπο πξνβιεκάησλ πξφζζεζεο θαη αθαίξεζεο,. Σα επξήκαηά ηνπο ζπκθσλνχλ 

πσο νη επηδφζεηο ησλ καζεηψλ ζηνπο δηαθνξεηηθνχο απηνχο ηχπνπο πξνβιεκάησλ 

θαζνξίδνληαη ζε κεγάιν βαζκφ απφ ηε ζπρλφηεηα εκθάληζεο ησλ πξνβιεκάησλ ζηα 

ζρνιηθά εγρεηξίδηα. Έηζη, ζηα πξνβιήκαηα πνπ ππνεθπξνζσπνχληαη νη καζεηέο 

ζεκείσζαλ ρακειέο επηδφζεηο, ελψ ζε απηά πνπ ππεξεθπξνζσπνχληαη νη επηδφζεηο ηνπο 

ήηαλ πην πςειέο. 

Γεδνκέλνπ φηη νη καζεηέο δπζθνιεχνληαη ζηελ επίιπζε πξνβιήκαηνο θαη θαζψο ηα 

ζρνιηθά εγρεηξίδηα ρξεζηκνπνηνχληαη θαηά θφξνλ δηεζλψο θαη ζηελ εθπαίδεπζε γηα ηε 

δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθψλ, είλαη πηζαλφλ νη δπζθνιίεο ησλ παηδηψλ λα ζπλδένληαη κε 

ηνλ ηξφπν πνπ παξνπζηάδνληαη ζηα ζρνιηθά καζεκαηηθά εγρεηξίδηα. Έηζη, ζθνπφο ηεο 

παξνχζαο έξεπλαο είλαη λα κειεηεζνχλ ηα καζεκαηηθά πξνβιήκαηα πνπ εκπεξηέρνληαη 

ζηα ειιεληθά ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ καζεκαηηθψλ ηεο Γ‘ ηάμεο ηνπ δεκνηηθνχ 

ζρνιείνπ. Η αλάιπζε ζα γίλεη κε ζηφρν λα δηεξεπλεζνχλ νη επθαηξίεο κάζεζεο πνπ 

παξέρνληαη ζηνπο καζεηέο ηεο Γ‘ ηάμεο γχξσ απφ ηελ επίιπζε καζεκαηηθνχ 

πξνβιήκαηνο. Σα εξεπλεηηθά εξσηήκαηα ηα νπνία επηρεηξεί ε παξνχζα εξγαζία λα 

απαληήζεη είλαη ηα εμήο:  

 Πνηα είδε πξνβιεκάησλ εκπεξηέρνληαη ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα; 

 Πνηα είλαη ε ζπρλφηεηα εκθάληζεο ησλ πξνβιεκάησλ ζην βηβιίν θαη ζην 

ηεηξάδην εξγαζηψλ ηνπ καζεηή; 

 Πψο ζπλδένληαη ηα καζεκαηηθά πξνβιήκαηα ησλ ζρνιηθψλ εγρεηξηδίσλ κε 

ηελ θαζεκεξηλή δσή; 

Αλαθνξηθά κε ηα δχν πξψηα εξεπλεηηθά εξσηήκαηα, ζχκθσλα κε ηνπο  

Βακβαθνχζε, Καξγησηάθε, Μπνκπνηίλνπ θαη αΐηε (2007a, ζ. 13), ηα ηζρχνληα «βηβιία 

δελ πεξηνξίδνληαη ζηα ηππηθά ιεθηηθά πξνβιήκαηα, ε παξνπζία ησλ νπνίσλ ήηαλ 

θπξίαξρε ζηηο "παξαδνζηαθέο" δηδαθηηθέο πξνζεγγίζεηο ησλ καζεκαηηθψλ». Δπίζεο, 

κέζα απφ ηα πξνβιήκαηα πνπ ζπλαληνχλ ηα παηδηά ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ 

καζεκαηηθψλ θαινχληαη λα δηαηππψζνπλ ελδηάκεζα εξσηήκαηα θαη «λα θαηαζθεπάδνπλ 

δηθά ηνπο πξνβιήκαηα, είηε κε δεδνκέλνπο αξηζκνχο είηε κε δεδνκέλε απάληεζε είηε 



10 
 

ζπκπιεξψλνληαο εξσηήκαηα ζ‘ έλα θείκελν». πλεπψο, ηα πεξηζζφηεξα ιεθηηθά 

πξνβιήκαηα πνπ ζα αλαιπζνχλ αλακέλεηαη πσο ζα είλαη κε ηππνπνηεκέλα θαη κε 

παξαδνζηαθά. Αθφκε, νη καζεηέο ζηα ηζρχνληα εγρεηξίδηα θαινχληαη «λ‘ 

απνθσδηθνπνηήζνπλ, λ‘ αμηνινγήζνπλ θαη λ‘ αμηνπνηήζνπλ πιεξνθνξίεο πνπ δίλνληαη 

απφ δηαθνξεηηθέο πεγέο (εηθφλα, θείκελν, πίλαθα, δηάγξακκα)» θαη «λα επεμεξγάδνληαη 

πξνβιήκαηα κε πεξηζζφηεξεο απφ κία ιχζεηο» (Βακβαθνχζε θ.ά., 2007a, ζ. 13). Απηφ 

ζπλεπάγεηαη πσο ηα εγρεηξίδηα αλακέλεηαη λα εκπεξηέρνπλ πιεζψξα αλνηρηνχ ηχπνπ 

πξνβιεκάησλ θαη ηα αλαπαξαζηαηηθά κέζα ζηα ιεθηηθά πξνβιήκαηα λα είλαη θπξίσο 

ζπλδπαζκφο νπηηθψλ, καζεκαηηθψλ θαη ιεθηηθψλ κέζσλ.  

Όζνλ αθνξά ηε ζχλδεζε κε ηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν θαη ηελ θαζεκεξηλφηεηα ησλ 

καζεηψλ, ζχκθσλα κε ηνπο Βακβαθνχζε θ.ά. (2007a, ζ. 10) «νη πξνβιεκαηηθέο 

θαηαζηάζεηο πνπ θαινχληαη λ‘ αληηκεησπίζνπλ ηα παηδηά είλαη ζπλδεδεκέλεο κε 

πξαγκαηηθά πξνβιήκαηα, ηα νπνία ζηελ πιεηνςεθία ηνπο είλαη κέζα ζηα ελδηαθέξνληα 

ησλ παηδηψλ ή ηνπ νηθνγελεηαθνχ θαη ζρνιηθνχ πεξηβάιινληφο ηνπο» θαη απφ απηήλ ηελ 

άπνςε, «ηα παηδηά εκπιέθνληαη ζε δξαζηεξηφηεηεο πνπ έρνπλ λφεκα γη‘ απηά». πλεπψο, 

αλακέλεηαη πσο ε ζχλδεζε κε ηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν πξαγκαηνπνηείηαη κέζσ ησλ 

ζελαξίσλ ησλ ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ, ηα νπνία πιαηζηψλνληαη απφ ζέκαηα πνπ αθνξνχλ 

άκεζα ηνπο καζεηέο θαη έιθνπλ ην ελδηαθέξνλ ηνπο.  
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ΚΕΦΑΛΑΙΟ 1 

ΒΙΒΛΙΟΓΡΑΥΙΚΗ ΕΠΙΚΟΠΗΗ 
       

ην θεθάιαην απηφ, ην νπνίν ρσξίδεηαη ζε ηξία κέξε, επηρεηξείηαη ε βηβιηνγξαθηθή 

επηζθφπεζε εξεπλψλ πνπ ζρεηίδνληαη κε: α) ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα θαη, πην 

ζπγθεθξηκέλα, ηα εγρεηξίδηα ησλ καζεκαηηθψλ, β) ηελ επίιπζε καζεκαηηθνχ 

πξνβιήκαηνο θαη ηα καζεκαηηθά πξνβιήκαηα θαη γ) ηελ αλάιπζε ησλ καζεκαηηθψλ 

ζρνιηθψλ εγρεηξηδίσλ δηεζλψο θαη ησλ καζεκαηηθψλ πξνβιεκάησλ πνπ εκπεξηέρνπλ. Σν 

πξψην κέξνο αλαθέξεηαη ζηνλ ξφιν θαη ηε ιεηηνπξγία ησλ ζρνιηθψλ εγρεηξηδίσλ ησλ 

καζεκαηηθψλ. Έπεηηα, πεξηγξάθνληαη ηα εγρεηξίδηα ησλ καζεκαηηθψλ θαη ηα Διιεληθά 

Αλαιπηηθά Πξνγξάκκαηα ησλ Μαζεκαηηθψλ ηνπ Γεκνηηθνχ ζρνιείνπ, κε εηδηθή 

αλαθνξά ζηελ επίιπζε πξνβιήκαηνο. ην δεχηεξν κέξνο ηνπ θεθαιαίνπ γίλεηαη αλαθνξά 

ζηελ επίιπζε πξνβιήκαηνο θαη ηα ιεθηηθά καζεκαηηθά πξνβιήκαηα. Σέινο, ζην ηξίην 

θαη ηειεπηαίν κέξνο απηνχ ηνπ θεθαιαίνπ, παξνπζηάδνληαη κεξηθά απφ ηα θπξηφηεξα 

επξήκαηα ησλ εξεπλεηψλ πνπ έρνπλ κειεηήζεη ζρνιηθά καζεκαηηθά εγρεηξίδηα θαη 

αλέιπζαλ ηα καζεκαηηθά πξνβιήκαηα πνπ πεξηέρνπλ.      

 

 

 1.Α. Σα ςχολικά εγχειρίδια 

 

1.Α.1. Ο ρόλοσ των ςχολικών εγχειριδίων 
  

Σα ζρνιηθά εγρεηξίδηα είλαη ηζρπξά κέζα δηδαζθαιίαο θαη κάζεζεο. Απνηεινχλ έλα 

ηδηαίηεξα ρξήζηκν εξγαιείν ησλ εθπαηδεπηηθψλ θαη ησλ καζεηψλ θαζψο θαη έλα 

ζπνπδαίν ζηνηρείν ησλ εθπαηδεπηηθψλ ζπζηεκάησλ γηα πνιινχο ιφγνπο.  

Πξψηνλ, αληηπξνζσπεχνπλ κηα ηφζν ηζρπξή πξνδηαγξαθή ηνπ πξνγξάκκαηνο 

ζπνπδψλ πνπ ζηελ πξαγκαηηθφηεηα θαζνξίδνπλ ζε κεγάιν βαζκφ ηη πξαγκαηηθά 

δηδάζθεηαη ζηελ ηάμε (Oates, 2014; Rezat & Sträßer, 2015; van Zanten & van den 

Heuvel-Panhuizen, 2018). Τπφ απηήλ ηελ έλλνηα, ηα εγρεηξίδηα παίδνπλ θαζνξηζηηθφ 
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ξφιν ζε απηά πνπ καζαίλνπλ νη καζεηέο, ξπζκίδνπλ ζπρλά ην πξφγξακκα ζπνπδψλ θαη 

ηα αληηθείκελα πνπ δηδάζθνληαη ζηα πεξηζζφηεξα καζήκαηα, ελψ γηα πνιινχο καζεηέο 

ηα ζρνιηθά βηβιία είλαη ε πξψηε θαη κεξηθέο θνξέο ε κνλαδηθή ηνπο έθζεζε ζηελ 

αλάγλσζε θαη ηα βηβιία (Apple, 1992). Οκνίσο, ν Apple (1986, ζην Pepin, Haggarty & 

Keynes, 2001) ππνζηεξίδεη φηη ην πξφγξακκα ζπνπδψλ ζηα πεξηζζφηεξα ακεξηθαληθά 

ζρνιεία δελ θαζνξίδεηαη απφ ηα πξνηεηλφκελα πξνγξάκκαηα ζπνπδψλ, αιιά απφ έλα 

ζπγθεθξηκέλν ηερλνχξγεκα, ην ηππνπνηεκέλν θείκελν ζην επίπεδν ηεο θάζε ηάμεο. 

Αθφκε, ππνζηεξίδεη φηη ην εγρεηξίδην έρεη ηέηνηα δχλακε πνπ ζπρλά θαζνξίδεη ηη είλαη ε 

ειίη θαη ε λφκηκε θνπιηνχξα πνπ πξέπεη λα κεηαδνζεί θαη, επηπιένλ, φηη ε επξεία ρξήζε 

ηνπ ζηηο αίζνπζεο δηδαζθαιίαο έρεη ηε δπλαηφηεηα λα αζθήζεη ηζρπξή επηξξνή ζηνπο 

καζεηέο (Apple, 1986, ζην Haggarty & Pepin, 2002). Ιζρπξίδεηαη, έηζη, φηη «ηα θείκελα 

δελ απνηεινχλ απιά "ζπζηήκαηα παξάδνζεο" "γεγνλφησλ" αιιά είλαη ηα ηαπηφρξνλα 

απνηειέζκαηα πνιηηηθψλ, νηθνλνκηθψλ θαη πνιηηηζηηθψλ δξαζηεξηνηήησλ, καρψλ θαη 

ζπκβηβαζκψλ» (Apple, 1992, ζ. 4). 

Γεχηεξνλ, ηα ζρνιηθά βηβιία είλαη έλαο εθπαηδεπηηθφο πφξνο πνπ ρξεζηκνπνηείηαη 

επξέσο  θαη πνιχ ζπρλά απφ ηνπο εθπαηδεπηηθνχο ζηηο πεξηζζφηεξεο ρψξεο ζε φιν ηνλ 

θφζκν. Γηα παξάδεηγκα, ηα ζηνηρεία γηα ηηο 57 ρψξεο πνπ ζπκκεηείραλ ζην TIMSS1 ηνπ 

2011 δείρλνπλ φηη, θαηά κέζν φξν, ην 96% ησλ εθπαηδεπηηθψλ ρξεζηκνπνηεί έλα 

εγρεηξίδην θαη, ζηελ πιεηνςεθία ησλ εθπαηδεπηηθψλ, ηα εγρεηξίδηα απνηεινχλ ηελ θχξηα 

βάζε γηα ηελ εθπαηδεπηηθή ηνπο πξαθηηθή (Mullis et al., 2012). χκθσλα κε ηνπο Chien 

θαη Young (2007), νη εθπαηδεπηηθνί πνπ ζπκκεηείραλ ζηελ έξεπλά ηνπο ππνζηήξημαλ πσο 

ηα εγρεηξίδηα απνηεινχλ έλα ζεκαληηθφηαην ζηνηρείν ζηελ αλάπηπμε ηνπ πξνγξάκκαηνο 

ζπνπδψλ θαη ηεο δηδαθηηθήο πξαθηηθήο ηνπο. Μάιηζηα, φπσο νη ίδηνη νη εθπαηδεπηηθνί 

αλέθεξαλ, ηα εγρεηξίδηα ηνπο βνήζεζαλ λα εμνηθνλνκήζνπλ ρξφλν γηα ηελ πξνεηνηκαζία 

ηνπ καζήκαηνο, κηαο θαη πεξηέρνπλ έηνηκν πιηθφ, φπσο θπιιάδηα θαη εξγαζίεο, ην νπνίν 

είλαη ηδηαίηεξα ελδηαθέξνλ θαη θάλεη ηε κάζεζε πην δηαζθεδαζηηθή θαη ειθπζηηθή γηα 

ηνπο καζεηέο. Δπηπιένλ, ζχκθσλα κε ηνπο εθπαηδεπηηθνχο, ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηνπο 

βνεζνχλ ψζηε λα κπνξνχλ πξνζαξκφζνπλ ην κάζεκα ζηηο δπλαηφηεηεο θαη ηηο αλάγθεο 

ηνπ θάζε καζεηή. Σέινο, νη εθπαηδεπηηθνί ζεσξνχλ ηα εγρεηξίδηα έγθπξα, αθξηβή θαη 

απαξαίηεηα θαη έηζη, βαζίδνληαη πνιχ ζε απηά γηα λα νξγαλψζνπλ θαη λα δηαξζξψζνπλ 

ηε δηδαθηηθή δηαδηθαζία (Apple, 1992).      
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Δθηφο φκσο απφ ηελ επξεία ρξήζε ηνπο απφ ηνπο εθπαηδεπηηθνχο, ηα ζρνιηθά 

ζπγγξάκκαηα απνηεινχλ ζεκαληηθφ ηκήκα ηνπ πιαηζίνπ ζην νπνίν εξγάδνληαη θαη νη 

καζεηέο. Οη καζεηέο πεξλνχλ κεγάιν κέξνο ηνπ ρξφλνπ ηνπο ζηηο ηάμεηο θαη ζην ζπίηη 

δνπιεχνληαο κε πξνεηνηκαζκέλν πιηθφ, φπσο είλαη ηα ζρνιηθά βηβιία.  Όπσο αλαθέξεη ν  

Apple (1986, ζην Pepin et al., 2001), ππνινγίδεηαη φηη ην 75% ηνπ ρξφλνπ πνπ νη καζεηέο 

ηεο πξσηνβάζκηαο θαη δεπηεξνβάζκηαο εθπαίδεπζεο βξίζθνληαη ζηηο ηάμεηο θαη ην 90% 

ηνπ ρξφλνπ ηνπο γηα ηελ εξγαζία ζην ζπίηη αθηεξψλεηαη ζε θείκελα βηβιίσλ. 

Σν ζρνιηθφ βηβιίν, βεβαίσο, δελ θαζνξίδεη απφ κφλν ηνπ απηά πνπ ζα κάζνπλ νη 

καζεηέο.  Η λέα γλψζε πνπ ζα ιάβνπλ νη καζεηέο απφ ηα εγρεηξίδηα θαη ε πξαθηηθφηεηά 

ηεο δηακεζνιαβνχληαη απφ ην ζρνιηθφ πιαίζην (δάζθαινο, ζπκκαζεηέο, δηδαζθαιία, 

εξγαζίεο), θαζηζηψληαο, έηζη, ην βηβιίν κηα πεγή πηζαλήο κάζεζεο (Mesa, 2004). Απηφο 

ν ζπλδπαζκφο ησλ παξαγφλησλ ηνπ ζρνιηθνχ πιαηζίνπ απνηππψλεηαη ζην κνληέιν ηεο 

δηδαζθαιίαο ησλ καζεκαηηθψλ απφ ηνπο Rezat θαη Sträßer (2015). Δηδηθφηεξα, φπσο νη 

ίδηνη ππνζηεξίδνπλ, ηα εγρεηξίδηα είλαη έλαο απφ ηνπο θχξηνπο παξάγνληεο πνπ 

επεξεάδνπλ ηε δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθψλ θαη ην βηβιίν θαηέρεη εμέρνπζα ζέζε ζηελ 

θνξπθή ελφο θνηλσληθν-δηδαθηηθνχ ηεηξαέδξνπ, ζπλδηακνξθψλνληαο ηηο δηδαθηηθέο 

θαηαζηάζεηο καδί κε ηνλ εθπαηδεπηηθφ, ηνπο καζεηέο θαη ηα ίδηα ηα καζεκαηηθά.   

 

Δηθόλα 1.1: Σν θνηλσληθν-δηδαθηηθό ηεηξάεδξν (Πεγή: Rezat & Sträßer, 2015, ζ. 249) 

Χζηφζν, ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα έρνπλ δηράζεη ηνπο εθπαηδεπηηθνχο, κηαο θαη 

ππάξρνπλ αξθεηνί νη νπνίνη ηάζζνληαη θαηά ησλ ζπγγξακκάησλ πνπ δηαλέκνληαη ζηα 



14 
 

ζρνιεία. Γηα παξάδεηγκα, νη Loewenberg Ball θαη Cohen (1996, ζην Chien & Young, 

2007) βξήθαλ πσο νη εθπαηδεπηηθνί ζπρλά δπζθεκνχλ ηα εγρεηξίδηα θαη ηα 

απνθεξχζζνπλ, ιέγνληαο πεξηθξνλεηηθά φηη δελ ηα ρξεζηκνπνηνχλ. Απηή ε εμηδαλίθεπζε 

ηεο επαγγεικαηηθήο ηνπο απηνλνκίαο νδεγεί ζηελ άπνςε φηη νη θαινί εθπαηδεπηηθνί δελ 

αθνινπζνχλ ηα εγρεηξίδηα, αιιά αληίζεηα επηλννχλ ην δηθφ ηνπο πξφγξακκα ζπνπδψλ θαη 

νη ππνζηεξηθηέο απηήο ηεο άπνςεο επαηλνχλ ηνπο εθπαηδεπηηθνχο πνπ δεκηνπξγνχλ 

πξσηφηππν πιηθφ θαη καζήκαηα. Δπηπιένλ, ν Mc Neil (1988, ζην Chien & Young, 2007) 

απνθάιπςε φηη, φηαλ νη εθπαηδεπηηθνί βηψλνπλ έιιεηςε ηνπ απηνειέγρνπ ζηελ εξγαζία 

ηνπο, ζπλήζσο ιεηηνπξγνχλ θαηά ηε δηδαζθαιία ηνπο εθαξκφδνληαο έλαλ απιφ 

κεραληζκφ αληηγξαθήο. Απηφ έρεη σο απνηέιεζκα λα νδεγνχληαη ζε κία 

ππεξαπινπζηεπκέλε δηδαζθαιία θαη ζηελ απιή εθαξκνγή ησλ νδεγηψλ ηνπ εγρεηξηδίνπ.  

Ο Apple (1982, ζην Chien & Young, 2007) εμέηαζε πεξαηηέξσ ηνλ ηξφπν κε ηνλ 

νπνίν ε ρξήζε βηβιίσλ ζηα ζρνιεία ειέγρεη θαη απηνκαηνπνηεί ηνπο εθπαηδεπηηθνχο. 

πκπέξαλε φηη ηα βηβιία εκπνδίδνπλ ηηο ηθαλφηεηεο ησλ εθπαηδεπηηθψλ λα επηλννχλ 

εθπαηδεπηηθφ πιηθφ γηα ην πξφγξακκα ζπνπδψλ, ην νπνίν ζα είλαη θαηάιιεια 

δηακνξθσκέλν θαη ζχκθσλν κε ην ζρνιηθφ πιαίζην θαη ηηο αλάγθεο ηεο θάζε ηάμεο.  

Παξφκνηα, νη Apple θαη Jungck (1990, ζην Chien & Young, 2007), ππνζηεξίδνπλ πσο ην 

πιηθφ ηνπ πξνγξάκκαηνο ζπνπδψλ ζεσξείηαη φηη πεξηνξίδεη θαη ειέγρεη ηε γλψζε θαη ηε 

δηδαζθαιία, θάηη πνπ έρεη σο απφξξνηα ηνλ πεξηνξηζκφ ηεο απφδνζεο ησλ καζεηψλ ζηε 

καζεζηαθή δηαδηθαζία (Eliot, 1990, ζην Chien & Young, 2007). πλεπψο, κπνξεί λα 

ππνζηεξηρζεί φηη, κε ηνλ θαζνξηζκφ ησλ ζηφρσλ θαη ησλ ζθνπψλ ηεο εξγαζίαο ηνπο, νη 

εθπαηδεπηηθνί θηλδπλεχνπλ λα ράζνπλ ηελ αίζζεζε ηνπ απηνειέγρνπ θαη ηεο απηνλνκίαο 

ηνπο ζηελ εξγαζία (Chien & Young, 2007).  

1.Α.2. Σα ςχολικά εγχειρίδια των μαθηματικών 
 

Σα ζρνιηθά εγρεηξίδηα, ιφγσ ηεο κεγάιεο ζεκαζίαο ηνπο ζην εθπαηδεπηηθφ ζχζηεκα 

πνιιψλ ρσξψλ, έρνπλ απνζπάζεη αξθεηά ην ελδηαθέξνλ ηεο δηεζλνχο επηζηεκνληθήο 

εθπαηδεπηηθήο θνηλφηεηαο ηηο ηειεπηαίεο δεθαεηίεο. ηε καζεκαηηθή εθπαίδεπζε εηδηθφηεξα, 

έλδεημε απηνχ ηνπ ελδηαθέξνληνο απνηειεί ην γεγνλφο φηη ζηελ ηξίηε Γηεζλή Μαζεκαηηθή 

θαη Δπηζηεκνληθή Έξεπλα (TIMSS) ζπκπεξηιήθζεθαλ νη αλαιχζεηο εθαηνληάδσλ ζρνιηθψλ 

βηβιίσλ θαη άιισλ πιηθψλ, ζρεηηθψλ κε ην πξφγξακκα ζπνπδψλ, απφ πεξίπνπ 50 ρψξεο (Fan 
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& Zhu, 2007). Δπηπξφζζεηα, ην 2004, ην 10ν Γηεζλέο πλέδξην Μαζεκαηηθήο Δθπαίδεπζεο 

(ICME-10) δηνξγάλσζε κία νκάδα ζπδήηεζεο κε ηδηαίηεξε έκθαζε ζηα εγρεηξίδηα (Fan & 

Zhu, 2007). Απηή ήηαλ ε πξψηε θνξά ζηελ ηζηνξία ηνπ ICME πνπ ηα εγρεηξίδηα ππήξμαλ ην 

επίθεληξν ηεο ζπδήηεζεο κίαο νιφθιεξεο επηζηεκνληθήο νκάδαο, θάηη ην νπνίν πξνθάιεζε 

ην ελδηαθέξνλ πνιιψλ ζπκκεηερφλησλ. 

ηε Γχζε, ζχκθσλα κε ηνλ Heath (1956, ζην Usiskin, 2013), ε παξάδνζε ηνπ 

καζεκαηηθνχ εγρεηξηδίνπ μεθίλεζε πξηλ απφ πεξίπνπ 2.300 ρξφληα κε ηα ηνηρεία ηνπ 

Δπθιείδε. Σα ηνηρεία ηνπ Δπθιείδε είλαη κηα ζπιινγή νξηζκψλ, αμησκάησλ θαη 

ζεσξεκάησλ γεσκεηξίαο θαη ζεσξίαο αξηζκψλ, ηα νπνία κέρξη πξφζθαηα θαζφξηδαλ ηελ 

εκπεηξία εθείλσλ πνπ κειέηεζαλ ηε γεσκεηξία (Usiskin, 2013). Οκνίσο, φζνλ αθνξά ηε 

κειέηε ηεο άιγεβξαο, έλα ζεκαληηθφ θείκελν ήηαλ ην Vollstandige Anleitung zur Algebra 

ηνπ Leonard Euler, γξακκέλν γχξσ ζην 1765 (Usiskin, 2013). Ο γεξκαληθφο ηίηινο 

κεηαθξάδεηαη θπξηνιεθηηθά σο Πιήξεο νδεγία γηα ηελ Άιγεβξα, αιιά κεηαθξάζηεθε απφ ηνλ 

Hewlett ην 1822, ζχκθσλα κε ηε γαιιηθή κεηάθξαζε ηνπ Jean Bernoulli, σο Σηνηρεία ηεο 

Άιγεβξαο (Euler, 1985, ζην Usiskin, 2013). Η ζεκαζία απηνχ ηνπ εγρεηξηδίνπ έγθεηηαη ζηελ 

επηξξνή πνπ είρε ζηε γξαπηή γιψζζα ηεο άιγεβξαο, θαζψο ν Euler εηζήγαγε θαη δηέδσζε 

κεγάιν κέξνο ηεο γιψζζαο πνπ ρξεζηκνπνηείηαη ζηελ άιγεβξα κέρξη θαη ζήκεξα (Usiskin, 

2013). 

Σε ζχγρξνλε επνρή, ηα βηβιία ησλ καζεκαηηθψλ είλαη ηδηαίηεξα ζεκαληηθφ λα 

κειεηεζνχλ, ηφζν αλαθνξηθά κε ην πεξηερφκελν θαη ηε ρξήζε ηνπο φζν θαη κε ηηο επηπηψζεηο 

πνπ έρνπλ ζηε ζρνιηθή ηάμε. Όπσο νη Rezat θαη Sträßer (2015) ππνζηεξίδνπλ, ηα 

καζεκαηηθά είλαη κηα κε-πιηθή επηζηήκε θαη γηα θάπνηνλ πνπ ζέιεη λα ηα θαηαθηήζεη, είλαη 

αλαγθαία θάπνηα ζπκβνιηθή, θεηκεληθή ή γξαθηθή αλαπαξάζηαζή ηνπο. Έηζη, θαη ζηελ ηάμε 

ησλ καζεκαηηθψλ, νη εθπαηδεπηηθνί θαη νη καζεηέο ρξεηάδνληαη κηα αλαπαξάζηαζε ηνπ 

αληηθεηκέλνπ ην νπνίν πξέπεη λα δηδαρζεί θαη απηφ είλαη πνπ πξαγκαηηθά θάλνπλ ηα 

εγρεηξίδηα. Πξνζθέξνπλ κηα ζθφπηκε δηάηαμε ησλ αλαπαξαζηάζεσλ ησλ καζεκαηηθψλ, 

πεξηθιείνληαο ζρεδφλ φια ηα ζέκαηα πνπ ζρεηίδνληαη κε ηε καζεκαηηθή εθπαίδεπζε. 

Απνηεινχλ, έηζη, θνκβηθφ ζεκείν ηεο καζεκαηηθήο εθπαίδεπζεο, δηφηη πξνζθέξνπλ κηα 

πηζηή θαη αθξηβή εηθφλα ησλ καζεκαηηθψλ ζηνπο εθπαηδεπηηθνχο θαη ηνπο καζεηέο (Rezat & 

Sträßer, 2015). 
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Ο εμέρνληαο ξφινο ησλ καζεκαηηθψλ εγρεηξηδίσλ είλαη φηη απνηεινχλ έλα κνλαδηθφ 

φρεκα πξνο ηε καζεκαηηθή γλψζε, αθνχ ζπρλά απνηεινχλ ην θχξην πιηθφ ηνπ 

πξνγξάκκαηνο ζπνπδψλ θαη θαζνξίδνπλ ζε κεγάιν βαζκφ ην πεξηερφκελν ησλ καζεκάησλ 

(Mullis et al., 2012; van Zanten & van den Heuvel-Panhuizen, 2018). Γηαδξακαηίδνπλ 

ζεκαληηθφ ξφιν ζηνλ ηξφπν κε ηνλ νπνίν ζρεδηάδνληαη θαη παξαδίδνληαη ηα καζήκαηα 

καζεκαηηθψλ, θαζψο παξέρνπλ έλα θαηάιιεια δηακνξθσκέλν πεδίν εθαξκνγήο ηεο χιεο θαη 

κηα αθνινπζία, ζχκθσλα κε ηελ νπνία κπνξεί λα πξνγξακκαηηζηεί ε δηδαζθαιία θαη ε νπνία 

κπνξεί λα δψζεη ζηνλ καζεηή κηα εηθφλα ηνπ ηη αλακέλεηαη λα κάζεη (Rezat & Sträßer, 2015; 

Uniskin, 2013). Αλ θαη ε δηδαζθαιία πνπ ρνξεγνχλ νη εθπαηδεπηηθνί δελ επζπγξακκίδεηαη 

πάληα κε ην εγρεηξίδην πνπ ρξεζηκνπνηνχλ, ην βηβιίν είλαη γηα πνιινχο εθπαηδεπηηθνχο ε 

θαζνξηζηηθή πεγή γηα λα πξαγκαηνπνηήζνπλ ηε δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθψλ (van Zanten & 

van den Heuvel-Panhuizen, 2014; van Zanten & van den Heuvel-Panhuizen, 2018; Mullis et 

al., 2012).  

χκθσλα κε ηε Mesa (2004), ην ζρνιηθφ εγρεηξίδην ησλ καζεκαηηθψλ απνηειεί κηα 

έθθξαζε ηνπ πξνβιεπφκελνπ πξνγξάκκαηνο ζπνπδψλ, θαζψο ζε απηφ ππεξεηνχληαη νη 

ζεζκνζεηεκέλνη ζηφρνη γηα ηε καζεκαηηθή εθπαίδεπζε, νη νπνίνη ηίζεληαη ζε εζληθφ επίπεδν. 

Χζηφζν, ην πξνβιεπφκελν πξφγξακκα ζπνπδψλ θαη απηφ πνπ εκθαλίδεηαη ζε κηα ζεηξά 

εγρεηξηδίσλ δελ ζπκθσλνχλ πάληα. Σα εγρεηξίδηα δελ επεξεάδνληαη κφλν απφ ηνπο 

εθπαηδεπηηθνχο ζηφρνπο πνπ ηίζεληαη, αιιά θαη απφ άιινπο παξάγνληεο. Σέηνηνη παξάγνληεο 

κπνξεί λα αθνξνχλ εκπνξηθά δεηήκαηα, ηελ επαξθή θαηάξηηζε ησλ εθπαηδεπηηθψλ θαη ηελ 

χπαξμε δηαθνξεηηθψλ ηδεψλ ζρεηηθά κε ην πνηα θχζε ησλ καζεκαηηθψλ πξέπεη λα ηνληζηεί 

θαη πνηεο εθπαηδεπηηθέο πξνζεγγίζεηο πξέπεη λα εθαξκνζηνχλ (Tarr, Chavez, Reys & Reys, 

2006). Γηα ηνλ ιφγν απηφ, ζπρλά ππάξρεη ράζκα κεηαμχ ηνπ ηη πξννξίδεηαη ζηα ζρνιηθά 

εγρεηξίδηα θαη ηνπ ηη ζπκβαίλεη πξαγκαηηθά ζηηο αίζνπζεο δηδαζθαιίαο, αθνχ ε θχζε ησλ 

καζεκαηηθψλ πξνβιεκάησλ κπνξεί λα αιιάμεη, θαζψο αιιάδεη ν ηξφπνο ρξήζεο ηνπο απφ 

ηνπο εθπαηδεπηηθνχο (Zhu & Fun, 2006). Χο εθ ηνχηνπ, ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα κπνξνχλ λα 

ζεσξεζνχλ σο ην «δπλεηηθά εθαξκνζκέλν πξφγξακκα ζπνπδψλ» κεηαμχ ηνπ 

«πξνβιεπφκελνπ» θαη ηνπ «εθαξκνζκέλνπ» πξνγξάκκαηνο ζπνπδψλ. Σν πξψην αθνξά 

ζηνπο ζεζκνζεηεκέλνπο ζηφρνπο ηεο εθπαίδεπζεο απφ ηελ εθάζηνηε θπβέξλεζε θαη ην 

δεχηεξν αθνξά ζε απηφ πνπ πξαγκαηηθά δηδάζθεηαη ζηηο ηάμεηο (Valverde et al., 2002, ζην 

van Zanten & van den Heuvel-Panhuizen, 2014).  
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Σέινο, ζχκθσλα κε ην TIΜSS (Mullis et al., 2009, ζην Usiskin, 2013) κία ηξίηε 

δηάζηαζε ηνπ πξνγξάκκαηνο ζπνπδψλ είλαη απηφ ην νπνίν επηηεχρζεθε, δειαδή αθνξά ζηα 

καζεζηαθά απνηειέζκαηα ζηνπο καζεηέο (Hiebert & Grouws, 2007). Έηζη, ζχκθσλα κε ηε 

Mesa (2004, ζ. 256), «κηα αλάιπζε ηνπ πεξηερνκέλνπ ησλ καζεκαηηθψλ εγρεηξηδίσλ γίλεηαη 

κηα ππνζεηηθή επηρείξεζε: Ση ζα κάζαηλαλ νη καζεηέο αλ ηα καζεκαηηθά ηνπο θάιππηαλ φιεο 

ηηο ελφηεηεο κε ηε ζεηξά πνπ απηέο παξνπζηάδνληαη ζην βηβιίν; Ση ζα κάζαηλαλ νη καζεηέο 

αλ έπξεπε λα ιχζνπλ φιεο ηηο αζθήζεηο ζην εγρεηξίδην; Θα κάζαηλαλ ηηο ζπγθεθξηκέλεο 

καζεκαηηθέο έλλνηεο πνπ παξνπζηάδνληαη ζην βηβιίν;» 

 

1.Α.3. Σα ελληνικά ςχολικά εγχειρίδια των μαθηματικών του Δημοτικού 

ςχολείου  
 

Σα εγρεηξίδηα απνηεινχλ ηνλ θχξην δηδαθηηθφ πφξν γηα ηηο πεξηζζφηεξεο ρψξεο ζε φιν 

ηνλ θφζκν (Mullis et al., 2012), εηδηθά γηα ηα εμαηξεηηθά ζπγθεληξσηηθά εθπαηδεπηηθά 

ζπζηήκαηα, φπσο θαη απηά ηεο Κχπξνπ θαη ηεο Διιάδαο (Xenofontos & Papadopoulos, 

2015). ηελ Διιάδα ην ζρνιείν απνηειεί ηκήκα ηνπ ηνκέα ηεο θπβέξλεζεο θαη φρη ηεο 

θνηλφηεηαο θαη είλαη απφ ηηο ιίγεο ρψξεο ζηνλ θφζκν πνπ ιεηηνπξγεί µε έλα θαη µνλαδηθφ 

ζρνιηθφ βηβιίν (Xenofontos & Papadopoulos, 2015). Σν εζληθφ πξφγξακκα ζπνπδψλ θαη ηα 

ζρνιηθά εγρεηξίδηα πξνεηνηκάδνληαη απφ ην Παηδαγσγηθφ Ιλζηηηνχην, ην νπνίν απνηειεί 

θνξέα ηνπ Τπνπξγείνπ Παηδείαο, θαη δηαλέκνληαη δσξεάλ ζε φινπο ηνπο καζεηέο ζε δεκφζηα 

θαη ηδησηηθά ζρνιεία. 

Σα ηειεπηαία 20 ρξφληα, ηα επξήκαηα ηεο έξεπλαο ζε ρψξνπο πνπ άπηνληαη ηεο 

Γλσζηηθήο, θαη Δθπαηδεπηηθήο Φπρνινγίαο, ηεο Παηδαγσγηθήο θαη ηεο Γηδαθηηθήο ησλ 

Μαζεκαηηθψλ έρνπλ αιιάμεη φρη κφλν ηνλ ηξφπν κε ηνλ νπνίν πξαγκαηνπνηείηαη ε 

δηαδηθαζία ηεο κάζεζεο, αιιά θαη ηελ αληίιεςή καο γηα ηελ απνηειεζκαηηθή δηδαζθαιία 

ζην ζρνιείν (Καξγησηάθεο, Μαξαγθνχ, Μπειίηζνπ & νθνχ, 2006). Δπίζεο ηα 

απνηειέζκαηα εξεπλψλ πάλσ ζε ζέκαηα αμηνιφγεζεο ηεο εθπαηδεπηηθήο δηαδηθαζίαο 

νδήγεζαλ θαη ζηε ρψξα καο ζην λα δεκηνπξγεζνχλ ηα ηζρχνληα αλαιπηηθά πξνγξάκκαηα 

ζπνπδψλ (ΑΠ, ΓΔΠΠ) θαη ζπλαθφινπζα ην ηζρχνλ εθπαηδεπηηθφ πιηθφ ζηα επηκέξνπο 

γλσζηηθά αληηθείκελα ζην Γεκνηηθφ θαη ην Γπκλάζην.  
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ηε ρψξα καο ηα ηζρχνληα ζρνιηθά βηβιία καζεκαηηθψλ ηνπ δεκνηηθνχ ζρνιείνπ 

εηζήρζεζαλ ζηηο ηάμεηο γηα πξψηε θνξά θαηά ην δηδαθηηθφ έηνο 2007-2008 αληηθαζηζηψληαο 

ηα πξνεγνχκελα, ηα νπνία είραλ ήδε ζπκπιεξψζεη εηθνζαεηή παξνπζία ζηελ εθπαίδεπζε 

(1987-2007). Σν αλαιπηηθφ πξφγξακκα ζπνπδψλ ζην νπνίν βαζίδνληαη ηα βηβιία πνπ 

ππάξρνπλ ζήκεξα ζηηο ειιεληθέο ηάμεηο είλαη απηφ ηνπ 2003. Έθηνηε, ην 2011, ζρεδηάζηεθαλ 

ηα Νέα Πξνγξάκκαηα πνπδψλ Τπνρξεσηηθήο Δθπαίδεπζεο. Χζηφζν, απηφ ην λέν 

πξφγξακκα ζπνπδψλ δελ εθαξκφζηεθε ζηελ πξάμε, παξά κφλν πηινηηθά θαη δελ 

ρξεζηκνπνηήζεθε πεξαηηέξσ ζηηο ζρνιηθέο ηάμεηο. Πξφζθαηα, ζηα ηέιε ηνπ 2021, έγηλε ε 

ζπγγξαθή ηνπ αλαζεσξεκέλνπ πξνγξάκκαηνο ζπνπδψλ, αιιά ηα ζρνιηθά βηβιία πνπ 

ππάξρνπλ αθφκε ζηα ζρνιεία είλαη απηά πνπ εθδφζεθαλ ην 2007. 

Σα ηζρχνληα δηδαθηηθά εγρεηξίδηα ησλ καζεκαηηθψλ έρνπλ ηε κνξθή ελφο δηδαθηηθνχ 

παθέηνπ. Απνηεινχληαη απφ ην βηβιίν ηνπ καζεηή, ην νπνίν είλαη ην βαζηθφ εγρεηξίδην γηα ηε 

δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθψλ, ηα ηεηξάδηα εξγαζηψλ ηνπ καζεηή, ηα νπνία απνζθνπνχλ 

ζηελ πεξαηηέξσ εμάζθεζε ηνπ καζεηή, ην βηβιίν ηνπ δαζθάινπ, πνπ ιεηηνπξγεί σο αξσγφο 

γηα ηνλ εθπαηδεπηηθφ θαη ηέινο, απφ ην εθπαηδεπηηθφ ινγηζκηθφ ησλ καζεκαηηθψλ (CD-

ROM). 

χκθσλα κε ηνλ Σχπα (2005), βαζηθφο ζθνπφο ηεο ζχγρξνλεο καζεκαηηθήο εθπαίδεπζεο 

ζην Γεκνηηθφ ζρνιείν είλαη ε απφθηεζε καζεκαηηθήο ζθέςεο θαη ε θαιιηέξγεηα ηνπ 

καζεκαηηθνχ εγγξακκαηηζκνχ, δειαδή ε αλάπηπμε ηεο ηθαλφηεηαο ηνπ καζεηή λα κπνξεί λα 

εθαξκφδεη ηηο καζεκαηηθέο γλψζεηο, ηηο κεζφδνπο θαη ηηο δηαδηθαζίεο ζε θαηαζηάζεηο ηεο 

θαζεκεξηλήο ηνπ δσήο. Ο ζθνπφο απηφο εμεηδηθεχεηαη ζε ζπγθεθξηκέλνπο ζηφρνπο. Έηζη, ηα 

λέα Αλαιπηηθά Πξνγξάκκαηα πνπδψλ ησλ Μαζεκαηηθψλ ζην Γεκνηηθφ ζρνιείν έρνπλ σο 

θχξην ζηφρν:  

• Σελ απφθηεζε βαζηθψλ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ, γλψζεσλ θαη δηαδηθαζηψλ  

• Σελ εθκάζεζε ηνπ ηξφπνπ επαλαδφκεζεο θαη επαλαδηαηχπσζεο ελφο 

πξνβιήκαηνο απφ κηα εμσκαζεκαηηθή πεξηνρή, ζε καζεκαηηθφ πξφβιεκα  

• Σε ρξήζε καζεκαηηθψλ εξγαιείσλ (π.ρ. καζεκαηηθψλ κνληέισλ θαη κεζφδσλ) γηα 

ηε επίιπζε πξνβιεκάησλ  
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• Μηα ζπλνιηθή ζεψξεζε ηεο δνκήο ησλ Μαζεκαηηθψλ θαη ησλ δηαζπλδέζεσλ 

κεηαμχ δηαθφξσλ πεξηνρψλ ησλ Μαζεκαηηθψλ θαη κεηαμχ ησλ Μαζεκαηηθψλ θαη άιισλ 

γλσζηηθψλ αληηθεηκέλσλ  

• Σελ θαιιηέξγεηα δεμηνηήησλ πνπ αθνξνχλ ζηε ζπλαηζζεκαηηθή θαη ςπρνθηλεηηθή 

πεξηνρή ηεο πξνζσπηθφηεηαο ησλ παηδηψλ  

• Σελ αλάπηπμε κεηαγλσζηηθψλ ηθαλνηήησλ απφ ηνπο καζεηέο κέζα απφ ηνλ 

έιεγρν θαη ηε δηαρείξηζε ηεο κάζεζήο ηνπο ζην πιαίζην επίηεπμεο ησλ δηαδηθαζηηθψλ 

ζηφρσλ  

• Σελ θαιιηέξγεηα κηαο ζεηηθήο ζηάζεο γηα ηα Μαζεκαηηθά. 

Μέζα απφ ηα ηζρχνληα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ καζεκαηηθψλ ζε θάζε βαζκίδα πξέπεη λα 

δηδαρζνχλ νξηζκέλεο θαηεγνξίεο πεξηερνκέλσλ. Έηζη, ε χιε ησλ καζεκαηηθψλ γηα ην 

Γεκνηηθφ ρνιείν δνκείηαη πάλσ ζε επηά άμνλεο πεξηερνκέλνπ. Απφ απηνχο, ε ‗Δπίιπζε 

πξνβιήκαηνο‘, νη ‗Αξηζκνί θαη πξάμεηο‘, νη ‗Μεηξήζεηο‘ θαη ε ‗Γεσκεηξία‘ εηζάγνληαη απφ 

ηηο πξψηεο ηάμεηο ηνπ Γεκνηηθνχ, ε ‗πιινγή θαη επεμεξγαζία δεδνκέλσλ‘ εηζάγεηαη ζηελ 

Σεηάξηε ηάμε, ελψ νη ‗Λφγνη θαη αλαινγίεο‘ θαη νη ‗Δμηζψζεηο‘ εηζάγνληαη ζηελ Έθηε ηάμε 

(Σχπαο, 2005).  

 

Δηθόλα 1.2: Οη άμνλεο πεξηερνκέλνπ ησλ καζεκαηηθώλ ζην Γεκνηηθό ρνιείν 

(Σύπαο, 2005, ζ. 2) 
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Παξάιιεια, εηζάγνληαη θαη θάπνηα θαηλνχξγηα ζηνηρεία φπσο ε έλλνηα ηνπ κνηίβνπ, ελψ 

γίλεηαη θαη κηα πξψηε πξνζέγγηζε ησλ δεθαδηθψλ, δηαηζζεηηθή αξρηθά, απφ ηνπο καζεηέο 

ζηελ Σξίηε ηάμε. Σέινο, ε λέα πξνζέγγηζε ηεο δηδαζθαιίαο ησλ Μαζεκαηηθψλ 

απνκαθξχλεηαη απφ ηε ζεσξία ζπλφισλ θαη ηελ εθκάζεζε αιγνξίζκσλ, θαη 

πξνζαλαηνιίδεηαη ζηελ θαηαλφεζε θαη ηελ θαηαζθεπή ινγηθψλ ζπιινγηζκψλ (Σχπαο, 2005). 

χκθσλα κε ηνλ Σχπα (2005), ε επίιπζε πξνβιήκαηνο βξίζθεηαη ζην επίθεληξν ηεο 

καζεκαηηθήο εθπαίδεπζεο, φρη κφλν σο αλεμάξηεηε ζεκαηηθή πεξηνρή αιιά θαη σο βαζηθφο 

άμνλαο γχξσ απφ ηνλ νπνίν νξγαλψλεηαη ε δηδαζθαιία βαζηθψλ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ. 

Δηζάγεηαη απφ ηελ Πξψηε ηάμε ηνπ Γεκνηηθνχ, φκσο ηα πξψηα ρξφληα ε ζεκαηνινγία ησλ 

πξνβιεκάησλ πξνθχπηεη απφ ηηο άκεζεο εκπεηξίεο ησλ καζεηψλ ελψ ζηαδηαθά ηα 

πξνβιήκαηα γίλνληαη πην ζχλζεηα θαη πξνέξρνληαη ηφζν απφ ηελ θαζεκεξηλή 

πξαγκαηηθφηεηα φζν θαη απφ θαζαξά καζεκαηηθέο πεξηνρέο. Η θαηαλφεζε θαη αλαδήηεζε 

ηεο ιχζεο ελφο πξνβιήκαηνο γίλεηαη αξρηθά ζε δηαηζζεηηθφ θαη εκπεηξηθφ επίπεδν θαη ζηε 

ζπλέρεηα επηρεηξείηαη κηα απνδεηθηηθή δηαδηθαζία, πνπ ζηεξίδεηαη ζε κηα ζεηξά ινγηθψλ 

ηζρπξηζκψλ. Οη καζεηέο θαινχληαη, επίζεο, λα ζθεθηνχλ δηάθνξεο ζηξαηεγηθέο γηα ηε ιχζε 

ελφο πξνβιήκαηνο, ελψ ελζαξξχλνληαη νη λνεξνί θαη νη θαη‘ εθηίκεζε ππνινγηζκνί είηε ζαλ 

πξφβιεςε είηε ζαλ έιεγρνο ηνπ απνηειέζκαηνο. 

Δηδηθφηεξα, ζηε Γ‘ ηάμε, ηα καζεκαηηθά πξνβιήκαηα ηίζεληαη ζε πιαίζηα πξαγκαηηθψλ 

πξνβιεκαηηθψλ θαηαζηάζεσλ, καδί κε ηνπο πεξηνξηζκνχο ηνπο, νη νπνίεο είλαη νηθείεο ζηα 

παηδηά θαη έρνπλ λφεκα γηα απηά, αθνχ είλαη εκπλεπζκέλεο κέζα ζηα ελδηαθέξνληα ησλ 

παηδηψλ ή ηνπ νηθνγελεηαθνχ θαη ζρνιηθνχ πεξηβάιινληφο ηνπο (Βακβαθνχζε θ.ά., 2007a; 

Σχπαο, 2005). Έηζη, ε πξνζέγγηζε ζηελ επίιπζε καζεκαηηθνχ πξνβιήκαηνο γίλεηαη κε 

απψηεξν ζθνπφ ηελ αλαβάζκηζε ηεο ηθαλφηεηαο ησλ παηδηψλ λα δηαρεηξίδνληαη θαηαζηάζεηο 

πνπ έρνπλ καζεκαηηθφ πεξηερφκελν (Σχπαο, 2005).  
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1.Β. Η επίλυςη προβλήματοσ 

1.Β.1. Αποςαφήνιςη ςημαντικών όρων: πρόβλημα, λεκτικό πρόβλημα, επίλυςη 

προβλήματοσ 

ε γεληθφηεξν πιαίζην, ην ηη κπνξεί λα ραξαθηεξηζηεί σο πξφβιεκα εμαξηάηαη απφ ην 

άηνκν ζην νπνίν απεπζχλεηαη θαη βξίζθεηαη ζε ζπλάξηεζε κε ηηο γλψζεηο θαη ηηο εκπεηξίεο 

ηνπ (Κνιέδα, 2009; Schoenfeld, 2013). Μία θαηάζηαζε ζηελ νπνία ππάξρεη γλσζηή κέζνδνο 

γηα ηελ αληηκεηψπηζή ηεο δελ απνηειεί πξφβιεκα γηα ην άηνκν πνπ ηελ αληηκεησπίδεη, αιιά 

ζα κπνξνχζε λα ραξαθηεξηζηεί πξφβιεκα γηα θάπνηνλ ν νπνίνο δελ γλσξίδεη ηη πξέπεη λα 

θάλεη (Κνιέδα, 2009; Schoenfeld, 2013). Έηζη, φπσο αλαθέξεη ν Schoenfeld (2013), ε 

πνιππινθφηεηα ή ε δπζθνιία απφ κφλεο ηνπο δελ θαζηζηνχλ έλα έξγν πξφβιεκα θαη 

ππάξρνπλ πξνβιήκαηα πνπ δελ δεκηνπξγνχλ πξνβιεκαηηθέο θαηαζηάζεηο. Πέξα φκσο απφ 

ηνλ παξάγνληα ηνπ αηφκνπ, ππάξρεη θαη ν παξάγνληαο ηνπ ρξφλνπ. Έλα άηνκν πνπ 

αληηκεησπίδεη έλα πξφβιεκα δελ ζα είλαη ην ίδην κεηά απφ απηφ, αιιά ζα απνθηήζεη εκπεηξία 

θαη γλψζε κε ηελ αληηκεηψπηζή ηνπ. πλεπψο, ζην κέιινλ, ελδέρεηαη απηφ πνπ αξρηθά ήηαλ 

πξφβιεκα λα γίλεη κία εξγαζία ξνπηίλαο (Schoenfeld, 2013; van Zanten & van den Heuvel-

Panhuizen, 2018). 

Όζνλ αθνξά ηα καζεκαηηθά, ζχκθσλα κε ηνπο Hiebert et al. (1997, ζην van de 

Walle, 2007, ζ. 77), «πξφβιεκα νξίδεηαη σο νπνηαδήπνηε εξγαζία γηα ηελ νπνία ηα παηδηά 

δελ έρνπλ απνζηεζίζεη θαλέλα πξνθαζνξηζκέλν θαλφλα ή κέζνδν, αιιά νχηε έρνπλ ηελ 

εληχπσζε φηη ππάξρεη κία ζπγθεθξηκέλε ζσζηή κέζνδνο επίιπζεο». Οη Zhu θαη Fan (2006) 

νξίδνπλ έλα πξφβιεκα σο κηα θαηάζηαζε πνπ απαηηεί κηα απφθαζε ή /θαη απάληεζε, 

αλεμάξηεηα απφ ην αλ ε ιχζε είλαη άκεζα δηαζέζηκε ή φρη ζην δπλεηηθά επηιχζηκν 

πξφβιεκα.  

Δηδηθφηεξα, ηα ιεθηηθά καζεκαηηθά πξνβιήκαηα  είλαη κηα ζπγθεθξηκέλε πεξίπησζε 

καζεκαηηθψλ πξνβιεκάησλ (Vicente, Sánchez & Verschaffel, 2020). Μπνξνχλ λα νξηζηνχλ 

σο «ιεθηηθέο πεξηγξαθέο πξνβιεκαηηθψλ θαηαζηάζεσλ, πνπ δεκηνπξγνχλ έλα ή 

πεξηζζφηεξα εξσηήκαηα, ησλ νπνίσλ νη απαληήζεηο κπνξνχλ λα βξεζνχλ κε ηελ εθαξκνγή 

καζεκαηηθψλ πξάμεσλ ζηα αξηζκεηηθά δεδνκέλα πνπ ππάξρνπλ ζην πξφβιεκα» θαη 

ζεσξνχληαη παγθνζκίσο έλα πξνλνκηαθφ φρεκα γηα ηελ θαιιηέξγεηα ησλ ηθαλνηήησλ 

επίιπζεο καζεκαηηθψλ πξνβιεκάησλ ζηα παηδηά (Vicente et al., 2020). 
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Πξνο επέθηαζε ησλ παξαπάλσ νξηζκψλ νξίδεηαη θαη ε δηαδηθαζία επίιπζεο 

πξνβιήκαηνο. χκθσλα κε ηνλ Polya (2001, ζ. 11), «ιχλσ έλα πξφβιεκα ζεκαίλεη πσο 

βξίζθσ θάπνηνλ ηξφπν λα απνθχγσ κηα δπζθνιία, λα παξαθάκςσ έλα εκπφδην, λα επηηχρσ 

έλα ζηφρν, ν νπνίνο δελ ήηαλ άκεζα εθηθηφο». Οκνίσο, γηα ηνλ Schoenfeld (2013), ε επίιπζε 

πξνβιεκάησλ νξίδεηαη σο ε πξνζπάζεηα ηνπ αηφκνπ λα βξεη ηελ θαηάιιειε κέζνδν πνπ 

πξέπεη λα εθαξκφζεη γηα ηελ επίηεπμε ελφο ζηφρνπ θαη ηε ιχζε ηνπ πξνβιήκαηνο πνπ 

αληηκεησπίδεη.  

 

1.Β.2. Σα είδη μαθηματικών προβλημάτων 
 

Καηά θαηξνχο έρνπλ πξνηαζεί δηάθνξεο ηαμηλνκήζεηο ησλ πξνβιεκάησλ. Ο Polya 

(2001), βαζηζκέλνο ζηα Σηνηρεία ηνπ Δπθιείδε, δηαθξίλεη ηα καζεκαηηθά πξνβιήκαηα ζε δχν 

θαηεγνξίεο: απφδεημεο θαη εχξεζεο. θνπφο ελφο πξνβιήκαηνο εχξεζεο είλαη λα βξεζεί, λα 

θαηαζθεπαζηεί, λα παξαρζεί, λα πξνθχςεη ή λα αλαγλσξηζηεί απφ ηνλ ιχηε θάπνην 

ζπγθεθξηκέλν ζηνηρείν. ε έλα πξφβιεκα απφδεημεο, ζθνπφο είλαη ν ιχηεο λα βξεη εάλ κία 

ζπγθεθξηκέλε πξφηαζε είλαη ςεπδήο ή αιεζήο, λα ηελ απνδείμεη ή λα ηελ αλαθαηαζθεπάζεη.  

ηελ έξεπλά ηνπο, νη Zhu θαη Fan (2006), κε βάζε ηα ραξαθηεξηζηηθά ηνπ πιαηζίνπ 

ηνπ πξνβιήκαηνο, αλαθέξνληαη ζηνλ βαζκφ θαη ηνπο ηξφπνπο κε ηνπο νπνίνπο 

ελζσκαηψλνληαη νη πξαγκαηηθέο εκπεηξίεο ζηα έξγα ηνπ ζρνιηθνχ εγρεηξηδίνπ, δηαθξίλνληαο 

ηα πξνβιήκαηα ζηα καζεκαηηθά εγρεηξίδηα ζε πξνβιήκαηα εθαξκνγήο θαη πξνβιήκαηα κε 

εθαξκνγήο. Έλα πξφβιεκα κε εθαξκνγήο δελ ζρεηίδεηαη κε ηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν, ελψ έλα 

πξφβιεκα εθαξκνγήο πξνθχπηεη ζην πιαίζην κηαο πξαγκαηηθήο θαηάζηαζεο. Σα πξνβιήκαηα 

εθαξκνγήο δηαθξίλνληαη ζε ξεαιηζηηθά-θαληαζηηθά θαη ζε απζεληηθά. Σα θαληαζηηθά 

πξνβιήκαηα εθαξκνγήο πεξηέρνπλ δεδνκέλα πνπ έρνπλ επηλνεζεί απφ ηνλ ζπγγξαθέα ηνπ 

εγρεηξηδίνπ, ελψ ηα απζεληηθά πξνβιήκαηα πεξηέρνπλ πξαγκαηηθέο θαηαζηάζεηο ή δεδνκέλα 

πνπ ζπιιέγνληαη απφ ηνπο ίδηνπο ηνπο καζεηέο κέζα απφ ηελ θαζεκεξηλή ηνπο δσή.  
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Σύπνη 

πξνβιεκάησλ 

εθαξκνγήο 

 

Παξάδεηγκα 

Ρεαιηζηηθά Πφζεο θνξέο κπνξείο λα δηπιψζεηο κηα ζειίδα 

εθεκεξίδαο; Δμήγεζέ κνπ πψο έθηαζεο ζηελ 

απάληεζή ζνπ. (McConnell et al., 1996, ζ.59) 

Απζεληηθά Σξεηο θακπάλεο ρηππνχλ ζε δηαζηήκαηα 8 ιεπηψλ, 15 

ιεπηψλ θαη 24 ιεπηψλ, αληίζηνηρα. Αλ ρηππήζνπλ 

καδί ζηηο 3 κ.κ., ηη ψξα ζα είλαη φηαλ μαλαρηππήζνπλ 

καδί; (Teh & Looi, 1997, ζ. 32) 

Πίλαθαο 1.1: Παξαδείγκαηα πξνβιεκάησλ εθαξκνγήο (Ρεαιηζηηθά-Απζεληηθά) (Πεγή: 

Zhu & Fun, 2006, ζ. 614) 

 

Δπηπιένλ, νη Zhu θαη Fan (2006) δηαθξίλνπλ ηα πξνβιήκαηα ζε παξαδνζηαθά θαη κε 

παξαδνζηαθά. Σα κε παξαδνζηαθά πξνβιήκαηα ρσξίδνληαη ζε ηέζζεξηο επηκέξνπο ηχπνπο. Ο 

πξψηνο ηχπνο αθνξά ζηελ θαηαζθεπή καζεκαηηθνύ πξνβιήκαηνο, θαζψο αθνξά πξνβιήκαηα 

πνπ απαηηνχλ απφ ηνπο καζεηέο λα δεκηνπξγήζνπλ εξσηήζεηο ρξεζηκνπνηψληαο ηηο 

δεδνκέλεο πιεξνθνξίεο σο πξνβιεκαηηθή θαηάζηαζε (Problem-posing problem). Ο 

δεχηεξνο ηχπνο είλαη ηα πξνβιήκαηα γξίθνη (Puzzle problem), πνπ ζπρλά επηηξέπνπλ ζηνπο 

καζεηέο λα ζπκκεηέρνπλ ζε κία πην δηαζθεδαζηηθή πιεπξά ησλ καζεκαηηθψλ. Ο ηξίηνο 

ηχπνο είλαη ηα πξνβιήκαηα πξόηδεθη (Project problem), δειαδή εξγαζίεο ή κηα ζεηξά 

εξγαζηψλ πνπ πεξηιακβάλνπλ κία ή πεξηζζφηεξεο απφ ηηο αθφινπζεο δηαδηθαζίεο: ζπιινγή 

δεδνκέλσλ, παξαηήξεζε, αλαδήηεζε πεγψλ, κέηξεζε, αλάιπζε, πξνζδηνξηζκφο κνηίβσλ 

ή/θαη ζρέζεσλ, ζρεδηαζκφο γξαθεκάησλ θαη επηθνηλσλία. Απηά ηα πξνβιήκαηα ζπλήζσο 

απαηηνχλ απφ ηνπο καζεηέο λα αθηεξψζνπλ ζεκαληηθφ ρξνληθφ δηάζηεκα γηα λα ηειεηψζνπλ. 

Σέινο, ν ηέηαξηνο ηχπνο κε παξαδνζηαθψλ πξνβιεκάησλ είλαη ηα πξνβιήκαηα θαηαγξαθήο 

πνπ δεηνχλ απφ ηνπο καζεηέο λα γξάςνπλ έλα έξγν γηα λα εθθξάζνπλ ηηο ηδέεο, ηηο εκπεηξίεο, 

ηηο εξσηήζεηο, ηνπο πξνβιεκαηηζκνχο ή ηελ πξνζσπηθή ηνπο γλψκε (Journal problem). Σα 

ππφινηπα είδε πξνβιεκάησλ ζπγθαηαιέγνληαη ζηα παξαδνζηαθά πξνβιήκαηα. Παξαθάησ 

αθνινπζνχλ κεξηθά ελδεηθηηθά παξαδείγκαηα κε παξαδνζηαθψλ πξνβιεκάησλ (Πίλαθαο 

1.2). 
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Tύπνη κε 

παξαδνζηαθώλ 

πξνβιεκάησλ 

Παξάδεηγκα 

 

Καηαζθεπή 

καζεκαηηθνχ 

πξνβιήκαηνο 

Κάληε κηα εξψηεζε ζπγθξίλνληαο δχν πνζφηεηεο νη νπνίεο 

απμάλνληαη ή κεηψλνληαη, ε θαζεκία κε ην δηθφ ηεο 

ζηαζεξφ ξπζκφ. Υξεζηκνπνηήζηε ηελ αληηθαηάζηαζε γηα 

λα απαληήζεηε ζηελ εξψηεζή ζαο. (McConnell, Brown, 

Usiskin, Senk, Widerski, Anderson et al., 1996, ζ. 675) 

 

Πξφβιεκα 

γξίθνο 

Βξείηε ηνλ δηςήθην αξηζκφ πνπ έρεη ην άζξνηζκα ησλ 

θχβσλ ησλ ςεθίσλ ηνπ ίζν κε ηξεηο θνξέο ηνλ εαπηφ ηνπ. 

(Teh & Looi, 1997, ζ. 35) 

 

 

Πξφβιεκα 

πξφηδεθη 

Μάζεηε ηηο ηηκέο γηα ηειεθσληθέο θιήζεηο απφ ηνλ ηφπν 

δηακνλήο ζαο ζε κηα πφιε ή πφιε πνπ έρεη δηαθνξεηηθφ 

θσδηθφ πεξηνρήο. πγθξίλεηε ηηο ηηκέο απφ δχν εηαηξείεο 

κεγάισλ απνζηάζεσλ γηα θιήζεηο δηαθφξσλ κεθψλ. 

Μπνξεί λα ρξεηαζηεί λα εμεηάζεηε δηαθνξεηηθέο ψξεο ηεο 

εκέξαο θαη ηεο εβδνκάδαο. Μελ θάλεηε ηηο θιήζεηο γηα λα 

πξνζδηνξίζεηε ην θφζηνο ηνπο! (McConnell et al., 1996, ζ. 

339) 

 

Πξφβιεκα 

θαηαγξαθήο 

Γξάςηε έλα γξάκκα ζε έλαλ καζεηή πνπ δελ έρεη θάλεη 

αθφκα άιγεβξα εμεγψληαο ηνπ ηε ζεηξά πξνηεξαηφηεηαο 

ησλ πξάμεσλ. Υξεζηκνπνηήζηε παξαδείγκαηα γηα λα 

απεηθνλίζεηε ηελ εμήγεζή ζαο. Μπνξεί λα ζέιεηε λα 

δψζεηε ην γξάκκα ζαο ζε έλαλ λεφηεξν καζεηή γηα λα ην 

δηαβάζεη πξηλ ην παξαδψζεηε. Δάλ απηφο ή απηή 

δπζθνιεχεηαη λα θαηαλνήζεη ηελ εμήγεζή ζαο, ζα πξέπεη 

λα ηελ αλαζεσξήζεηε πξηλ ηε δψζεηε ζηνλ δάζθαιφ ζαο. 

(McConnell et al., 1996, ζ. 60) 

Πίλαθαο 1.2: Παξαδείγκαηα κε παξαδνζηαθώλ πξνβιεκάησλ (Πεγή: Zhu & Fun, 2006, 

ζ. 614) 
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Αθφκε κία θαηεγνξηνπνίεζε αθνξά ζηνλ αξηζκφ ησλ πξάμεσλ πνπ απαηηνχληαη γηα 

ηελ επίιπζε ηνπ πξνβιήκαηνο. Σα πξνβιήκαηα πνπ κπνξνχλ λα επηιπζνχλ κε κία κφλν 

πξάμε νξίδνληαη σο πξνβιήκαηα ελόο βήκαηνο (Single-step Problems), ελψ φηαλ ρξεηάδνληαη 

πεξηζζφηεξεο πξάμεηο, αλήθνπλ ζηα πξνβιήκαηα πνιιαπιώλ βεκάηωλ (Multiple-step 

Problems) (Vicente et al., 2020; Zhu & Fan, 2006). 

χκθσλα κε ηνπο Zhu θαη Fan (2006), αλάινγα κε ηηο πιεξνθνξίεο πνπ παξέρνπλ 

ζηνπο ιχηεο, ηα πξνβιήκαηα δηαθξίλνληαη ζε πξνβιήκαηα επαξθψλ δεδνκέλσλ, πξνβιήκαηα 

πεξηηηψλ δεδνκέλσλ θαη πξνβιήκαηα αλεπαξθψλ δεδνκέλσλ. Δάλ έλα πξφβιεκα πεξηέρεη 

πεξηζζφηεξεο απφ αξθεηέο πιεξνθνξίεο ή πξνυπνζέζεηο γηα ηελ επίιπζή ηνπ, ζεσξείηαη 

πξφβιεκα πεξηηηψλ δεδνκέλσλ. Δάλ νη πιεξνθνξίεο πνπ παξέρνληαη νπζηαζηηθά δελ 

επαξθνχλ γηα ηελ εχξεζε ηεο ιχζεο θαη δελ αλακέλεηαη νχηε είλαη δπλαηφ γηα έλαλ ιχηε λα 

ζπκπιεξψζεη ηηο πιεξνθνξίεο πνπ ιείπνπλ, ηφηε ην πξφβιεκα ζεσξείηαη πξφβιεκα 

αλεπαξθψλ δεδνκέλσλ. Σα ππφινηπα πξνβιήκαηα, ζηα νπνία νη πιεξνθνξίεο είλαη αθξηβψο 

φζεο ρξεηάδνληαη γηα ηελ επίιπζή ηνπο, ζεσξνχληαη πξνβιήκαηα επαξθψλ δεδνκέλσλ.  

Μία αθφκε ηαμηλφκεζε ζχκθσλα κε ηνπο Zhu θαη Fun (2006) είλαη απηή πνπ αθνξά 

ζηα αλαπαξαζηαηηθά κέζα πνπ ρξεζηκνπνηνχληαη ζην πξφβιεκα. Δάλ ην πξφβιεκα 

πεξηιακβάλεη κφλν καζεκαηηθέο εθθξάζεηο, ηφηε ηαμηλνκείηαη ζηελ θαηεγνξία ησλ 

πξνβιεκάησλ ζε θαζαξά καζεκαηηθή κνξθή. Δάλ ην πξφβιεκα είλαη εμ νινθιήξνπ ιεθηηθφ, 

δειαδή, κφλν κε ιεθηηθέο πεξηγξαθέο, ηφηε απηφ θσδηθνπνηείηαη ζηελ θαηεγνξία ησλ 

πξνβιεκάησλ ζε ιεθηηθή κνξθή. Δάλ απνηειείηαη απιά απφ εηθφλεο, γξαθήκαηα, πίλαθεο, 

δηαγξάκκαηα, ράξηεο θ.ιπ., ηαμηλνκείηαη ζηα πξνβιήκαηα ζε νπηηθή κνξθή. Σα ππφινηπα 

είλαη πξνβιήκαηα ζε ζπλδπαζηηθή κνξθή, θαζψο παξνπζηάδνληαη κε ηνλ ζπλδπαζκφ δχν ή 

ηξηψλ απφ ηα παξαπάλσ αλαπαξαζηαηηθά κέζα. 

Όζνλ αθνξά ηηο δπλαηέο απαληήζεηο ελφο πξνβιήκαηνο, ηα πξνβιήκαηα κπνξνχλ λα 

δηαθξηζνχλ ζε αλνηρηά θαη θιεηζηά (Κνιέδα, 2009; Zhu & Fan, 2006). Σα αλνηρηά 

πξνβιήκαηα έρνπλ πεξηζζφηεξεο απφ κία ιχζεηο, ελψ ηα θιεηζηά έρνπλ κία κνλαδηθή ιχζε, 

αζρέησο ησλ δηαθνξεηηθψλ πξνζεγγίζεσλ πνπ κπνξεί λα αθνινπζήζεη έλαο ιχηεο.  

Δθηφο, φκσο, απφ ηνλ αξηζκφ ησλ δπλαηψλ απαληήζεσλ αθφκε κία θαηεγνξηνπνίεζε 

ησλ ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ δεκηνπξγείηαη απφ ηνλ ηχπν ηεο απάληεζεο ηνπ πξνβιήκαηνο. 



26 
 

Έηζη, ηα πξνβιήκαηα δηαθξίλνληαη ζε απηά πνπ δεηνχλ απιψο ηελ αξηζκεηηθή απάληεζε θαη 

ζε απηά πνπ απαηηνχλ θάπνηα επεμήγεζε ή αηηηνιφγεζε γηα ηελ απάληεζε (Son & Diletti, 

2017; Xin et al., 2011).   

Σέινο, ηα πξνβιήκαηα δηαθξίλνληαη ζε ηππνπνηεκέλα (routine problems) θαη ζε κε 

ηππνπνηεκέλα πξνβιήκαηα (non routine problems) (Βηζζαξίνπ & Γεζιή, 2021; Schoenfeld, 

2016; Krulik, 1988; Yeo, 2009; Zhu & Fan, 2006). Σα πξψηα απνηεινχλ απιέο αζθήζεηο κε 

ζθνπφ λα παξέρνπλ πξαθηηθή εμάζθεζε ζε κηα ζπγθεθξηκέλε καζεκαηηθή ηερληθή ή έλαλ 

αιγφξηζκν πνπ, ζπλήζσο, έρεη κφιηο δηδαρζεί ζηνλ καζεηή θαη ε πνξεία πξνο ηε ιχζε είλαη 

άκεζα εκθαλήο (Krulik, 1988; Schoenfeld, 2016; Zhu & Fan, 2006). Αληηζέησο, ζηα κε 

ηππνπνηεκέλα πξνβιήκαηα, ν καζεηήο δελ γλσξίδεη ηνλ δξφκν πνπ πξέπεη λα αθνινπζήζεη 

γηα λα θηάζεη ζηε ιχζε, θαζψο ην πξφβιεκα δελ κπνξεί λα επηιπζεί κε ηελ απιή εθαξκνγή 

ελφο ηππηθνχ αιγνξίζκνπ, ηχπνπ ή δηαδηθαζίαο (Βηζζαξίνπ & Γεζιή, 2021; Schoenfeld, 

2016; Yeo, 2009; Zhu & Fan, 2006). ε έλα κε ηππνπνηεκέλν πξφβιεκα (non routine 

problem) απαηηείηαη επέιηθηνο, θξηηηθφο θαη παξαγσγηθφο ηξφπνο ζθέςεο (Βηζζαξίνπ & 

Γεζιή, 2021; van Zanten & van den Heuvel Panhuizen, 2018) θαη έλα πςειφηεξν επίπεδν 

δεμηνηήησλ, νη νπνίεο αλαπηχζζνληαη κέζα απφ ηελ εμάζθεζε επίιπζεο ηππνπνηεκέλσλ 

πξνβιεκάησλ (Schoenfeld, 2016).  

 

1.Β.3. Η ςημαςία τησ επίλυςησ προβλήματοσ ςτα ςχολικά εγχειρίδια των 

μαθηματικών 
 

Μεγάιν κέξνο ηεο εξεπλεηηθήο θνηλφηεηαο θαίλεηαη λα έρεη εζηηάζεη ηελ πξνζνρή 

ηνπ ζηελ επίιπζε πξνβιήκαηνο θαη εηδηθφηεξα, ζην πψο απηή παξνπζηάδεηαη ζηα ζρνιηθά 

εγρεηξίδηα ησλ καζεκαηηθψλ. Απηή ε εζηίαζε ησλ εξεπλεηψλ ζηελ ελ ιφγσ καζεκαηηθή 

έλλνηα νθείιεηαη ζηνλ αληίθηππν πνπ έρνπλ ηα καζεκαηηθά εγρεηξίδηα ζηηο επηδφζεηο ησλ 

καζεηψλ, ζε ζπλδπαζκφ κε ηε εμέρνπζα ζεκαζία πνπ έρεη ε επίιπζε πξνβιήκαηνο γηα ηε 

καζεκαηηθή εθπαίδεπζε γεληθφηεξα.  

Η επίιπζε πξνβιήκαηνο είλαη άξξεθηα ζπλδεδεκέλε κε ηε καζεκαηηθή εθπαίδεπζε 

θαη έρεη δηηηφ ξφιν ζε απηήλ: αθνξά αθελφο ζηε δηδαζθαιία ηεο επίιπζεο καζεκαηηθψλ 

πξνβιεκάησλ, απνηειψληαο θχξην ζηφρν ηνπ πξνγξάκκαηνο ζπνπδψλ, θαη αθεηέξνπ, ηε 

δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθψλ κέζσ ηεο επίιπζεο πξνβιεκάησλ, απνηειψληαο έλα ηδηαίηεξα 
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ρξήζηκν κέζν εθκάζεζεο ησλ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ (van de Walle, 2007). Απηφ ζεκαίλεη 

φηη ε επίιπζε καζεκαηηθψλ πξνβιεκάησλ κπνξεί λα ζπκβάιεη φρη κφλν ζηελ εθαξκνγή ησλ 

καζεκαηηθψλ γλψζεσλ αιιά θαη ζηελ απφθηεζε λέσλ (van de Walle, 2007).  

Δπηπιένλ, ην γεγνλφο φηη νη καζεηέο ηείλνπλ λα είλαη ιηγφηεξν ηθαλνί λα αληηκεησπίζνπλ 

επηηπρψο πξνβιεκαηηθέο θαηαζηάζεηο πνπ αληηπξνζσπεχνληαη ιηγφηεξν ζηα καζεκαηηθά 

εγρεηξίδηά ηνπο νδεγεί ζην ζπκπέξαζκα φηη ε θαθή απφδνζε νθείιεηαη ζηελ έιιεηςε 

εκπεηξίαο ζε ηέηνηεο θαηαζηάζεηο (Desli & Loukidou, 2014; Singh et al., 2020; Xin, 2007). Ο 

Polya (2001) παξνκνηάδεη ηελ επίιπζε πξνβιήκαηνο κε ην θνιχκπη, ππνζηεξίδνληαο πσο θαη 

νη δχν απηέο δεμηφηεηεο ρξήδνπλ κίκεζεο θαη εμάζθεζεο, έηζη ψζηε λα θαιιηεξγεζνχλ. 

Πξνθεηκέλνπ έλαο ιχηεο λα εμνηθεησζεί κε ηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ, ρξεηάδεηαη επθαηξίεο 

γηα λα αλαπηχμεη θαη λα εμαζθήζεη ηελ ηθαλφηεηά ηνπ απηή. Απηνχ ηνπ είδνπο ε κάζεζε δελ 

ζπκβαίλεη απηφκαηα θαη νη καζεηέο ρξεηάδνληαη ζπλερείο επθαηξίεο γηα ηελ επίηεπμή ηεο 

(Polya, 1998; Hiebert & Grouws, 2007).  

χκθσλα κε ηνπο Hiebert & Grouws (2007), απηέο νη ζπλερείο επθαηξίεο κάζεζεο  

δχλαηαη λα παξέρνπλ έλαλ ρξήζηκν νδεγφ ζηε καζεκαηηθή εθπαίδεπζε, ηφζν γηα ηελ 

εμήγεζε ησλ επηπηψζεσλ ζπγθεθξηκέλσλ εηδψλ δηδαζθαιίαο ζε ζπγθεθξηκέλα είδε κάζεζεο 

(π.ρ. επίιπζε πξνβιήκαηνο) φζν θαη γηα ηε βειηίσζε ησλ κεζφδσλ δηδαζθαιίαο αλάινγα κε 

ηνπο καζεζηαθνχο ζηφρνπο. Η έλλνηα απηή βαζίδεηαη ζηε γλσζηή έλλνηα ηεο δψλεο ηεο 

επηθείκελεο αλάπηπμεο ηνπ Vygotsky (1978, ζην Hiebert & Grouws, 2007), ε νπνία 

απνηππψλεη ηηο γεληθέο αξρέο πίζσ απφ ην παξάδεηγκα ησλ καζεηψλ πνπ δηδάζθνληαη 

ινγηζκφ. Η δψλε ηεο επηθείκελεο αλάπηπμεο αλαθέξεηαη ζηνλ ρψξν εληφο ηνπ νπνίνπ κπνξεί 

λα αλακέλεηαη κάζεζε, ππφ ππνζηεξηθηηθέο ζπλζήθεο, ιακβάλνληαο ππφςηλ ηε 

ιεηηνπξγηθφηεηα ηνπ αηφκνπ. Πεξηγξάθεη ηη είλαη δπλαηφ, δεδνκέλσλ ησλ θαηάιιεισλ 

επθαηξηψλ. πλεπψο, νη επθαηξίεο κάζεζεο πνπ δίλνληαη ζηνπο καζεηέο κέζα απφ ηα ζρνιηθά 

εγρεηξίδηα γηα ηελ επίιπζε πξνβιήκαηνο, θαζνξίδνπλ ζε ζεκαληηθφ βαζκφ ηελ αλάπηπμε ηεο 

ηθαλφηεηάο ηνπο λα επηιχνπλ καζεκαηηθά πξνβιήκαηα.  

Όζνλ αθνξά ηα ιεθηηθά καζεκαηηθά πξνβιήκαηα, ε ηδηαίηεξε ζεκαζία ηεο 

ζπκπεξίιεςήο ηνπο ζην ζρνιηθφ πξφγξακκα ζπνπδψλ έγθεηηαη ζηνλ δπλεηηθφ ξφιν ηνπο 

ζηελ αλάπηπμε αλψηεξσλ δεμηνηήησλ ζηνπο καζεηέο (Schoenfeld, 2016), ηέηνησλ ψζηε λα 

γλσξίδνπλ πφηε θαη πψο λα ρξεζηκνπνηήζνπλ ηηο καζεκαηηθέο ηνπο γλψζεηο γηα ηελ 
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πξνζέγγηζε θαη ηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ ζε πξαθηηθέο θαηαζηάζεηο ηεο θαζεκεξηλήο ηνπο 

δσήο (De Corte, Verschaffel & Greer, 2000; van den Heuvel-Panhuizen & Drijvers, 2020). 

Απηή ε εθαξκνγή ησλ καζεκαηηθψλ γηα ηελ επίιπζε πξνβιεκαηηθψλ θαηαζηάζεσλ ζηνλ 

πξαγκαηηθφ θφζκν απνηειεί ηε καζεκαηηθή κνληεινπνίεζε θαη ε ρξήζε ησλ ιεθηηθψλ 

πξνβιεκάησλ πξνσζεί κηα πην ξεαιηζηηθή πξνζέγγηζε πξνο απηήλ (De Corte et al., 2000). 

χκθσλα κε ηνπο De Corte et al. (2000), ε καζεκαηηθή κνληεινπνίεζε αθνξά ζηελ 

αληηκεηψπηζε ηνπ θεηκέλνπ σο ηελ πεξηγξαθή θάπνηαο πξαγκαηηθήο θαηάζηαζεο πνπ πξέπεη 

λα δηακνξθσζεί κε καζεκαηηθνχο φξνπο. Απνηειεί ηε γέθπξα κεηαμχ ησλ καζεκαηηθψλ θαη 

ηνπ πξαγκαηηθνχ θφζκνπ, απνηειψληαο έλα ζχλνιν εξγαιείσλ γηα ηελ πεξηγξαθή πνιιψλ 

πηπρψλ ηνπ, πξνσζψληαο κία πην ξεαιηζηηθή πξνζέγγηζε ζηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ. 

πλεπψο, ιακβάλνληαο ππφςε πηπρέο ηεο πξαγκαηηθφηεηαο θαηά ηε κνληεινπνίεζε ησλ 

θαηαζηάζεσλ πνπ πεξηγξάθνληαη ζηα ιεθηηθά πξνβιήκαηα, ε κνληεινπνίεζε είλαη έλαο 

δπλεηηθά ηζρπξφο ηξφπνο γηα ηε ζχλδεζε ησλ καζεκαηηθψλ πξνβιεκάησλ κε ηνλ πξαγκαηηθφ 

θφζκν θαη ηελ ηξνπνπνίεζε ηεο πεπνίζεζεο θαη ηεο αίζζεζεο πνιιψλ παηδηψλ φηη ηα 

καζεκαηηθά είλαη άζρεηα κε ηηο εκπεηξίεο ηνπο  απφ ηελ θαζεκεξηλή δσή. 

Χζηφζν, νη καζεηέο έρνπλ ηελ ηάζε λα απνζπλδένπλ ηελ επίιπζε καζεκαηηθψλ 

πξνβιεκάησλ απφ ηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν θαη αληηιακβάλνληαη ηα ιεθηηθά πξνβιήκαηα σο 

έλα είδνο ζρνιηθψλ εξγαζηψλ, πνπ δηαρσξίδνληαη απφ απηφλ. Θεσξνχλ φηη ηα καζεκαηηθά 

πξνβιήκαηα πξέπεη λα επηιπζνχλ κε ζπγθεθξηκέλεο πξάμεηο ρξεζηκνπνηψληαο ηνπο 

δεδνκέλνπο αξηζκνχο. Απηφ έρεη σο ζπλέπεηα, νη καζεηέο ζπρλά λα αγλννχλ ηηο πξαγκαηηθέο 

ηνπο γλψζεηο θαη ηνπο πεξηνξηζκνχο πνπ αθνξνχλ ζην πιαίζην ηνπ ζπγθεθξηκέλνπ 

πξνβιήκαηνο ζε θαηαζηάζεηο ζηελ θαζεκεξηλή ηνπο δσήο (De Corte et al., 2000). 

Γηα ηνλ ιφγν απηφ, θξίλεηαη αλαγθαίν ν καζεηήο λα έξρεηαη ζε επαθή κε πξνβιήκαηα 

πνπ ζπλδένληαη κε ηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν, ηα νπνία έρνπλ πξαγκαηηθέο δηαζηάζεηο θαη 

αθνξνχλ θαηαζηάζεηο πνπ πξνθαινχλ ην ελδηαθέξνλ ηνπ θαη παξαηεξεί ζηελ θαζεκεξηλή 

ηνπ δσή. Απηφ ζα ζπκβάιεη ζηελ αχμεζε ηεο πνηθηινκνξθίαο θαη ηεο απζεληηθφηεηαο ησλ 

ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ πνπ ρξεζηκνπνηνχληαη ζηε δηδαζθαιία επίιπζεο πξνβιεκάησλ, ην 

νπνίν κε ηε ζεηξά ηνπ ζα νδεγήζεη ζηελ πιήξε θαηαλφεζε ηνπ γηαηί ν καζεηήο αζρνιείηαη 

κε έλα ζπγθεθξηκέλν πξφβιεκα θαη ζηελ απνθπγή ιαλζαζκέλσλ «θξπθψλ» πεπνηζήζεσλ 

πεξί απνζχλδεζεο κε ηνλ πξαγκαηηθφ ηνπ θφζκν (De Corte et al., 2000). 
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1.Β.4. Μοντέλα των ςταδίων επίλυςησ προβλημάτων  
 

Θεκειηψδεο έξγν ζηελ επίιπζε πξνβιήκαηνο ππήξμε απηφ ηνπ Οχγγξνπ 

καζεκαηηθνχ George Polya. Βαζηθή αξρή γηα ηνλ Polya απνηειεί ε ηδέα φηη ε εκπεηξία ζηα 

καζεκαηηθά εμηζψλεηαη κε ηελ ηελ ηθαλφηεηα «λα ιχλεη θαλείο πξνβιήκαηα, φρη ηεηξηκκέλα, 

αιιά ηα νπνία απαηηνχλ θάπνην πνζνζηφ αλεμάξηεηεο ζθέςεο, θξίζεο, πξσηνηππίαο θαη 

δεκηνπξγηθφηεηαο» (Polya, 2001, ζ. 14). Έξγν ηνπ εθπαηδεπηηθνχ, ινηπφλ, πνπ ζέιεη λα 

θαιιηεξγήζεη ηελ ηθαλφηεηα επίιπζεο πξνβιήκαηνο ησλ καζεηψλ ηνπ, είλαη αξρηθά λα ηνπο 

εκπλεχζεη θάπνην ελδηαθέξνλ γηα ηα πξνβιήκαηα θαη έπεηηα, λα ηνπο παξέρεη αξθεηέο 

επθαηξίεο γηα κίκεζε θαη πξαθηηθή εμάζθεζε, ψζηε ζην κέιινλ λα κπνξνχλ λα ιχλνπλ 

πξνβιήκαηα κφλνη ηνπο. 

ην βηβιίν ηνπ Πώο λα ην ιύζω, ν Polya (1998) πεξηγξάθεη ηα ηέζζεξα ζηάδηα, πνπ 

πξέπεη λα αθνινπζεί έλαο επηηπρεκέλνο ιχηεο γηα ηελ επίιπζε καζεκαηηθψλ πξνβιεκάησλ: 

θαηαλφεζε ηνπ πξνβιήκαηνο, επηλφεζε ελφο ζρεδίνπ, εθηέιεζε ηνπ ζρεδίνπ θαη 

αλαζθφπεζε ηεο ιχζεο.  

Με ηελ πάξνδν ησλ εηψλ, ππήξμαλ αξθεηά κνληέια πνπ πξνηάζεθαλ γηα ηα ζηάδηα 

πνπ αθνινπζνχλ νη ιχηεο, ψζηε λα είλαη πην απνηειεζκαηηθνί ζηελ επίιπζε πξνβιήκαηνο. 

Παξαθάησ, αθνινπζεί ε παξνπζίαζε ησλ βαζηθφηεξσλ απφ απηά.  
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Πίλαθαο 1.3: Σα κνληέια επίιπζεο πξνβιεκάησλ ησλ Polya (1998), Krulik & Rudnick 

(1988), Verschaffel et al. (1999) θαη Schoenfeld (1985, 1992). 

 

Απφ ηα παξαπάλσ ζηάδηα, νη πεξηζζφηεξνη εξεπλεηέο ζπγθιίλνπλ ζηα ηέζζεξα 

ζηάδηα επίιπζεο πξνβιήκαηνο ηνπ Polya (1998).  

Καηαλόεζε ηνπ πξνβιήκαηνο: Γηα ηελ επίιπζε ελφο πξνβιήµαηνο απαξαίηεηε 

πξνυπφζεζε απνηειεί ε ελλνηνινγηθή θαηαλφεζή ηνπ (Polya, 1998). Όπσο ν  Polya 

αλαθέξεη, «ζα  ήηαλ αλφεην λα απαληήζεηε ζε κία εξψηεζε πνπ δελ θαηαιαβαίλεηε» (Polya, 

1998, ζ. 34). ην ζηάδην απηφ, ν ιχηεο πξέπεη λα εμεηάζεη θαη λα αλαιχζεη µε πξνζνρή ηα 

δεδνµέλα θαη ηα δεηνχµελα ηνπ πξνβιήµαηνο, ψζηε λα θαηαλνήζεη ηηο ζρέζεηο θαη ηηο 

δηαζπλδέζεηο αλάµεζα ζηα δεδνµέλα, µε ηειηθφ ζθνπφ λα αληηιεθζεί ηη αθξηβψο δεηάεη ην 

πξφβιεµα. Η επρέξεηα ηνπ καζεηή λα επαλαιάβεη ην πξφβιεκα κε δηθά ηνπ ιφγηα θαη ε 

Polya 

(1998) 

Krulik & 

Rudnick (1988) 

Verschaffel et al. 

(1999) 

Schoenfeld 

(1985, 1992) 

1) Καηαλφεζε 

ηνπ πξνβιήκαηνο 

2) Δπηλφεζε ελφο 

ζρεδίνπ 

3) Δθηέιεζε ηνπ 

ζρεδίνπ 

4) Αλαζθφπεζε 

ηεο ιχζεο 

1) Αλάγλσζε 

2) Δμεξεχλεζε 

3)Δπηινγή κηαο 

ζηξαηεγηθήο 

4) Δπίιπζε 

5)Έιεγρνο πξνο 

ηα πίζσ θαη 

επέθηαζε 

1) Γεκηνπξγία λνεξήο 

αλαπαξάζηαζεο ηνπ 

πξνβιήκαηνο 

2) Σξφπνο επίιπζεο 

ηνπ πξνβιήκαηνο 

3)Δθηέιεζε ησλ 

απαξαίηεησλ πξάμεσλ 

4) Δξκελεία ηνπ 

απνηειέζκαηνο θαη 

δηαηχπσζε κηαο 

απάληεζεο 

5) Αμηνιφγεζε ηεο 

ιχζεο 

1) Αλάγλσζε (ή 

επαλάιεςε ηεο 

αλάγλσζεο) ηνπ 

πξνβιήκαηνο 

2) Αλάιπζε ηνπ 

πξνβιήκαηνο 

3) Γηεξεχλεζε 

πηπρψλ ηνπ 

πξνβιήκαηνο 

4) ρεδηαζκφο ηνπ 

ζπλφινπ ή κέξνπο 

κηαο ιχζεο 

5) Δθαξκνγή ηνπ 

ζρεδίνπ 

6) Δπαιήζεπζε 

ιχζεο 
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ηθαλφηεηά ηνπ λα δηαρσξίδεη ηα κέξε ηνπ πξνβιήκαηνο (δεηνχκελα, δεδνκέλα, ζπλζήθε), 

θαλεξψλνπλ πσο ε θαηαλφεζε ηνπ πξνβιήκαηνο έρεη επηηεπρζεί.  

Δπηλόεζε ελόο ζρεδίνπ: Σν θπξηφηεξν επίηεπγκα ζηελ επίιπζε ελφο πξνβιήκαηνο 

είλαη ε ζχιιεςε ηεο ηδέαο ελφο ζρεδίνπ απφ ηνπο καζεηέο. Χζηφζν, γηα λα γίλεη απηφ, νη 

ιχηεο ζα πξέπεη λα γλσξίδνπλ ζε γεληθέο γξακκέο ηνπο απαξαίηεηνπο ππνινγηζκνχο θαη ηηο 

θαηαζθεπέο πνπ απαηηνχληαη ψζηε λα θηάζνπλ ζην δεηνχκελν ηνπ πξνβιήκαηνο. Δλδέρεηαη 

λα ρξεηαζηεί νη ιχηεο λα επηρεηξήζνπλ αξθεηέο απνηπρεµέλεο πξνζπάζεηεο µέρξη λα 

θαηαιήμνπλ ζε µηα απνηειεζµαηηθή µέζνδν γηα ηελ επίιπζε ηνπ πξνβιήµαηνο. Οη 

πξνεγνχκελεο εκπεηξίεο θαη νη πξνγελέζηεξα απνθηεκέλεο γλψζεηο, φπσο ε επίιπζε 

παξφκνησλ πξνβιεκάησλ ή ε απφδεημε ζεσξεκάησλ, κπνξνχλ λα παίμνπλ θαηαιπηηθφ ξφιν 

ζηελ εχξεζε κίαο θαιήο ηδέαο. 

Δθηέιεζε ηνπ ζρεδίνπ: Μεηά ηε ζχιιεςε ηεο ηδέαο, πνπ ζα νδεγήζεη ηνπο ιχηεο ζηε 

ιχζε ηνπ πξνβιήκαηνο, αθνινπζεί ε εθηέιεζε απηήο, ε νπνία απνηειεί κηα πνιχ πην εχθνιε 

δηαδηθαζία. Οη ιχηεο ρξεηάδνληαη ππνµνλή, ψζηε λα εθαξµφζνπλ ζσζηά ηε ζηξαηεγηθή ηνπο, 

ελψ ζπλίζηαηαη λα ειέγρνπλ θάζε βήκα πνπ θάλνπλ γηα λα βεβαηψλνληαη φηη είλαη ζσζηφ.  

Αλαζθόπεζε ηεο ιύζεο: Η επαλεμέηαζε ηνπ απνηειέζκαηνο είλαη έλα ηδηαίηεξα 

ζεκαληηθφ βήκα ηεο επίιπζεο πξνβιήκαηνο, ην νπνίν πνιινί ιχηεο - εθπαηδεπηηθνί θαη 

καζεηέο - μερλνχλ λα εθηειέζνπλ. Οη ιχηεο, θηάλνληαο ζην ζεκείν απηφ θαη αθνχ έρνπλ 

ειέγμεη φια ηα βήκαηα, είλαη πνιχ πηζαλφ λα ζεσξνχλ δεδνκέλν φηη ε ιχζε ηνπο είλαη 

νξζή. Παξφια απηά ππάξρεη ε πηζαλφηεηα χπαξμεο ιάζνπο θαη, γηα ηνλ ιφγν απηφ, 

ρξεηάδεηαη λα γίλεηαη ε επαιήζεπζε. Η ζεκαζία απηνχ ηνπ ζηαδίνπ έγθεηηαη, επίζεο, 

ζηελ επθαηξία πνπ έρνπλ νη ιχηεο, μαλαθνηηάδνληαο ηε ιχζε, λα εξεπλήζνπλ ηε ζπλάθεηα 

ηνπ ζπγθεθξηκέλνπ πξνβιήκαηνο κε άιια παξφκνηα, έηζη ψζηε λα ηελ εθαξκφζνπλ θαη 

ζε απηά. 

 

 

       1.Γ. Η επίλυςη προβλήματοσ ςτα ςχολικά εγχειρίδια των μαθηματικών 
 

Πιεζψξα εξεπλψλ έρνπλ πξαγκαηνπνηεζεί γχξσ απφ ηελ επίιπζε καζεκαηηθψλ 

πξνβιεκάησλ ζηα ζρνιηθά καζεκαηηθά ζπγγξάκκαηα. Μειεηψληαο ηηο έξεπλεο πνπ 
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πξαγκαηνπνηήζεθαλ ζηε καζεκαηηθή εθπαίδεπζε δηεζλψο, δηαπηζηψλεηαη πσο ήηαλ 

πνιινί νη εξεπλεηέο πνπ πξνζέγγηζαλ ην ζέκα ηεο επίιπζεο πξνβιήκαηνο ζηα ζρνιηθά 

βηβιία σο πξνο ηα είδε ησλ πξνβιεκάησλ πνπ πεξηέρνπλ (Glasnovic Gracin, 2018; Li, 

2000; Son & Senk, 2010; Zhu & Fun, 2006) θαη σο πξνο ηηο δπζθνιίεο πνπ κπνξεί λα 

αληηκεησπίδνπλ ηα παηδηά (Desli & Loukidou, 2014; Singh et al., 2020). Δπίζεο, πνιινί 

αλέιπζαλ ηα ζρνιηθά βηβιία ηεο ρψξαο ηνπο (Desli & Loukidou, 2014; Fan & Zhu, 2007; 

Singh et al., 2020; van Zanten & van den Heuvel-Panhuizen, 2018; Vicente et al., 2018), 

ελψ άιινη πξνρψξεζαλ ζε κία ζπγθξηηηθή αλάιπζε ησλ βηβιίσλ δχν ή θαη ηξηψλ ρσξψλ, 

πξνθεηκέλνπ λα απνδφζνπλ εμεγήζεηο ζηηο δηαθνξεηηθέο επηδφζεηο ησλ καζεηψλ ζε θάζε 

ρψξα (Fan & Zhu, 2007; Stigler et al., 1986;  Vicente et al., 2020; Xin, 2007; Zhu & Fun, 

2006).  

1.Γ.1. Έρευνεσ που αφορούν ςτην ανάλυςη των ςχολικών εγχειριδίων των 

μαθηματικών μίασ χώρασ 
 

Οη Vicente, Manchado θαη Verschaffel (2018), κειέηεζαλ δχν ζεηξέο ηζπαληθψλ 

καζεκαηηθψλ βηβιίσλ γηα φιεο ηηο ηάμεηο ηνπ Γεκνηηθνχ ζρνιείνπ. Αλέιπζαλ ηα 

καζεκαηηθά πξνβιήκαηα πξφζζεζεο θαη πνιιαπιαζηαζκνχ πνπ πεξηείραλ, ζχκθσλα κε 

δχν επίπεδα πνιππινθφηεηαο: ην δηαδηθαζηηθφ επίπεδν, πνπ αθνξά ηνλ αξηζκφ ησλ 

βεκάησλ πνπ απαηηνχληαη γηα ηελ επίιπζε ελφο πξνβιήκαηνο θαη ην 

ζεκαζηνινγηθφ/καζεκαηηθφ επίπεδν, πνπ αθνξά ην επίπεδν δπζθνιίαο ηνπ πιαηζίνπ θαη 

ησλ πξάμεσλ πνπ πξέπεη λα εθηειεζηνχλ. Γηαπίζησζαλ πσο ζηελ πιεηνλφηεηά ηνπο ηα 

πξνβιήκαηα πνπ πεξηείραλ νη δχν απηέο ζεηξέο ζρνιηθψλ εγρεηξηδίσλ ήηαλ απιά θαη 

παξνπζίαδαλ πεξηνξηζκέλε πνηθηινκνξθία. Πην ζπγθεθξηκέλα, ηα πξνβιήκαηα 

παξνπζίαζαλ ρακειή (53,45%) ή κεζαία (35,99%) δηαδηθαζηηθή πνιππινθφηεηα 

(απαηηνχζαλ κφλν κία ή δχν πξάμεηο), ελψ ηδηαίηεξα πςειφ ήηαλ θαη ην πνζνζηφ ησλ 

πξνβιεκάησλ κε ρακειή (77.21%) ή κεζαία (19.19%) ζεκαζηνινγηθή θαη καζεκαηηθή 

πνιππινθφηεηα. 

ηελ Οιιαλδία, νη van Zanten θαη van den Heuvel-Panhuizen (2018) 

πξαγκαηνπνίεζαλ κία ζπγθξηηηθή αλάιπζε ηεζζάξσλ ζεηξψλ νιιαλδηθψλ καζεκαηηθψλ 

εγρεηξηδίσλ ηνπ δεκνηηθνχ ζρνιείνπ, αλαθνξηθά κε ηελ επίιπζε καζεκαηηθνχ 

πξνβιήκαηνο θαη ηηο επθαηξίεο πνπ παξέρνληαη ζηνπο καζεηέο γηα ηελ αλάπηπμε ηεο 
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ηθαλφηεηαο επίιπζεο πξνβιήκαηνο. Οη ζεηξέο ησλ εγρεηξηδίσλ απηψλ ήηαλ ε De Wereld 

in Getallen (The World in Numbers), ε Pluspunt (Plus Point, ε Alles Telt (Everything 

Counts) θαη ηέινο, ε ζεηξά Rekenwonders (Wonder Calculators).  Σα απνηειέζκαηα ηεο 

κειέηεο ηνπο έδεημαλ φηη νη επθαηξίεο πνπ πξνζθέξνπλ ηα πην επξέσο ρξεζηκνπνηνχκελα 

νιιαλδηθά εγρεηξίδηα (De Wereld in Getallen, Pluspunt, Alles Telt) γηα ηελ επίιπζε 

πξνβιεκάησλ είλαη πνιχ πεξηνξηζκέλεο θαη απηέο νη επθαηξίεο πξνζθέξνληαλ θπξίσο ζε 

πιηθά πνπ πξννξίδνληαη γηα πην ηθαλνχο ιχηεο. ε φιεο ηηο ζεηξέο εγρεηξηδίσλ πνπ 

πεξηιακβάλνληαλ ζηελ αλάιπζή ηνπο, ην πνζνζηφ ησλ κε ηππνπνηεκέλσλ πξνβιεκάησλ 

(non routine problems) ήηαλ ηδηαίηεξα ρακειφ. Δηδηθφηεξα, ζηελ ηεηάξηε ηάμε ην 

πνζνζηφ ησλ κε ηππνπνηεκέλσλ πξνβιεκάησλ θπκαηλφηαλ απφ 0 έσο 5 %, ελψ ζηελ 

έθηε ηάμε απφ 2 έσο 8 %.  Όιεο νη ζεηξέο βηβιίσλ ήηαλ γεκάηεο, θπξίσο, κε απιά έξγα, 

δειαδή έξγα ηα νπνία επηιχνληαη κε έλαλ απιφ ππνινγηζκφ ή έξγα πνπ παξνπζηάδνληαη 

κεηά απφ κηα εμήγεζε ή έλα παξάδεηγκα πνπ δείρλεη πψο κπνξεί λα επηιπζεί θαη 

ζπλεπψο, ν ηξφπνο επίιπζεο είλαη θαλεξφο. Χζηφζν, ε κία απφ ηηο ζεηξέο ζρνιηθψλ 

εγρεηξηδίσλ, ην Rekenwonders, παξείρε ηνλ πςειφηεξν αξηζκφ εξγαζηψλ επίιπζεο 

πξνβιήκαηνο, αθφκε θαη ζην πιηθφ πνπ πξννξηδφηαλ γηα φινπο ηνπο καζεηέο (φρη κφλν 

γηα ηνπο πξνρσξεκέλνπο καζεηέο) θαη πξνζέθεξε επξεηηθέο κε ζπζηεκαηηθφ ηξφπν. Σν 

ζπγθεθξηκέλν εγρεηξίδην πεξηείρε ζπζηεκαηηθέο νδεγίεο, ηφζν γηα ηνπο καζεηέο φζν θαη 

γηα ηνπο εθπαηδεπηηθνχο, νη νπνίεο ιεηηνπξγνχζαλ βνεζεηηθά γηα ηελ αλάπηπμε ηεο 

ηθαλφηεηαο επίιπζεο πξνβιήκαηνο. ηηο νδεγίεο ησλ εθπαηδεπηηθψλ ηνπ Rekenwonders 

παξέρνληαλ επξεηηθέο ιχζεο πξνβιεκάησλ, φπσο εηθαζίεο θαη έιεγρνη, δεκηνπξγία 

θάπνηαο ζπζηεκαηηθήο ιίζηαο θαη εξγαζία πξνο ηα πίζσ. Η εθκάζεζε ηεο ρξήζεο ησλ 

επξεηηθψλ, κάιηζηα, απνηεινχζε μερσξηζηφ καζεζηαθφ ζηφρν. Δπηπιένλ, νη νδεγίεο ησλ 

εθπαηδεπηηθψλ παξείραλ πξνηάζεηο γηα εξσηήζεηο πξνο ηνπο καζεηέο ψζηε απηνί λα ηνπο 

ελεκεξψζνπλ γηα ηε δηαδηθαζία επίιπζεο πξνβιεκάησλ πνπ αθνινχζεζαλ. Σέηνηα 

παξαδείγκαηα ήηαλ ην λα δεηνχλ απφ ηνπο καζεηέο λα ζπλνςίδνπλ ηα δεδνκέλα, ηηο 

ζπλζήθεο θαη ηνπο άγλσζηνπο ησλ πξνβιεκάησλ, θαζψο θαη λα ηνπο παξαθηλνχλ λα 

ζθεθηνχλ θαηάιιειεο αλαπαξαζηάζεηο ησλ πξνβιεκάησλ.  

ηε Μαιαηζία, φηαλ νη Singh et al., (2020) αλέιπζαλ ηα ιεθηηθά πξνβιήκαηα απφ 

έληεθα ζρνιηθά ζπγγξάκκαηα ησλ καζεκαηηθψλ ηνπ Γεκνηηθνχ ζρνιείνπ, δηαπίζησζαλ 

πσο νη έληεθα δηαθνξεηηθνί ηχπνη πξνβιεκάησλ δελ αληηπξνζσπεχνληαη ζε απηά κε 
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ζπζηεκαηηθφηεηα. Πην ζπγθεθξηκέλα, νξηζκέλεο θαηεγνξίεο πξνβιεκάησλ 

ππεξεθπξνζσπήζεθαλ (πξφζζεζεο κε άγλσζην ην ηειηθφ πνζφ, αθαίξεζεο κε άγλσζην 

ην ηειηθφ πνζφ, κέξνπο-φινπ κε άγλσζην ην νιφθιεξν πνζφ), ελψ άιιεο 

ππνεθπξνζσπήζεθαλ (ζχγθξηζεο κε άγλσζην ην κεγαιχηεξν πνζφ, ζχγθξηζεο κε 

άγλσζην ην κηθξφηεξν πνζφ, πξφζζεζεο κε άγλσζην ην ηειηθφ πνζφ). χκθσλα κε ηνπο 

Singh et al. (2020), απφξξνηα απηήο ηεο άληζεο θαηαλνκήο είλαη λα κελ παξέρνληαη 

ζηνπο καζεηέο νη θαηάιιειεο επθαηξίεο γηα επίιπζε πξνβιεκάησλ, κε απνηέιεζκα νη 

καζεηέο λα αληηκεησπίδνπλ κεγαιχηεξε δπζθνιία ζηα είδε ησλ πξνβιεκάησλ πνπ 

ππνεθπξνζσπνχληαη.  

Παξφκνηα ήηαλ θαη ηα επξήκαηα ζηνλ ειιεληθφ ρψξν. Οη Desli θαη Loukidou 

(2014), αλαιχνληαο ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ καζεκαηηθψλ ηεο Α‘ θαη ηεο Β‘ 

Γεκνηηθνχ, αλαθνξηθά κε ηνπο έληεθα ηχπνπο πξνβιεκάησλ πξφζζεζεο θαη αθαίξεζεο, 

δηαπίζησζαλ πσο ππάξρεη άληζε θαηαλνκή ησλ δηαθνξεηηθψλ ηχπσλ πξνβιεκάησλ ζε 

απηά. Σα επξήκαηα έδεημαλ πσο ηα πξνβιήκαηα πξφζζεζεο κε άγλσζην ην ηειηθφ πνζφ 

(JRU), ηα πξνβιήκαηα αθαίξεζεο κε άγλσζην ην ηειηθφ πνζφ (SRU) θαη ηα πξνβιήκαηα 

κέξνπο-φινπ κε άγλσζην ην νιφθιεξν πνζφ (PWWU) εκθαλίδνληαη πεξηζζφηεξν ζηα 

ζρνιηθά εγρεηξίδηα. Άιινη ηχπνη πξνβιεκάησλ φπσο ηα πξνβιήκαηα πξφζζεζεο κε 

άγλσζην ην αξρηθφ πνζφ (JIU) απνπζηάδνπλ απφ ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα, ελψ ηα 

πξνβιήκαηα κέξνπο φινπ κε άγλσζην ην κέξνο (PWPU) θαη ηα πξνβιήκαηα ζχγθξηζεο 

κε άγλσζηε ηε δηαθνξά (CDU) ππνεθπξνζσπνχληαλ. Δπίζεο, κειεηψληαο ηηο επηδφζεηο 

ησλ καζεηψλ ζηα παξαπάλσ πξνβιήκαηα πξφζζεζεο θαη αθαίξεζεο ζπκπέξαλαλ πσο ε 

θαθή επίδνζή ηνπο ζε νξηζκέλνπο απφ ηνπο ηχπνπο πξνβιεκάησλ πνπ 

ππνεθπξνζσπνχληαλ, πηζαλφηαηα, λα νθείιεηαη ζηελ έιιεηςε εκπεηξίαο θαη εμάζθεζεο 

ησλ καζεηψλ ζε ηέηνηεο πξνβιεκαηηθέο θαηαζηάζεηο, θάηη πνπ ζπκθσλεί θαη κε ηα 

επξήκαηα απφ άιιεο έξεπλεο (Singh et al., 2020; Xin, 2007). πλεπψο, νη καζεηέο 

έηεηλαλ λα είλαη ιηγφηεξν ηθαλνί λα αληηκεησπίζνπλ ηα πξνβιήκαηα πνπ 

αληηπξνζσπεχνληαλ ιηγφηεξν ζηα ζρνιηθά καζεκαηηθά εγρεηξίδηα. Σέινο, ην γεγνλφο φηη 

νη θαιέο επηδφζεηο ησλ παηδηψλ ζε ηχπνπο πξνβιεκάησλ πνπ εκθαλίδνληαλ ζπρλά ζηα 

ζρνιηθά βηβιία έδεημαλ παξφκνην κνηίβν κε ηελ θαηαλνκή απηψλ ησλ ηχπσλ 

πξνβιεκάησλ ζηα εγρεηξίδηα, ππνζηεξίδεη πεξαηηέξσ ηνλ παξαπάλσ ηζρπξηζκφ (Desli & 

Loukidou, 2014).  
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1.Γ.2. Έρευνεσ που αφορούν ςτη ςυγκριτική ανάλυςη των ςχολικών 

εγχειριδίων των μαθηματικών ανάμεςα ςε δύο ή τρεισ χώρεσ 
 

Όηαλ νη Vicente et al. (2020) πξνρψξεζαλ ζε ζχγθξηζε ησλ καζεκαηηθψλ 

ζρνιηθψλ ζπγγξακκάησλ ηνπ Γεκνηηθνχ ζρνιείνπ αλάκεζα ζηελ Ιζπαλία θαη ηε 

ηγθαπνχξε, βξήθαλ πσο ηα βηβιία ηεο ηγθαπνχξεο πεξηιάκβαλαλ πξνβιήκαηα πνπ 

απαηηνχλ πνιχ πεξηζζφηεξε ζπιινγηζηηθή ζθέςε ζε ζρέζε κε ηα ηζπαληθά εγρεηξίδηα, 

ελψ είραλ ιηγφηεξα πξνβιήκαηα πνπ ζρεηίδνληαη κε ηε ρξήζε ζηξαηεγηθψλ θαη ηνλ 

έιεγρν. Απηά ηνπο νδήγεζαλ ζην ζπκπέξαζκα πσο ηα βηβιία ηεο ηγθαπνχξεο παξέρνπλ 

θαιχηεξεο ζθαισζηέο γηα ηελ αλάπηπμε κίαο πην πςειήο πνηφηεηαο ηθαλφηεηαο επίιπζεο 

πξνβιήκαηνο ζε ζρέζε κε ηα ηζπαληθά εγρεηξίδηα. 

Δπηρεηξψληαο λα ζπγθξίλνπλ ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ πξψησλ ηάμεσλ ηνπ 

Γπκλαζίνπ ηεο ηγθαπνχξεο κε ηα εγρεηξίδηα ηεο Κίλαο θαη ησλ Η.Π.Α., νη Fan θαη Zhu 

(2007) ζπκπέξαλαλ πσο φζνλ αθνξά ηηο επξεηηθέο γηα ηελ επίιπζε πξνβιήκαηνο, ηα 

εγρεηξίδηα ηεο ηγθαπνχξεο είλαη ιηγφηεξν ειιηπή ζε απηφλ ηνλ ηνκέα. Πην 

ζπγθεθξηκέλα, ηα θηλεδηθά εγρεηξίδηα εηζήγαγαλ κφλν 11 επξεηηθέο, ελψ απηά ησλ 

Η.Π.Α. θαη ηεο ηγθαπνχξεο εηζήγαγαλ 14 θαη 16 επξεηηθέο, αληίζηνηρα. Χζηφζν, ηα 

επξήκαηα ηεο έξεπλάο ηνπο έδεημαλ πσο ζηα εγρεηξίδηα ησλ Η.Π.Α. παξνπζηάδνληαη 

ηνπιάρηζηνλ δχν απφ ηα ηέζζεξα ζηάδηα επίιπζεο πξνβιεκάησλ ηνπ κνληέινπ ηνπ 

Polya, ελψ νη δχν αζηαηηθέο ζεηξέο βηβιίσλ, ζηηο πεξηζζφηεξεο πεξηπηψζεηο, απιψο 

παξνπζίαδαλ ην ζηάδην ηεο «εθηέιεζεο ηνπ ζρεδίνπ» ζηηο ιχζεηο ησλ πξνβιεκάησλ.  

ε άιιε έξεπλά ηνπο, νη Zhu θαη Fun (2006), αλέιπζαλ ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ 

καζεκαηηθψλ ησλ πξψησλ ηάμεσλ ηνπ Γπκλαζίνπ αλάκεζα ζηηο Η.Π.Α. θαη ηελ Κίλα. 

πκπέξαλαλ πσο ν ζπλνιηθφο αξηζκφο ησλ πξνβιεκάησλ πνπ εκπεξηείραλ ηα 

ακεξηθάληθα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ήηαλ εκθαλψο κεγαιχηεξνο ζε ζρέζε κε απηφλ ησλ 

θηλέδηθσλ βηβιίσλ. Μάιηζηα, παξαηεξήζεθε πσο ηα πξνβιήκαηα γηα επίιπζε ήηαλ πνιχ 

πεξηζζφηεξα απφ ηα πξνβιήκαηα εθαξκνγψλ ζηα ακεξηθαληθά εγρεηξίδηα, δίλνληαο 

κεγαιχηεξε έκθαζε ζηελ πξαθηηθή εμάζθεζε ησλ καζεηψλ.  

Αθφκε, δηαπίζησζαλ πσο ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ Η.Π.Α. ήηαλ πην εχθνια ζε 

ζρέζε κε απηά ηεο Κίλαο, θαζψο πάλσ απφ ην 63% ησλ πξνβιεκάησλ ζηα βηβιία ησλ 

Η.Π.Α. ρξεηάδνληαλ κφλν έλα βήκα γηα λα επηιπζνχλ, ελψ ηέηνηα πξνβιήκαηα ζηα 



36 
 

θηλεδηθά εγρεηξίδηα απνηεινχζαλ πεξίπνπ ην 52%. Απηή ε ιηγφηεξν ζπρλή έθζεζε ζε 

πξνβιήκαηα πνιιαπιψλ βεκάησλ γηα ηνπο καζεηέο ησλ Η.Π.Α. κπνξεί λα είλαη έλαο 

ιφγνο γηα ηνλ νπνίν δελ απέδσζαλ ηφζν θαιά ζε απηφ ην είδνο πξνβιήκαηνο (Zhu θαη 

Fun, 2006). Παξφκνηα, φηαλ νη  Stigler, Fuson, Ham θαη Sook Kim (1986) κειέηεζαλ ηα 

ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ καζεκαηηθψλ ηεο νβηεηηθήο Έλσζεο ζε ζχγθξηζε κε ηα 

εγρεηξίδηα ησλ Η.Π.Α., δηαπίζησζαλ πσο ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ Η.Π.Α. πζηεξνχλ 

ζεκαληηθά σο πξνο ηνλ αξηζκφ ησλ ζχλζεησλ πξνβιεκάησλ πνπ απαηηνχζαλ 

πεξηζζφηεξα απφ έλα βήκαηα γηα ηελ επίιπζή ηνπο (multiple problems), ζε ζρέζε κε ηα 

εγρεηξίδηα ηεο νβηεηηθήο έλσζεο (Stigler et al., 1986). 

Δπίζεο, ζχκθσλα κε ηνπο Zhu θαη Fun (2006), ε πιεηνςεθία ησλ πξνβιεκάησλ 

ηφζν ζηα βηβιία ησλ Η.Π.Α. φζν θαη ζηα βηβιία ηεο Κίλαο, είλαη ηππνπνηεκέλα θαη 

παξαδνζηαθά πξνβιήκαηα. Χζηφζν, κεηαμχ ηνπ κηθξνχ αξηζκνχ ησλ κε ηππνπνηεκέλσλ 

πξνβιεκάησλ πνπ βξέζεθαλ, κεγαιχηεξε πνηθηιία ππάξρεη ζηα βηβιία ησλ Η.Π.Α.. 

Δηδηθφηεξα, ηα ακεξηθαληθά εγρεηξίδηα είραλ θαη ηνπο ηέζζεξηο ηχπνπο κε παξαδνζηαθψλ 

πξνβιεκάησλ, ελψ ηα θηλεδηθά βηβιία πεξηιακβάλνπλ κφλν ηελ θαηαζθεπή 

πξνβιεκάησλ θαη ηα πξνβιήκαηα γξίθσλ.  

Όζνλ αθνξά ηε ζπζρέηηζε ησλ πξνβιεκάησλ κε ηελ πξαγκαηηθή δσή ησλ 

καζεηψλ, ηα πεξηζζφηεξα πξνβιήκαηα ηφζν ζηα θηλέδηθα φζν θαη ζηα ακεξηθαληθά 

εγρεηξίδηα δελ αθνξνχλ πξαγκαηηθέο θαηαζηάζεηο, θάηη ην νπνίν είλαη πην πξνθαλέο ζηα 

βηβιία ηεο Κίλαο. Η δηαθνξνπνίεζε απηή είλαη πην εκθαλήο αλαθνξηθά κε ηα απζεληηθά 

πξνβιήκαηα εθαξκνγήο, κηαο θαη ζηα θηλέδηθα εγρεηξίδηα ηα απζεληηθά πξνβιήκαηα 

απνηεινχλ κφιηο ην 1% ηνπ ζπλφινπ ησλ πξνβιεκάησλ, ελψ ζηα ακεξηθάληθα βηβιία ηα 

απζεληηθά πξνβιήκαηα θαηέρνπλ ην 7,7% (Zhu & Fun, 2006).  

Σέινο, θαη ζηηο δχν ζεηξέο βηβιίσλ πεξηζζφηεξν απφ ην 90% ησλ πξνβιεκάησλ 

είλαη θιεηζηνχ ηχπνπ πξνβιήκαηα, ελψ ζρεδφλ φια ηα πξνβιήκαηα θαη ησλ δχν ρσξψλ 

είλαη επαξθψλ δεδνκέλσλ, θαζψο παξέρνπλ ζηνπο καζεηέο αθξηβψο ηηο απαξαίηεηεο 

πιεξνθνξίεο γηα ηε ιχζε ηνπ πξνβιήκαηνο. Απηφ, σζηφζν, είλαη θάηη ην νπνίν έξρεηαη 

ζε ξήμε κε ηελ πξαγκαηηθφηεηα, φπνπ ηα παηδηά θαινχληαη λα επηιέμνπλ ηηο ρξήζηκεο 

πιεξνθνξίεο γηα ηελ επίιπζε ησλ θαζεκεξηλψλ ηνπο πξνβιεκάησλ (Zhu & Fun, 2006).   
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Η Xin (2007) κειέηεζε, επίζεο, ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ Η.Π.Α. ζε ζχγθξηζε 

κε ηα εγρεηξίδηα ηεο Κίλαο, παξέρνληαο ζεκαληηθά ζηνηρεία γηα ην πψο ην πξφγξακκα 

ζπνπδψλ θαη ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα κπνξνχλ λα επεξεάζνπλ ηηο επηδφζεηο ησλ καζεηψλ. 

Δηδηθφηεξα, ζπκπέξαλε πσο ηα εγρεηξίδηα ησλ Η.Π.Α. παξέρνπλ κία άληζε θαηαλνκή ησλ 

ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ πξφζζεζεο, πνιιαπιαζηαζκνχ θαη δηαίξεζεο ζηνπο δηάθνξνπο 

ηχπνπο πξνβιεκάησλ. Αληηζέησο, ηα θηλέδηθα ζρνιηθά εγρεηξίδηα, φρη κφλν παξέρνπλ 

ζηνπο καζεηέο ίζεο επθαηξίεο γηα ηελ επίιπζε δηαθφξσλ εηδψλ πξνβιεκάησλ, αιιά 

απαηηνχλ απφ ηνπο καζεηέο λα ιχζνπλ θαη φιεο ηηο παξαιιαγέο ελφο ηχπνπ πξνβιήκαηνο. 

Απηέο νη πνηθίιεο παξαιιαγέο ελφο ηχπνπ πξνβιήκαηνο δίλνπλ ζηνπο ιχηεο ηε 

δπλαηφηεηα λα δηδάζθνληαη ή λα εθηίζεληαη ζε κία πην νιηζηηθή πξνζέγγηζε ελφο ηχπνπ 

πξνβιήκαηνο, ην νπνίν κε ηε ζεηξά ηνπ ζπκβάιεη ζηελ αλάπηπμε ησλ γεληθφηεξσλ 

δεμηνηήησλ επίιπζεο πξνβιεκάησλ (Xin, 2007).  

Ο Li (2000) ρξεζηκνπνηψληαο έλα ηξηζδηάζηαην κνληέιν αλάιπζεο ησλ 

πξνβιεκάησλ, αλέιπζε θη απηφο ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ Η.Π.Α. ζπγθξηηηθά κε απηά 

ηεο Κίλαο, πξνθεηκέλνπ λα δηεξεπλεζνχλ νη δηαθξαηηθέο δηαθνξέο ζηελ καζεκαηηθή 

εθπαίδεπζε θαη ζηηο απνδφζεηο ησλ καζεηψλ. Πην ζπγθεθξηκέλα, ηαμηλφκεζε ηα 

πξνβιήκαηα ησλ ζρνιηθψλ εγρεηξηδίσλ ηεο Κίλαο θαη ησλ Η.Π.Α. ζρεηηθά κε: α) ηνλ 

αξηζκφ ησλ απαηηνχκελσλ πξάμεσλ, β) ηα ραξαθηεξηζηηθά ηνπ πιαηζίνπ, γ.i) ηνλ ηχπν 

ηεο απάληεζεο θαη γ.ii) ηηο γλσζηηθέο απαηηήζεηο ηνπ πξνβιήκαηνο. Σα επξήκαηα ηεο 

έξεπλάο ηνπ έδεημαλ πσο ην 19% ησλ πξνβιεκάησλ ησλ ακεξηθαληθψλ εγρεηξηδίσλ 

απαηηνχλ αηηηνιφγεζε γηα ηελ απάληεζε, ζε αληίζεζε κε ηα θηλέδηθα εγρεηξίδηα, φπνπ 

θαλέλα δελ δεηά θάπνηα επεμήγεζε. ε αληίζεζε κε ηνλ Li (2000), ήιζαλ ηα επξήκαηα 

ησλ Xin et al. (2011) φηαλ αλέιπζαλ ηέζζεξηο παξαδνζηαθέο ζεηξέο εγρεηξηδίσλ θαη δχν 

ζεηξέο ησλ Η.Π.Α. πνπ βαζίδνληαη ζε πξφηππα, καδί κε κία ζεηξά απφ ηελ Κίλα. Όπσο 

δηαπίζησζαλ, ηα παξαδνζηαθά βηβιία ησλ Η.Π.Α. έρνπλ ηα ιηγφηεξα πξνβιήκαηα πνπ 

απαηηνχλ κηα επεμήγεζε, αθνινπζνχκελε απφ ηα θηλεδηθά βηβιία, ελψ νη ζεηξέο βάζεη 

πξνηχπσλ έρνπλ ηα πεξηζζφηεξα πξνβιήκαηα πνπ απαηηνχλ κηα εμήγεζε. Οκνίσο, νη Sun 

θαη Kulm (2010) δηαπίζησζαλ φηη ε θηλεδηθή ζεηξά ρξεζηκνπνίεζε πεξηζζφηεξεο 

εξσηήζεηο πνπ απαηηνχζαλ εμήγεζε ή αηηηνιφγεζε απφ φ,ηη νη ακεξηθαληθέο ζεηξέο 

εγρεηξηδίσλ βάζεη πξνηχπσλ. 
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Δπίζεο, ζχκθσλα κε ηνλ Li (2000), φζνλ αθνξά ηα ραξαθηεξηζηηθά ηνπ πιαηζίνπ 

ηνπ πξνβιήκαηνο, ην 90% ησλ θηλεδηθψλ θαη ην 87% ησλ ακεξηθαληθψλ πξνβιεκάησλ 

πνπ αλαιχζεθαλ είραλ θαζαξά ελδνκαζεκαηηθφ πιαίζην. Σέινο, ην 80% ησλ 

πξνβιεκάησλ ησλ ζρνιηθψλ βηβιίσλ θαη ησλ δχν εζλψλ απαηηνχζαλ ηελ εθηέιεζε κίαο 

κφλν αξηζκεηηθήο πξάμεο γηα ηελ εχξεζε ηνπ απνηειέζκαηνο. Χζηφζν, αλέθεξε φηη ην 

είδνο ηεο απάληεζεο πνπ απαηηείηαη ζε έλα πξφβιεκα (π.ρ. κηα εμήγεζε) θαη νη 

γλσζηηθέο πηπρέο ηνπ (π.ρ. ελλνηνινγηθή θαηαλφεζε) ήηαλ ζεκαληηθά πξνβιεκαηηθά 

ραξαθηεξηζηηθά πνπ εμεγνχλ ηηο δηαθνξέο ζηελ απφδνζε κεηαμχ ησλ καζεηψλ ζηηο 

Η.Π.Α. θαη ηελ Κίλα. 

Οη Son θαη Senk (2010) ρξεζηκνπνηψληαο έλα παξφκνην ηξηζδηάζηαην κνληέιν 

αλάιπζεο κε ηνλ Li (2000), κειέηεζαλ ηα πξνβιήκαηα δηαίξεζεο θαη πνιιαπιαζηαζκνχ 

ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ Η.Π.Α. ζπγθξηηηθά κε απηά ηεο Κνξέαο, πξνθεηκέλνπ λα 

δηεξεπλεζνχλ νη δηαθξαηηθέο δηαθνξέο ζηε καζεκαηηθή εθπαίδεπζε θαη ζηηο απνδφζεηο 

ησλ καζεηψλ. πκπέξαλαλ πσο ηα πξνβιήκαηα πνπ αλαιχζεθαλ, ζηελ πιεηνλφηεηά ηνπο, 

απαηηνχζαλ κφλν κία αξηζκεηηθή απάληεζε, ελψ πεξηζζφηεξα πξνβιήκαηα ζηα 

εγρεηξίδηα ηεο Κνξέαο δεηνχζαλ θάπνηα επεμήγεζε. Σν απνηέιεζκα απηφ ππνδειψλεη 

φηη ε θαηαλνκή ησλ ηχπσλ απάληεζεο ζηα εγρεηξίδηα ησλ Η.Π.Α. είλαη πην πνηθίιε απφ 

εθείλε ησλ εγρεηξηδίσλ ηεο Κνξέαο. Δπηπιένλ, ηα πεξηζζφηεξα πξνβιήκαηα θαη ζηα δχν 

εγρεηξίδηα παξνπζηάδνληαη κε θαζαξά καζεκαηηθά αλαπαξαζηαηηθά κέζα. Πεξίπνπ ην 

30% ησλ πξνβιεκάησλ ζηηο Η.Π.Α. θαη ζηελ Κνξέα παξνπζηάδνληαη κε εηθφλεο ή 

ιεθηηθά κέζα αλαπαξάζηαζεο, ην νπνίν θαλεξψλεη πσο ηφζν ζηηο Η.Π.Α. φζν θαη ζηελ 

Κνξέα δίλνπλ παξφκνηα έκθαζε ζηα πξνβιήκαηα ζε εηθνληθά κέζα αλαπαξάζηαζεο. 

Σέινο, ηα πεξηζζφηεξα πξνβιήκαηα θαη ζηα δχν πξνγξάκκαηα ζπνπδψλ απαηηνχλ κφλν 

έλα βήκα γηα ηελ επίιπζή ηνπο. Χζηφζν, πεξίπνπ ην 18% ησλ πξνβιεκάησλ ζηα 

εγρεηξίδηα ηεο Κνξέαο θαη κφλν ην 1% ησλ πξνβιεκάησλ ζηα βηβιία ησλ Η.Π.Α. 

απαηηνχζαλ πνιιαπιά ππνινγηζηηθά βήκαηα. Απηφ ην απνηέιεζκα ππνδειψλεη φηη ηα 

πξνβιήκαηα ζηελ Κνξέα κπνξεί λα είλαη πην δχζθνια απφ απηά ζηηο Η.Π.Α.. Η έιιεηςε 

επθαηξηψλ γηα ηνπο καζεηέο ησλ Η.Π.Α. λα εκπιαθνχλ ζε πξνβιήκαηα πνιιαπιψλ 

βεκάησλ κπνξεί λα είλαη έλαο ιφγνο γηα ηνλ νπνίν δελ απνδίδνπλ θαιά ζε απηφ ην είδνο 

πξνβιήκαηνο (Son & Senk, 2010). 
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πλνςίδνληαο, είλαη εκθαλέο πσο ε αλάιπζε ησλ καζεκαηηθψλ εγρεηξηδίσλ σο 

πξνο ηα είδε ησλ πξνβιεκάησλ πνπ εκπεξηέρνπλ απαζρνιεί κεγάιν κέξνο ηεο 

εθπαηδεπηηθήο θνηλφηεηαο. Η έξεπλα γχξσ απφ ηε ζεκαηηθή απηή δχλαηαη λα ζπκβάιεη 

ζηε βειηίσζε ησλ εγρεηξηδίσλ θαη ηνπ ηξφπνπ ρξήζεο ηνπο ζηελ ηάμε, ψζηε λα 

βειηησζνχλ θαη νη επηδφζεηο ησλ καζεηψλ ζηελ επίιπζε πξνβιήκαηνο.  Αλαδεηθλχεηαη, 

ινηπφλ, ε αλάγθε λα πξαγκαηνπνηεζεί κία έξεπλα ζηα ειιεληθά ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ 

καζεκαηηθψλ γηα ην Γεκνηηθφ ζρνιείν, αλαθνξηθά κε ηνπο ηχπνπο πξνβιεκάησλ πνπ 

εκπεξηέρνληαη ζε απηά, ε κεζνδνινγία ηεο νπνίαο παξνπζηάδεηαη ζην θεθάιαην 2.  
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ΚΕΦΑΛΑΙΟ 2 

ΜΕΘΟΔΟΛΟΓΙΑ ΣΗ ΕΡΕΤΝΑ 

2.Α. κοπόσ τησ έρευνασ και ερευνητικά ερωτήματα 
 

Πξαγκαηψλνληαο ηελ παξνχζα έξεπλα γίλεηαη κία πξνζπάζεηα θαηαγξαθήο θαη 

αλάιπζεο ηεο επίιπζεο πξνβιήκαηνο ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ζηα ειιεληθά δεκνηηθά 

ζρνιεία. Γεδνκέλεο ηεο απνθιεηζηηθφηεηαο ησλ ζρνιηθψλ εγρεηξηδίσλ πνπ δηαλέκνληαη 

ζηα ειιεληθά ζρνιεία θαη ηεο ζεκαζίαο ηνπο, αθνχ απνηεινχλ ην βαζηθφηεξν κέζν 

δηδαζθαιίαο ζηηο ζρνιηθέο ηάμεηο, ε αλάιπζή ηνπο, ελδερνκέλσο, λα ζπκβάιεη ζηελ 

ελεκέξσζε ησλ ππεχζπλσλ κε λέα δεδνκέλα γηα πηζαλή κειινληηθή βειηίσζε ή 

ηξνπνπνίεζε.  

Η παξνχζα έξεπλα απνζθνπεί ζην λα κειεηήζεη ηα καζεκαηηθά πξνβιήκαηα πνπ 

εκπεξηέρνληαη ζηα ειιεληθά ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ καζεκαηηθψλ ηεο Γ‘ ηάμεο ηνπ 

Γεκνηηθνχ ζρνιείνπ θαη ηεο επίιπζεο πξνβιήκαηνο ζε απηά.  

Σα επηκέξνπο εξεπλεηηθά εξσηήκαηα ηα νπνία επηρεηξεί λα απαληήζεη είλαη: 

 Πνηα είδε πξνβιεκάησλ εκπεξηέρνληαη ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα; 

 Πνηα είλαη ε ζπρλφηεηα εκθάληζεο ησλ πξνβιεκάησλ ζην βηβιίν θαη ζην 

ηεηξάδην εξγαζηψλ ηνπ καζεηή; 

 Πψο ζπλδένληαη ηα καζεκαηηθά πξνβιήκαηα ησλ ζρνιηθψλ εγρεηξηδίσλ κε ηελ 

θαζεκεξηλή δσή; 

 

2.Β. Σα ςχολικά εγχειρίδια των μαθηματικών του Δημοτικού χολείου - 

Αντικείμενο μελέτησ 
 

Σα απνηειέζκαηα εξεπλψλ, φζνλ αθνξά ηα ζέκαηα αμηνιφγεζεο ηεο εθπαηδεπηηθήο 

δηαδηθαζίαο (Καξγησηάθεο θ.ά., 2006), νδήγεζαλ θαη ζηε ρψξα καο ζην λα 

δεκηνπξγεζνχλ ηα ηζρχνληα αλαιπηηθά πξνγξάκκαηα θαη ζπλαθφινπζα, ην ηζρχνλ 

εθπαηδεπηηθφ πιηθφ ζηα επηκέξνπο γλσζηηθά αληηθείκελα ζην Γεκνηηθφ ζρνιείν. Σα 



41 
 

ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ καζεκαηηθψλ ηνπ Γεκνηηθνχ ζρνιείνπ εηζήρζεζαλ ζηηο ηάμεηο 

γηα πξψηε θνξά θαηά ην ζρνιηθφ έηνο 2007-2008. Γεκηνπξγήζεθαλ ζχκθσλα κε ην 

∆ηαζεκαηηθφ Δληαίν Πιαίζην Πξνγξάκκαηνο πνπδψλ (Γ.Δ.Π.Π.) θαη ην Αλαιπηηθφ 

Πξφγξακκα πνπδψλ (Α.Π..) ηνπ 2003, ην νπνίν δίλεη βαξχλνπζα ζεκαζία ζηε 

δηαζεκαηηθφηεηα θαη ηελ πξνψζεζε ηεο ελεξγεηηθήο κάζεζεο (ΤΠΔΠΘ, 2001).  

χκθσλα κε ην Γ.Δ.Π.Π.. – Α.Π.. (Καξγησηάθεο  θ.ά, 2006; ΤΠΔΠΘ, 2001), ε 

λέα πξνζέγγηζε ηεο δηδαζθαιίαο ησλ καζεκαηηθψλ αιιάδεη θαζψο δίλεηαη ηδηαίηεξε 

πξνζνρή θαη έκθαζε ζηελ θαιιηέξγεηα κεηαγλσζηηθψλ δεμηνηήησλ. Οη ζηφρνη ηεο 

καζεκαηηθήο εθπαίδεπζεο κεηαηνπίδνληαη θπξίσο απφ ηελ εθκάζεζε ησλ αιγνξίζκσλ 

ησλ ηεζζάξσλ πξάμεσλ θαη ησλ ηχπσλ ηνπο ζηελ εθκάζεζε επίιπζεο αλνηρηψλ θαη 

θιεηζηψλ πξνβιεκάησλ. Σα πξνβιήκαηα πξνέξρνληαη κέζα απφ ηελ θαζεκεξηλή δσή θαη 

έρνπλ λφεκα γηα ηα παηδηά, βνεζψληαο ηα λα θαηαλνήζνπλ φηη ε ρξεζηκφηεηα ησλ 

καζεκαηηθψλ έγθεηηαη ζηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ. 

Οη εηδηθνί ζθνπνί ησλ καζεκαηηθψλ γηα ην δεκνηηθφ ζρνιείν, φπσο νξίδνληαη 

απφ  ην Γ.Δ.Π.Π.. θαη ην Α.Π.. (ΤΠΔΠΘ, 2001), είλαη ε απφθηεζε βαζηθψλ 

καζεκαηηθψλ γλψζεσλ θαη ηθαλνηήησλ, ε θαιιηέξγεηα ηεο καζεκαηηθήο γιψζζαο σο 

κέζν επηθνηλσλίαο, ε θαηαλφεζε ζηνηρεησδψλ καζεκαηηθψλ κεζφδσλ, ε εμνηθείσζε κε 

ηε δηαδηθαζία παξαγσγήο ζπιινγηζκψλ θαη ηελ απνδεηθηηθή δηαδηθαζία, ε αλάπηπμε ηεο 

ηθαλφηεηαο επίιπζεο πξνβιεκάησλ, ε αλάδεημε ηεο δπλαηφηεηαο εθαξκνγήο θαη 

πξαθηηθήο ρξήζεο ησλ καζεκαηηθψλ, ε αλάδεημε ηεο δπλακηθήο δηάζηαζεο ηεο 

καζεκαηηθήο επηζηήκεο (ηζηνξηθή εμέιημε ησλ καζεκαηηθψλ εξγαιείσλ, ζπκβφισλ θαη 

ελλνηψλ) θαη ε θαιιηέξγεηα ζεηηθήο ζηάζεο απέλαληη ζηα καζεκαηηθά.  

ηελ παξνχζα έξεπλα αληηθείκελν κειέηεο απνηεινχλ ηα ιεθηηθά πξνβιήκαηα ζηα 

ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ καζεκαηηθψλ ηεο Γ‘ ηάμεο ηνπ Γεκνηηθνχ ζρνιείνπ. Χο ιεθηηθά 

πξνβιήκαηα νξίδνληαη νη «ιεθηηθέο πεξηγξαθέο πξνβιεκαηηθψλ θαηαζηάζεσλ, πνπ 

δεκηνπξγνχλ έλα ή πεξηζζφηεξα εξσηήκαηα, ησλ νπνίσλ νη απαληήζεηο κπνξνχλ λα 

βξεζνχλ κε ηελ εθαξκνγή καζεκαηηθψλ πξάμεσλ ζηα αξηζκεηηθά δεδνκέλα πνπ 

ππάξρνπλ ζην πξφβιεκα» (Vicente et al., 2020).  
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Η επηινγή ησλ ζπγθεθξηκέλσλ εγρεηξηδίσλ έγηλε, αξρηθά, ιφγσ ηνπ φηη ε Γ‘ ηάμε 

απνηειεί ηελ πξψηε απφ ηηο ηξεηο κεγάιεο ηάμεηο ηνπ Γεκνηηθνχ ζρνιείνπ. Απηφ, ζε 

ζπλδπαζκφ κε ηηο ζχγρξνλεο αληηιήςεηο γηα ηνπο ζηφρνπο ηεο καζεκαηηθήο εθπαίδεπζεο 

θαη ηνλ ζπνπδαίν ξφιν ηεο επίιπζεο καζεκαηηθνχ πξνβιήκαηνο ζε απηή, δεκηνπξγεί ηελ 

αλάγθε λα εξεπλεζεί πψο παξνπζηάδεηαη ε επίιπζε καζεκαηηθνχ πξνβιήκαηνο ζηηο πην 

κεγάιεο ηάμεηο θαη αλ παξέρνληαη ζηνπο καζεηέο νη θαηάιιειεο επθαηξίεο 

κάζεζεο. Δπίζεο, ηα εγρεηξίδηα ηεο Γ‘ ηάμεο είλαη πινχζηα ζε ιεθηηθά πξνβιήκαηα θαη 

πξνζθέξνληαη γηα κία ηέηνηνπ είδνπο αλάιπζε.  

Σέινο, ζχκθσλα κε ηελ εηζήγεζε ηνπ Γ.. ηνπ Ιλζηηηνχηνπ Δθπαηδεπηηθήο 

Πνιηηηθήο (ΙΔΠ) ζε φ,ηη αθνξά ηελ αλαδηάξζξσζε, ηνλ εμνξζνινγηζκφ θαη ηε δηαρείξηζε 

ηεο δηδαθηέαο χιεο γηα ην κάζεκα ησλ καζεκαηηθψλ ζην Γεκνηηθφ ρνιείν, πξνηάζεθαλ 

νξηζκέλεο δηνξζψζεηο ζρεηηθά κε ηελ χιε ησλ Γηδαθηηθψλ Παθέησλ ησλ έμη ηάμεσλ. 

Όζνλ αθνξά ηελ χιε ηεο Γ‘ ηάμεο δηαπηζηψζεθε πσο πνιιά πξνβιήκαηα ζεσξνχληαη 

ηδηαίηεξα πνιχπινθα θαη απαηηεηηθά γηα ην αληηιεπηηθφ επίπεδν ησλ καζεηψλ ηεο Γ‘ 

ηάμεο θαη ζα ήηαλ πξνηηκφηεξν λα κειεηεζνχλ ζηελ επφκελε ηάμε (Γεληθή Γ/λζε 

ζπνπδψλ Π/ζκηαο θαη Γ/ζκηαο Δθπαίδεπζεο, Γηεχζπλζε πνπδψλ, Πξνγξακκάησλ θαη 

Οξγάλσζεο Π.Δ., Σκήκα Α΄ πνπδψλ θαη Δθαξκνγήο Πξνγξακκάησλ: Δγθχθιηνο 

Αλαδηάξζξσζεο θαη Δμνξζνινγηζκνχ ηεο Γηδαθηέαο χιεο ησλ Μαζεκαηηθψλ ζην 

Γεκνηηθφ ρνιείν, 2016). Σνλίζηεθε, επίζεο, πσο «ζηα θεθάιαηα πνπ πξαγκαηεχνληαη 

ηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ (...) είλαη παηδαγσγηθά επηζπκεηφ θαη επθηαίν λα δνζεί 

απμεκέλε βαξχηεηα θαη πεξηζζφηεξνο δηδαθηηθφο ρξφλνο θαη ε πξνζπάζεηα επίιπζεο 

ελφο πξνβιήκαηνο ξνπηίλαο δελ ζπκβάιεη επ‘ νπδελί ζηε γλσζηηθή αλάπηπμε ησλ 

καζεηψλ. Απφ ηελ άιιε κεξηά, ηα πνιχ δχζθνια πξνβιήκαηα αθαηξνχλ ηα πεξηζψξηα 

ζπκθηιίσζεο ησλ καζεηψλ κε ηα Μαζεκαηηθά». 

2.Β.1. Ανάλυςη περιεχομένου - Σα ςχολικά εγχειρίδια τησ Δ΄ τάξησ των 

Μαθηματικών  

Σν δηδαθηηθφ παθέην ησλ Μαζεκαηηθψλ γηα ηελ Γ‘ ηάμε ηνπ δεκνηηθνχ ζρνιείνπ 

(Βακβαθνχζε θ.ά., 2007a, 2007b, 2007c, 2007d, 2007e, 2007e) πεξηιακβάλεη ην έληππν 

πιηθφ θαη ην ζπλνδεπηηθφ ινγηζκηθφ. Σν έληππν πιηθφ απνηειείηαη απφ: α) έλα Βηβιίν 

Μαζεηή, ζην νπνίν γίλεηαη ε εηζαγσγή ζηηο λέεο έλλνηεο κε ηηο δξαζηεξηφηεηεο 
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αλαθάιπςεο, β) ηέζζεξα ηεχρε Σεηξαδίσλ Μαζεηή, φπνπ ππάξρνπλ εξγαζίεο δηαθφξσλ 

ηχπσλ θαη επηπέδσλ δπζθνιίαο, κε ηηο νπνίεο επηρεηξείηαη ηα παηδηά λα εμαζθεζνχλ, λα 

εκβαζχλνπλ θαη λα επεθηείλνπλ ηηο γλψζεηο πνπ απνηεινχλ δηδαθηηθφ ζηφρν ηνπ 

θεθαιαίνπ θαη γ) έλα Βηβιίν δαζθάινπ, ην νπνίν παξέρεη νδεγίεο θαη θαζνδεγεί ηνπο 

εθπαηδεπηηθνχο γηα ην πψο λα ρεηξηζηνχλ ην καζεκαηηθφ πεξηερφκελν θαη ηα έξγα. Σν 

Δθπαηδεπηηθφ Λνγηζκηθφ (CD-ROM) ζπκπιεξψλεη ην δηδαθηηθφ παθέην ησλ 

Μαζεκαηηθψλ κε ζθνπφ ηελ εκπέδσζε ησλ ελλνηψλ κέζα απφ ςεθηαθέο 

δξαζηεξηφηεηεο.  

Σν δηδαθηηθφ πιηθφ νξγαλψλεηαη βάζεη ηνπ Αλαιπηηθνχ Πξνγξάκκαηνο πνπδψλ 

ζε έμη άμνλεο γλσζηηθνχ πεξηερνκέλνπ: αξηζκνί θαη πξάμεηο, κεηξήζεηο, γεσκεηξία, 

ζπιινγή θαη επεμεξγαζία δεδνκέλσλ/ζηαηηζηηθή θαη επίιπζε πξνβιήκαηνο. Παξαθάησ, 

ζηηο εηθφλεο 2.1, 2.2 παξνπζηάδνληαη νη άμνλεο πεξηερνκέλνπ κε ηνπο ρξσκαηηθνχο 

θσδηθνχο αλά γλσζηηθή πεξηνρή.  

 

Δηθόλα. 2.1: Πξνθαηαβνιηθνί νξγαλσηέο πνπ δειώλνπλ ηνλ ηξόπν νξγάλσζεο ζηε Γ΄ 

ηάμε (Πεγή: Βακβαθνύζε θ.α., 2007b, ζει.16)  

    

Δηθόλα. 2.2: Πξνθαηαβνιηθνί νξγαλσηέο πνπ δειώλνπλ ηνλ ηξόπν νξγάλσζεο ζηε Γ΄ 

ηάμε (Πεγή: Βακβαθνύζε θ.α., 2007b, ζει.6) 
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Η χιε θαη νη δηδαθηηθνί ζηφρνη πνπ πξνβιέπνληαη απφ ην Αλαιπηηθφ Πξφγξακκα 

πνπδψλ θαηακεξίδνληαη ζε 3 πεξηφδνπο (Α΄, Β΄, Γ΄ πεξίνδνο) θαη θάζε πεξίνδνο 

ρσξίδεηαη ζε 3 ελφηεηεο. ηελ Δηθφλα 2.3 παξνπζηάδνληαη νη πεξίνδνη, νη αληίζηνηρεο 

ελφηεηεο θαη ην αληηθείκελν πνπ απηέο δηαπξαγκαηεχνληαη. 

 

Δηθόλα 2.3: Ζ θαηαλνκή ηεο ύιεο αλά πεξίνδν ζηε Γ΄ ηάμε (Πεγή: Βακβαθνύζε θ.α., 

2007a, ζει.15) 
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πλνιηθά, ην Βηβιίν ηνπ Μαζεηή απνηειείηαη απφ 56 δηζέιηδα θεθάιαηα θαη απφ 9 

επαλαιεπηηθά, θαζέλα απφ ηα νπνία ζπλνδεχεηαη απφ ην αληίζηνηρν δηζέιηδν ζην 

Σεηξάδην Μαζεηή. Κάζε θεθάιαην αληηζηνηρεί ζε 1 ή 2 δηδαθηηθέο ψξεο, θάηη ην νπνίν 

δηεπθξηλίδεηαη ζην Βηβιίν ηνπ Γαζθάινπ. ε θάπνηα θεθάιαηα, φπσο, γηα παξάδεηγκα, 

ζηα θεθάιαηα πνπ γίλεηαη εμνηθείσζε κε ηε ρξήζε νξγάλσλ, ππάξρεη εηδηθή αλαθνξά κε 

νδεγίεο ζην Βηβιίν ηνπ Γαζθάινπ, ε νπνία πξνβιέπεη πεξηζζφηεξεο απφ 1 ή 2 ψξεο γηα 

εμάζθεζε. 

Κάζε δηζέιηδν ηνπ Βηβιίνπ μεθηλά κε ηελ Δξψηεζε Αθφξκεζεο, ε νπνία, θαηά 

πεξίπησζε, δίλεη ηελ επθαηξία ζηνλ εθπαηδεπηηθφ λα δηεξεπλήζεη ηελ πξνεγνχκελε 

γλψζε ησλ παηδηψλ ζε ζρέζε κε ηνπο δηδαθηηθνχο ζηφρνπο ηνπ θεθαιαίνπ. Έπεηηα, 

αθνινπζεί ε Γξαζηεξηφηεηα Αλαθάιπςεο (Γ/Α), ζηελ νπνία ηα παηδηά θαινχληαη λα 

αμηνπνηήζνπλ ηελ πξνυπάξρνπζα γλψζε ηνπο θαη αθνινπζνχλ θάπνηεο Δξγαζίεο, ζηηο 

νπνίεο επεμεξγάδνληαη πεξαηηέξσ ηηο έλλνηεο, πνπ απνηεινχλ ζηφρν ηνπ θεθαιαίνπ. ην 

ηέινο ηνπ θεθαιαίνπ, παξνπζηάδεηαη ην πκπέξαζκα, ην νπνίν επηζεκνπνηεί ηε γλψζε 

πνπ επεμεξγάζηεθαλ ηα παηδηά (Δηθ. 2.4). ηα θεθάιαηα ηνπ Σεηξαδίνπ Μαζεηή, νη 

καζεηέο εθηεινχλ εξγαζίεο δηαθφξσλ ηχπσλ θαη επηπέδσλ δπζθνιίαο ψζηε λα 

εμαζθεζνχλ, λα εκβαζχλνπλ θαη λα εκπεδψζνπλ ηηο γλψζεηο πνπ απνηεινχλ ηνλ 

δηδαθηηθφ ζηφρν ηνπ θεθαιαίνπ (Βακβαθνχζε θ.α., 2007a).  
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Δηθόλα. 2.4: : Ζ δνκή θαη ε νξγάλσζε ηνπ θάζε θεθαιαίνπ ζηε Γ΄ηάμε (Πεγή: 

Βακβαθνύζε θ.ά., 2007b, ζει.4) 

 

2.Β.2. Σα λεκτικά προβλήματα ςτα εγχειρίδια τησ Δ΄ Δημοτικού που 

μελετήθηκαν  
 

ηελ παξνχζα έξεπλα αληηθείκελν κειέηεο απνηεινχλ ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ 

καζεκαηηθψλ ηεο Γ‘ ηάμεο ηνπ Γεκνηηθνχ ζρνιείνπ. Πην ζπγθεθξηκέλα, ζα κειεηεζνχλ 

ηα ιεθηηθά πξνβιήκαηα πνπ εκπεξηέρνληαη ζην βηβιίν ηνπ καζεηή θαη ζηα ηέζζεξα ηεχρε 

ησλ ηεηξαδίσλ εξγαζηψλ ηεο Γ‘ ηάμεο.  
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Να ζεκεησζεί πσο ηα ιεθηηθά πξνβιήκαηα ηνπ Βηβιίνπ ηνπ Μαζεηή ηα νπνία 

ζπκπεξηιακβάλνληαη ζηελ αλάιπζε δελ αλήθνπλ ζηηο εηζαγσγηθέο δξαζηεξηφηεηεο 

αλαθάιπςεο ηνπ εθάζηνηε θεθαιαίνπ, αιιά κφλν ζηηο εξγαζίεο.  

Δπίζεο, ζηελ αλάιπζε δελ εληάζζνληαη ηα θεθάιαηα ηεο γεσκεηξίαο, αιιά κφλν 

απηά πνπ ην γλσζηηθφ ηνπο αληηθείκελν αλήθεη ζηνπο αξηζκνχο, ζηνπο αξηζκνχο θαη 

πξάμεηο, ζηηο κεηξήζεηο, ζηε ζηαηηζηηθή θαη ζηα πξνβιήκαηα (βι. Δηθφλα 2.2). Η ελ ιφγσ 

δηάθξηζε έγθεηηαη ζην γεγνλφο φηη, ζχκθσλα κε ηνλ νξηζκφ ησλ ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ 

πνπ πηνζεηήζεθε ζηελ παξνχζα κειέηε (Vicente et al.,, 2020), γηα λα ζπκπεξηιεθζεί έλα 

πξφβιεκα ζηελ αλάιπζε ζα πξέπεη λα δηαζέηεη ιεθηηθή πεξηγξαθή ηεο πξνβιεκαηηθήο 

θαηάζηαζεο θαη λα απαηηεί ηελ εθηέιεζε καζεκαηηθψλ πξάμεσλ ζηα δεδνκέλα ηνπ 

πξνβιήκαηνο γηα ηελ επίιπζή ηνπ. Η εθηέιεζε καζεκαηηθψλ πξάμεσλ ζηα θεθάιαηα ηεο 

γεσκεηξίαο απνπζηάδεη απφ ηελ πιεηνςεθία ησλ έξγσλ θαη γηα ηνλ ιφγν απηφ 

αθαηξέζεθαλ απφ ηελ αλάιπζε.  

ηνλ παξαθάησ πίλαθα (Πίλαθαο 2.1) παξνπζηάδνληαη ηα θεθάιαηα ηα νπνία 

κειεηήζεθαλ θαη ζηελ Δηθφλα 2.5 παξνπζηάδνληαη νη ζηφρνη πνπ έρνπλ ηεζεί γηα ηε 

δηδαζθαιία ηεο επίιπζεο καζεκαηηθνχ πξνβιήκαηνο, κε βάζε ην Αλαιπηηθφ Πξφγξακκα 

πνπδψλ (ΤΠΔΠΘ, 2001).  

 

Πεξίνδνη Δλφηεηεο Κεθάιαηα Σίηινη 

θεθαιαίσλ 

ειίδεο 

ζην ΒΜ 

Σεχρνο  ΣΜ ειίδεο 

ζηα ΣΜ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1
ε
 ελφηεηα 

 

Κεθάιαην 1 Θπκάκαη φ,ηη 

έκαζα απφ ηελ Γ΄ 

ηάμε 

8-9 α‘ ηεχρνο 6-7 

Κεθάιαην 2 Γηαρεηξίδνκαη 

αξηζκνχο σο ην 

10.000 

10-11 α‘ ηεχρνο 8-9 

Κεθάιαην 3 Γλσξίδσ ηνπο 

αξηζκνχο σο ην 

20.000 

12-13 α‘ ηεχρνο 10-11 
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Α‘ 

πεξίνδνο 

Κεθάιαην 4 Aλαιχσ θαη 

ζπγθξίλσ 

αξηζκνχο σο ην 

20.000 

14-15 α‘ ηεχρνο 12-13 

Κεθάιαην 6 Oξγάλσζε 

δεδνκέλσλ θαη 

πιεξνθνξηψλ 

18-19 α‘ ηεχρνο 16-17 

Κεθάιαην 7 Aμηνινγψ θαη 

νξγαλψλσ 

πιεξνθνξίεο 

20-21 α‘ ηεχρνο 18-19 

 1
ε 

επαλάιεςε  22-23 α‘ ηεχρνο 20-21 

 

 

 

 

 

2
ε
 ελφηεηα 

Κεθάιαην 8 Πξνζζέησ θαη 

αθαηξψ 

24-25 α‘ ηεχρνο 22-23 

Κεθάιαην 9  Πνιιαπιαζηάδσ 

κε δηάθνξνπο 

ηξφπνπο 

26-27 α‘ ηεχρνο 24-25 

Κεθάιαην 10 Eπηιχσ 

πξνβιήκαηα 

28-29 α‘ ηεχρνο 26-27 

Κεθάιαην 11 Πνιιαπιαζηάδσ 

θαη δηαηξψ 

30-31 α‘ ηεχρνο 28-29 

Κεθάιαην 12 Γηαηξψ κε 

δηάθνξνπο 

ηξφπνπο 

32-33 α‘ ηεχρνο 30-31 

Κεθάιαην 13 Tέιεηα θαη αηειήο 

δηαίξεζε 

34-35 α‘ ηεχρνο 32-33 

Κεθάιαην 14 Γηαρεηξίδνκαη 

πξνβιήκαηα 

36-37 α‘ ηεχρνο 34-35 

 2
ε 

επαλάιεςε  38-39 α‘ ηεχρνο 36-37 

 

 

 

3
ε
 ελφηεηα 

Κεθάιαην 15 Θπκάκαη ηνπο 

δεθαδηθνχο 

αξηζκνχο 

40-41 β‘ ηεχρνο 6-7 

Κεθάιαην 16 Nνκίζκαηα θαη 

δεθαδηθνί αξηζκνί 

42-43 β‘ ηεχρνο 8-9 
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Κεθάιαην 17 Mεηξψ θαη 

εθθξάδσ ην 

κήθνο 

44-45 β‘ ηεχρνο 10-11 

Κεθάιαην 18 Mεηξψ ην βάξνο 46-47 β‘ ηεχρνο 12-13 

Κεθάιαην 19 Πξνζζέησ θαη 

αθαηξψ 

δεθαδηθνχο 

αξηζκνχο (1) 

48-49 β‘ ηεχρνο 14-15 

Κεθάιαην 20 Πξνζζέησ θαη 

αθαηξψ 

δεθαδηθνχο 

αξηζκνχο (2) 

50-51 β‘ ηεχρνο 16-17 

 3
ε
 επαλάιεςε  52-53 β‘ ηεχρνο 18-19 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Β‘ 

πεξίνδνο 

 

 

 

 

4
ε
 ελφηεηα 

Κεθάιαην 21 Γλσξίδσ 

θαιχηεξα ηνπο 

δεθαδηθνχο 

56-57 β‘ ηεχρνο 22-23 

Κεθάιαην 22 Γηαρεηξίδνκαη 

δεθαδηθνχο 

αξηζκνχο 

58-59 β‘ ηεχρνο 24-25 

Κεθάιαην 23 Yπνινγίδσ κε 

ζπκκηγείο θαη 

δεθαδηθνχο 

60-61 β‘ ηεχρνο 26-27 

Κεθάιαην 24  Γηαηξψ κε 10, 

100, 1000 

62-63 β‘ ηεχρνο 28-29 

Κεθάιαην 25 Eπηιχσ 

πξνβιήκαηα 

64-65 β‘ ηεχρνο 30-31 

Κεθάιαην 26 Γηαρεηξίδνκαη 

δεθαδηθνχο 

αξηζκνχο 

66-67 β‘ ηεχρνο 32-33 

 4
ε
 επαλάιεςε  68-69 β‘ ηεχρνο 34-35 

 

 

Κεθάιαην 35 Γηαρεηξίδνκαη 

αξηζκνχο σο ην 

20.000 

88-89 γ‘ ηεχρνο 24-25 
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6
ε
 ελφηεηα 

Κεθάιαην 36 Γλσξίδσ ηνπο 

αξηζκνχο σο ην 

100.000 

90-91  γ‘ ηεχρνο 26-27 

Κεθάιαην 37 Γλσξίδσ ηνπο 

αξηζκνχο σο ην 

200.000 

92-93 γ‘ ηεχρνο 28-29 

Κεθάιαην 38 Γηαρεηξίδνκαη 

πξνβιήκαηα 

94-95 γ‘ ηεχρνο 30-31 

Κεθάιαην 39 Eθηηκψ θαη 

ππνινγίδσ κε ηνλ 

λνπ 

96-97 γ‘ ηεχρνο 32-33 

Κεθάιαην 40 Πνιιαπιαζηάδσ 

θαη δηαηξψ 

98-99 γ‘ ηεχρνο 34-35 

 6
ε
 επαλάιεςε  100-101 γ‘ ηεχρνο 36-37 

 

 

 

 

 

 

 

Γ‘ 

πεξίνδνο 

 

 

 

 

7
ε
 ελφηεηα 

 

Κεθάιαην 41 Πνιιαπιαζηάδσ 

κε ηξηςήθην 

πνιιαπιαζηαζηή 

104-105 δ‘ ηεχρνο 6-7 

Κεθάιαην 42 Γηαηξψ κε 

δηςήθην δηαηξέηε 

106-107 δ‘ ηεχρνο 8-9 

Κεθάιαην 43 Aληίζηξνθα 

πξνβιήκαηα 

108-109 δ‘ ηεχρνο 10-11 

Κεθάιαην 44 Mαζαίλσ γηα ηελ 

αλαγσγή ζηε 

κνλάδα 

110-111 δ‘ ηεχρνο 12-13 

Κεθάιαην 45 Γηαρεηξίδνκαη 

ζχλζεηα 

πξνβιήκαηα 

112-113 δ‘ ηεχρνο 14-15 

Κεθάιαην 46 Γηαηππψλσ θαη 

επηιχσ 

πξνβιήκαηα 

114-115 δ‘ ηεχρνο 16-17 

 7
ε
 επαλάιεςε  116-117 δ‘ ηεχρνο 18-19 

 Κεθάιαην 47 Γλσξίδσ ηνπο 

αξηζκνχο σο ην 

118-119 δ‘ ηεχρνο 20-21 
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8
ε
 ελφηεηα 

 

1.000.000 

Κεθάιαην 48 Γηαρεηξίδνκαη 

αξηζκνχο σο ην 

1.000.000 

120-121 δ‘ ηεχρνο 22-23 

Κεθάιαην 49 Γηαρεηξίδνκαη 

πξνβιήκαηα κε 

κεγάινπο 

αξηζκνχο 

122-123 δ‘ ηεχρνο 24-25 

Κεθάιαην 50  Mεηξψ ηνλ ρξφλν 

(1) 

124-125 δ‘ ηεχρνο 26-27 

Κεθάιαην 51 Mεηξψ ηνλ ρξφλν 

(2) 

126-127 δ‘ ηεχρνο 28-29 

 8
ε
 επαλάιεςε  128-129 δ‘ ηεχρνο 30-31 

 

9
ε
 ελφηεηα 

Κεθάιαην 54 Mαζαίλσ γηα ηε 

ρσξεηηθφηεηα 

134-135 δ‘ ηεχρνο 36-37 

Κεθάιαην 55 Mνηίβα 136-137 δ‘ ηεχρνο 38-39 

Κεθάιαην 56 Γηαρεηξίδνκαη 

πιεξνθνξίεο 

138-139 δ‘ ηεχρνο 40-41 

 9
ε
 επαλάιεςε  140-141 δ‘ ηεχρνο 42-43 

 

Πίλαθαο 2.1: πγθεληξσηηθόο πίλαθαο ησλ θεθαιαίσλ πνπ κειεηήζεθαλ από 

ην Βηβιίν θαη ηα Σεηξάδηα Μαζεηή ηεο Γ’ ηάμεο 
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Δηθόλα 2.5: Οη ζηόρνη αλαθνξηθά κε ηε δηδαζθαιία ηεο επίιπζεο πξνβιήκαηνο, 

κε βάζε ην Αλαιπηηθό Πξόγξακκα πνπδώλ ζηε Γ΄ ηάμε (Πεγή: ΑΠΠ-ΓΔΠ, 2003, 

ζει.263-264) 

 

2.Β.3. Κριτήρια ανάλυςησ και διαδικαςία 
 

Σν κεζνδνινγηθφ πιαίζην πνπ ρξεζηκνπνηήζεθε ζηελ παξνχζα έξεπλα αλάγεηαη 

ζηελ αλάιπζε πεξηερνκέλνπ (content analysis) θαη «εζηηάδεη ζηνπο ηξφπνπο κε ηνπο 

νπνίνπο ηα ζέκαηα εληφο ελφο θεηκέλνπ γίλνληαη αληηθείκελν δηαπξαγκάηεπζεο θαη ηε 

ζπρλφηεηά ηνπο» θαη «ε αλαδήηεζε ησλ ζεκάησλ γίλεηαη ζηε βάζε πξνθαζνξηζκέλσλ 
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εξσηεκάησλ ή ζπζηήκαηνο θαηεγνξηψλ» (Σζηψιεο, 2015, ζ. 8). Δηδηθφηεξα, ε παξνχζα 

έξεπλα απνζθνπεί ζηε ζπζηεκαηηθή ζπιινγή θαη αλάιπζε ησλ ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ 

πνπ εκπεξηέρνληαη ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηεο Γ‘ ηάμεο ηνπ Γεκνηηθνχ ρνιείνπ. Η 

επηινγή ηνπ παξαπάλσ ζρεδηαζκνχ έξεπλαο έγηλε κε ζθνπφ λα ζπιιερζνχλ, λα 

νξγαλσζνχλ θαη λα κειεηεζνχλ ηα δηαθνξεηηθά είδε ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ πνπ 

εκπεξηέρνληαη ζηα ζπγθεθξηκέλα ζρνιηθά εγρεηξίδηα. Έηζη, κέζα απφ ηε ζπζηεκαηηθή 

ηαμηλφκεζε ησλ δηαθνξεηηθψλ θαηεγνξηψλ ησλ πξνβιεκάησλ, δχλαηαη λα δηεμαρζεί έλα 

ζαθέο ζπκπέξαζκα γηα ηα είδε ησλ πξνβιεκάησλ, ηε ζπρλφηεηα εκθάληζήο ηνπο θαη ηε 

ζχλδεζή ηνπο κε ηελ θαζεκεξηλή δσή ησλ καζεηψλ ζηελ χιε ηεο Γ΄ηάμεο ηνπ 

Γεκνηηθνχ ρνιείνπ.  

Όζνλ αθνξά ηε δηαδηθαζία πνπ αθνινπζήζεθε, αξρηθά έγηλε θαηαγξαθή θαη 

νκαδνπνίεζε ησλ ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ ηνπ βηβιίνπ θαη ησλ ηεζζάξσλ ηεπρψλ ησλ 

ηεηξαδίσλ εξγαζηψλ ηνπ καζεηή αλά ζρνιηθφ εγρεηξίδην. ηε ζπλέρεηα, ζε ζπλάξηεζε κε 

ην Αλαιπηηθφ Πξφγξακκα πνπδψλ θαη ηε βηβιηνγξαθία, πξαγκαηνπνηήζεθε ε αλάιπζε 

ηνπ πεξηερνκέλνπ ησλ εγρεηξηδίσλ ησλ Μαζεκαηηθψλ ηεο Γ‘ ηάμεο θαη ε ηαμηλφκεζε ησλ 

ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ ζηηο επηκέξνπο θαηεγνξίεο (Πίλαθαο 2.2). Έηζη, νη θαηεγνξίεο 

ζηηο νπνίεο ηαμηλνκήζεθαλ είλαη νη εμήο:  

1) Αλνηρηά - Κιεηζηά: Δάλ ζε έλα πξφβιεκα ππάξρνπλ πεξηζζφηεξεο απφ κία 

ζσζηέο απαληήζεηο, ηφηε απηφ ηαμηλνκείηαη ζηα αλνηρηά πξνβιήκαηα. Δάλ ππάξρεη κία 

θαη κνλαδηθή ζσζηή ιχζε, ηφηε αλήθεη ζηα θιεηζηά πξνβιήκαηα. 

2) Δλόο βήκαηνο – πνιιαπιώλ βεκάησλ: Δάλ γηα ηελ επίιπζε ελφο πξνβιήκαηνο 

απαηηνχληαη πάλσ απφ κία αξηζκεηηθέο πξάμεηο γηα ηελ εχξεζε ηνπ απνηειέζκαηνο, ηφηε 

απηφ ζπγθαηαιέγεηαη ζηα πξνβιήκαηα πνιιαπιώλ βεκάηωλ. Αληηζέησο, εάλ γηα ηελ 

εχξεζε ηεο ιχζεο απαηηείηαη ε εθηέιεζε κφλν κίαο αξηζκεηηθήο πξάμεο, ηφηε απηφ 

αλήθεη ζηα πξνβιήκαηα ελόο βήκαηνο. ην ζεκείν απηφ λα ζεκεησζεί πσο ηα 

πξνβιήκαηα πνπ απνηεινχληαη απφ πνιιά εξσηήκαηα ή ππνεξσηήκαηα, 

ζπγθαηαιέγνληαη ζηα πξνβιήκαηα πνιιαπιψλ βεκάησλ, αθφκε θαη αλ γηα ηελ επίιπζε 

ηνπ θάζε ππνεξσηήκαηνο απαηηείηαη ε εθηέιεζε κίαο κφλν αξηζκεηηθήο πξάμεο.  
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3) Πξνβιήκαηα επαξθώλ – πεξηηηώλ – αλεπαξθώλ δεδνκέλσλ: Δάλ ζε έλα 

πξφβιεκα παξέρνληαη φιεο νη απαξαίηεηεο πιεξνθνξίεο πνπ ην θαζηζηνχλ επηιχζηκν, 

ηφηε απηφ ραξαθηεξίδεηαη πξόβιεκα επαξθώλ δεδνκέλωλ. Δάλ νη πιεξνθνξίεο πνπ 

δίλνληαη δελ αξθνχλ γηα λα βξεζεί ε ιχζε ζηα δεηνχκελα ηνπ πξνβιήκαηνο, 

ραξαθηεξίδεηαη σο ειιηπώλ δεδνκέλωλ, ελψ αλ παξέρνληαη πεξηζζφηεξεο πιεξνθνξίεο 

απφ απηέο πνπ ρξεηάδνληαη γηα ηελ εχξεζε ηεο ιχζεο, αλήθεη ζηα πξνβιήκαηα πεξηηηώλ 

δεδνκέλωλ. ηα ιεθηηθά πξνβιήκαηα πνπ απαηηείηαη ε δεκηνπξγία είηε ελφο κέξνπο είηε 

ελφο νιφθιεξνπ πξνβιήκαηνο, εθφζνλ νη πιεξνθνξίεο πνπ παξέρνληαη ζηελ εθθψλεζε 

θαζηζηνχλ ην πξφβιεκα επηιχζηκν, απηφ ραξαθηεξίδεηαη πξφβιεκα επαξθψλ δεδνκέλσλ. 

4) Σππνπνηεκέλα – Με ηππνπνηεκέλα: αλάινγα κε ην πφζν πξνθαλήο θαη 

γλσζηφο είλαη ν ηξφπνο ιχζεο, ηα πξνβιήκαηα ηαμηλνκνχληαη ζε ηππνπνηεκέλα θαη κε 

ηππνπνηεκέλα. Δάλ έλα πξφβιεκα απαηηεί επέιηθην, θξηηηθφ θαη παξαγσγηθφ ηξφπν 

ζθέςεο θαη ε επίιπζε ηνπ δελ απαηηεί ηελ απιή εθαξκνγή ελφο αιγφξηζκνπ ή κίαο 

γλσζηήο κεζφδνπ επίιπζεο, ηφηε απηφ αλήθεη ζηα κε ηππνπνηεκέλα πξνβιήκαηα. 

Αληηζέησο, εάλ ην πξφβιεκα απνηειεί απιή εθαξκνγή ελφο θαλφλα ή θάπνηαο γλσζηήο 

κεζφδνπ επίιπζεο, ηφηε απηφ ζπγθαηαιέγεηαη ζηα ηππνπνηεκέλα πξνβιήκαηα.  

5) Δθαξκνγήο – Με εθαξκνγήο:  Δθφζνλ ην πιαίζην ελφο πξνβιήκαηνο 

ζπλδέεηαη κε ηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν, ηφηε ην πξφβιεκα αλήθεη ζηα πξνβιήκαηα 

εθαξκνγήο. Δηδηθφηεξα, εάλ ηα δεδνκέλα ηνπ ιεθηηθνχ πξνβιήκαηνο δίλνληαη απφ ηνπο 

ίδηνπο ηνπο ζπγγξαθείο ηνπ εγρεηξηδίνπ, απηφ αλήθεη ζηα ξεαιηζηηθά πξνβιήκαηα. Δάλ ηα 

δεδνκέλα ηνπ επηιέγνληαη απφ ηνπο καζεηέο, αλήθεη ζηα απζεληηθά. ηηο πεξηπηψζεηο πνπ 

ην πιαίζην δελ ζπλδέεηαη κε ξεαιηζηηθέο θαηαζηάζεηο ηεο θαζεκεξηλήο δσήο, ην 

πξφβιεκα απνηειεί πξόβιεκα κε εθαξκνγήο.  

6) Παξαδνζηαθά – Με παξαδνζηαθά: Αλάινγα κε ηνλ ηχπν ηνπ πξνβιήκαηνο, 

απηά δηαθξίλνληαη ζε παξαδνζηαθά θαη κε παξαδνζηαθά. ηε δεχηεξε θαηεγνξία 

αλήθνπλ ηέζζεξηο επηκέξνπο ηχπνη πξνβιεκάησλ. Ο πξψηνο ππνηχπνο είλαη ηα 

πξνβιήκαηα θαηαζθεπήο, ζηα νπνία δεηείηαη ε θαηαζθεπή ελφο κέξνπο ή θαη νιφθιεξνπ 

ηνπ καζεκαηηθνχ πξνβιήκαηνο απφ ηνλ καζεηή. Μία αθφκε θαηεγνξία κε 

παξαδνζηαθψλ πξνβιεκάησλ είλαη ηα πξνβιήκαηα γξίθνη, πνπ δίλνπλ κία πην παηγληψδε 
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δηάζηαζε ζηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ. Η ηξίηε θαηεγνξία είλαη ηα πξόηδεθη, ηα νπνία 

είλαη πξνβιήκαηα πνπ απαηηνχλ ηε ζπιινγή πιεξνθνξηψλ ή ηελ αλάιπζε δεδνκέλσλ θαη 

ζπλήζσο απαηηνχλ έλα ρξνληθφ δηάζηεκα θάπνησλ εκεξψλ, εβδνκάδσλ ή θαη κελψλ γηα 

ηελ νινθιήξσζή ηνπο. Ο ηειεπηαίνο ηχπνο κε παξαδνζηαθνχ πξνβιήκαηνο είλαη ηα 

πξνβιήκαηα θαηαγξαθήο, φπνπ νη καζεηέο κπνξνχλ λα θαηαθχγνπλ ζηελ θαηαγξαθή ησλ 

ηδεψλ, ησλ ζθέςεσλ, ησλ απνξηψλ ή ηνπ ζπιινγηζκνχ ηνπο. Οη ππφινηπνη ηχπνη 

πξνβιεκάησλ αλήθνπλ ζηα παξαδνζηαθά πξνβιήκαηα. 

7) Μόλν απάληεζε – Απάληεζε κε αηηηνιόγεζε: Σν είδνο ηεο απάληεζεο 

ζρεηίδεηαη κε ην αλ απαηηείηαη απφ ην πξφβιεκα ε αηηηνιφγεζε γηα ηνλ ηξφπν εχξεζεο 

ηεο ιχζεο ή δελ απαηηείηαη. Έηζη, πξνθχπηνπλ δχν θαηεγνξίεο, ηα πξνβιήκαηα πνπ 

δεηνχλ κόλν ηελ απάληεζε θαη απηά πνπ δεηνχλ επηπιένλ θαη αηηηνιόγεζε γηα ηελ 

απάληεζε.  

8) Μαζεκαηηθήο κνξθήο – Οπηηθήο κνξθήο – Λεθηηθήο κνξθήο – 

πλδπαζηηθήο κνξθήο: Σέινο, ην θξηηήξην απηφ, ζχκθσλα κε ηε βηβιηνγξαθία (Zhu & 

Fun, 2006), δηαθξίλεη ηα έξγα ζε ηέζζεξηο επηκέξνπο θαηεγνξίεο: πξνβιήκαηα πνπ 

παξνπζηάδνληαη απνθιεηζηηθά ζε καζεκαηηθή κνξθή, δειαδή κε ηε ρξήζε καζεκαηηθψλ 

αλαπαξαζηαηηθψλ κέζσλ, πξνβιήκαηα ζε νπηηθή κνξθή, δειαδή κφλν κε νπηηθά κέζα 

αλαπαξάζηαζεο, πξνβιήκαηα κφλν ζε ιεθηηθή κνξθή, κε ηε ρξήζε ιεθηηθψλ πεξηγξαθψλ 

θαη ηέινο, πξνβιήκαηα κε ηνλ ζπλδπαζκό ελφο ή θαη πεξηζζφηεξσλ, απφ ηα παξαπάλσ 

ηξία, αλαπαξαζηαηηθψλ κέζσλ.  

Έπεηηα απφ ηελ θαηαγξαθή θαη ηελ θαηεγνξηνπνίεζε ησλ ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ 

ζηηο παξαπάλσ θαηεγνξίεο, ζα είλαη δπλαηή ε θαηαγξαθή θαη ηεο ζπρλφηεηαο εκθάληζεο 

ηεο θάζε θαηεγνξίαο πξνβιεκάησλ ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηεο Γ‘ ηάμεο. Δπηπιένλ, κέζα 

απφ ηε κειέηε θαη ηελ αλάιπζε ησλ ζελαξίσλ ησλ ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ ζα κειεηεζεί 

θαη ε ζχλδεζή ηνπο κε ηελ θαζεκεξηλή δσή.  
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Γηαζηάζεηο Δξώηεκα ζην νπνίν απαληάεη Καηεγνξίεο θαη ππνθαηεγνξίεο 

Πνιππινθφηεηα ηνπ 

πξνβιήκαηνο 

Πφζν πξνθαλήο είλαη ε ιχζε;  Σππνπνηεκέλα 

 Με ηππνπνηεκέλα 

Σχπνο ηνπ πξνβιήκαηνο Πνηνο είλαη ν ηχπνο ηνπ 

πξνβιήκαηνο; 

 Παξαδνζηαθά 

 Με παξαδνζηαθά 

 Πξφηδεθη 

 Καηαζθεπή 

 Γξίθνη 

 Πξνβιήκαηα θαηαγξαθήο 

Αξηζκφο απαληήζεσλ Πφζεο απαληήζεηο δηαζέηεη ην 

πξφβιεκα; 

 Αλνηρηά 

 Κιεηζηά 

Σχπνο ηεο απάληεζεο Ση είδνπο απάληεζε απαηηεί ην 

πξφβιεκα; 

 Μφλν απάληεζε 

 Απάληεζε κε αηηηνιφγεζε 

Ο αξηζκφο ησλ πξάμεσλ Πφζεο είλαη νη απαηηνχκελεο 

πξάμεηο γηα ηελ εχξεζε ηεο 

ιχζεο ζην πξφβιεκα; 

 Δλφο βήκαηνο 

 Πνιιαπιψλ βεκάησλ 

Πιεξνθνξίεο πνπ παξέρνληαη 

ζην πξφβιεκα 

Πφζεο πιεξνθνξίεο παξέρνληαη 

ζην πξφβιεκα; 

 Δπαξθψλ δεδνκέλσλ 

 Πεξηηηψλ δεδνκέλσλ 

 Αλεπαξθψλ δεδνκέλσλ 

χλδεζε ηνπ πιαηζίνπ κε ηνλ 

πξαγκαηηθφ θφζκν 

πλδέεηαη ην πιαίζην ηνπ 

πξνβιήκαηνο κε ηνλ πξαγκαηηθφ 

θφζκν; 

 Δθαξκνγήο  

 Ρεαιηζηηθά 

 Απζεληηθά 

 Με εθαξκνγήο 

Μέζα αλαπαξάζηαζεο Ση αλαπαξαζηαηηθά κέζα 

ρξεζηκνπνηνχληαη ζην 

πξφβιεκα; 

 Οπηηθά κέζα 

 Λεθηηθά κέζα 

 Μαζεκαηηθά κέζα 

 πλδπαζηηθά κέζα 

Πίλαθαο 2.2: Καηεγνξίεο θαη ππνθαηεγνξίεο ησλ ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ 
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ΚΕΦΑΛΑΙΟ 3 

ΑΠΟΣΕΛΕΜΑΣΑ 
ην ηξίην θεθάιαην γίλεηαη ε παξνπζίαζε ησλ απνηειεζκάησλ ηεο έξεπλαο, 

έπεηηα απφ ηε κειέηε θαη ηελ αλάιπζε ησλ ζρνιηθψλ εγρεηξηδίσλ ησλ καζεκαηηθψλ ηεο 

Γ‘ Σάμεο. Σν παξφλ θεθάιαην ρσξίδεηαη ζε ηξεηο επηκέξνπο ελφηεηεο. ηελ πξψηε 

ελφηεηα, γίλεηαη ε παξνπζίαζε ησλ απνηειεζκάησλ ηεο θαηεγνξηνπνίεζεο ησλ ιεθηηθψλ 

πξνβιεκάησλ ζηηο επηκέξνπο θαηεγνξίεο θαη ε αλάιπζε ηεο ζπρλφηεηαο εκθάληζήο ηνπο. 

Η αλάιπζε γίλεηαη ηφζν ζε ζπιινγηθφ επίπεδν, φζν θαη κεκνλσκέλα γηα θάζε εγρεηξίδην 

(Βηβιίν Μαζεηή θαη Σεηξάδην Μαζεηή). ηε δεχηεξε ελφηεηα επηρεηξείηαη ε ζπζρέηηζε 

κεηαμχ ησλ δηαθνξεηηθψλ θαηεγνξηψλ πξνβιεκάησλ πνπ βξέζεθαλ. Δηδηθφηεξα, ηα 

πξνβιήκαηα θαηεγνξηνπνηνχληαη ζε ηππνπνηεκέλα θαη κε ηππνπνηεκέλα, θαζψο θαη ζε 

παξαδνζηαθά θαη κε παξαδνζηαθά πξνβιήκαηα. Σέινο, ζηελ ηξίηε ελφηεηα 

παξνπζηάδεηαη ε ζχλδεζε ησλ πξνβιεκάησλ κε ηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν θαη ηελ 

θαζεκεξηλή δσή ησλ παηδηψλ, κέζα απφ ηελ αλάιπζε ησλ ζελαξίσλ ησλ ξεαιηζηηθψλ 

πξνβιεκάησλ. 

 

3.Α.  Αποτελέςματα ανάλυςησ ςύμφωνα με το μοντέλο ανάλυςησ 
 

χκθσλα κε ηε βηβιηνγξαθία (Zhu & Fun, 2006; Son & Diletti, 2017; Xin et al., 

2011), ηα πξνβιήκαηα δηαθξίλνληαη ζηηο εμήο θαηεγνξίεο: αλνηρηά – θιεηζηά, ελφο 

βήκαηνο – πνιιαπιψλ βεκάησλ, πξνβιήκαηα επαξθψλ – πεξηηηψλ – αλεπαξθψλ 

δεδνκέλσλ, ηππνπνηεκέλα – κε ηππνπνηεκέλα, εθαξκνγήο (ξεαιηζηηθά, απζεληηθά) – κε 

εθαξκνγήο, παξαδνζηαθά – κε παξαδνζηαθά (πξνβιήκαηα θαηαζθεπήο, πξφηδεθη, 

πξνβιήκαηα γξίθνη, πξνβιήκαηα θαηαγξαθήο), κφλν απάληεζε – απάληεζε κε 

αηηηνιφγεζε, καζεκαηηθήο κνξθήο – νπηηθήο κνξθήο – ιεθηηθήο κνξθήο – ζπλδπαζηηθήο 

κνξθήο (βι. θεθ. 2.Β.3).  

ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα πνπ κειεηήζεθαλ, αλαιχζεθαλ 276 ιεθηηθά πξνβιήκαηα. 

Απφ απηά, ηα 97 αλήθνπλ ζην Βηβιίν ηνπ Μαζεηή (ΒΜ) θαη ηα 179 αλήθνπλ ζηα 

ηέζζεξα ηεχρε ησλ Σεηξαδίσλ ηνπ Μαζεηή (ΣΜ).  
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3.Α.1.  Συποποιημένα – μη τυποποιημένα προβλήματα 
 

 

Όζνλ αθνξά ην πφζν εκθαλήο είλαη ε δηαδηθαζία πνπ πξέπεη λα αθνινπζήζεη ν 

ιχηεο γηα ηελ επίιπζε ησλ πξνβιεκάησλ, ε πιεηνςεθία ησλ ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ πνπ 

εκπεξηέρνληαη ζηα εγρεηξίδηα ηεο Γ‘ ηάμεο απνηεινχλ ηππνπνηεκέλα πξνβιήκαηα, ζηα 

νπνία νη ιχηεο κπνξνχλ λα αθνινπζήζνπλ κία γλσζηή δηαδηθαζία ή λα εθαξκφζνπλ 

απιψο έλαλ γλσζηφ αιγφξηζκν θαη ε πνξεία πξνο ηε ιχζε ηνπο είλαη άκεζα εκθαλήο. Πην 

ζπγθεθξηκέλα, απφ ηα 276 ιεθηηθά πξνβιήκαηα πνπ ζπκπεξηιήθζεθαλ ζηελ αλάιπζε, ηα 

214 (77,54%) είλαη ηππνπνηεκέλα θαη ηα 62 (22,46%) είλαη κε ηππνπνηεκέλα 

πξνβιήκαηα (Πίλαθαο 3.1).  

 

 

Δίδε ησλ 

πξνβιεκάησλ 

Ν % 

Σππνπνηεκέλα 214 77,54 

Με ηππνπνηεκέλα 62 22,46 

ύλνιν 276 100 

Πίλαθαο 3.1: Καηαλνκή ζπρλόηεηαο ησλ ηππνπνηεκέλσλ θαη κε ηππνπνηεκέλσλ 

ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηεο Γ’ ηάμεο (Ν=276) 

 

Δμεηάδνληαο κεκνλσκέλα ηα δχν ζρνιηθά εγρεηξίδηα, ην ΒΜ θαη ην ΣΜ, 

παξαηεξνχκε πσο ηα πνζνζηά ηνπο ζπγθιίλνπλ αξθεηά θαη ε θπξηαξρία ησλ 

ηππνπνηεκέλσλ πξνβιεκάησλ είλαη ζηαζεξή. Πην ζπγθεθξηκέλα, ζην ΒΜ, ε πιεηνςεθία 

ησλ ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ απνηειεί ηππνπνηεκέλα πξνβιήκαηα, ελψ ηα κε 

ηππνπνηεκέλα πξνβιήκαηα είλαη ιηγνζηά. Έηζη, απφ ηα 97 ιεθηηθά πξνβιήκαηα πνπ 

αλαιχζεθαλ, ηα 76 (78,35%) είλαη ηππνπνηεκέλα, ελψ ηα κε ηππνπνηεκέλα πξνβιήκαηα 

ζπληζηνχλ κφιηο ην 21,65% (Ν=21) ησλ ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ πνπ αλαιχζεθαλ 

(Πίλαθαο 3.2).  
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Δίδε πξνβιεκάησλ Ν % 

Σππνπνηεκέλα 76 78,35 

Με ηππνπνηεκέλα 21 21,65 

ύλνιν 97 100 

Πίλαθαο 3.2: Καηαλνκή ζπρλόηεηαο ησλ ηππνπνηεκέλσλ θαη κε ηππνπνηεκέλσλ 

ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ ζην Β.Μ. (Ν=97) 

 

Παξνκνίσο, ζην ΣΜ, ηα ηππνπνηεκέλα πξνβιήκαηα επηθξαηνχλ έλαληη ησλ κε 

ηππνπνηεκέλσλ. Έηζη, απφ ηα 179 ιεθηηθά πξνβιήκαηα πνπ ζπκπεξηιήθζεθαλ ζηελ 

αλάιπζε ηα 138 (77,09%) είλαη ηππνπνηεκέλα, ελψ ηα 41 (22,91%) κε ηππνπνηεκέλα 

πξνβιήκαηα (Πίλαθαο 3.3).  

 

Δίδε πξνβιεκάησλ Ν % 

Σππνπνηεκέλα 138 77,09 

Με ηππνπνηεκέλα 41 22,91 

ύλνιν 179 100 

Πίλαθαο 3.3: Καηαλνκή ζπρλόηεηαο ησλ ηππνπνηεκέλσλ θαη κε ηππνπνηεκέλσλ ιεθηηθώλ 

πξνβιεκάησλ ζην Σ.Μ. (Ν=179) 

 

3.Α.2.  Παραδοςιακά – Μη παραδοςιακά 
 

Απφ ηα δεδνκέλα πνπ αλαιχζεθαλ, παξαηεξείηαη πσο ε πιεηνςεθία ησλ 

πξνβιεκάησλ ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηεο Γ‘ ηάμεο απνηειεί παξαδνζηαθά πξνβιήκαηα. 

Πην αλαιπηηθά, ην 63,41% (Ν=175) ηνπ ζπλφινπ ησλ ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ είλαη 

παξαδνζηαθά, ελψ ην 36,59% (Ν=101) είλαη κε παξαδνζηαθά (Πίλαθαο 3.4). Απφ ην 

ζχλνιν ησλ κε παξαδνζηαθψλ πξνβιεκάησλ (Ν=101), ηα 33 (32,67%) είλαη πξνβιήκαηα 

Γξίθνη (Puzzle Problem), ηα 26 (25,75%) είλαη πξνβιήκαηα Πξφηδεθη (Project Problem), 

ηα 33 (32,67%) απνηεινχλ πξνβιήκαηα Καηαζθεπήο (Problem-Posing Problem) θαη 

κφιηο 9 (8,91%) πξνβιήκαηα είλαη πξνβιήκαηα Καηαγξαθήο (Journal Problem).  
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Δίδε πξνβιεκάησλ Ν % 

Παξαδνζηαθά 175 63,41 

Με παξαδνζηαθά 101 36,59 

Πξνβιήκαηα γξίθνη 33 32,67 

Πξνβιήκαηα πξόηδεθη 26 25,75 

Καηαζθεπή πξνβιήκαηνο  33 32,67 

Πξνβιήκαηα θαηαγξαθήο 9 8,91 

ύλνιν 276 100 

Πίλαθαο 3.4: Καηαλνκή ζπρλόηεηαο ησλ παξαδνζηαθώλ θαη κε παξαδνζηαθώλ 

ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηεο Γ’ ηάμεο (Ν=276) 

 

ην ΒΜ, φπσο θαη ζην ζχλνιν φισλ ησλ πξνβιεκάησλ ησλ εγρεηξηδίσλ, 

επηθξαηνχλ ηα παξαδνζηαθά πξνβιήκαηα. Χζηφζν, φπσο δείρλνπλ ηα δεδνκέλα πνπ 

κειεηήζεθαλ, ζην ΒΜ επηθξαηνχλ ηα πξνβιήκαηα Καηαζθεπήο (Ν=11), ελψ ηα 

ππφινηπα είδε κε παξαδνζηαθψλ πξνβιεκάησλ έρνπλ ηελ ίδηα θαη κηθξή ζπρλφηεηα 

εκθάληζεο (Ν=5) (Πίλαθαο 3.5).  

 

Δίδε πξνβιεκάησλ Ν % 

Παξαδνζηαθά 71 73,2 

Με παξαδνζηαθά 26 26,8 

Πξνβιήκαηα γξίθνη 5 19,23 

Πξνβιήκαηα πξόηδεθη 5 19,23 

Καηαζθεπή πξνβιήκαηνο  11 42,31 

Πξνβιήκαηα θαηαγξαθήο 5 19,23 

ύλνιν 97 100 

Πίλαθαο 3.5: Καηαλνκή ζπρλόηεηαο ησλ παξαδνζηαθώλ θαη κε παξαδνζηαθώλ 

ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ ζην ΒΜ (Ν=97) 
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Αληηζέησο, ζην ΣΜ ηελ πιεηνςεθία ησλ κε παξαδνζηαθψλ πξνβιεκάησλ 

απνηεινχλ ηα πξνβιήκαηα Γξίθνη (N=28), πνπ ζπρλά επηηξέπνπλ ζηνπο καζεηέο λα 

ζπκκεηέρνπλ ζε κία πην δηαζθεδαζηηθή πιεπξά ησλ καζεκαηηθψλ. Σα Πξφηδεθη (28%) 

θαη ηα πξνβιήκαηα Καηαζθεπήο Μαζεκαηηθνχ πξνβιήκαηνο (29,33%) θαηέρνπλ πεξίπνπ 

ην ίδην πνζνζηφ ζην ζχλνιν ησλ κε παξαζνζηαθψλ πξνβιεκάησλ ηνπ ΣΜ, ελψ ηα 

πξνβιήκαηα φπνπ νη καζεηέο θαηαγξάθνπλ ηηο ηδέεο θαη ηνλ ηξφπν ζθέςεο ηνπο έρνπλ ην 

κηθξφηεξν πνζνζηφ αλάκεζα ζηα κε παξαδνζηαθά πξνβιήκαηα (Πίλαθαο 3.6). Χζηφζν, 

ζην ΣΜ ηα παξαδνζηαθά πξνβιήκαηα είλαη εκθαλψο πην πεξηνξηζκέλα ζε ζχγθξηζε κε 

ην ΒΜ, θαζψο κεηψλνληαη ζην 58,1% ηνπ ζπλφινπ ησλ πξνβιεκάησλ.  

 

Δίδε πξνβιεκάησλ Ν % 

Παξαδνζηαθά 104 58,1 

Με παξαδνζηαθά 75 41,9 

Πξνβιήκαηα γξίθνη 28 37,34 

Πξνβιήκαηα πξόηδεθη 21 28 

Καηαζθεπή πξνβιήκαηνο  22 29,33 

Πξνβιήκαηα θαηαγξαθήο 4 5,33 

ύλνιν 179 100 

Πίλαθαο 3.6: Καηαλνκή ζπρλόηεηαο ησλ παξαδνζηαθώλ θαη κε παξαδνζηαθώλ 

ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ ζην ΣΜ (Ν=179) 

 

3.Α.3.  Αριθμόσ απαντήςεων  
 

χκθσλα κε ηνλ αξηζκφ ησλ δπλαηψλ απαληήζεσλ πνπ ππάξρνπλ ζε θάζε 

ιεθηηθφ πξφβιεκα, ηα απνηειέζκαηα έδεημαλ φηη ηα θιεηζηά πξνβιήκαηα ππεξηεξνχλ 

ζεκαληηθά έλαληη ησλ αλνηρηψλ πξνβιεκάησλ ζηα ζρνιηθά καζεκαηηθά βηβιία ηεο Γ΄ 

Σάμεο. Πην αλαιπηηθά, απφ ηα 276 ιεθηηθά πξνβιήκαηα πνπ αλαιχζεθαλ, ηα 235 

(85,14%) είλαη θιεηζηνχ ηχπνπ πξνβιήκαηα, θαζψο έρνπλ κφλν κία δπλαηή ιχζε. 

Αληηζέησο, κφλν ηα 41 (14,86%) απνηεινχλ αλνηρηνχ ηχπνπ πξνβιήκαηα, έρνληαο είηε 

δχν είηε πεξηζζφηεξεο ζσζηέο ιχζεηο (Πίλαθαο 3.7).  
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Δίδε πξνβιεκάησλ Ν % 

Αλνηρηά 41 14,86 

Κιεηζηά 235 85,14 

ύλνιν 276 100 

Πίλαθαο 3.7: Καηαλνκή ζπρλόηεηαο ησλ ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ σο πξνο ηνλ 

αξηζκό ησλ απαληήζεσλ ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηεο Γ’ ηάμεο (Ν=276) 

 

Σα παξαπάλσ ζηνηρεία επηβεβαηψλνληαη φηαλ ε αλάιπζε ησλ πνβιεκάησλ σο 

πξνο ηνλ αξηζκφ ησλ δπλαηψλ απαληήζεσλ γίλεηαη γηα θάζε ζρνιηθφ εγρεηξίδην 

μερσξηζηά. ην ΒΜ, εηδηθφηεξα, ππάξρνπλ 16 αλνηρηνχ ηχπνπ πξνβιήκαηα (16,5%) θαη 

81 θιεηζηνχ ηχπνπ (83,5%) (Πίλαθαο 3.8), ελψ ζην ΣΜ ππάξρνπλ 25 (13,97%) θαη  154 

(86,03%), αληίζηνηρα (Πίλαθαο 3.9).  

 

Δίδε πξνβιεκάησλ Ν % 

Αλνηρηά 16 16,5 

Κιεηζηά 81 83,5 

ύλνιν 97 100 

Πίλαθαο 3.8: Καηαλνκή ζπρλόηεηαο ησλ ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ σο πξνο ηνλ 

αξηζκό ησλ απαληήζεσλ ζην ΒΜ (Ν=97) 

 

Δίδε πξνβιεκάησλ Ν % 

Αλνηρηά 25 13,97 

Κιεηζηά 154 86,03 

ύλνιν 179 100 

Πίλαθαο 3.9: Καηαλνκή ζπρλόηεηαο ησλ ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ σο πξνο ηνλ 

αξηζκό ησλ απαληήζεσλ ζην ΣΜ (Ν=179) 
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3.Α.4.  Σύποσ τησ απάντηςησ 
 

Σα δεδνκέλα ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ καζεκαηηθψλ πνπ κειεηήζεθαλ, φζνλ 

αθνξά ηνλ ηχπν ηεο απάληεζεο, έδεημαλ φηη ηα πεξηζζφηεξα απφ ηα ιεθηηθά πξνβιήκαηα 

δελ απαηηνχλ θάπνηα επεμήγεζε, παξά κφλν ηελ απάληεζε ζην εξψηεκα ή ζηα 

εξσηήκαηά ηνπο. Δηδηθφηεξα, ην 78,62% (Ν=217) ησλ ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ δεηνχλ 

κφλν ηελ απάληεζε, ελψ ην 21,38% (Ν=59) ησλ πξνβιεκάησλ δεηνχλ θαη θάπνηνπ 

είδνπο αηηηνιφγεζε απφ ηνπο καζεηέο (Πίλαθαο 3.10). 

 

Δίδε πξνβιεκάησλ Ν % 

Απάληεζε κόλν 217 78,62 

Αηηηνιόγεζε 59 21,38 

ύλνιν 276 100 

Πίλαθαο 3.10: Καηαλνκή ζπρλόηεηαο ησλ ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ σο πξνο ηνλ ηύπν 

ηεο απάληεζεο ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηεο Γ’ ηάμεο (Ν=276) 

πγθξίλνληαο ην ΒΜ θαη ην ΣΜ, ηα απνηειέζκαηα έδεημαλ πσο, ελψ ηα έξγα πνπ 

δελ απαηηνχλ θάπνηα αηηηνιφγεζε απφ ηνπο καζεηέο είλαη ιηγφηεξα θαη ζηα δχν 

εγρεηξίδηα, ε δηαθνξά ηνπο είλαη εκθαλψο κεησκέλε ζην ΒΜ, φπνπ ηα πξνβιήκαηα πνπ 

απαηηνχλ κφλν απάληεζε απνηεινχλ ην 68,04% (Ν=66) ησλ πξνβιεκάησλ (Πίλαθαο 

3.11). Αληηζέησο, ζην ΣΜ ηα έξγα πνπ δελ απαηηνχλ θάπνηα επεμήγεζε ζπγθξνηνχλ ην 

84,36% (Ν=151) ηνπ ζπλφινπ ησλ έξγσλ (Πίλαθαο 3.12). 

 

Δίδε πξνβιεκάησλ Ν % 

Απάληεζε κόλν 66 68,04 

Αηηηνιόγεζε 31 31,96 

ύλνιν 97 100 

Πίλαθαο 3.11: Καηαλνκή ζπρλόηεηαο ησλ ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ σο πξνο 

ηνλ ηύπν ηεο απάληεζεο ζην ΒΜ  (Ν=97) 
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Δίδε 

πξνβιεκάησλ 

Ν % 

Απάληεζε κόλν 151 84,36 

Αηηηνιόγεζε 28 15,64 

ύλνιν 179 100 

Πίλαθαο 3.12: Καηαλνκή ζπρλόηεηαο ησλ ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ σο πξνο 

ηνλ ηύπν ηεο απάληεζεο ζην ΣΜ (Ν=179) 

 

3.Α.5. ύνδεςη του ςεναρίου με τον πραγματικό κόςμο 
 

Απφ ηελ αλάιπζε ησλ δεδνκέλσλ δηαπηζηψζεθε πσο ε πιεηνςεθία ησλ ιεθηηθψλ 

πξνβιεκάησλ αθνξνχλ ξεαιηζηηθέο θαηαζηάζεηο, θαζψο ην 69,57% (Ν=192) αλήθνπλ 

ζηα πξνβιήκαηα εθαξκνγήο. Αληηζέησο, ηα πξνβιήκαηα κε εθαξκνγήο θαηέρνπλ έλα 

αξθεηά κηθξφηεξν πνζνζηφ, αθνχ ηα 84 απφ ηα 276 (30,43%)  δελ ζπλδένληαη κε ηνλ 

πξαγκαηηθφ θφζκν θαη έρνπλ απνθιεηζηηθά ελδνκαζεκαηηθφ πεξηερφκελν (Πίλαθαο 3.13). 

Πην αλαιπηηθά, ην κεγαιχηεξν πνζνζηφ θαηέρνπλ ηα ξεαιηζηηθά πξνβιήκαηα, πνπ 

απνηεινχλ ην 91,15% (Ν=175) ηνπ ζπλφινπ ησλ πξνβιεκάησλ εθαξκνγήο, ελψ ηε 

ρακειφηεξε ζπρλφηεηα εκθάληζεο έρνπλ ηα απζεληηθά πξνβιήκαηα, θαζψο απνηεινχλ 

κφιηο ην 8,85% (Ν=17) ησλ πξνβιεκάησλ εθαξκνγήο (Πίλαθαο 3.13).   

 

Δίδε πξνβιεκάησλ Ν % 

Με εθαξκνγήο 84 30,43 

Δθαξκνγήο 192 69,57  

Δθαξκνγήο - 

Ρεαιηζηηθά 

175 91,15 

Δθαξκνγήο - 

Απζεληηθά 

17 8,85 

ύλνιν 276 100 

Πίλαθαο 3.13: Καηαλνκή ζπρλόηεηαο ησλ ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ σο πξνο ηε 

ζύλδεζε ηνπ πιαηζίνπ κε ηνλ πξαγκαηηθό θόζκν ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηεο Γ’ ηάμεο 

(Ν=276) 
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Όζνλ αθνξά ηελ αλάιπζε ζην ΒΜ, παξαηεξήζεθε πσο απηή ε θιηκάθσζε 

αλάκεζα ζηηο θαηεγνξίεο απμάλεηαη. Σα πξνβιήκαηα κε εθαξκνγήο θαηέρνπλ αθφκε 

κηθξφηεξν πνζνζηφ (15,47%), ελψ ηα πξνβιήκαηα εθαξκνγήο κεγαιχηεξν (84,53%) 

(Πίλαθαο 3.14). Σα ξεαιηζηηθά πξνβιήκαηα, κάιηζηα, ζην ΒΜ θαηέρνπλ ην 95,12% 

(Ν=78) ησλ πξνβιεκάησλ εθαξκνγήο, ζε αληίζεζε κε ηα απζεληηθά, πνπ απνηεινχλ 

κφιηο ην 4,88% (Ν=4). 

 

 

Δίδε πξνβιεκάησλ Ν % 

Με εθαξκνγήο 15 15,47  

Δθαξκνγήο 82 84,53 

Δθαξκνγήο – 

Ρεαιηζηηθά 

78 95,12 

Δθαξκνγήο – 

Απζεληηθά 

4 4,88 

ύλνιν 97 100 

Πίλαθαο 3.14: Καηαλνκή ζπρλόηεηαο ησλ ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ σο πξνο 

ηε ζύλδεζε ηνπ πιαηζίνπ κε ηνλ πξαγκαηηθό θόζκν ζην ΒΜ (Ν=97) 

 

ην ΣΜ, νη δηαθνξέο αλάκεζα ζηα πνζνζηά απνθιηκαθψλνληαη (Πίλαθαο 3.15). 

Σα πξνβιήκαηα εθαξκνγήο εμαθνινπζνχλ λα θαηέρνπλ κεγαιχηεξν πνζνζηφ ζε ζρέζε 

κε ηα πξνβιήκαηα κε εθαξκνγήο, θηάλνληαο ην 61,45% (Ν=110) ηνπ ζπλφινπ ησλ 

πξνβιεκάησλ, ελψ ε ζπρλφηεηα εκθάληζεο ησλ έξγσλ κε εθαξκνγήο απμάλεηαη ζην 

38,55% (Ν=69). Παξαηεξείηαη πσο, απφ ηα πξνβιήκαηα εθαξκνγήο, ηα ξεαιηζηηθά 

πξνβιήκαηα παξακέλνπλ θαη ζην ΣΜ απηά κε ηε κεγαιχηεξε ζπρλφηεηα εκθάληζεο 

(88,18%) θαη ηα απζεληηθά κε ηε κηθξφηεξε (11,82%).  
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Δίδε πξνβιεκάησλ Ν % 

Με εθαξκνγήο 69 38,55 

Δθαξκνγήο 110 61,45  

Δθαξκνγήο – 

Ρεαιηζηηθά 

97 88,18 

Δθαξκνγήο – 

Απζεληηθά 

13 11,82 

ύλνιν 179 100 

Πίλαθαο 3.15: Καηαλνκή ζπρλόηεηαο ησλ ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ σο πξνο ηε 

ζύλδεζε ηνπ πιαηζίνπ κε ηνλ πξαγκαηηθό θόζκν ζην ΣΜ (Ν=179) 

 

3.Α.6.  Πληροφορίεσ που παρέχονται ςτο πρόβλημα 
 

Οη πιεξνθνξίεο πνπ παξέρνληαη ζην 97,1% (Ν=268) ησλ ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ 

ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηεο Γ‘ ηάμεο απνηεινχλ ηηο απνιχησο απαξαίηεηεο, ψζηε ην 

πξφβιεκα λα θαζίζηαηαη επηιχζηκν. Σα πξνβιήκαηα πεξηηηψλ δεδνκέλσλ είλαη ζην 

ζχλνιφ ηνπο κφλν 6 (2,17%) θαη απηά πνπ ηα δεδνκέλα ηνπο είλαη ειιηπή κε απνηέιεζκα 

λα κελ κπνξεί λα θηάζεη ν καζεηήο ζηε ιχζε είλαη κφιηο 2 (0,73%). 

 

Δίδε πξνβιεκάησλ Ν % 

Δπαξθώλ δεδνκέλσλ 268 97,1 

Αλεπαξθώλ δεδνκέλσλ 2 0,73 

Πεξηηηώλ δεδνκέλσλ 6 2,17 

ύλνιν 276 100 

Πίλαθαο 3.16: Καηαλνκή ζπρλόηεηαο ησλ ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ σο πξνο ηηο 

πιεξνθνξίεο πνπ παξέρνληαη ζην πξόβιεκα ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηεο Γ’ ηάμεο (Ν=276) 

 

ην ΒΜ (Πίλαθαο 3.17) θαη ζην ΣΜ (Πίλαθαο 3.18) ηα πνζνζηά αθνινπζνχλ ην 

ίδην κνηίβν, κε ηε ζπληξηπηηθή πιεηνςεθία ησλ πξνβιεκάησλ λα είλαη επαξθψλ 

δεδνκέλσλ θαη ειάρηζηα λα είλαη πεξηηηψλ ή αλεπαξθψλ δεδνκέλσλ. 
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Δίδε πξνβιεκάησλ Ν % 

Δπαξθώλ δεδνκέλσλ 93 95,88 

Αλεπαξθώλ δεδνκέλσλ 1 1,03 

Πεξηηηώλ δεδνκέλσλ 3 3,09 

ύλνιν 97 100 

Πίλαθαο 3.17: Καηαλνκή ζπρλόηεηαο ησλ ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ σο πξνο 

ηηο πιεξνθνξίεο πνπ παξέρνληαη ζην πξόβιεκα ζην ΒΜ (Ν=97) 

 

 

Δίδε πξνβιεκάησλ Ν % 

Δπαξθώλ δεδνκέλσλ 175 97,76 

Αλεπαξθώλ δεδνκέλσλ 1 0,56 

Πεξηηηώλ δεδνκέλσλ 3 1,68 

ύλνιν 179 100 

Πίλαθαο 3.18: Καηαλνκή ζπρλόηεηαο ησλ ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ σο πξνο 

ηηο πιεξνθνξίεο πνπ παξέρνληαη ζην πξόβιεκα ζην ΣΜ (Ν=179) 

 

3.Α.7.  Αριθμόσ των απαιτούμενων πράξεων 
 

Απφ ηα 276 ιεθηηθά πξνβιήκαηα πνπ αλαιχζεθαλ ζηα εγρεηξίδηα ηεο Γ‘ ηάμεο, ηα 

192 (69,57%) απαηηνχλ πεξηζζφηεξεο απφ κία αξηζκεηηθέο πξάμεηο γηα ηελ επίιπζή ηνπο 

θαη ηα 84 (30,43%) είλαη πξνβιήκαηα ηνπ ελφο βήκαηνο (Πίλαθαο 3.19).  

 

Δίδε πξνβιεκάησλ Ν % 

Δλόο βήκαηνο 84 30,43 

Πνιιαπιώλ βεκάησλ 192 69,57 

ύλνιν 276 100 

Πίλαθαο 3.19: Καηαλνκή ζπρλόηεηαο ησλ ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ σο πξνο ηνλ 

αξηζκό ησλ απαηηνύκελσλ πξάμεσλ ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηεο Γ’ ηάμεο (Ν=276) 
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Βιέπνληαο ηα δχν ζρνιηθά εγρεηξίδηα μερσξηζηά, παξαηεξείηαη πσο απφ ηα 97 

πξνβιήκαηα ηνπ ΒΜ, ην 61,86% (Ν=60) είλαη πξνβιήκαηα πνιιαπιψλ βεκάησλ θαη ην 

38,14% (Ν=37) είλαη έξγα ηνπ ελφο βήκαηνο (Πίλαθαο 3.20). Απφ ηελ άιιε, ζην ΣΜ ηα 

πξνβιήκαηα κε πεξηζζφηεξεο αξηζκεηηθέο πξάμεηο απνηεινχλ ην 73,18% (Ν=131) ηνπ 

ζπλφινπ ησλ ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ, ελψ ηα πξνβιήκαηα κε κία κφλν αξηζκεηηθή 

πξάμε είλαη αξθεηά ιηγφηεξα, θαηέρνληαο ην 26,82% (Ν=48) (Πίλαθαο 3.21). 

 

 

Δίδε πξνβιεκάησλ Ν % 

Δλόο βήκαηνο 37 38,64 

Πνιιαπιώλ βεκάησλ 60 61,86 

ύλνιν 97 100 

Πίλαθαο 3.20: Καηαλνκή ζπρλόηεηαο ησλ ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ σο πξνο 

ηνλ αξηζκό ησλ απαηηνύκελσλ πξάμεσλ ζην ΒΜ (Ν=97) 

 

 

Δίδε πξνβιεκάησλ Ν % 

Δλόο βήκαηνο 48 26,82 

Πνιιαπιώλ βεκάησλ 131 73,18 

Πίλαθαο 3.21: Καηαλνκή ζπρλόηεηαο ησλ ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ σο πξνο 

ηνλ αξηζκό ησλ απαηηνύκελσλ πξάμεσλ ζην ΣΜ (Ν=179) 

 

3.Α.8. Μέςα αναπαράςταςησ  
 

Όζνλ αθνξά ηα κέζα πνπ ρξεζηκνπνηνχληαη γηα ηελ αλαπαξάζηαζε ησλ 

πξνβιεκάησλ, ηα απνηειέζκαηα έδεημαλ πσο ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα πνπ κειεηήζεθαλ 

ηα πξνβιήκαηα αλαπαξηζηψληαη είηε απνθιεηζηηθά κε ιεθηηθφ ηξφπν είηε κε ζπλδπαζκφ 

δχν ή θαη ηξηψλ εηδψλ αλαπαξαζηαηηθψλ κέζσλ. Πην ζπγθεθξηκέλα, ην 69,57% (Ν=192) 

ηνπ ζπλφινπ ησλ πξνβιεκάησλ πνπ ζπκπεξηιακβάλνληαη ζηε κειέηε παξνπζηάδνληαη κε 

ζπλδπαζκφ ιεθηηθψλ, καζεκαηηθψλ θαη νπηηθψλ αλαπαξαζηαηηθψλ κέζσλ θαη ην 30,43% 
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(Ν=84) παξνπζηάδνληαη θαη‘ απνθιεηζηηθφηεηα κε ιεθηηθφ ηξφπν, ελψ απνπζηάδνπλ ηα 

πξνβιήκαηα απνθιεηζηηθά ζε καζεκαηηθή ή ζε νπηηθή κνξθή (Ν=0) (Πίλαθαο 3.22). 

 

Δίδε πξνβιεκάησλ Ν % 

Μαζεκαηηθή κνξθή 0 0 

Λεθηηθή κνξθή 84 30,43 

Οπηηθή κνξθή 0 0 

πλδπαζηηθή κνξθή 192 69,57 

ύλνιν 276 100 

Πίλαθαο 3.22: Καηαλνκή ζπρλόηεηαο ησλ ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ σο πξνο 

ηα κέζα αλαπαξάζηαζεο ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηεο Γ’ ηάμεο (Ν=276) 

 

 

Οκνίσο, ζην ΒΜ ηα πξνβιήκαηα πνπ αλαπαξηζηψληαη κε ζπλδπαζκφ ιεθηηθψλ, 

καζεκαηηθψλ θαη νπηηθψλ κέζσλ είλαη πεξηζζφηεξα ζε ζρέζε κε απηά πνπ είλαη 

απνθιεηζηηθά ζε ιεθηηθή κνξθή (Πίλαθαο 3.23).  

 

 

Δίδε πξνβιεκάησλ Ν % 

Μαζεκαηηθή κνξθή 0 0 

Λεθηηθή κνξθή 23 23,71 

Οπηηθή κνξθή 0 0 

πλδπαζηηθή κνξθή 74 76,29 

ύλνιν 97 100 

Πίλαθαο 3.23: Καηαλνκή ζπρλόηεηαο ησλ ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ σο πξνο 

ηα κέζα αλαπαξάζηαζεο ζην ΒΜ (Ν=97) 

 

ην ΣΜ, ε αλαπαξάζηαζε γίλεηαη, επίζεο, θαηά θχξην ιφγν ζε ζπλδπαζηηθή 

κνξθή (Ν=118), σζηφζν, ππάξρνπλ πεξηζζφηεξα πξνβιήκαηα ζε ακηγψο ιεθηηθή κνξθή 

αλαπαξάζηαζεο (Πίλαθαο 3.24). 
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Δίδε πξνβιεκάησλ Ν % 

Μαζεκαηηθή κνξθή 0 0 

Λεθηηθή κνξθή 61 34,08 

Οπηηθή κνξθή 0 0 

πλδπαζηηθή κνξθή 118 65,92 

ύλνιν 179 100 

Πίλαθαο 3.24: Καηαλνκή ζπρλόηεηαο ησλ ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ σο πξνο ηα 

κέζα αλαπαξάζηαζεο ζην ΣΜ (Ν=179) 

 

 

3.Β υςχέτιςη μεταξύ των διαφορετικών κατηγοριών των προβλημάτων 
 

ην ζεκείν απηφ λα ζεκεησζεί πσο ε δηάθξηζε ησλ ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ δελ 

είλαη απφιπηε θαη θάπνηα πξνβιήκαηα κπνξεί λα αλήθνπλ ζε πεξηζζφηεξεο απφ κία 

θαηεγνξίεο. 

 

3.Β.1. Μη τυποποιημένα προβλήματα 
 

Απφ ηα δεδνκέλα πνπ αλαιχζεθαλ, παξαηεξήζεθε πσο ε πιεηνςεθία ησλ κε 

ηππνπνηεκέλσλ πξνβιεκάησλ απνηεινχλ κε παξαδνζηαθά, θιεηζηά πξνβιήκαηα, ζε 

ξεαιηζηηθφ πιαίζην, πνπ απαηηνχλ πεξηζζφηεξεο απφ κία καζεκαηηθέο πξάμεηο. Δπηπιένλ, 

ηα απνηειέζκαηα έδεημαλ πσο ζηε ζπληξηπηηθή ηνπο πιεηνςεθία ηα πξνβιήκαηα έρνπλ 

επαξθή δεδνκέλα, πνπ ηα θαζηζηνχλ επηιχζηκα θαη ηα αλαπαξαζηαηηθά κέζα πνπ 

ρξεζηκνπνηνχληαη ζε απηά είλαη θαηά θχξην ιφγν ζπλδπαζκφο ιεθηηθψλ, νπηηθψλ θαη 

καζεκαηηθψλ κέζσλ (Πίλαθαο 3.25). 
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Δίδε κε ηππνπνηεκέλσλ 

πξνβιεκάησλ 

 

Ν 

 

% 

Παξαδνζηαθά 22 35,48 

Με παξαδνζηαθά 40 64,52 

Αλνηρηά 19 30,65 

Κιεηζηά 43 69,35 

Με εθαξκνγήο 12 19,36 

Δθαξκνγήο Ρεαιηζηηθά  43 69,35 

Δθαξκνγήο Απζεληηθά  7 11,29 

Δπαξθώλ δεδνκέλσλ 61 98,38 

Αλεπαξθώλ δεδνκέλσλ 0 0 

Πεξηηηώλ δεδνκέλσλ 1 1,62 

Δλόο βήκαηνο 13 20,97 

Πνιιαπιώλ βεκάησλ 49 79,03 

Μόλν απάληεζε 48 77,42 

Αηηηνιόγεζε 14 22,58 

Λεθηηθή κνξθή 23 37,1 

πλδπαζηηθή κνξθή 39 62,9 

ύλνιν 62 100 

Πίλαθαο 3.25: πρλόηεηαο εκθάληζεο ησλ κε ηππνπνηεκέλσλ 

ιεθηηθώλ πξνβιεκάησλ (Ν=62) 

 

Σν πξφβιεκα πνπ παξνπζηάδεηαη ζηελ Δηθφλα 3.1 απνηειεί ελδεηθηηθφ 

παξάδεηγκα ελφο κε ηππνπνηεκέλνπ, θιεηζηνχ θαη κε παξαδνζηαθνχ πξνβιήκαηνο 

(Καηαζθεπή). Δπίζεο, ην πιαίζην ηνπ πξνβιήκαηνο (θαηαλάισζε βελδίλεο θαη εχξεζε 

ζπλνιηθνχ πνζνχ ρξεκάησλ) ζπλδέεηαη κε ηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν (Δθαξκνγήο-

Ρεαιηζηηθφ) θαη ηα δεδνκέλα πνπ παξέρεη ζηνλ ιχηε πξνζθέξνπλ ηε δπλαηφηεηα ζε 

απηφλ λα ην ιχζεη (Δπαξθψλ δεδνκέλσλ). Σέινο, αλήθεη ζηα πξνβιήκαηα πνιιαπιψλ 

βεκάησλ, αθνχ νη πξάμεηο πνπ απαηηνχληαη γηα ηελ επίιπζή ηνπ είλαη πεξηζζφηεξεο απφ 
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κία θαη ηα αλαπαξαζηαηηθά κέζα πνπ ρξεζηκνπνηνχληαη είλαη ηφζν ιεθηηθά θαη 

καζεκαηηθά φζν θαη νπηηθά (αξηζκνγξακκή) (πλδπαζηηθή κνξθή).  

 

 

Δηθόλα 3.1: Δλδεηθηηθό παξάδεηγκα κε ηππνπνηεκέλνπ πξνβιήκαηνο 

(Σεηξάδην εξγαζηώλ, α’ ηεύρνο, θεθ. 14, ζει. 35) 

 

 

3.Β.2. Συποποιημένα προβλήματα 

 

Παξφκνηα κε ηα κε ηππνπνηεκέλα είλαη ηα απνηειέζκαηα θαη ζηα ηππνπνηεκέλα 

πξνβιήκαηα ησλ εγρεηξηδίσλ πνπ αλαιχζεθαλ, θαζψο απνηεινχλ ζηελ πιεηνςεθία ηνπο 

θιεηζηά πξνβιήκαηα, κε ξεαιηζηηθφ πιαίζην, επαξθή δεδνκέλα, πνιιαπιέο πξάμεηο, πνπ 

απαηηνχλ κφλν ηελ απάληεζε θαη φρη αηηηνιφγεζε ηεο ιχζεο. Χζηφζν, ηα πεξηζζφηεξα 

ηππνπνηεκέλα πξνβιήκαηα αλήθνπλ ζηα παξαδνζηαθά, ζε αληίζεζε κε ηα κε 

ηππνπνηεκέλα πνπ αλήθνπλ ζηα κε παξαδνζηαθά πξνβιήκαηα. 
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Δίδε ηππνπνηεκέλσλ 

πξνβιεκάησλ 

 

Ν 

 

% 

Παξαδνζηαθά 153 71,5 

Με παξαδνζηαθά 61 28,5 

Αλνηρηά 22 10,28 

Κιεηζηά 192 89,72 

Με εθαξκνγήο 72 33,65 

Δθαξκνγήο Ρεαιηζηηθά  132 61,68 

Δθαξκνγήο Απζεληηθά  10 4,67 

Δπαξθώλ δεδνκέλσλ 207 96,73 

Αλεπαξθώλ δεδνκέλσλ 2 0,93 

Πεξηηηώλ δεδνκέλσλ 5 2,34 

Δλόο βήκαηνο 71 33,18 

Πνιιαπιώλ βεκάησλ 143 66,82 

Μόλν απάληεζε 169 78,97 

Αηηηνιόγεζε 45 21,03 

Λεθηηθή κνξθή 61 28,5 

πλδπαζηηθή κνξθή 153 71,5 

ύλνιν 214 100 

Πίλαθαο 3.26: πρλόηεηα εκθάληζεο ησλ ηππνπνηεκέλσλ ιεθηηθώλ 

πξνβιεκάησλ (Ν=214) 

 

ηελ εηθφλα πνπ αθνινπζεί (Δηθφλα 3.2) παξνπζηάδεηαη έλα ηππνπνηεκέλν 

πξφβιεκα ηνπ ζρνιηθνχ εγρεηξηδίνπ. Σν ζπγθεθξηκέλν απνηειεί παξαδνζηαθφ πξφβιεκα 

κε κία κνλαδηθή ιχζε ζε θάζε ππνεξψηεκα, ζε ξεαιηζηηθφ πιαίζην (ηηκή θφζηνπο ελφο 

κπαραξηθνχ πνπ ρξεζηκνπνηείηαη επξέσο ζηε καγεηξηθή) θαη κε επαξθή δεδνκέλα. Γηα 

ηελ επίιπζή ηνπ απαηηνχληαη πεξηζζφηεξεο απφ κία πξάμεηο αιιά φρη αηηηνιφγεζε. Η 

αλαπαξάζηαζή ηνπ γίλεηαη κε ηνλ ζπλδπαζκφ νπηηθψλ (πίλαθαο), καζεκαηηθψλ (αξηζκνί) 

θαη ιεθηηθψλ κέζσλ (ιέμεηο).  
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Δηθόλα 3.2: Δλδεηθηηθό παξάδεηγκα ηππνπνηεκέλνπ πξνβιήκαηνο 

(Σεηξάδην εξγαζηώλ, δ’ ηεύρνο, θεθ. 44, ζει. 12) 

 

 

3.Β.3. Μη παραδοςιακά προβλήματα 
 

Όζνλ αθνξά ηα κε παξαδνζηαθά ιεθηηθά πξνβιήκαηα πνπ αλαιχζεθαλ, ηα 

απνηειέζκαηα έδεημαλ πσο ε πιεηνςεθία ηνπο ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηεο Γ΄ηάμεο 

θαηαηάζζεηαη ζηα ηππνπνηεκέλα, θιεηζηά θαη πξνβιήκαηα κε εθαξκνγήο. Δπηπιένλ, φια 

ηα κε παξαδνζηαθά πξνβιήκαηα έρνπλ επαξθή δεδνκέλα θαη ζηελ πιεηνλφηεηά ηνπο 

απαηηνχλ πεξηζζφηεξεο απφ κία πξάμεηο. Σέινο, είλαη ιίγα ηα κε παξαδνζηαθά 

πξνβιήκαηα πνπ ζέινπλ θάπνηνπ είδνπο αηηηνιφγεζε γηα ηελ απάληεζε, ελψ ε 

ζπλδπαζηηθή κνξθή αλαπαξαζηάζεσλ επηθξαηεί θαη ζε απηά (Πίλαθαο 3.27). 
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Πίλαθαο 3.27: πρλόηεηα εκθάληζεο ησλ κε παξαδνζηαθώλ ιεθηηθώλ 

πξνβιεκάησλ (Ν=101) 

 

Παξαθάησ αθνινπζεί έλα ελδεηθηηθφ παξάδεηγκα κε παξαδνζηανχ πξνβιήκαηνο 

θαηαζθεπήο (Problem-Posing Problem), θαζψο δεηά απφ ηνλ ιχηε λα δεκηνπξγήζεη ν 

ίδηνο δχν εξσηήκαηα ηα νπνία ζα ηνλ βνεζήζνπλ γηα λα θηάζεη ζηε ιχζε (Δηθφλα 3.3). 

Σν παξφλ πξφβιεκα αλήθεη ζηα ηππνπνηεκέλα πξνβιήκαηα, αθνχ ν ηξφπνο επίιπζεο 

παξφκνησλ πξνβιεκάησλ είλαη γλσζηφο. Δπίζεο, απνηειεί έλα θιεηζηφ πξφβιεκα κε 

επαξθή δεδνκέλα, θαζψο ηα δχν εξσηήκαηα πνπ ζα ζπκπιεξψζεη ν ιχηεο ηνλ βνεζνχλ 

Δίδε κε παξαδνζηαθώλ 

πξνβιεκάησλ 

 

Ν 

 

% 

Σππνπνηεκέλα 61 60,4 

Με ηππνπνηεκέλα 40 39,6 

Αλνηρηά 23 22,77 

Κιεηζηά 78 77,23 

Με εθαξκνγήο 45 44,56 

Δθαξκνγήο Ρεαιηζηηθά  41 40,59 

Δθαξκνγήο Απζεληηθά  15 14,85 

Δπαξθώλ δεδνκέλσλ 101 100 

Αλεπαξθώλ δεδνκέλσλ 0 0 

Πεξηηηώλ δεδνκέλσλ 0 0 

Δλόο βήκαηνο 23 22,77 

Πνιιαπιώλ βεκάησλ 78 77,23 

Μόλν απάληεζε 81 80,2 

Αηηηνιόγεζε 20 19,8 

Λεθηηθή κνξθή 36 35,64 

πλδπαζηηθή κνξθή 65 64,36 



76 
 

λα θηάζεη ζηε κία θαη κνλαδηθή ιχζε ηνπ πξνβιήκαηνο. Σέινο, είλαη έλα πξφβιεκα 

πνιιαπιψλ βεκάησλ, δηφηη ρξεηάδνληαη πάλσ απφ κία αξηζκεηηθέο πξάμεηο, ε απάληεζε 

δελ ρξεηάδεηαη αηηηνιφγεζε θαη ηα κέζα αλαπαξάζηαζήο ηνπ είλαη ιεθηηθά (ιεθηηθή 

πεξηγξαθή εθθψλεζεο), νπηηθά (εκεξνιφγην) θαη καζεκαηηθά (πνζά ρξεκάησλ) 

(πλδπαζηηθή κνξθή). 

 

Δηθόλα 3.3: Δλδεηθηηθό παξάδεηγκα κε παξαδνζηαθνύ πξνβιήκαηνο 

(Σεηξάδην εξγαζηώλ, α’ ηεύρνο, θεθ. 14, ζει.34) 

 

3.Β.4. Παραδοςιακά προβλήματα 
 

Γηα ηα παξαδνζηαθά πξνβιήκαηα ησλ βηβιίσλ πνπ αλαιχζεθαλ, ηα 

απνηειέζκαηα έδεημαλ πσο ηα εγρεηξίδηα πεξηέρνπλ παξαδνζηαθά πξνβιήκαηα ηα νπνία 

είλαη θπξίσο ηππνπνηεκέλα θαη έρνπλ κία κνλαδηθή ιχζε. Δπίζεο, ην πιαίζηφ ηνπο 

ζρεηίδεηαη κε ηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν θαη παξέρνπλ αθξηβψο ηα απαξαίηεηα δεδνκέλα γηα 

ηελ επίιπζή ηνπο. Δίλαη πξνβιήκαηα πνιιαπιψλ βεκάησλ θαη ζπλήζσο δελ απαηηνχλ 

θάπνηα αηηηνιφγεζε ζηελ απάληεζή ηνπο. Σα αλαπαξαζηαηηθά ηνπο κέζα είλαη θπξίσο 

ζπλδπαζκφο ησλ ιεθηηθψλ, νπηηθψλ θαη καζεκαηηθψλ κέζσλ (Πίλαθαο 3.28). 
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Δίδε παξαδνζηαθώλ 

πξνβιεκάησλ 

 

Ν 

 

% 

Σππνπνηεκέλα 153 87,43 

Με ηππνπνηεκέλα 22 12,57 

Αλνηρηά 18 10,29 

Κιεηζηά 157 89,71 

Με εθαξκνγήο 39 22,29 

Δθαξκνγήο Ρεαιηζηηθά 134 76,57 

Δθαξκνγήο Απζεληηθά 2 1,14 

Δπαξθώλ δεδνκέλσλ 167 95,43 

Αλεπαξθώλ δεδνκέλσλ 2 1,14 

Πεξηηηώλ δεδνκέλσλ 6 3,43 

Δλόο βήκαηνο 61 34,86 

Πνιιαπιώλ βεκάησλ 114 65,14 

Μόλν απάληεζε 136 77,71 

Αηηηνιόγεζε 39 22,29 

Λεθηηθή κνξθή 48 27,43 

πλδπαζηηθή κνξθή 127 72,57 

ύλνιν 175 100 

Πίλαθαο 3.28: πρλόηεηα εκθάληζεο ησλ παξαδνζηαθώλ ιεθηηθώλ 

πξνβιεκάησλ (Ν=175) 

ηελ Δηθφλα 3.4 παξνπζηάδεηαη έλα παξάδεηγκα ξεαιηζηηθνχ, παξαδνζηαθνχ θαη 

ηππνπνηεκέλνπ πξνβιήκαηνο. Σν ζπγθεθξηκέλν πξφβιεκα αλήθεη ζηα θιεηζηά 

πξνβιήκαηα, δηφηη έρεη κία κνλαδηθή ιχζε. Δίλαη έξγν πνιιαπιψλ βεκάησλ, ρσξίο λα 

απαηηείηαη θάπνηα αηηηνιφγεζε ηεο απάληεζήο ηνπ θαη γίλεηαη ρξήζε ζπλδπαζηηθψλ 

αλαπαξαζηαηηθψλ κέζσλ (ιεθηηθή πεξηγξαθή, αξηζκνί, εηθφλα), παξέρνληαο επαξθή 

δεδνκέλα γηα ηελ επίιπζή ηνπ.  
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Δηθόλα 3.4: Δλδεηθηηθό παξάδεηγκα παξαδνζηαθνύ πξνβιήκαηνο (Σεηξάδην 

Δξγαζηώλ, α’ ηεύρνο, θεθ. 12, ζει. 30) 

 

3.Γ. ύνδεςη των μαθηματικών προβλημάτων με την καθημερινή ζωή 
 

χκθσλα κε ηα επξήκαηα ηεο παξνχζαο αλάιπζεο, ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηεο Γ‘ 

ηάμεο εκπεξηέρνπλ ιεθηηθά πξνβιήκαηα πνπ ζπλδένληαη κε ηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν. Σν 

ζπκπέξαζκα απηφ εμάγεηαη δεδνκέλσλ ησλ απνηειεζκάησλ ηεο αλάιπζεο, φπνπ ηα 

πξνβιήκαηα εθαξκνγήο απνηεινχλ ηελ πιεηνλφηεηα ησλ ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ, κε 

πνζνζηφ 69,57% (Ν=192) έλαληη ησλ πξνβιεκάησλ κε εθαξκνγήο, πνπ θαιχπηνπλ ην 

30,43% (Ν=84) θαη έρνπλ θαζαξά ελδνκαζεκαηηθφ πιαίζην.  

Χζηφζν, ηα απζεληηθά πξνβιήκαηα (6,16%), ηα νπνία αθνξνχλ άκεζα ηνλ 

πξαγκαηηθφ θφζκν ησλ καζεηψλ, αθνχ νη ίδηνη νη καζεηέο επηιέγνπλ ηα δεδνκέλα ηνπ 

πξνβιήκαηνο, θαηέρνπλ έλα πνιχ κηθξφ πνζνζηφ ζην ζχλνιν ησλ έξγσλ ηνπ εγρεηξηδίνπ 

(Πίλαθαο 3.13). ηελ πιεηνςεθία ησλ πξνβιεκάησλ Καηαζθεπήο, ηα δεδνκέλα 

επηλννχληαη απφ ηνπο καζεηέο θαη ζπλεπψο είλαη άκεζα ζπλδεδεκέλα κε ηα δηθά ηνπο 

βηψκαηα θαη εκπεηξίεο. Αθνινπζεί έλα ελδεηθηηθφ παξάδεηγκα θαηαζθεπήο πξνβιήκαηνο, 

ζην νπνίν ν καζεηήο θαιείηαη λα πξαγκαηνπνηήζεη κία έξεπλα ζην ζρνιείν ηνπ, ζρεηηθά 

κε ην ηη ςσλίδνπλ νη καζεηέο απφ ην θπιηθείν.  



79 
 

 

Δηθόλα 3.5: Δλδεηθηηθό παξάδεηγκα απζεληηθνύ πξνβιήκαηνο όπνπ νη 

καζεηέο ρξεζηκνπνηνύλ δεδνκέλα από ηελ πξαγκαηηθή ηνπο δσή (Σεηξάδην 

Μαζεηή, δ’ ηεύρνο, θεθ. 56, ζει. 40) 

 

Απφ ηελ άιιε, ηα ξεαιηζηηθά πξνβιήκαηα (63,41%), ζηα νπνία ηα δεδνκέλα 

ζπλδένληαη κε θαηαζηάζεηο ηεο θαζεκεξηλήο δσήο, αιιά έρνπλ επηλνεζεί απφ ηνπο 

ζπγγξαθείο ηνπ βηβιίνπ, απνηεινχλ ηε ζπληξηπηηθή πιεηνςεθία ησλ πξνβιεκάησλ 

εθαξκνγήο (Πίλαθαο 1.13). Σα πξνβιήκαηα απηά ζρεηίδνληαη κε πνηθίια ζέκαηα, ηα 

νπνία, φκσο, άιινηε αθνξνχλ άκεζα ηελ θαζεκεξηλή δσή ησλ καζεηψλ θαη άιινηε φρη.  

Δηδηθφηεξα, ηα ιεθηηθά πξνβιήκαηα ησλ εγρεηξηδίσλ ησλ καζεκαηηθψλ ηεο Γ‘ 

ηάμεο πιαηζηψλνληαη ζε κεγάιν βαζκφ απφ νηθνλνκηθά δεηήκαηα θαζεκεξηλήο δσήο, 

φπσο δεηήκαηα ζρεηηθά κε αγνξέο πξντφλησλ θαη νηθνλνκηθέο ζπλαιιαγέο. ηελ Δηθφλα 

3.6 παξνπζηάδεηαη έλα παξάδεηγκα ιεθηηθνχ πξνβιήκαηνο κε ξεαιηζηηθφ πιαίζην, πνπ 

ζρεηίδεηαη κε δεηήκαηα νηθνλνκηθψλ ζπλαιιαγψλ θαη εκπίπηεη ζηα ελδηαθέξνληα ησλ 

παηδηψλ, θαζψο αλαθέξεηαη ζηελ αγνξά παηρληδηψλ. 
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Δηθόλα 3.6: Δλδεηθηηθό παξάδεηγκα ξεαιηζηηθνύ πξνβιήκαηνο κε πιαίζην πνπ 

ελδηαθέξεη ηα παηδηά (Σεηξάδην Μαζεηή, β’ ηεύρνο, θεθ. 19, ζει.15) 

Όια ηα ξεαιηζηηθά πξνβιήκαηα πνπ αθνξνχλ νηθνλνκηθά δεηήκαηα, σζηφζν, δελ 

αθνξνχλ άκεζα ηα παηδηά ηνπ Γεκνηηθνχ ρνιείνπ, αιιά ππάξρνπλ θαη αξθεηά πνπ 

απεπζχλνληαη ζε άηνκα κεγαιχηεξεο ειηθίαο. Σα παξαδείγκαηα ζηηο Δηθφλεο 3.7 θαη 3.8 

απνηεινχλ ξεαιηζηηθά πξνβιήκαηα νηθνλνκηθήο θχζεο, ησλ νπνίσλ ηα πιαίζηα, αλ θαη 

ξεαιηζηηθά, απέρνπλ απφ ηελ θαζεκεξηλφηεηα ησλ καζεηψλ θαη ελδερνκέλσο λα κελ 

ειθχνπλ ην ελδηαθέξνλ ηνπο. Δίλαη, σζηφζν, πξνβιήκαηα πνπ αθνξνχλ θαηαζηάζεηο ηεο 

θαζεκεξηλήο δσήο ή εκπλένληαη απφ ηελ θαζεκεξηλφηεηα.   

 

Δηθόλα 3.7: Δλδεηθηηθό παξάδεηγκα ξεαιηζηηθνύ πξνβιήκαηνο κε πιαίζην 

πνπ δελ ελδηαθέξεη ηα παηδηά (Σεηξάδην Μαζεηή, δ’ ηεύρνο, θεθ. 49, ζει.25) 
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Δηθόλα 3.8: Δλδεηθηηθό παξάδεηγκα ξεαιηζηηθνύ πξνβιήκαηνο κε πιαίζην πνπ δελ 

ελδηαθέξεη ηα παηδηά (Σεηξάδην Μαζεηή, γ’ ηεύρνο, θεθ. 40, ζει.35) 

 

Αθφκε, ηα ιεθηηθά πξνβιήκαηα ζηα εγρεηξίδηα ηεο Γ‘ ηάμεο ζπρλά αληινχλ ηα 

ζέκαηά ηνπο απφ ηε γαζηξνλνκία θαη ζρεηίδνληαη κε ηε καγεηξηθή θαη ην θαγεηφ. Η 

ζεκαηνινγία απηή ζρεηίδεηαη κε ηελ θαζεκεξηλή δσή ησλ καζεηψλ, ρσξίο φκσο λα είλαη 

πάληα άκεζα εκπιεθφκελε κε ηελ θαζεκεξηλφηεηά ηνπο. Παξαθάησ, ζηηο Δηθφλεο 3.9 θαη 

3.10, αθνινπζνχλ δχν ελδεηθηηθά παξαδείγκαηα. 

 

 

Δηθόλα 3.9: Δλδεηθηηθό παξάδεηγκα ξεαιηζηηθνύ πξνβιήκαηνο κε πιαίζην 

πνπ ζρεηίδεηαη κε ηε καγεηξηθή θαη ην θαγεηό θαη ελδηαθέξεη ηα παηδηά (Σεηξάδην 

Μαζεηή, δ’ ηεύρνο, θεθ. 50, ζει.26)   
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Σν παξάδεηγκα ηεο Δηθφλαο 3.9 απνηειεί έλα ξεαιηζηηθφ πξφβιεκα κε πιαίζην 

ζρεηηθφ κε ηε καγεηξηθή. πλδέεη ηα καζεκαηηθά πξνβιήκαηα κε ηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν, 

θαζψο αλαθέξεηαη ζε κία θαηάζηαζε πνπ βηψλνπλ ηα παηδηά ζηελ θαζεκεξηλή ηνπο δσή 

ζην ζπίηη. Απηή ε ζχλδεζε αθνξά ζηε καγεηξηθή θαη πεξηιακβάλεη ηε δηδαζθαιία ηφζν 

ηεο έλλνηαο ηνπ ρξφλνπ φζν θαη ηεο κέηξεζεο ηεο ψξαο, ηα νπνία είλαη ρξήζηκα ζηελ 

θαζεκεξηλφηεηα ησλ παηδηψλ. 

 

Δηθόλα 3.10:  Δλδεηθηηθό παξάδεηγκα ξεαιηζηηθνύ πξνβιήκαηνο κε πιαίζην πνπ 

ζρεηίδεηαη κε ηε καγεηξηθή θαη ην θαγεηό θαη δελ ελδηαθέξεη ηα  παηδηά (Σεηξάδην Μαζεηή, 

δ’ ηεύρνο, θεθ. 50, ζει.26)  

  

Σν πξφβιεκα ηεο Δηθφλαο 3.10 απνηειεί επίζεο έλα παξάδεηγκα ιεθηηθνχ 

ξεαιηζηηθνχ πξνβιήκαηνο κε ζεκαηνινγία γχξσ απφ ηε καγεηξηθή. Σν ζπγθεθξηκέλν 

παξάδεηγκα ζπλδέεη ηελ πξαγκαηηθή δσή ησλ καζεηψλ κε ηα καζεκαηηθά, σζηφζν 

ελδέρεηαη λα είλαη έλα ζέκα πνπ δελ ελδηαθέξεη άκεζα ηνπο καζεηέο.  

Μία αθφκε θαηεγνξία ζεκάησλ πνπ πιαηζηψλεη ηα ιεθηηθά πξνβιήκαηα 

ζρεηίδεηαη κε ηελ θαζεκεξηλή δσή ησλ παηδηψλ ζην ζρνιείν ή ηελ νηθνγέλεηα. Απηνχ ηνπ 

είδνπο ηα ζέκαηα ζπλδένπλ άκεζα ηα καζεκαηηθά κε ηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν ησλ 

καζεηψλ, θαζψο απηνχ ηνπ είδνπο ηα πξνβιήκαηα πξνζνκνηάδνπλ ηηο θαηαζηάζεηο πνπ 

βηψλνπλ θαζεκεξηλά. Σα δχν παξαδείγκαηα ζηηο Δηθφλεο 3.11 θαη 3.12 πνπ αθνινπζνχλ 

ζρεηίδνληαη κε ηέηνηεο θαζεκεξηλέο θαηαζηάζεηο.  
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Γηα παξάδεηγκα, ζηελ Δηθφλα 3.11 ην ιεθηηθφ πξφβιεκα αθνξά ζην εηζφδεκα ηεο 

νηθνγέλεηαο ελφο παηδηνχ θαη ηηο θαηεγνξίεο εμφδσλ ζηηο νπνίεο απηφ δαπαλάηαη. Δίλαη 

έλα ζέκα πνπ αθνξά άκεζα ηνπο καζεηέο, θαζψο θαη νη ίδηνη ελδέρεηαη λα 

αληηκεησπίζνπλ κία παξφκνηα θαηάζηαζε θαη λα θαηαθχγνπλ ζε ππνινγηζκνχο ησλ 

εζφδσλ θαη ησλ εμφδσλ ηεο νηθνγέλεηάο ηνπο.   

 

 

Δηθόλα 3.11:  Δλδεηθηηθό παξάδεηγκα ξεαιηζηηθνύ πξνβιήκαηνο ηνπ νπνίνπ ην 

πιαίζην ζρεηίδεηαη κε ηελ θαζεκεξηλή δσή ησλ παηδηώλ θαη ηελ νηθνγέλεηα (Σεηξάδην 

Μαζεηή, δ’ ηεύρνο, θεθ. 45, ζει.15) 

 

Παξνκνίσο, ζηελ Δηθφλα 3.12 πνπ αθνινπζεί, παξνπζηάδεηαη ε κεληαία 

θαηαλάισζε ησλ ηξνθίκσλ ζην θπιηθείν ελφο ζρνιείνπ. Σν πιαίζην ηνπ ζπγθεθξηκέλνπ 

ιεθηηθνχ πξνβιήκαηνο είλαη εκπλεπζκέλν απφ ηελ θαζεκεξηλφηεηα ησλ καζεηψλ θαη 

πξνζνκνηάδεη θαηαζηάζεηο πνπ βηψλνπλ θαζεκεξηλά. πλεπψο, είλαη έλα πξφβιεκα πνπ 

ηνπο αθνξά άκεζα θαη ηνπο ελδηαθέξεη.   
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Δηθόλα 3.12: Δλδεηθηηθό παξάδεηγκα ξεαιηζηηθνύ πξνβιήκαηνο κε πιαίζην πνπ 

ζρεηίδεηαη κε ηελ θαζεκεξηλή δσή ησλ παηδηώλ θαη ην ζρνιείν (Σεηξάδην Μαζεηή, δ’ 

ηεύρνο, θεθ. 56, ζει.40) 

 

Αθφκε, ηα ξεαιηζηηθά πξνβιήκαηα ηνπ ζρνιηθνχ εγρεηξηδίνπ ησλ καζεκαηηθψλ 

ηεο Γ‘ ηάμεο αληινχλ ηε ζεκαηνινγία ηνπο απφ πνιηηηζκηθά, ηζηνξηθά ή άιια ζεκαληηθά 

γεγνλφηα. Δλδεηθηηθφ παξάδεηγκα απνηειεί ην ξεαιηζηηθφ πξφβιεκα πνπ παξνπζηάδεηαη 

ζηελ Δηθφλα 3.13, ην νπνίν αθνξά ζην κλεκείν ηεο Αθξφπνιεο ζηελ Αζήλα. Δηδηθφηεξα, 

ζην ζπγθεθξηκέλν πξφβιεκα, δεηείηαη απφ ηνπο καζεηέο λα ππνινγίζνπλ πφζα ρξφληα 

έρνπλ πεξάζεη απφ ηελ θαηαζθεπή ηνπ Παξζελψλα κέρξη ηελ εκέξα πνπ ιχλνπλ ην 

ζπγθεθξηκέλν πξφβιεκα. 
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Δηθόλα 3.13: Δλδεηθηηθό παξάδεηγκα ξεαιηζηηθνύ πξνβιήκαηνο ηνπ νπνίνπ 

ην πιαίζην ζρεηίδεηαη κε πνιηηηζκηθά, ηζηνξηθά ή άιια ζεκαληηθά γεγνλόηα 

(Σεηξάδην Μαζεηή, δ’ ηεύρνο, θεθ. 51, ζει.29)   

Μία αθφκε θαηεγνξία πξνβιεκάησλ πνπ ζπλαληάηαη ζπρλά ζηα καζεκαηηθά 

ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηεο Γ‘ ηάμεο είλαη απηά πνπ αθνξνχλ κεηξήζεηο θαη ζπγθξίζεηο 

χςνπο, θηιψλ ή ειηθίαο κεηαμχ παηδηψλ ή/θαη δψσλ. Η ζπγθεθξηκέλε ζεκαηνινγία 

πιαηζίσλ ζπλδέεη ηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν ησλ καζεηψλ κε ηα καζεκαηηθά, φρη φκσο ηφζν 

φζν ζα ηα ζπλέδεε έλα παξφκνην απζεληηθφ πξφβιεκα. Αθνινπζεί ζηελ Δηθφλα 3.14 έλα 

ελδεηθηηθφ παξάδεηγκα ξεαιηζηηθνχ πξνβιήκαηνο. 

 

Δηθόλα 3.14: Δλδεηθηηθό παξάδεηγκα ξεαιηζηηθνύ πξνβιήκαηνο κε πιαίζην πνπ 

ζρεηίδεηαη κε κεηξήζεηο θαη ζπγθξίζεηο ύςνπο, θηιώλ ή ειηθίαο κεηαμύ παηδηώλ ή/θαη δώσλ 

(Σεηξάδην Μαζεηή, δ’ ηεύρνο, θεθ.45., ζει.14)   
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Σν ζπγθεθξηκέλν ιεθηηθφ πξφβιεκα, ζην νπνίν νη καζεηέο θαινχληαη λα 

ππνινγίζνπλ ην χςνο δχν θνξηηζηψλ, είλαη έλα ξεαιηζηηθφ πξφβιεκα εθαξκνγήο θαη 

ζπλδέεηαη κε ηελ πξαγκαηηθή δσή ησλ παηδηψλ. Χζηφζν, ζα ήηαλ πνιχ πην ελδηαθέξνλ 

θαη ρξήζηκν γηα ηνπο καζεηέο λα ππνινγίζνπλ ην δηθφ ηνπο χςνο ζε ζχγθξηζε κε ην χςνο 

ησλ ζπκκαζεηψλ ηνπο.  

Σέινο, ηα ιεθηηθά πξνβιήκαηα ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα πνπ κειεηήζεθαλ 

πιαηζηψλνληαη απφ ζέκαηα πνπ αθνξνχλ ζηνλ ρψξν ηνπ αζιεηηζκνχ θαη ηνπ παηρληδηνχ, 

θάηη πνπ πξνέξρεηαη απφ ηελ θαζεκεξηλή δσή ησλ παηδηψλ θαη, πηζαλφηαηα, λα έιθεη θαη 

ην ελδηαθέξνλ ηνπο. Αθνινπζεί έλα παξάδεηγκα ξεαιηζηηθνχ πξνβιήκαηνο, ην νπνίν 

αληιεί ηε ζεκαηνινγία ηνπ απφ ηνλ ρψξν ηεο άζιεζεο θαη αθνξά αγψλεο ζηίβνπ.  

 

Δηθόλα 3.15: Δλδεηθηηθό παξάδεηγκα ξεαιηζηηθνύ πξνβιήκαηνο κε πιαίζην πνπ 

ζρεηίδεηαη κε ηνλ ρώξν ηνπ αζιεηηζκνύ (Σεηξάδην Μαζεηή, β’ ηεύρνο, θεθ. 3
ε
 επαλ., ζει.19)   

 

ην ιεθηηθφ πξφβιεκα ηεο Δηθφλαο 3.15, πνπ απνηειεί έλα ξεαιηζηηθφ πξφβιεκα 

εθαξκνγήο, νη καζεηέο θαινχληαη λα ζπγθξίλνπλ ηηο απνζηάζεηο πνπ δηέλπζαλ νη δχν 

δξνκείο ζηνπο αγψλεο ζηίβνπ θαη είλαη έλα ζέκα πνπ, πηζαλφηαηα, λα έιθεη ην 

ελδηαθέξνλ ησλ καζεηψλ. 
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ΚΔΦΑΛΑΙΟ 4 

ΤΜΠΔΡΑΜΑΣΑ – ΤΕΖΣΖΖ 

ηφρνο ηεο παξνχζαο εξγαζίαο ήηαλ λα ηαμηλνκεζνχλ ηα ιεθηηθά πξνβιήκαηα 

ησλ ζρνιηθψλ εγρεηξηδίσλ ηεο Γ‘ ηάμεο ζηηο θαηεγνξίεο πνπ νξίζηεθαλ ζχκθσλα κε ηε 

βηβιηνγξαθία (Son & Diletti, 2017; Xin et al., 2011; Zhu & Fun, 2006), θαζψο θαη λα 

κειεηεζνχλ ηα πιαίζηα ησλ πξνβιεκάησλ, ψζηε λα δηαπηζησζεί εάλ ππάξρεη ζχλδεζε κε 

ηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν. ην θεθάιαην απηφ ζα παξνπζηαζηνχλ ηα βαζηθά επξήκαηα ηεο 

παξνχζαο κειέηεο θαη ζα επηρεηξεζεί ε δηαηχπσζε νξηζκέλσλ πεξηνξηζκψλ πνπ 

εληνπίζηεθαλ θαηά ηελ πξαγκάησζή ηεο. Σέινο, ζα παξνπζηαζηνχλ θάπνηεο πξνηάζεηο 

γηα πεξαηηέξσ έξεπλα.  

πλνιηθά αλαιχζεθαλ 276 ιεθηηθά πξνβιήκαηα, ηα νπνία βξίζθνληαη ζε φιν ην 

εχξνο ησλ ζρνιηθψλ εγρεηξηδίσλ ηεο Γ΄ηάμεο, ΒΜ θαη ΣΜ (εμαηξνχληαη ηα θεθάιαηα ηεο 

γεσκεηξίαο πνπ δελ ζπκπεξηιήθζεθαλ ζηελ αλάιπζε). Απφ απηά, ηα πεξηζζφηεξα 

βξίζθνληαη ζηα ηέζζεξα ηεχρε ησλ ΣΜ (179) θαη ιηγφηεξα ζην ΒΜ (97).  

Όζνλ αθνξά ην πφζν εκθαλήο είλαη ε δηαδηθαζία πνπ πξέπεη λα αθνινπζήζεη ν 

καζεηήο γηα ηελ επίιπζε ηνπ πξνβιήκαηνο, ην 77,54% ησλ ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ πνπ 

εκπεξηέρνληαη ζηα εγρεηξίδηα ηεο Γ‘ Σάμεο απνηεινχλ ηππνπνηεκέλα πξνβιήκαηα, θαζψο 

ε δηαδηθαζία πξνο ηε ιχζε είλαη γλσζηή ή απνηειεί απιψο ηελ εθαξκνγή ελφο 

αιγφξηζκνπ. Σα κε ηππνπνηεκέλα πξνβιήκαηα, απφ ηελ άιιε, απνηεινχλ έλα ρακειφ 

πνζνζηφ ηνπ ζπλφινπ ησλ πξνβιεκάησλ (22,46%). Χζηφζν, ζε ζχγθξηζε κε ηα ζρνιηθά 

εγρεηξίδηα ησλ Η.Π.Α. θαη ηεο Κίλαο, φπνπ ηα πνζνζηά ησλ ηππνπνηεκέλσλ 

πξνβιεκάησλ είλαη  96.8% θαη 98.8%, αληίζηνηρα (Zhu θαη Fun, 2006), αιιά θαη κε ηα 

εγρεηξίδηα ηεο Οιιαλδίαο, φπνπ ηα κε ηππνπνηεκέλα πξνβιήκαηα θαηέρνπλ έλα πνιχ 

ρακειφ πνζνζηφ ζην ζχλνιν ησλ πξνβιεκάησλ (van Zanten & van den Heuvel 

Panhuizen, 2018), ηα ειιεληθά ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηεο Γ‘ ηάμεο ηνπ Γεκνηηθνχ ζρνιείνπ 

εκπεξηέρνπλ πεξηζζφηεξα κε ηππνπνηεκέλα πξνβιήκαηα.  

ρεηηθά κε ηνλ ηχπν ηνπ πξνβιήκαηνο (παξαδνζηαθά - κε παξαδνζηαθά), ηα 

απνηειέζκαηα ηεο έξεπλαο έδεημαλ πσο, νκνίσο κε ηα ακεξηθάληθα θαη ηα θηλέδηθα 
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ζρνιηθά εγρεηξίδηα, ε πιεηνςεθία ησλ πξνβιεκάησλ ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηεο Γ‘ ηάμεο 

απνηεινχλ παξαδνζηαθά πξνβιήκαηα. Χζηφζν, ηα πνζνζηά ησλ παξαδνζηαθψλ 

πξνβιεκάησλ ζηα ειιεληθά εγρεηξίδηα είλαη ζεκαληηθά κηθξφηεξα. Πην ζπγθεθξηκέλα, ην 

63,41% ησλ πξνβιεκάησλ πνπ αλαιχζεθαλ είλαη παξαδνζηαθά, κε ην αληίζηνηρν 

πνζνζηφ ζηελ Κίλα λα είλαη 99,5% θαη ζηηο Η.Π.Α. 97,2% (Zhu & Fun, 2006).  

Δπίζεο, ηα πνζνζηά ζηα εγρεηξίδηα ηεο Γ΄ ηάμεο δείρλνπλ κεγαιχηεξε πνηθηιία 

θαη θαιχηεξε θαηαλνκή ηεο ζπρλφηεηαο ζηνπο δηαθνξεηηθνχο ηχπνπο πξνβιεκάησλ. Απφ 

ην ζχλνιν ησλ κε παξαδνζηαθψλ πξνβιεκάησλ, ηα πξνβιήκαηα Γξίθνη (Puzzle 

Problem) φπσο θαη ηα πξνβιήκαηα Καηαζθεπήο (Problem-Posing Problem) ζπληζηνχλ ην 

32,67%. Σν 25,75% είλαη πξνβιήκαηα Πξφηδεθη (Project Problem) θαη κφιηο ην 8,91%  

απνηεινχλ πξνβιήκαηα Καηαγξαθήο (Journal Problem). Απηφ έξρεηαη ζε αληηδηαζηνιή 

κε ηα επξήκαηα ηεο Κίλαο, φπνπ ηα πνζνζηά δελ είλαη ηφζν εμηζνξξνπεκέλα θαη ηα 

εγρεηξίδηα πεξηέρνπλ κφλν ηα πξνβιήκαηα γξίθνπο θαη θαηαζθεπήο (Zhu & Fun, 2006). 

ηα εγρεηξίδηα ησλ Η.Π.Α., απφ ηελ άιιε, ππάξρεη θαιχηεξε θαηαλνκή ησλ 

πξνβιεκάησλ ζηνπο ηέζζεξηο ηχπνπο κε παξαδνζηαθψλ πξνβιεκάησλ, αιιά θαη πάιη ε 

θαηαλνκή ησλ εγρεηξηδίσλ ηεο Γ‘ ηάμεο είλαη πην εμηζνξξνπεκέλε.  

Αλαθνξηθά κε ηνλ αξηζκφ ησλ δπλαηψλ απαληήζεσλ, βξέζεθε πσο ηα θιεηζηά 

πξνβιήκαηα ππεξηεξνχλ ζεκαληηθά έλαληη ησλ αλνηρηψλ πξνβιεκάησλ ζηα ζρνιηθά 

βηβιία ησλ καζεκαηηθψλ ηεο Γ΄ Σάμεο, θαζψο ηα θιεηζηά πξνβιήκαηα θαηαιακβάλνπλ 

ην 85,14% ηνπ ζπλφινπ ησλ πξνβιεκάησλ. Απηφ έρεη σο ζπλέπεηα νη καζεηέο λα κελ 

έξρνληαη ζπρλά αληηκέησπνη κε αλνηρηνχ ηχπνπ πξνβιήκαηα θαη λα κελ αλαπηχζζνπλ 

δεμηφηεηεο ζθέςεο αλψηεξεο ηάμεο γηα ηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ. Δπίζεο, ην εχξεκα 

απηφ απνθιίλεη απφ ηνπο εηδηθνχο ζηφρνπο ηνπ ΑΠ γηα ηε Γ‘ ηάμε, φπνπ ηνλίδεηαη πσο 

νη καζεηέο πξέπεη λα κάζνπλ λα δηεξεπλνχλ αλνηρηέο πξνβιεµαηηθέο θαηαζηάζεηο 

(ΤΠΔΠΘ, 2001). Χζηφζν, ζηα βηβιία ηεο Γ‘ ηάμεο ππάξρνπλ πεξηζζφηεξα αλνηρηά 

πξνβιήκαηα ζε ζρέζε κε ηα εγρεηξίδηα ηεο Κίλαο θαη ησλ Η.Π.Α., φπνπ ηα θιεηζηά 

πξνβιήκαηα θαηέρνπλ ην 98,1% θαη ην 93,4%, αληίζηνηρα (Zhu & Fun, 2006).  

ρεηηθά κε ηνλ ηχπν ηεο απάληεζεο, ζηα βηβιία ησλ καζεκαηηθψλ ηεο Γ‘ ηάμεο 

ηα πξνβιήκαηα πνπ απαηηνχλ αηηηνιφγεζε ή επεμήγεζε γηα ηνλ ζπιινγηζκφ ηνπο 

θαηέρνπλ ην 21,38%, ελψ ε πιεηνςεθία ησλ πξνβιεκάησλ δεηά κφλν ην απνηέιεζκα 
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(78,62%). Σν ρακειφ απηφ πνζνζηφ ησλ πξνβιεκάησλ ρσξίο αηηηνιφγεζε ηεο 

απάληεζεο έξρεηαη ζε ξήμε κε ηνπο εηδηθνχο ζηφρνπο ηνπ ΑΠ, αλαθνξηθά κε ηελ 

επίιπζε πξνβιήκαηνο ζηε Γ΄ηάμε. Όπσο αλαθέξεηαη, νη καζεηέο πξέπεη λα κάζνπλ «λα 

επηρεηξεµαηνινγνχλ σο πξνο ηελ αιήζεηα µηαο ιχζεο, λα παξνπζηάδνπλ ζηνπο 

ζπµµαζεηέο ηνπο µε ζαθήλεηα ηελ απάληεζή ηνπο, ε νπνία πεξηιαµβάλεη ηε ζηξαηεγηθή 

επίιπζεο θαη ην απνηέιεζµα» (ΤΠΔΠΘ, 2001, ζ. 263). Γεδνκέλνπ, ινηπφλ, φηη ε 

ππνεθπξνζψπεζε νξηζκέλσλ ηχπσλ πξνβιεκάησλ ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα, ζπκβάιεη 

ζηελ κεησκέλε απφδνζε ζε απηνχ ηνπ είδνπο ηα πξνβιήκαηα (Desli & Loukidou, 2014; 

Singh et al., 2020; Xin, 2007), θξίλεηαη αλαγθαίν λα απμεζεί ην πνζνζηφ ησλ 

πξνβιεκάησλ πνπ απαηηνχλ επεμήγεζε ζηα ζρνιηθά βηβιία ηεο Γ‘ ηάμεο. 

Αλαθνξηθά κε ηε ζχλδεζε ηνπ ζελαξίνπ κε ηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν, ηα επξήκαηα 

δείρλνπλ πσο ε πιεηνςεθία ησλ ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ ζηα εγρεηξίδηα ησλ καζεκαηηθψλ 

ηεο Γ‘ ηάμεο αθνξνχλ θαηαζηάζεηο πνπ είλαη εκπλεπζκέλεο απφ ηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν, 

κε πνζνζηφ πνπ θηάλεη ην 69,57%. Απφ ηελ άιιε ηα πξνβιήκαηα κε θαζαξά 

ελδνκαζεκαηηθφ πιαίζην θαηέρνπλ έλα αξθεηά κηθξφηεξν πνζνζηφ (30,43%). 

Φαλεξψλεηαη, ινηπφλ, ε πξνζπάζεηα ζχλδεζεο ησλ καζεκαηηθψλ κε ηνλ πξαγκαηηθφ 

θφζκν, ψζηε νη καζεηέο λα δηαπηζηψζνπλ πσο ηα καζεκαηηθά ηνπ ζρνιείνπ έρνπλ λφεκα 

θαη είλαη ρξήζηκα ζηελ θαζεκεξηλή ηνπο δσή. ε αληηδηαζηνιή, ηα απνηειέζκαηα απηά 

απνθιίλνπλ κε ηα επξήκαηα ζηα ζρνιηθά βηβιία ησλ Η.Π.Α. θαη ηεο Κίλαο, φπνπ ε 

πιεηνςεθία ησλ πξνβιεκάησλ δελ ζρεηίδεηαη κε πξαγκαηηθέο θαηαζηάζεηο (Zhu & Fun, 

2006). Δληνχηνηο, ηφζν ζηα ειιεληθά εγρεηξίδηα ηεο Γ΄ηάμεο φζν θαη ζηα βηβιία ησλ δχν 

απηψλ ρσξψλ, ε εκθάληζε ησλ απζεληηθψλ πξνβιεκάησλ είλαη πεξηνξηζκέλε θαη ηα 

πνζνζηά ησλ Η.Π.Α. ζπγθιίλνπλ ζεκαληηθά κε απηά ηεο παξνχζαο κειέηεο.  

Οη πιεξνθνξίεο πνπ παξέρνληαη ζηα πξνβιήκαηα ησλ βηβιίσλ πνπ αλαιχζεθαλ 

είλαη ζηε ζπληξηπηηθή πιεηνςεθία ηνπο νη απνιχησο απαξαίηεηεο, ψζηε ην πξφβιεκα λα 

είλαη επηιχζηκν (97,1%). Δίλαη ηδηαίηεξα πεξηνξηζκέλα ηα πξνβιήκαηα κε ειιηπή 

δεδνκέλα (0,73%), ελψ αξθεηά ρακειφ είλαη θαη ην πνζνζηφ ησλ πξνβιεκάησλ κε 

πεξηηηά δεδνκέλα (2,17%). Σα απνηειέζκαηα ζπκθσλνχλ κε απηά ησλ ακεξηθαληθψλ θαη 

ησλ θηλέδηθσλ βηβιίσλ (Zhu & Fun, 2006). Χζηφζν, ε εκπεηξία κε πξνβιήκαηα πνπ δελ 

παξέρνπλ αθξηβψο ηηο απαξαίηεηεο πιεξνθνξίεο είλαη ζεκαληηθή, δηφηη ζπκβάιεη ζηελ 
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αλάπηπμε ηεο θξηηηθήο ζθέςεο ησλ καζεηψλ ζρεηηθά κε ηε ρξεζηκφηεηα ησλ δεδνκέλσλ 

ηνπ πξνβιήκαηνο, φπσο αθξηβψο ζπκβαίλεη θαη ζηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν. ηελ 

πξαγκαηηθφηεηα, νη άλζξσπνη ζπλήζσο πξέπεη λα ζπιιέγνπλ πιεξνθνξίεο, λα θξίλνπλ 

ηελ πνηφηεηα ησλ πιεξνθνξηψλ θαη ζηε ζπλέρεηα λα επηιέγνπλ απηέο πνπ είλαη 

απαξαίηεηεο γηα ηελ επίιπζε ησλ θαζεκεξηλψλ ηνπο πξνβιεκάησλ (Zhu & Fun, 2006).  

Όζνλ αθνξά ηνλ αξηζκφ ησλ βεκάησλ πνπ απαηηνχληαη γηα ηελ επίιπζε ησλ 

πξνβιεκάησλ, ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηεο Γ΄ ηάμεο απνηεινχληαη θπξίσο απφ πξνβιήκαηα 

πνιιαπιψλ βεκάησλ (69,57%), γεγνλφο πνπ ηα θαζηζηά πξνβιήκαηα κεζαίαο ή πςειήο 

πνιππινθφηεηαο (Vicente et al., 2018). Σν πνζνζηφ ηνπο είλαη ηδηαίηεξα πςειφ 

ζπγθξηηηθά κε άιια επξήκαηα, φπσο απηά πνπ αθνξνχλ ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ησλ 

Η.Π.Α. (Son & Senk, 2010;  Zhu & Fun, 2006), ηεο Κίλαο (Zhu & Fun, 2006), ηεο 

Ιζπαλίαο (Vicente et al., 2018) ή ηεο Κνξέαο, φπνπ ηα πξνβιήκαηα πνπ απαηηνχλ 

πνιιαπιά ππνινγηζηηθά βήκαηα δελ μεπεξλνχλ ην 19% (Son & Senk, 2010),. 

Σέινο, ηα αλαπαξαζηαηηθά κέζα πνπ πιαηζηψλνπλ ηα πεξηζζφηεξα ιεθηηθά 

πξνβιήκαηα ζηα εγρεηξίδηα ησλ καζεκαηηθψλ ηεο Γ΄ηάμεο (69,57%) απνηεινχλ έλαλ 

ζπλδπαζκφ ιεθηηθψλ (ιεθηηθέο πεξηγξαθέο), καζεκαηηθψλ (καζεκαηηθά ζχκβνια) θαη 

νπηηθψλ (γξαθήκαηα, εηθφλεο, αξηζκνγξακκέο, πίλαθεο θ.ά.) κέζσλ αλαπαξάζηαζεο. 

Δπίζεο, έλα κηθξφηεξν πνζνζηφ ησλ πξνβιεκάησλ αλαπαξηζηάηαη απνθιεηζηηθά κε 

ιεθηηθφ ηξφπν (30,43%), ελψ απνπζηάδνπλ ηα πξνβιήκαηα ζε ακηγψο καζεκαηηθή ή 

νπηηθή κνξθή (0%). Απηφ ελδερνκέλσο λα νθείιεηαη ζην γεγνλφο φηη ηα έξγα πνπ 

κειεηήζεθαλ απνηεινχλ ιεθηηθέο πεξηγξαθέο κίαο πξνβιεκαηηθήο θαηάζηαζεο θαη 

ζπλεπψο, αλαπαξηζηψληαη φια, ελ κέξεη, κε ιεθηηθά κέζα. Σα επξήκαηα ζπγθιίλνπλ κε 

απηά ζηα ζρνιηθά βηβιία ησλ Η.Π.Α. σο πξνο ηα πξνβιήκαηα ζε ιεθηηθή κνξθή, ηα 

νπνία απνηεινχλ ην 31,5%, αιιά δηαθέξνπλ σο πξνο ηα πξνβιήκαηα ζε ζπλδπαζηηθή, 

νπηηθή θαη θαζαξά καζεκαηηθή κνξθή (Zhu & Fun, 2006).  

χκθσλα κε ηα επξήκαηα ηεο παξνχζαο αλάιπζεο, ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα ηεο Γ‘ 

ηάμεο εκπεξηέρνπλ ιεθηηθά πξνβιήκαηα πνπ ζπλδένληαη κε ηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν, αθνχ 

ηα πξνβιήκαηα εθαξκνγήο απνηεινχλ ηελ πιεηνςεθία ησλ πξνβιεκάησλ (69,57%). Η 

ζχλδεζε απηή πξαγκαηνπνηείηαη κέζσ ησλ ζελαξίσλ ησλ πξνβιεκάησλ, ηα νπνία 

πξνέξρνληαη απφ θαηαζηάζεηο ηεο θαζεκεξηλήο δσήο. Σα πην ζπρλά ζέκαηα πνπ 
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πηνζεηνχληαη ζηα ζελάξηα ζρεηίδνληαη κε νηθνλνκηθά δεηήκαηα θαζεκεξηλήο δσήο, φπσο 

δεηήκαηα ζρεηηθά κε αγνξέο πξντφλησλ θαη νηθνλνκηθέο ζπλαιιαγέο ή ζέκαηα απφ ηε 

γαζηξνλνκία, πνπ ζρεηίδνληαη κε ηε καγεηξηθή θαη ην θαγεηφ. Δπίζεο, αληινχλ ηε 

ζεκαηνινγία ηνπο απφ πνιηηηζκηθά, ηζηνξηθά ή άιια ζεκαληηθά γεγνλφηα, ηνλ ρψξν ηνπ 

αζιεηηζκνχ θαη ηνπ παηρληδηνχ θαη ηελ θαζεκεξηλή δσή ησλ παηδηψλ ζην ζρνιείν ή ηελ 

νηθνγέλεηα. Σέινο, ηα πξνβιήκαηα αθνξνχλ, ζπρλά, κεηξήζεηο θαη ζπγθξίζεηο χςνπο, 

θηιψλ ή ειηθίαο κεηαμχ παηδηψλ ή/θαη δψσλ. Δληνχηνηο, ππάξρνπλ πξνβιήκαηα ηα νπνία, 

παξφιν πνπ ην πιαίζηφ ηνπο είλαη ξεαιηζηηθφ θαη ζπλδένπλ ηα καζεκαηηθά κε 

θαηαζηάζεηο ηνπ πξαγκαηηθνχ θφζκνπ, ελδέρεηαη λα κελ ελδηαθέξνπλ ηνπο καζεηέο. Η 

ζχλδεζε κε ηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν δελ ζπλεπάγεηαη θαη ηελ εμαζθάιηζε ηνπ 

ελδηαθέξνληνο ησλ παηδηψλ γηα έλα ζέκα. Γηα ηνλ ιφγν απηφ, είλαη ηδηαίηεξα ζεκαληηθφ 

λα εκπεξηέρνληαη ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα πεξηζζφηεξα απζεληηθά πξνβιήκαηα, ηα νπνία 

είλαη άκεζα ζπλδεδεκέλα κε ηε δσή θαη ηα ελδηαθέξνληα ησλ καζεηψλ. 

Δμεηάδνληαο ζπγθξηηηθά ην ζχλνιν ησλ ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ, δηαπηζηψλεηαη 

φηη ε θαηαλνκή ηεο ζπρλφηεηαο ησλ δηαθνξεηηθψλ θαηεγνξηψλ ζηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα 

ησλ καζεκαηηθψλ ηεο Γ‘ ηάμεο είλαη άληζε. Δκθαλίδνληαη πεξηζζφηεξα ηππνπνηεκέλα 

θαη παξαδνζηαθά πξνβιήκαηα, θιεηζηνχ ηχπνπ θαη πνιιψλ ππνινγηζηηθψλ βεκάησλ. 

Δπίζεο, είλαη θπξίσο πξνβιήκαηα κε επαξθή δεδνκέλα, ξεαιηζηηθφ πιαίζην, πνπ δελ 

απαηηνχλ θάπνηα αηηηνιφγεζε γηα ηελ απάληεζε θαη πνπ αλαπαξηζηψληαη κε ζπλδπαζκφ 

αλαπαξαζηαηηθψλ κέζσλ. Σα επξήκαηα απηά δείρλνπλ ηελ αλάγθε γηα κία πην 

ηζνξξνπεκέλε θαηαλνκή ησλ δηαθνξεηηθψλ ηχπσλ πξνβιεκάησλ, ψζηε νη καζεηέο λα 

εθηίζεληαη ζε κία πνιχπιεπξε δηάζηαζε ηεο επίιπζεο πξνβιήκαηνο. Η αλαγθαηφηεηα γηα 

κία πην αξκνληθή θαηαλνκή εληζρχεηαη θαη απφ ην γεγνλφο φηη ε θαθή απφδνζε ησλ 

παηδηψλ ζε νξηζκέλνπο απφ ηνπο ηχπνπο πξνβιεκάησλ πνπ ππνεθπξνζσπνχληαη ζηα 

ζρνιηθά εγρεηξίδηα θαίλεηαη λα νθείιεηαη ζηελ έιιεηςε εκπεηξίαο θαη εμάζθεζεο ησλ 

καζεηψλ ζε ηέηνηεο πξνβιεκαηηθέο θαηαζηάζεηο (Desli & Loukidou, 2014; Singh et al., 

2020; Xin, 2007). Σέινο, ε ρξήζε πεξηζζφηεξσλ κε ηππνπνηεκέλσλ θαη αλνηρηνχ ηχπνπ 

πξνβιεκάησλ θξίλεηαη αλαγθαία, πξνθεηκέλνπ λα βειηησζνχλ νη κεηαγλσζηηθέο 

ηθαλφηεηεο ησλ καζεηψλ (Βηζζαξίνπ & Γεζιή, 2021).   
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Μέζα απφ ηελ παξνχζα έξεπλα επηρεηξήζεθε λα θαλεξσζνχλ νη δηδαθηηθέο 

επθαηξίεο πνπ παξέρνληαη ζηνπο καζεηέο γχξσ απφ ηελ επίιπζε ιεθηηθνχ πξνβιήκαηνο 

ζηε Γ‘ ηάμε ηνπ δεκνηηθνχ ζρνιείνπ θαη λα γίλεη θαηαλνεηφο ν ηξφπνο κε ηνλ νπνίν 

ζπλδέεηαη ε καζεκαηηθή εθπαίδεπζε κε ηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν θαη ηελ θαζεκεξηλή δσή 

ησλ καζεηψλ. Καηά ηελ πξνζπάζεηα πινπνίεζεο ηεο παξνχζαο έξεπλαο παξνπζηάζηεθαλ 

θάπνηεο δπζθνιίεο φζνλ αθνξά ηελ ηαμηλφκεζε ησλ ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ ζηηο 

επηκέξνπο θαηεγνξίεο. Χζηφζν, έπεηηα απφ επαλεηιεκκέλεο θαη πξνζεθηηθέο αλαγλψζεηο, 

πάληα ζε ζπλάξηεζε κε ηε βηβιηνγξαθία, έγηλε ε νκαδνπνίεζε θαη ε ηαμηλφκεζε ησλ 

πξνβιεκάησλ, έηζη ψζηε λα είλαη φζν ην δπλαηφλ πην αθξηβήο θαη λα επηηεπρζνχλ νη 

ζηφρνη ηεο εξγαζίαο.  

Παξφιν πνπ ε παξνχζα έξεπλα εζηηάδεη ζηα εγρεηξίδηα ησλ καζεκαηηθψλ ηεο Γ‘ 

ηάμεο, ζα άμηδε λα εμεηαζηνχλ ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα θαη ησλ ππφινηπσλ ηάμεσλ, ψζηε ε 

εηθφλα γηα ηηο δηδαθηηθέο επθαηξίεο ζηελ επίιπζε ιεθηηθψλ πξνβιεκάησλ, πνπ 

παξέρνληαη ζηνπο καζεηέο ζην ειιεληθφ δεκνηηθφ ζρνιείν, λα είλαη πην νινθιεξσκέλε. 

Δπίζεο, ζα ήηαλ αθφκε πην ελδηαθέξνλ λα κειεηεζνχλ θαη νη επηδφζεηο ησλ καζεηψλ ζηηο 

επηκέξνπο θαηεγνξίεο ησλ πξνβιεκάησλ θαη λα γίλεη κία ζπζρέηηζε κεηαμχ ηεο 

ζπρλφηεηαο εκθάληζήο ηνπο θαη ησλ επηδφζεσλ ησλ καζεηψλ.  
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