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Πεξίιεςε 

ηφρνο ηεο παξνχζαο εξγαζίαο είλαη λα κειεηήζεη αλ ε αμηνπνίεζε ησλ πφξσλ 

γλψζεο καζεηψλ απφ πνηθίια πνιηηηζκηθά πιαίζηα ζπκβάιιεη ζην πιαίζην ηεο 

δηδαζθαιίαο καζεκαηηθψλ θαη ζπγθεθξηκέλα ησλ ελνηήησλ ηνπ εκβαδνχ θαη ησλ 

θιαζκάησλ. Σν ζεσξεηηθφ ππφβαζξν ηεο εξγαζίαο ζρεηίδεηαη κε ηελ έλλνηα ηεο 

άηππεο γλψζεο θαη ηεο κεηαθνξάο ηεο γλψζεο ζηα καζεκαηηθά, θαη ζπγθεθξηκέλα 

φζνλ αθνξά ζηηο ελφηεηεο: θιάζκαηα θαη εκβαδφλ. Δπίζεο, ζα εμεηαζηεί ε 

δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθψλ ζηε ζρνιηθή ηάμε ζην ειιεληθφ εθπαηδεπηηθφ ζχζηεκα, 

κέζσ ηεο παξνπζίαζεο ησλ βαζηθψλ ζηφρσλ ηνπ αλαιπηηθνχ πξνγξάκκαηνο φζνλ 

αθνξά ζηα θιάζκαηα θαη ζην εκβαδφλ. Σν ζεσξεηηθφ πιαίζην ζα αλαιπζεί ππφ ην 

πξίζκα ηεο πνιηηηζκηθά επαίζζεηεο δηδαζθαιίαο. Πξφθεηηαη γηα πνηνηηθή έξεπλα πνπ 

ζρεδηάζηεθε θαη πινπνηήζεθε ζε κηα ηάμε κε 10 καζεηέο θαη καζήηξηεο, εθ ησλ 

νπνίσλ νη 6 είλαη θνξίηζηα θαη νη 4 είλαη αγφξηα. Σέζζεξα απφ ηα παηδηά ηεο ηάμεο 

καο αληηκεησπίδνπλ καζεζηαθέο δπζθνιίεο. Μαο απαζρνιεί πξσηίζησο ε αλάδεημε 

ηνπ ηξφπνπ ζθέςεο θαη εθηίκεζεο ησλ ίδησλ ησλ καζεηψλ γηα ηα δηάθνξα 

καζεκαηηθά πξνβιήκαηα, θαζψο θαη ε δηαζχλδεζε ησλ γλψζεσλ κε ηηο πξαθηηθέο πνπ 

ρξεζηκνπνηνχλ εληφο ηεο νηθνγέλεηαο. Ζ κεζνδνινγία είλαη ε πνηνηηθή έξεπλα, κε 

ραξαθηεξηζηηθά έξεπλαο δξάζεο, κε βαζηθά εξεπλεηηθά εξγαιεία ηε ρξήζε θχιισλ 

εξγαζίαο κε εξσηήζεηο θαη καζεκαηηθά πξνβιήκαηα. Ζ παξαηήξεζε ήηαλ 

ζπκκεηνρηθή. Σν πεδίν ηεο έξεπλαο είλαη ε ηάμε ζε έλα θνηλσληθφ θξνληηζηήξην ζηελ 

Καηεξίλε (αίζνπζα εθθιεζίαο). ε νπνία επηιέρζεθε κε ην ζθεπηηθφ φηη παξνπζηάδνπλ 

ηηο κεγαιχηεξεο δπζθνιίεο ζηα πξνο κειέηε καζεκαηηθά θαηλφκελα. Ο ρξφλνο 

εθηείλεηαη ζε 1 δηδαθηηθφ έηνο θαη ζε 1 κάζεκα αλά εβδνκάδα. 

Λέμεηο- θιεηδηά: άηςπη γνώζη, μαθημαηικά, κλάζμαηα, εμβαδόν, κοινωνικό 

θπονηιζηήπιο 

 

 ABSTRACT 

The purpose of this paper is to investigate whether the utilization of students' 

knowledge resources from a variety of cultural contexts contributes to the teaching of 

mathematics and in particular in the concepts of area and fractional modules. The 

theoretical background of the paper is related to the concept of informal knowledge 

and the transfer of knowledge in mathematics, and in particular in the modules: 

fractions and area. In addition, the teaching of mathematics in the classroom in the 

Greek education system will be examined, by presenting the basic objectives of the 

syllabus in terms of fractions and area. The theoretical framework will be analyzed in 

the light of the culturally sensitive teaching. This is a qualitative research designed 

and implemented in a classroom of 10 students, among whom 6 are girls and 4 are 

boys. Four of the children in our class have learning disabilities. The main issue is the 

students' thinking and appreciation of the various mathematics problems, as well as 

linking knowledge with the practices they use within the family. The methodology is 
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qualitative research, with action research features, with the basic research tools using 

question papers and mathematical problems. The observation was participatory. The 

field of research is the classroom in a social tutorial in Katerini (church room), which 

was chosen on the grounds that they present the greatest difficulties in the 

mathematical issues that are studied. The lessons last for 1 academic year and 1 lesson 

per week. 

Keywords: informal knowledge, mathematics, fractions, area, community tutorial 

school 
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Δηζαγσγή 

Αθεηεξία ηεο παξνχζαο εξγαζίαο είλαη ε εκπεηξία κνπ απφ ηε δηδαζθαιία ησλ 

καζεκαηηθψλ ζην πιαίζην ηνπ θνηλσληθνχ θξνληηζηεξίνπ ζε κηα αζηηθή πεξηνρή ηεο 

Βφξεηαο Διιάδαο. Ζ ζχλζεζε ηνπ καζεηηθνχ πιεζπζκνχ ήηαλ καζεηέο θαη καζήηξηεο 

απφ ρακειά θνηλσληθννηθνλνκηθά ζηξψκαηα, κε κέηξην έσο ρακειφ κνξθσηηθφ 

ππφβαζξν θαη κε ηελ ειιεληθή σο δεχηεξε γιψζζα . Απφ ηελ αξρή ηεο δηδαζθαιίαο 

παξαηήξεζα φηη ππήξραλ ειιείςεηο ζηελ θαηαλφεζε βαζηθψλ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ, 

ηερληθψλ θαη δηαδηθαζηψλ ησλ ζρνιηθψλ καζεκαηηθψλ. Ηδηαηηέξσο, παξαηήξεζα φηη ε 

πιεηνλφηεηα ησλ καζεκάησλ δελ αληαπνθξίλνληαλ ηθαλνπνηεηηθά ζηελ επίιπζε 

πξνβιεκάησλ. 

Ζ δηαπίζησζε φηη νη καζεηέο απφ ηα πνηθίια πνιηηηζκηθά ππφβαζξα αληηκεηψπηδαλ 

δπζθνιίεο ζηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ ππαγφξεπζε ηελ αλάγθε πεξαηηέξσ 

δηεξεχλεζεο ηεο γλψζεο κε ηελ νπνία νη καζεηέο έξρνληαλ ζην θξνληηζηήξην θαη ηελ 

πξνζπάζεηα αμηνπνίεζεο απηήο ηεο γλψζεο. 

Έηζη ν ζηφρνο ηεο παξνχζαο εξγαζίαο είλαη λα κειεηήζεη αλ ε αμηνπνίεζε ησλ πφξσλ 

γλψζεο καζεηψλ απφ πνηθίια πνιηηηζκηθά πιαίζηα ζπκβάιιεη ζην ζπγθεθξηκέλν 

πιαίζην ζηε βειηίσζε ηεο δηδαζθαιίαο/κάζεζεο ησλ καζεκαηηθψλ. πγθεθξηκέλα, ζα 

εμεηαζηεί ην δήηεκα ησλ θιαζκάησλ θαη ηνπ εκβαδνχ. 

Πξφθεηηαη γηα πνηνηηθή έξεπλα πνπ ζρεδηάζηεθε θαη πινπνηήζεθε απφ 10 καζεηέο θαη 

καζήηξηεο, εθ ησλ νπνίσλ ηα 6 είλαη θνξίηζηα θαη ηα 4 είλαη αγφξηα, κε πξνέιεπζε 

απφ ηελ Διιάδα, ηελ Αιβαλία, ηε Ρνπκαλία θαη ηε πξία. Σέζζεξα απφ ηα παηδηά ηεο 

ηάμεο καο αληηκεησπίδνπλ καζεζηαθέο δπζθνιίεο: ηα δχν ειαθξηάο κφλν κνξθήο, ελψ 

ηα άιια δχν παξαθνινπζνχλ παξάιιεια ηκήκα έληαμεο κφλν ζην κάζεκα ηεο 

γιψζζαο. 

Ζ εξγαζία είλαη ρσξηζκέλε ζε δχν ηκήκαηα, ην ζεσξεηηθφ θαη ην εξεπλεηηθφ. 

Αξρηθά, κέζσ ηεο βηβιηνγξαθηθήο αλαζθφπεζεο, ζα αλαηξέμνπκε ζηηο βαζηθέο 

έξεπλεο πνπ εμεηάδνπλ ην δήηεκα ηεο άηππεο γλψζεο θαη ηεο κεηαθνξάο ηεο γλψζεο 

ζηα καζεκαηηθά, θαη ζπγθεθξηκέλα φζνλ αθνξά ηηο ελφηεηεο: θιάζκαηα θαη εκβαδφλ. 

Σα θιάζκαηα θαη θαη επέθηαζε νη ξεηνί παξνπζηάδνπλ ελδηαθέξνλ γηαηί δηαηξέρνπλ 

κεγάιν κέξνο ηεο χιεο ησλ καζεκαηηθψλ θαη επηπιένλ δπζθνιεχνπλ ηνπο καζεηέο, 
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ελψ ζπλδένληαη κε θαζεκεξηλέο εκπεηξίεο ησλ καζεηψλ. Με θαζεκεξηλή εκπεηξία 

επίζεο ζπλδέεηαη ην εκβαδφλ. 

 Έπεηηα, ζην ζεσξεηηθφ ππφβαζξν, ζα εμεηάζνπκε ηελ άηππε γλψζε, ηελ έλλνηα ηεο 

κεηαθνξάο ηεο γλψζεο θαη ηελ θξηηηθή δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθψλ, ζην πξψην, 

δεχηεξν θαη ηξίην θεθάιαην αληίζηνηρα. ην ηέηαξην θεθάιαην ζα εμεηαζηεί ε 

δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθψλ ζηε ζρνιηθή ηάμε ζην ειιεληθφ εθπαηδεπηηθφ ζχζηεκα, 

κέζσ ηεο παξνπζίαζεο ησλ βαζηθψλ ζηφρσλ ηνπ αλαιπηηθνχ πξνγξάκκαηνο φζνλ 

αθνξά ζηα θιάζκαηα θαη ζην εκβαδφλ. ην θεθάιαην πέληε ζα εμεηάζνπκε ηε 

ξεαιηζηηθή δηάζηαζε ησλ καζεκαηηθψλ, πνπ ζπληζηά θαη ηε βαζηθή ζηνρνζεζία ηεο 

παξνχζαο εξγαζίαο. ην έθην θεθάιαην ζα πξνζεγγίζνπκε ην δήηεκα ησλ πφξσλ 

γλψζεο, πνπ απνηεινχλ ην βαζηθφ κέζν αμηνπνίεζεο ηεο άηππεο γλψζεο ησλ 

καζεκαηηθψλ. Σέινο, ζην έβδνκν θεθάιαην ζα πξνζεγγίζνπκε ην δήηεκα ηεο 

πνιηηηζκηθά επαίζζεηεο δηδαζθαιίαο. 

ην εξεπλεηηθφ κέξνο, αξρηθά ζα δψζνπκε αλαιπηηθά ζηνηρεία γηα ηελ πνξεία ηεο 

έξεπλαο θαη γηα ηα βαζηθά ζηνηρεία πνπ ζπγθξνηνχλ ην πξνο κειέηε δείγκα. Ζ 

αλάιπζε ησλ απαληήζεσλ ησλ καζεηψλ ζα εμεηαζηεί κε βάζε ην ζεσξεηηθφ 

ππφβαζξν, θαη ζα δνζνχλ απηνχζηα θνκκάηηα απφ ηηο απαληήζεηο ηνπο ζηα θχιια 

εξγαζίαο. Σέινο, ηα ζπκπεξάζκαηα ζα επηθεληξσζνχλ ζηελ απάληεζε ζηα 

εξεπλεηηθά εξσηήκαηα, κέζσ κίαο δηαινγηθήο δηαδηθαζίαο κε ην ζεσξεηηθφ 

ππφβαζξν. 
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Βηβιηνγξαθηθή αλαζθόπεζε 

ηελ παξνχζα βηβιηνγξαθηθή αλαζθφπεζε, ζα εμεηάζνπκε ηελ ελ γέλεη άηππε γλψζε 

ζηε βηβιηνγξαθία. Ζ έλλνηα ηεο άηππεο γλψζεο ζπληζηά ην βαζηθφ ζεσξεηηθφ 

πιαίζην ηεο παξνχζαο εξγαζίαο, ην νπνίν ζπλδέεηαη κε ην γεληθφηεξν πιαίζην ηεο 

θξηηηθήο παηδαγσγηθήο, ππφ ηε ζθνπηά δεκηνπξγίαο ελφο πιαηζίνπ αμηνπνίεζεο θαη 

θξηηηθήο δηεξεχλεζεο ηνπ γλσζηηθνχ ππφβαζξνπ ησλ καζεηψλ, κε βάζε ην ελ γέλεη 

νηθνλνκηθφ θαη πνιηηηζκηθφ ηνπο θεθάιαην. 

Οη αλάγθεο ησλ καζεηψλ έρνπλ λα θάλνπλ κε ηηο γεληθφηεξεο αιιαγέο ζηηο δηδαθηηθέο 

πξαθηηθέο θαη ζρεηίδνληαη άκεζα κε ηηο γεληθφηεξεο καζεζηαθέο δπζθνιίεο πνπ 

αληηκεησπίδνπλ πνιινί καζεηέο ηα ηειεπηαία ρξφληα, αθφκε θαη ρξφληα κεηά ηελ 

ηππηθή εθπαίδεπζε. Οη εθπαηδεπηηθνί είλαη ζε κηα πεξίπινθε ζέζε κε πνηθίινπο 

ξφινπο θαη αξκνδηφηεηεο, θαη θαινχληαη λα εθαξκφζνπλ ηε δηδαθηηθή ηνπο πξάμε κε 

γλψκνλα ηηο αλάγθεο φρη κφλνλ ηνπ κέζνπ καζεηή, αιιά θαη κε βάζε ηηο ηδηαίηεξεο 

αλάγθεο, θιίζεηο θαη ηδηαηηεξφηεηεο καζεηψλ πνπ δελ αλήθνπλ ζηνλ ιεγφκελν κέζν 

φξν. Γη’ απηφ θαη απαηηείηαη φρη κφλνλ ε επαγγεικαηηθή ηνπο θαηάξηηζε αιιά θαη ε 

ελ γέλεη αληαιιαγή απφςεσλ θαη εκπεηξηψλ κεηαμχ ησλ εθπαηδεπηηθψλ, κε ζηφρν ηελ 

νπζηαζηηθή αιιειεπίδξαζε µε ηε ζρνιηθή πξαγκαηηθφηεηα, νχησο ψζηε λα είλαη 

έηνηκνη λα θάλνπλ αιιαγέο φπνπ θξίλεηαη αλαγθαίν (Krainer, 2008). 

Πέξαλ απφ ην πιαίζην επαγγεικαηηζκνχ, είλαη απαξαίηεην ν εθπαηδεπηηθφο λα πξνβεί 

θαη ζε νξηζκέλεο αιιαγέο, φπνπ ην θξίλεη απαξαίηεην, ελψ ηαπηφρξνλα νθείιεη λα 

αλαπηχζζεη θαη λα εμειίζζεη αέλαα ηηο γλψζεηο θαη ηηο δεμηφηεηέο ηνπ, κηα δηαδηθαζία 

ε νπνία νξίδεηαη απφ πνιινχο σο κηα ζπιινγηθή θνπιηνχξα κάζεζεο (Αξβαλίηε, 

2013).Δπηπιένλ, πξέπεη λα είλαη ζε ζέζε λα ρξεζηκνπνηνχλ ηηο δηθέο ηνπο γλψζεηο 

επέιηθηα ζηελ πξάμε γηα ηελ αμηνιφγεζε θαη ηελ πξνζαξκνγή εθπαηδεπηηθψλ πιηθψλ, 

λα ρεηξίδνληαη ην καζεζηαθφ πεξηερφκελν κε εηιηθξηλείο θαη πξνζβάζηκνπο ηξφπνπο, 

λα ζρεδηάδνπλ θαη λα δηεμάγνπλ ηε δηδαζθαιία θαη λα αμηνινγνχλ ην ηη αθξηβψο 

καζαίλνπλ νη ελήιηθνη καζεηέο, ελψ ηαπηφρξνλα πξέπεη λα κπνξνχλ λα παξαηεξνχλ 

θαη λα αθνπγθξάδνληαη ηηο εθθξάζεηο καζεκαηηθψλ ηδεψλ ησλ καζεηψλ θαη λα 

ζρεδηάδνπλ θαηάιιεινπο ηξφπνπο αληαπφθξηζεο. 

Έλαο δάζθαινο πξέπεη λα εξκελεχζεη, επίζεο, ηε ζπιινγηζηηθή ησλ καζεηψλ ζηε 

δηαδηθαζία δηά βίνπ κάζεζεο, θαζψο θαη ηνλ βαζκφ αληαπφθξηζήο ηνπο ζηηο δηάθνξεο 



 9 

κεζφδνπο πνπ ρξεζηκνπνηνχληαη ζηελ ηάμε θαηά ηελ επίιπζε ησλ πξνβιεκάησλ. Ζ 

δηδαζθαιία καζεκαηηθψλ απαηηεί ηελ ηθαλφηεηα λα βιέπεηο ηε δηά βίνπ κάζεζε κέζα 

απφ ηηο δπλαηφηεηεο ζε κηα εξγαζία θαζψο θαη κέζα απφ ην κέγεζνο ηεο 

πξνζαξκνγήο πνπ έρνπλ νη καζεηέο θαζψο εμνηθεηψλνληαη κε ηηο καζεκαηηθέο ηδέεο. 

Γηα λ’ απνθηήζνπλ νη καζεηέο γλψζεηο θαη εκπεηξίεο ηέηνηνπ είδνπο, πξέπεη λα 

ελεξγνχλ θαη ζε αληίζηνηρα πεξηβάιινληα, κε άιια ιφγηα ζε πεξηβάιινληα πνπ ζα 

θέξνπλ ηνπο καζεηέο αληηκέησπνπο κε ζπγθεθξηκέλα θνηλσληθά πξνβιήκαηα. Γηα ηνλ 

ιφγν απηφ, επηιέγνληαη πνιχ πξνζεθηηθά απφ ηνπο εθπαηδεπηηθνχο. ηφρνο είλαη λα 

απνθηήζνπλ νη καζεηέο ηέηνηα βηψκαηα, ψζηε λα θαηαζθεπάδνπλ λνήκαηα, λα ηα 

ζπγθξίλνπλ κε ηελ πξνεγνχκελε ζπλαθή γλψζε ηνπο θαη λα ηελ αλαθαηαζθεπάζνπλ 

ζηεξηδφκελνη ζηηο λέεο εκπεηξίεο πνπ βηψλνπλ, κέζσ ησλ θξηηηθψλ ζπδεηήζεσλ πνπ 

ζα δηεμάγνληαη. Απηή ε δηαδηθαζία θαη’ νπζίαλ νδεγεί ζηε ρεηξαθέηεζε ησλ 

καζεηψλ. 

Μέζσ ηεο ζπδήηεζεο, νη εθπαηδεπηηθνί σζνχλ ηνπο καζεηέο λα εθθξάζνπλ απηά πνπ 

γλσξίδνπλ γηα έλα πξφβιεκα καζεκαηηθψλ, θη έπεηηα ηνπο βνεζνχλ λα ην αλαιχζνπλ, 

λα πξνβιεκαηηζηνχλ γχξσ απ’ απηφ θαη λα αλαθαηαζθεπάζνπλ ηα λνήκαηα ζε λέα 

αμηαθά ζπκθξαδφκελα. χκθσλα κε ηε δηεζλή βηβιηνγξαθία (Krainer, 2008), 

πξνηείλνληαη ζπγθεθξηκέλα κνληέια ηα νπνία πξνσζνχλ ηελ αλάπηπμε ησλ 

δεμηνηήησλ θαη ηα νπνία δεκηνπξγνχλ έλα ζπγθεθξηκέλν καζεζηαθφ πιαίζην, 

εζηηάδνληαο ζηελ πξσηνβάζκηα ή δεπηεξνβάζκηα εθπαίδεπζε. Σα κνληέια απηά 

πεξηιακβάλνπλ ηππηθέο δξαζηεξηφηεηεο µε επηθεθαιήο εμσηεξηθνχο ηεο 

εθπαηδεπηηθήο δηαδηθαζίαο, φπσο γηα παξάδεηγκα κε επηζηήκνλεο ή εηδηθεπκέλνπο 

εθπαηδεπηηθνχο ή άηππεο απηννξγαλσκέλεο δξαζηεξηφηεηεο (γηα παξάδεηγκα νκάδα 

καζεκαηηθψλ νξγαλσκέλε απφ ηνπο ίδηνπο). Δπηπιένλ, ππάξρνπλ θαη νη κεκνλσκέλεο 

δηνξγαλψζεηο ή ηα ζπλερή θαη καθξνρξφληα πξνγξάκκαηα, νκαδηθά καζήκαηα 

καζεκαηηθψλ κηθξήο ή εζληθήο εκβέιεηαο, εηεξνγελείο νκάδεο ζπκκεηερφλησλ, γηα 

παξάδεηγκα ζπλεξγαδφκελνη καζεκαηηθνί θαη θπζηθνί απφ δηάθνξα ζρνιεία ή 

πεξηνρέο. ε νξηζκέλεο πεξηπηψζεηο, πθίζηαληαη θαη πξνγξάκκαηα ζε κηα 

ζπγθεθξηκέλε ζρνιηθή κνλάδα, ηα νπνία ζηνρεχνπλ ζηε δηδαζθαιία καζεκαηηθψλ ζε 

κηα εζηηαζκέλε πεξηνρή, θαζψο θαη πξνγξάκκαηα ηα νπνία ζρεηίδνληαη κε 

ππνρξεσηηθή ή εζεινληηθή ζπκκεηνρή ζε καζήκαηα ελφο δηθηχνπ εθπαηδεπηηθψλ 

(ηψπε & Υαζάπεο). 
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Οη Tsao & Pan (2011), ζε δείγκα 235 καζεηψλ θαη καζεηξηψλ Δ΄ ηάμεο Γεκνηηθνχ, 

δηαπίζησζαλ κηα κέηξηα επίδνζε ζην ηεζη ππνινγηζηηθψλ εθηηκήζεσλ (58,48% 

επηηπρία γεληθά), κε ζεκαληηθφηεξεο δπζθνιίεο ζηελ εθηίκεζε κε θιάζκαηα (επηηπρία 

κφιηο 46,63%). Δπηπιένλ, νη Yang & Wu (2012) έδσζαλ δχν ηεζη ζε 198 καζεηέο ηεο 

Β΄ Γπκλαζίνπ, έλα κε θαζαξά αξηζκεηηθά πξνβιήκαηα εθηίκεζεο θαη έλα κε 

πιαηζησκέλα. Οη ζπκκεηέρνληεο παξνπζίαζαλ θαιχηεξεο επηδφζεηο ζηα θαζαξά 

αξηζκεηηθά πξνβιήκαηα. Οη Γεζιή & Αλεζηάθεο (2014) ζε δείγκα 113 ππνςήθησλ 

εθπαηδεπηηθψλ δεκνηηθήο εθπαίδεπζεο δηαπίζησζαλ θαιή επίδνζε (68% επηηπρία 

γεληθά) ζηηο ππνινγηζηηθέο εθηηκήζεηο κε δηαθνξνπνηήζεηο αλάινγα κε ην είδνο 

πξνβιήκαηνο. 

Θεηηθά απνηειέζκαηα γηα ηελ ππνινγηζηηθή εθηίκεζε ησλ ελειίθσλ έδσζε έξεπλα 

ησλ Αλεζηάθε & Λεκνλίδε (2015) πνπ βαζίζηεθε ζε ζπλέληεπμε 15 ελειίθσλ θαη 

έδεημε πσο ε θπξίαξρε ελέξγεηα είλαη ε ζηξνγγπινπνίεζε θαη πσο νη παξάγνληεο πνπ 

ηελ επεξεάδνπλ είλαη: νη πξνυπάξρνπζεο εκπεηξίεο θαη γλψζεηο, ην είδνο ηεο 

απαηηνχκελεο πξάμεο θαη νη δπζθνιίεο πνπ έρνπλ ηα ππνθείκελα θαηά ηε κάζεζε. 

Μηα έξεπλα κε κεγαιχηεξν δείγκα ήηαλ απηή ησλ Bana & Dolma (2004), ε νπνία 

έιαβε δείγκα απφ ηξεηο εηεξνγελείο ηάμεηο. Έλα βαζηθφ ζπκπέξαζκα πνπ πξνέθπςε 

είλαη φηη αξθεηνί καζεηέο έρνπλ ζπλεζίζεη ηνλ ππνινγηζκφ κε αξηζκεηηθά 

θνκπηνπηεξάθηα, νπφηε έρνπλ εληάμεη ηηο αξηζκεηηθέο πξάμεηο θαη εθηηκήζεηο ζε έλα 

πιαίζην κεραληζηηθήο ζθέςεο θαη δξάζεο. 

Οη καζεηέο ζηελ έξεπλα ησλ Singer & Voica (2008)ήηαλ πξσηνβάζκηαο θαη 

δεπηεξνβάζκηαο εθπαίδεπζεο (βαζκνί 5–12, δειαδή 11–12 έσο 18–19 εηψλ). 

πλνιηθά 262 καζεηέο, απφ ηνπο νπνίνπο ηα 143 ήηαλ θνξίηζηα θαη ηα 119 αγφξηα, 

απάληεζαλ ζηα εξσηεκαηνιφγηα. Σα παηδηά πνπ ζπκκεηείραλ ζηε κειέηε επηιέρζεθαλ 

ηπραία απφ δηαθνξεηηθά ζρνιεία. Οη εξεπλεηέο ρξεζηκνπνίεζαλ ηέζζεξηο ηξφπνπο 

ζπιινγήο δεδνκέλσλ: εξσηεκαηνιφγηα, ζπλεληεχμεηο, νκάδεο εζηίαζεο θαη κία εηδηθή 

εξψηεζε ζε δηαγσληζκφ πνιιαπιψλ επηινγψλ. Καζψο ελδηέθεξε λα πξνσζήζνπλ 

απνθιίλνπζεο απφςεηο ζηνπο καζεηέο κέζσ αλνηρηψλ εξσηήζεσλ, ην εχξνο ησλ 

απαληήζεσλ ήηαλ πνιχ κεγάιν θαη ζηηο ηξεηο θαηεγνξίεο πιεζπζκνχ πνπ 

ρξεζηκνπνηήζεθαλ γηα ηε ζπιινγή δεδνκέλσλ. Δμεηάδνπλ ηηο πξσηνγελείο θαη 

δεπηεξνγελείο αληηιήςεηο ησλ παηδηψλ γηα ην άπεηξν, δηεξεπλψληαο θαηεγνξίεο 

πξσηνγελψλ αληηιήςεσλ. 
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Δλ πξνθεηκέλσ, έρνπκε αθελφο ηε δξαζηεξηφηεηα ησλ ίδησλ ησλ καζεηψλ, 

ιακβάλνληαο ππφςε ηαπηφρξνλα ηηο θνηλσληθνκαζεκαηηθέο λφξκεο, θαη αθεηέξνπ ηα 

επηζηεκνινγηθά ζηνηρεία ηα νπνία ζρεηίδνληαη κε ην εθάζηνηε ζέκα (φπ.π.). Δπηπιένλ, 

πξφθεηηαη γηα ηελ αλάπηπμε ηεο πξνζσπηθήο ηζηνξίαο δπν εθπαηδεπηηθψλ-κειψλ ηεο 

θνηλφηεηαο, νπφηε πξνθχπηνπλ πνηθίια ζπκπεξάζκαηα γηα ηνλ ξφιν ηεο θνηλφηεηαο 

ζε κηα ελ γέλεη δηαδηθαζία κάζεζεο, κέζα απφ πνηθίιεο πξαθηηθέο θαη ζπκκεηνρηθέο 

δξάζεηο ησλ ίδησλ ησλ εθπαηδεπηηθψλ. Ο ξφινο ηεο πξνζσπηθήο ηζηνξίαο είλαη 

ηδηαίηεξα ζεκαληηθφο θαη γηα έλαλ αθφκε ιφγν, φηη δειαδή πξνσζεί ηελ έλλνηα ηεο 

πξνζσπηθήο δξάζεο θαη ηεο πξνζσπηθήο αλάιεςεο πξσηνβνπιηψλ απφ ηελ πιεπξά 

ησλ ίδησλ ησλ εθπαηδεπηηθψλ. Καη βέβαηα, απηφο ν πξνζσπηθφο ραξαθηήξαο είλαη 

ηδηαίηεξα ζεκαληηθφο, δηφηη πξνσζεί ην ξφιν ελφο εθπαηδεπηηθνχ πνπ έρεη ηελ 

ηθαλφηεηα θαη ηε δπλαηφηεηα λα ηνπνζεηήζεη ην δηθφ ηνπ ιηζαξάθη ζηελ καζεζηαθή 

πνξεία, δηφηη ρξεζηκνπνηψληαο δηαθνξεηηθέο πξαθηηθέο, εθδειψλεη θαη ηα ηδηαίηεξα 

πξνζσπηθά ηνπ γλσξίζκαηα: «Ζ πξνζσπηθή ηζηνξία αλάπηπμεο, σζηφζν, 

δηαθνξνπνηείηαη, θαζψο ν θάζε εθπαηδεπηηθφο δηαζέηεη δηαθνξεηηθά πξνζσπηθά 

γλσξίζκαηα, πνπ θαλεξψλνληαη ζηηο πξαθηηθέο ηεο ηάμεο θαη ηε ζπκκεηνρή ζηελ 

θνηλφηεηα θαη δηαδξακαηίδνπλ ζεκαληηθφ ξφιν ζηηο δηαδηθαζίεο αλάπηπμεο» (φπ.π.: 

XVI). ε γεληθέο γξακκέο, απηνχ ηνπ είδνπο ε πξνζέγγηζε επηηξέπεη θαη κηα 

καζεζηαθή πνξεία ε νπνία δηαθνξνπνηείηαη αλάινγα θαη κε ηε θχζε ηεο 

ζπιινγηζηηθήο πνξείαο ησλ ίδησλ ησλ καζεηψλ, δηφηη εδξάδεηαη ζε πνηθίιεο 

θνηλσληθνκαζεκαηηθέο λφξκεο. Δπηπιένλ, ην ελ ιφγσ πξφγξακκα επαγγεικαηηθήο 

αλάπηπμεο έρεη σο βαζηθφ ζεσξεηηθφ ππφβαζξν ηε ζεσξία δξαζηεξηφηεηαο, ε νπνία 

ζπληζηά κηα νπηηθή κηαο θνηλφηεηαο πξαθηηθήο, φπνπ ε πξψηε αξρή είλαη έλα 

ζχζηεκα ζπιινγηθήο, δηακεζνιαβεκέλεο θαη ζηνρεπκέλεο ζην αληηθείκελν 

δξαζηεξηφηεηαο, πνπ παξαηεξείηαη ζηηο ζρέζεηο ηνπ δηθηχνπ κε άιια ζπζηήκαηα 

δξαζηεξηνηήησλ. Οη αηνκηθέο θαη νκαδηθέο δξάζεηο πνπ απεπζχλνληαη ζε ζηφρνπο, 

θαζψο θαη νη απηφκαηεο ιεηηνπξγίεο, είλαη ζρεηηθά αλεμάξηεηεο αιιά δεπηεξεχνπζεο 

κνλάδεο αλάιπζεο, ηειηθά θαηαλνεηέο κφλν φηαλ εξκελεχνληαη ζην πιαίζην 

νιφθιεξσλ ζπζηεκάησλ δξαζηεξηφηεηαο. Σα ζπζηήκαηα δξαζηεξηνηήησλ 

πξαγκαηνπνηνχλ θαη αλαπαξάγνπλ ηνλ εαπηφ ηνπο δεκηνπξγψληαο δξάζεηο θαη 

ιεηηνπξγίεο. Βαζηθή αξρή είλαη ε πνιπθσλία ησλ ζπζηεκάησλ δξαζηεξηνηήησλ. Έλα 

ζχζηεκα δξαζηεξηφηεηαο είλαη πάληα κηα θνηλφηεηα πνιιαπιψλ νπηηθψλ γσληψλ, 

παξαδφζεσλ θαη ζπκθεξφλησλ. Ο θαηακεξηζκφο ηεο εξγαζίαο ζε κηα δξαζηεξηφηεηα 

δεκηνπξγεί δηαθνξεηηθέο ζέζεηο γηα ηνπο ζπκκεηέρνληεο, νη νπνίνη θέξνπλ ηε δηθή 
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ηνπο δηαθνξεηηθή ηζηνξία, ελψ ην ίδην ην ζχζηεκα δξαζηεξηνηήησλ θέξεη πνιιαπιά 

ζηξψκαηα θαη ζθέιε ηεο ηζηνξίαο, ραξαγκέλα ζηα αληηθείκελα, ηνπο θαλφλεο θαη ηηο 

ζπκβάζεηο. Ζ πνιπθσλία πνιιαπιαζηάδεηαη ζε δίθηπα αιιειεπηδξαζηηθψλ 

ζπζηεκάησλ δξαζηεξηφηεηαο. Δίλαη κηα πεγή πξνβιήκαηνο θαη κηα πεγή 

θαηλνηνκίαο, απαηηψληαο δξάζεηο κεηάθξαζεο θαη δηαπξαγκάηεπζεο. Δπηπιένλ, 

πξσηαξρηθή αξρή είλαη ε ηζηνξηθφηεηα. Σα ζπζηήκαηα δξαζηεξηνηήησλ 

δηακνξθψλνληαη θαη κεηακνξθψλνληαη γηα καθξέο ρξνληθέο πεξηφδνπο. Σα 

πξνβιήκαηα θαη νη δπλαηφηεηέο ηνπο κπνξνχλ λα γίλνπλ θαηαλνεηά θαηά ηελ 

ηζηνξίαο ηνπο (Engestrom, 1998). Σν βαζηθφ είλαη φηη ε ζεσξία δξαζηεξηφηεηαο 

παξέρεη έλα πιαίζην ζθέςεο θαη δξάζεο, φπνπ πθίζηαηαη έλαο ζπγθεθξηκέλνο ηξφπνο 

θαηαλφεζεο ηεο ζπκκεηνρήο ησλ αηφκσλ ζε πνιηηηζκηθέο θνηλφηεηεο θαη θαη’ 

επέθηαζε ζε πνιηηηζκηθέο πξαθηηθέο, ζε ζπγθεθξηκέλεο κάιηζηα πεξηζηάζεηο (Rogoff, 

2003). 

ηελ έξεπλα ησλ Araújo & Barbosa (2005), νη καζεηέο είραλ εληνιή απφ ηνλ 

δάζθαιν λα δεκηνπξγήζνπλ θαη λα ιχζνπλ έλα πξαγκαηηθφ πξφβιεκα. ε απάληεζε, 

νη καζεηέο ζθέθηεθαλ πξψηα έλα καζεκαηηθφ πεξηερφκελν θαη ζηε ζπλέρεηα 

αλέπηπμαλ κηα πιαζκαηηθή θαηάζηαζε γχξσ απφ απηφ. Οη ζπγγξαθείο αλαθέξνληαη 

ζε απηφ σο κηα αληίζηξνθε ζηξαηεγηθή. Ζ αλάιπζε απηήο ηεο ππφζεζεο νδήγεζε 

ζηελ ππφζεζε φηη νη καζεηέο είραλ πηνζεηήζεη κηα ηέηνηα ζηξαηεγηθή επεξεαζκέλνη 

απφ ηε ζρνιηθή θνπιηνχξα. Σα επξήκαηα απηά παξέρνπλ ελδείμεηο ζρεηηθά κε ηνλ 

ξφιν ηνπ θνηλσληθνχ πιαηζίνπ ζηε γλσζηηθή ιεηηνπξγία ησλ καζεηψλ. Ζ ηαθπιίδνπ 

ην 2001 αλέπηπμε κηα δηδαθηηθή πξφηαζε γηα ηε δηδαζθαιία θιαζκάησλ ζε καζεηέο 

πέκπηεο δεκνηηθνχ. Ζ δξαζηεξηφηεηα απηή εμππεξεηεί ζηε δηεξεχλεζε θαη 

ζπζρέηηζε θιαζκαηηθψλ κεγεζψλ κέζα απφ ηελ ελαζρφιεζε ησλ καζεηψλ κε πιηθφ 

κε ην νπνίν είλαη εμνηθεησκέλνη απφ ηελ θαζεκεξηλή ηνπο δσή. Σν γεγνλφο απηφ, ζε 

ζπλδπαζκφ κε ηελ νκαδνζπλεξγαηηθή κάζεζε, πξνζθέξεη επηπιένλ θίλεηξν 

ζπκκεηνρήο ζηε δηαδηθαζία αλαθάιπςεο θαη θαηάθηεζεο ηεο έλλνηαο ηεο 

ηζνδπλακίαο ησλ θιαζκάησλ. Ο Γεκνζζέλνπο (2012) παξνπζίαζε κία δηπιή 

αξηζκνγξακκή, ρσξηζκέλε ζε δηαθνξεηηθφ πιήζνο ηκεκάησλ πνπ σζηφζν ην θαζέλα 

αληηζηνηρνχζε ζηελ ίδηα απφζηαζε. Οη καζεηέο θιήζεθαλ λα αλαγλσξίζνπλ φηη νη 

απνζηάζεηο απηέο εθθξάδνληαη κε ηζνδχλακα θιάζκαηα. Έηζη, κπφξεζαλ λα 

νδεγεζνχλ ζηελ αλαδηνξγάλσζε ηεο γλψζεο ηνπο γηα ηνπο θιαζκαηηθνχο αξηζκνχο 

θαη γηα ηελ ηζνδπλακία ησλ θιαζκάησλ, μεπεξλψληαο ηπρφλ παξαλνήζεηο ή 
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ελλνηνινγηθά εκπφδηα. χκθσλα κε ηνλ Empson (2001), ηα παηδηά επηλννχλ πνηθίιεο 

ζηξαηεγηθέο πνπ ζπκβάιινπλ ζηελ πινπζηφηεξε ελλνηνινγηθή θαηαλφεζε ηεο 

ηζνδπλακίαο ησλ θιαζκάησλ, κέζα απφ ηελ αιιεινζχλδεζε δηαθνξεηηθψλ 

καζεκαηηθψλ ηδεψλ, δίλνληάο ηνπο κηα θαηάζηαζε πξνβιεκαηηζκνχ ζρεηηθά κε ηνλ 

δίθαην κεξηζκφ 8 ηνπξηψλ ζε 24 παηδηά. 

ε έξεπλα ησλ Mildenhall & Hackling (2012), παξνπζηάζηεθε κηα δηδαθηηθή 

παξέκβαζε ζε καζεηέο. Γηαπηζηψζεθε ε βειηίσζε ησλ καζεηψλ κεηά ηελ 

παξέκβαζε. Ωζηφζν, δηαπηζηψζεθε ηαπηφρξνλα ε πεπνίζεζε-αληίζηαζε ησλ 

καζεηψλ φηη ζηα καζεκαηηθά ππάξρεη κφλν κηα ζσζηή απάληεζε. Θεηηθή ήηαλ, ηέινο, 

ε εκπεηξία ηεο εθπαηδεπηηθνχ πνπ ζπκκεηείρε ζηε δηδαθηηθή παξέκβαζε, ε νπνία 

δηεχξπλε ηελ παηδαγσγηθή γλψζε πεξηερνκέλνπ. Ο Cooper (1998), έρνληαο ππφςε ηηο 

ηδέεο ησλ Bernstein θαη Bourdieu, δηεξεχλεζε ηελ πηζαλφηεηα νη αμηνινγήζεηο πνπ 

πεξηιακβάλνπλ ξεαιηζηηθά καζεκαηηθά πεξηερφκελα λα ππνηηκνχλ ηηο δπλαηφηεηεο 

ησλ παηδηψλ απφ ζπγθεθξηκέλα θνηλσληθά ππφβαζξα. Έηζη, έρνληαο σο πιεζπζκφ γηα 

ηελ έξεπλά ηνπ δχν παηδηά, κηα καζήηξηα απφ ηε κεζαία θαη έλαλ καζεηή απφ ηελ 

εξγαηηθή θνηλσληθή ηάμε, παξαηήξεζε φηη νη απαληήζεηο ηεο πξψηεο ζηηο δνθηκαζίεο 

ήηαλ πνιηηηζκηθά νπδέηεξεο: κπνξεί λα έθαλε αλαθνξά ζηελ θαζεκεξηλή ηεο εκπεηξία 

σζηφζν απαληνχζε αλεμάξηεηα απφ απηή. Αληίζεηα, ν καζεηήο απφ ηελ εξγαηηθή 

ηάμε αληαπνθξηλφηαλ βαζηζκέλνο απνθιεηζηηθά ζηε γλψζε ηνπ γηα ηνλ πξαγκαηηθφ 

θφζκν. ε έξεπλα ηνπ Sepeng (2013), νη καζεηέο πξνηηκνχλ ηελ αμηνπνίεζε ηεο 

κεηξηθήο ηνπο γιψζζαο. Οη καζεηέο ηνπ δείγκαηνο επηθνηλσλνχζαλ ηηο ηδέεο ηνπο 

θαηά ηελ επίιπζε ηνπ πξνβιήκαηνο κε ηνλ δηθφ ηνπο γισζζηθφ θψδηθα θαη 

θαηάθεξαλ πεξηζζφηεξε επηηπρία ζηελ νινθιήξσζε ησλ δξαζηεξηνηήησλ. Οη Abedi 

& Lord (2001), ζηε κειέηε ηνπο κε δείγκα καζεηέο πνπ ήηαλ θαινί γλψζηεο θαη 

ρξήζηεο ηεο αγγιηθήο θαη άιινπο πνπ ηε κάζαηλαλ σο μέλε γιψζζα, απινπνίεζαλ ηε 

γισζζηθή δνκή ζηα καζεκαηηθά αληηθείκελα θαη θάλεθε φηη νη καζεηέο ζεκείσζαλ 

πςειφηεξα ζθνξ. Ζ κεγαιχηεξε επηξξνή ηεο πξαθηηθήο απηήο παξαηεξήζεθε ζηνπο 

καζεηέο κε θησρέο αλαγλσζηηθέο ηθαλφηεηεο. Αληίζεηα, φζνη ήηαλ δεηλνί ρξήζηεο ηεο 

επίζεκεο γιψζζαο δελ αληηκεηψπηζαλ δπζθνιίεο ζηελ θαηαλφεζε ησλ αξρηθψλ 

θεηκέλσλ αθφκα θη αλ απηά ήηαλ κεγαιχηεξα ζε έθηαζε θαη πεξηζζφηεξν ζχλζεηα 

γισζζηθά. 

Με βάζε ηελ εμέηαζε ησλ παξαπάλσ εξεπλψλ, ζα πξνρσξήζνπκε ζηελ απνζαθήληζε 

ησλ βαζηθψλ ζεσξεηηθψλ παξαδνρψλ ηεο παξνχζαο εξγαζίαο. Θα εμεηαζηνχλ 
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αλαιπηηθά νη έλλνηεο ηεο άηππεο γλψζεο θαη ηεο κεηαθνξάο ηεο γλψζεο, νη νπνίεο 

απνηεινχλ ηα δχν βαζηθά ζεσξεηηθά εξγαιεία γηα ηελ αμηνπνίεζε ηεο πξφηεξεο 

γλψζεο ησλ καζεηψλ ζρεηηθά κε ηα θιάζκαηα θαη ην εκβαδφλ. Δπηπιένλ, ζα 

εμεηαζηεί ην δήηεκα ηεο πνιηηηζκηθά επαίζζεηεο δηδαζθαιίαο, κε βάζε ηελ παξαδνρή 

ηεο ζχλδεζεο ηεο άηππεο γλψζεο κε ην πνιηηηζκηθφ θαη νηθνλνκηθφ θεθάιαην ησλ 

καζεηψλ. 
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Θεσξεηηθό ππόβαζξν 

1. Η έλλνηα ηεο άηππεο γλώζεο 

ην πιαίζην ηεο παξνχζαο έξεπλαο, ην βαζηθφ ζεσξεηηθφ ππφβαζξν ζρεηίδεηαη κε ηελ 

έλλνηα ηεο άηππεο γλψζεο ζηα καζεκαηηθά, ζε κηα επνρή κε θπξίαξρν ην αίηεκα 

«Μαζεκαηηθά γηα φινπο» (Kilpatrick, 1992). Βαζηθφο καο ζηφρνο ήηαλ λα 

εμεηάζνπκε ηελ άηππε γλψζε θαη ηηο πξνυπάξρνπζεο λνεηηθέο δνκέο ησλ καζεηψλ ζε 

φ,ηη ζρεηίδεηαη κε ηα θιάζκαηα θαη ην εκβαδφλ. Γηα ηνλ ζθνπφ απηφ, κνηξάζηεθαλ 

ζηαδηαθά θχιια εξγαζίαο, ηα νπνία πεξηειάκβαλαλ ηφζν αζθήζεηο ηππηθήο δνκήο, 

γηα παξάδεηγκα κε πξφζζεζε θαη αθαίξεζε θιαζκάησλ, ζχγθξηζε θιαζκάησλ θαη 

κεηαηξνπή ζε δεθαδηθνχο αξηζκνχο, φζν θαη πξνβιήκαηα ηα νπνία ζρεηίδνληαλ πην 

πνιχ κε πξαθηηθά δεηήκαηα ηεο θαζεκεξηλήο πξαγκαηηθφηεηαο. Έηζη, κεξηκλήζακε 

ψζηε ηα καζεκαηηθά πξνβιήκαηα λα πεξηέρνπλ «ηζηνξίεο» πνπ εθηπιίζζνληαη ζε 

πξαγκαηηθά πεξηβάιινληα ππφ πξαγκαηηθέο ζπλζήθεο, γηα παξάδεηγκα ζε ρψξνπο 

ζπλεζηίαζεο, ελψ ζε θάζε δξαζηεξηφηεηα επηδηψθακε λα αληηιεθζνχκε ζε πξψην 

επίπεδν ηα πξνυπάξρνληα βηψκαηα ησλ καζεηψλ θαη λα ηα αμηνπνηήζνπκε ζηελ 

θαηαλφεζε θαη επίιπζε ηνπ πξνβιήκαηνο. Δπηιέρζεθαλ ηα καζεκαηηθά θαηλφκελα 

ησλ θιαζκάησλ θαη ηνπ εκβαδνχ δηφηη απνηεινχλ δχν δεηήκαηα πνπ εκθαλίδνληαη ζε 

πνηθίια καζεκαηηθά πξνβιήκαηα, ελψ ζπλήζσο απνηεινχλ πεδίν ζχγρπζεο γηα ηνπο 

καζεηέο. 

Ζ άηππε (informal) κάζεζε είλαη απζφξκεηε, ιακβάλεη ρψξα παληνχ, δελ είλαη 

δνκεκέλε θαη θαηεπζχλεηαη απφ ην ίδην ην άηνκν πνπ καζαίλεη ηα θίλεηξα είλαη 

πεξηζζφηεξν εζσηεξηθά (Eshach, 2007). Ζ έλλνηα απηή δηαπιέθεηαη κε ηελ έλλνηα ηεο 

δξαζηεξηφηεηαο, ζε ζπλδπαζκφ κε δεηήκαηα πνπ ζρεηίδνληαη κε άηππεο δηαδηθαζίεο 

πξνζαλαηνιηζκέλεο ζην πεξηερφκελν πξαγκαηηθψλ θαηαζηάζεσλ, νη νπνίεο ηειηθά 

θαηαιήγνπλ ζε ηππηθέο καζεκαηηθέο κνξθέο (Streefland, 1993). Ζ άηππε γλψζε 

αλαθέξεηαη ζε κηα καζεζηαθή δηαδηθαζία φπνπ «θάπνηνο ζπλεηδεηνπνηεί θξηηηθά ηηο 

δηθέο ηνπ παγησκέλεο ζέζεηο θαη παξαδνρέο θαζψο θαη ησλ άιισλ θαη ζηε ζπλέρεηα 

αμηνινγεί ηελ ζρεηηθφηεηά ηνπο κε ζθνπφ ηελ θαηαζθεπή κηαο εξκελείαο» (Mezirow, 

2000: 4). ε θάζε πεξίπησζε, ε κεηαζρεκαηίδνπζα κάζεζε ζρεηίδεηαη κε 

πξνβιεκαηηθά πιαίζηα αλαθνξάο, ηα νπνία ελ ηέιεη θαζίζηαληαη πεξηεθηηθά, αλνηθηά, 

ζηνραζηηθά θαη επκεηάβιεηα (Κφθθνο, 2005). εκαληηθφ ηκήκα ηεο άηππεο γλψζεο 

είλαη λα θαηαζηεί ε φπνηα αιιαγή ησλ πιαηζίσλ αλαθνξάο σο απφηνθνο θξηηηθνχ 
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ζηνραζκνχ θαη σο απνηέιεζκα νπζηαζηηθήο αιιαγήο θαη κηαο αλαιπηηθήο 

δηαδηθαζίαο, αιιά θαη κηα εηνηκφηεηα ζην λα ακθηζβεηεζνχλ νη πεπνηζήζεηο ησλ 

καζεηψλ ή λα δηακνξθσζνχλ λέεο πεπνηζήζεηο πάλσ ζηηο παιαηφηεξεο λνεηηθέο δνκέο 

(Dirkx, 1998).Δπηπιένλ, ε καζεκαηηθή γλψζε απνηειεί παξάγσγν κηαο θνηλσληθήο 

πξαθηηθήο θαη ππφθεηηαη ζε δηαξθείο δηαςεχζεηο θαη αλαζεσξήζεηο (Lakatos, 1976). Ζ 

δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθψλ ελ πξνθεηκέλσ ζπληζηά κηα θιηκάθσζε λνεηηθψλ 

εκπεηξηψλ, δηαηεηαγκέλσλ ζε κηα αιιεινπρία, φπνπ θάζε λέα γλψζε απνηειεί θπζηθή 

ζπλέπεηα θαη ζπλέρεηα ηεο πξνεγνχκελεο, ζε έλα δνκηθφ πιέγκα. 

χκθσλα κε ηνπο Glasman, Cibulka & Ashby (2002), ππάξρεη άξξεθηε ζχλδεζε 

κεηαμχ ηεο δεκηνπξγίαο πεξηβάιινληνο κάζεζεο, ηνπ θαζνξηζκνχ αλαιπηηθνχ 

πξνγξάκκαηνο θαη αμηνιφγεζεο, ηεο επαγγεικαηηθήο αλάπηπμεο, ησλ εζσηεξηθψλ 

δηθηχσλ ζπλεξγαζίαο θαη ηέινο ησλ εμσηεξηθψλ δηθηχσλ πνπ παξέρνπλ ππνζηήξημε 

θαη λνκηκφηεηα γηα λα ππάξμεη ζρνιηθή αλάπηπμε. Απηφ ζεκαίλεη φηη ε 

πξνυπάξρνπζα γλψζε ησλ καζεηψλ θαη ε έκθαζε ζηηο λνεηηθέο ηνπο δνκέο ζηα 

καζεκαηηθά πξνυπνζέηεη κηα ελ γέλεη πξνζπάζεηα ζηήξημεο ηνπ καζεηηθνχ πιαηζίνπ 

φρη κφλνλ απφ ηνπο εθπαηδεπηηθνχο, αιιά θαη απφ ηνπο ζπκβνχινπο θαη ζπληνληζηέο 

εθπαίδεπζεο. Οη Sabean & Bavaria (2005) ζπλζέηνπλ έλαλ θαηάινγν ησλ πην 

ζεκαληηθψλ αξρψλ πνπ ζρεηίδνληαη κε ηε δηδαζθαιία θαη ηε κάζεζε ησλ 

καζεκαηηθψλ. Απηή ε ιίζηα πεξηιακβάλεη ηηο πξνζδνθίεο φηη νη εθπαηδεπηηθνί 

γλσξίδνπλ ηη πξέπεη λα κάζνπλ νη καζεηέο κε βάζε απηφ πνπ ήδε γλσξίδνπλ, νη 

θαζεγεηέο ππνβάιινπλ εξσηήζεηο επηθεληξσκέλεο ζηελ αλάπηπμε ελλνηνινγηθήο 

θαηαλφεζεο θαη εκπεηξηψλ, ελψ νη πξνεγνχκελεο γλψζεηο παξέρνπλ ηε βάζε γηα ηελ 

εθκάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ κε ηελ θαηαλφεζε. ηνπο καζεηέο παξέρεηαη γξαπηή 

αηηηνιφγεζε γηα ζηξαηεγηθέο επίιπζεο πξνβιεκάησλ, δξαζηεξηφηεηεο πνπ 

βαζίδνληαη ζε πξνβιήκαηα θαη επηθεληξψλνληαη ζε έλλνηεο θαη δεμηφηεηεο. ε απηφ 

ην πιαίζην, ε άηππε γλψζε ζηα καζεκαηηθά κπνξεί λα ελζαξξχλεη ηε 

δεκηνπξγηθφηεηα, ηελ πξσηνβνπιία θαη ηελ αληαπφθξηζε ζηνπο αλζξψπνπο, 

επηηξέπνληάο ηνπο έηζη λα δείμνπλ πξνζαξκνζηηθφηεηα ζηε κεηαβηνκεραληθή 

θνηλσλία, εληζρχνληαο ηηο δεμηφηεηεο γηα δηαρείξηζε ηεο αβεβαηφηεηαο κέζα ζηα 

πιαίζηα ηεο νηθνλνκηθήο θξίζεο. 

Καη’νπζίαλ, ε άηππε γλψζε ζηα καζεκαηηθά κπνξεί λα γίλεη αληηιεπηή σο κηα 

νιηζηηθή άπνςε ηεο εθπαίδεπζεο θαη αλαγλσξίδεη ηε κάζεζε απφ δηαθνξεηηθά 

καζεζηαθά πεξηβάιινληα. Δπηπιένλ, απνηειεί κηα πξνζέγγηζε κε βάζε ην ζχλνιν 
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ησλ κνξθσηηθψλ δξαζηεξηνηήησλ ζε φια ηα επίπεδα ηεο εθπαίδεπζεο, είηε πξφθεηηαη 

γηα ηελ ηππηθή είηε πξφθεηηαη γηα ηελ άηππε θαη κε ηππηθή εθπαίδεπζε, θαη 

ραξαθηεξίδεηαη απφ ηελ άξξεθηε ζχλδεζή ηεο κε ηελ θνηλσληθννηθνλνκηθή 

πξαγκαηηθφηεηα, πνπ θαζνξίδεη θαη ηηο ηερληθέο θαη κεζφδνπο δηδαζθαιίαο (Βεξγίδεο, 

2001: 138). 

Παξάιιεια, ππάξρνπλ νη αθφινπζεο βέιηηζηεο πξαθηηθέο γηα ηελ εθαξκνγή 

απνηειεζκαηηθψλ πξνηχπσλ: 

 Ζ δέζκεπζε ησλ καζεηψλ είλαη ζε πςειφ επίπεδν. 

 Σα θαζήθνληα βαζίδνληαη ζηηο πξνεγνχκελεο γλψζεηο ησλ καζεηψλ. 

 Γηεμάγεηαη «ζθαισζηά» γλψζεο, θάλνληαο ζπλδέζεηο κε έλλνηεο, δηαδηθαζίεο. 

 Τινπνηείηαη πςεινχ επηπέδνπ απφδνζε. 

 Οη καζεηέο αλακέλεηαη λα εμεγήζνπλ ηε ζθέςε θαη ην λφεκα. 

 Οη καζεηέο απην-παξαθνινπζνχλ ηελ πξφνδφ ηνπο. 

 Ο θαηάιιεινο ρξφλνο αθηεξψλεηαη ζε εξγαζίεο.(Teaching Today, 2005β, 7) 

Ο ξφινο ηεο αλαθάιπςεο θαη απηφο ηεο πξαθηηθήο θαη ηεο ρξήζεο ησλ πιηθψλ είλαη 

δχν πξφζζεηα ζέκαηα πνπ πξέπεη λα ιεθζνχλ ππφςε θαηά ηελ αλάπηπμε ελφο 

πξνγξάκκαηνο πνπ απεπζχλεηαη ζηε βειηίσζε ηεο επίηεπμεο ησλ καζεκαηηθψλ. Οη 

Sabean & Bavaria (2005) εμέηαζαλ ηελ έξεπλα, ε νπνία πξφηεηλε φηη έλα ηέηνην 

πξφγξακκα πξέπεη λα είλαη ηζνξξνπεκέλν κεηαμχ ηεο πξαθηηθήο ησλ δεμηνηήησλ θαη 

ησλ κεζφδσλ πνπ έρνπλ κάζεη πξνεγνπκέλσο κε ηελ αλαθάιπςε λέσλ ηδεψλ. Απηή ε 

αλαθάιπςε λέσλ ελλνηψλ δηεπθνιχλεη κηα βαζχηεξε θαηαλφεζε ησλ καζεκαηηθψλ 

ζπλδέζεσλ. Ζ αμηνπνίεζε ησλ πιηθψλ βνεζά ηνπο καζεηέο λα θαηαλνήζνπλ ηηο 

καζεκαηηθέο έλλνηεο θαη δηαδηθαζίεο, απμάλεη ηελ επειημία, παξέρεη εξγαιεία γηα ηελ 

επίιπζε πξνβιεκάησλ θαη κπνξεί λα κεηψζεη ην άγρνο ησλ καζεκαηηθψλ. Ζ 

αλαγλψξηζε θαη ε αληαπφθξηζε ζηηο πνηθίιεο κνξθέο κάζεζεο ησλ καζεηψλ είλαη 

θξίζηκεο ζεκαζίαο παξάγνληαο ηεο απνηειεζκαηηθήο δηδαζθαιίαο καζεκαηηθψλ πνπ 

βαζίδεηαη ζηα πξφηππα. Οη απνηειεζκαηηθέο ζηξαηεγηθέο γηα ηε δηαθνξνπνίεζε ηεο 

δηδαζθαιίαο ησλ καζεκαηηθψλ πεξηιακβάλνπλ ελαιιαζζφκελεο ζηξαηεγηθέο, γηα λα 

πξνζειθχζνπλ ηνπο θπξίαξρνπο ηξφπνπο κάζεζεο ησλ ζπνπδαζηψλ, ηελ επέιηθηε 

νκαδνπνίεζε, ηελ εμαηνκίθεπζε, νδεγίεο γηα ηνπο καζεηέο, αλαζέζεηο, αλεμάξηεηα 

έξγα θαη ξχζκηζε ηνπ επηπέδνπ εξσηήζεσλ (Computing Technology for Math 

Excellence, 2006). 
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Δπηιέρζεθαλ ηα θιάζκαηα θαη ην εκβαδφλ, θαζψο απνηεινχλ δχν βαζηθέο 

καζεκαηηθέο έλλνηεο, νη νπνίεο απνηεινχλ ηε βάζε γηα πνιιέο καζεκαηηθέο έλλνηεο, 

ελψ απνηεινχλ δπν ελφηεηεο πνπ δπζθνιεχνπλ ηδηαηηέξσο ηνπο καζεηέο. Απηφ πνπ 

επηδηψμακε σζηφζν λα δνχκε δελ ήηαλ ηφζν ε ζηείξα γλψζε πάλσ ζην πξναλαθεξζέλ 

πιαίζην, αιιά ην ππφβαζξν ηνπ θάζε καζεηή, ηα βηψκαηα θαη νη εκπεηξίεο ηνπ. Γηα 

ηνλ ιφγν απηφ, έπεηηα απφ ηε ζπκπιήξσζε ησλ απαληήζεσλ, νη καζεηέο θιήζεθαλ 

πξνθνξηθά λα δψζνπλ θαη επηρεηξήκαηα, απαληήζεηο θαη απφςεηο πάλσ ζηηο 

απαληήζεηο ηνπο, νχησο ψζηε λα δηαθαλεί ε ζπιινγηζηηθή πνξεία ηνπ θάζε καζεηή 

θαη νη γλσζηηθέο δνκέο πάλσ ζηηο νπνίεο αλαιχνληαη νη εκπεηξίεο, αλαπηχζζνληαη 

δεμηφηεηεο θαη γλψζεηο θαη πξαγκαηνπνηνχληαη δξαζηεξηφηεηεο. 

Πνιινί καζεηέο δπζθνιεχνληαη ζηελ θαηαλφεζε θαη ζηνλ απνηειεζκαηηθφ ρεηξηζκφ 

ησλ θιαζκάησλ, επεηδή δελ αληηιακβάλνληαη ηελ αθεξεκέλε θχζε ηνπο, ηελ πνηθηιία 

ησλ εξκελεηψλ ηνπο, ηελ ηδηαίηεξε γιψζζα πνπ ρξεζηκνπνηείηαη ζηε κειέηε ηνπο θαη 

ηνπο αιγφξηζκνπο πνπ απαηηεί ε αξηζκεηηθή ηνπο. Ζ έλλνηα ηνπ θιαζκαηηθνχ 

αξηζκνχ: ηε βηβιηνγξαθία αλαθέξνληαη ηέζζεξηο δηαθξηηέο εξκελείεο ηνπ θιάζκαηνο 

(σο κέξνο εκβαδνχ θάπνηνπ ρσξίνπ, σο ππνζχλνιν ελφο ζπλφινπ, σο απνηέιεζκα 

δηαίξεζεο θαη σο ζεκείν ηεο αξηζκνγξακκήο), νη νπνίεο δπζθνιεχνπλ πνιινχο 

καζεηέο, αθφκε θαη πέξαλ ηεο ππνρξεσηηθήο εθπαίδεπζεο. Οη δπζθνιίεο απηέο είλαη 

κεγαιχηεξεο γηα ηελ εξκελεία ηνπ θιάζκαηνο σο ππνζπλφινπ θαη αθφκε πεξηζζφηεξν 

γηα απηήλ σο ζεκείνπ ηεο αξηζκνγξακκήο. Οη ρσξηθέο θαη γεσκεηξηθέο έλλνηεο, φπσο 

ην εκβαδφλ, αλ θαη ζεσξνχληαη αξθεηά απιέο, ιφγσ ηεο επνπηηθήο ηνπο πξνζέγγηζήο 

θαη ηεο θαζεκεξηλήο εκπεηξίαο ζπλνδεχνληαη κε παξαλνήζεηο πνπ δελ επηηξέπνπλ ηελ 

νπζηαζηηθή αλάπηπμε θαηαλνήζεσλ πνπ είλαη απαξαίηεηεο ηφζν γηα ηελ αλάπηπμε πην 

ηππηθψλ γεσκεηξηθψλ ελλνηψλ φζν γηα ηελ αληηκεηψπηζε πξνβιεκάησλ ηεο 

θαζεκεξηλήο δσήο. Ωο ζπλέπεηα, ηα ζχγρξνλα πξνγξάκκαηα ζπνπδψλ αληηθαζηζηνχλ 

ηηο απιντθέο θαη ρσξίο εκβάζπλζε πξνζεγγίζεηο κε ηελ αλάπηπμε απηνχ πνπ 

νλνκάδεηαη ρσξηθφο, γεσκεηξηθφο θαη νπηηθνπνηεκέλνο ζπιινγηζκφο (Clements & 

Sarama, 2000). 

2. Η κεηαθνξά ηεο γλώζεο ζηα καζεκαηηθά 

ηα καζεκαηηθά εξρφκαζηε αληηκέησπνη κε ην «δίιεκκα ηεο κεηαθνξάο» (Carraher & 

Schliemann, 2002), κε κειέηεο λα απνηπγράλνπλ λα απνδείμνπλ φηη πθίζηαηαη ε 

κεηαθνξά ηεο γλψζεο απφ ην έλα πιαίζην ζην άιιν. Ο Παλαγάθνο (2002) αλαθέξεη 
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φηη ζπρλά νη καζεηέο δπζθνιεχνληαη ηδηαηηέξσο λα κεηαθέξνπλ κηα γλψζε απφ ην έλα 

πεδίν ζην άιιν, δειαδή ηα καζεκαηηθά ηνπ ζρνιείνπ ζηελ θαζεκεξηλή δσή θαη 

αληηζηξφθσο. Βαζηθφ ζηνηρείν εξκελείαο απηνχ ηνπ θαηλνκέλνπ είλαη φηη ηα 

καζεκαηηθά ζην ζρνιείν εκθαλίδνληαη ζε γξαπηφ ιφγν, ζε αληίζεζε κε ηνπο 

ππνινγηζκνχο πνπ πξέπεη λα θάλνπλ νη καζεηέο πξνθνξηθά θαη λνεξά ζηελ 

θαζεκεξηλή δσή. χκθσλα κε ηνπο Σζίηζν θαη ηαζνπνχινπ (2011), άιιν βαζηθφ 

ζεκείν είλαη ε πξφζεζε ησλ καζεηψλ θαηά ηε κεηαθνξά γλψζεο απφ ην έλα πιαίζην 

ζην άιιν. Αθφκα, ε ηππνινγία ησλ αζθήζεσλ ζην ζρνιείν έρεη ειάρηζηε ζχλδεζε κε 

ηελ πξαγκαηηθφηεηα, αθνχ ζπρλά πξφθεηηαη γηα απνπιαηζησκέλνπο ππνινγηζκνχο, 

ελψ νη εθπαηδεπηηθνί ζπρλά δελ αζρνινχληαη κε ην ζθεπηηθφ ησλ ίδησλ ησλ καζεηψλ, 

ηνπο ηξφπνπο ππνινγηζκνχ θαη ηηο ζηξαηεγηθέο πνπ έρνπλ ήδε αλαπηχμεη. 

Σξία είδε γλψζεσλ είλαη δσηηθήο ζεκαζίαο γηα ηε δηδαζθαιία ησλ ζρνιηθψλ 

καζεκαηηθψλ: ε γλψζε ησλ καζεκαηηθψλ, ε γλψζε ησλ ζπνπδαζηψλ θαη ε γλψζε 

ησλ καζεκάησλ. Απηέο κπνξνχλ λα θαλνχλ ζε έλα είδνο δηδαθηηθνχ ηξηγψλνπ, φπνπ 

ηα καζεκαηηθά θαη νη καζεηέο είλαη δχν απφ ηηο θνξπθέο ηνπ θαη νη πξαθηηθέο 

δηδαζθαιίαο είλαη νη αιιειεπηδξάζεηο πνπ απεηθνλίδνληαη απφ ηα βέιε. Οη 

καζεκαηηθέο γλψζεηο πεξηιακβάλνπλ ηε γλψζε ησλ καζεκαηηθψλ γεγνλφησλ, ηηο 

δηαδηθαζίεο θαη ηηο ζρέζεηο κεηαμχ ηνπο, θαζψο θαη ηε γλψζε ησλ ηξφπσλ κε ηνπο 

νπνίνπο νη καζεκαηηθέο ηδέεο κπνξνχλ λα εθπξνζσπνχληαη. ην πιαίζην απηφ, καο 

απαζρνινχλ νη έξεπλεο πνπ ζρεηίδνληαη κε ηηο ππνινγηζηηθέο εθηηκήζεηο ζην πεδίν 

ηεο δηδαθηηθήο καζεκαηηθψλ. 

Πέξαλ ηεο εζηίαζεο ζηηο πεπνηζήζεηο, ηα καζεκαηηθά εζηηάδνπλ ζην γλσζηηθφ 

ππφβαζξν, θαζψο θαη ζηελ παξνπζίαζε ησλ απφςεσλ ζρεηηθά κε έλα ζπγθεθξηκέλν 

καζεκαηηθφ ζέκα. Δπίζεο, πξνθχπηνπλ ζπγθεθξηκέλα καζεκαηηθά εξσηήκαηα, φπσο 

«Πνηεο είλαη νη ζεκειηψδεηο ηδέεο (bigideas) πνπ εκπιέθνληαη ζηνπο θιαζκαηηθνχο 

αξηζκνχο; Πνηνη είλαη νη βαζηθνί καζεκαηηθνί ζηφρνη πνπ κπνξνχλ λα ηεζνχλ ζην 

πιαίζην απηήο ηεο έλλνηαο; Πνηεο είλαη νη πην θνηλέο παξαλνήζεηο ησλ καζεηψλ ηεο 

Δ΄ θαη Σ΄ ηάμεο ζρεηηθά κε ηελ έλλνηα ησλ θιαζκάησλ; Πνηεο πηζαλέο δηαδξνκέο 

κπνξνχλ λα ηρλειαηεζνχλ γηα ηελ επίηεπμε ησλ ζηφρσλ; Πνηα καζεκαηηθά έξγα ζα 

κπνξνχζαλ λα είλαη θαηάιιεια γηα ηελ επίηεπμε ησλ ζηφρσλ θαη ηελ ππέξβαζε ησλ 

παξαλνήζεσλ;» (Νίθα, 2014: 96). Πέξαλ ηνπ φλησο γφληκνπ δηαιφγνπ, έλα δήηεκα 

πνπ εγείξεηαη ζην ζεκείν απηφ είλαη φηη ε παξνπζίαζε απηή ησλ εξεπλεηψλ 

δεκηνπξγεί έλα πξνθίι απζεληίαο, ην νπνίν δελ ζπλάδεη κε ηε θχζε ηεο θνηλφηεηαο 
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πξαθηηθήο, φπνπ φινη νη ζπκκεηέρνληεο πξέπεη λα αλαζηνραζηνχλ ζρεηηθά µε ηελ 

πξαθηηθή ηνπο θαη λα κνηξαζηνχλ ηηο ηδέεο ηνπο (ηψπε & Υαζάπεο). Έλα νπζηψδεο 

ζεκείν είλαη ε εζηίαζε ζηνλ ζρεδηαζκφ δηδαζθαιίαο, φπνπ αξρηθά πθίζηαληαη νη 

πξσηαξρηθέο αξρέο κηαο δηδαζθαιίαο ζηα καζεκαηηθά, θαζψο θαη αλαθνξηθά κε ηνλ 

ηξφπν πνπ νη εθπαηδεπηηθνί κέρξη πξφηηλνο ζπλήζηδαλ λα πξνεηνηκάδνπλ θαη λα 

ζρεδηάδνπλ ηε δηδαζθαιία ηνπο. Ζ δξάζε θαηαιήγεη ζηελ πξφηαζε ζρεδηαζκνχ θαη 

πινπνίεζεο κηαο δηδαζθαιίαο καζεκαηηθψλ, φπνπ νη εθπαηδεπηηθνί ζρεδηάδνπλ ζε 

αηνκηθφ επίπεδν κηα δηδαζθαιία γηα ηελ ηάμε ηνπο θαη πξνεηνηκάδνπλ έλα ζρέδην 

καζήκαηνο, ζην νπνίν θαηαγξάθνπλ ηνπο ζηφρνπο, ηα αλακελφκελα καζεζηαθά 

απνηειέζκαηα. Έηζη, ζηαδηαθά πξνέθπςε έλα δίθηπν ησλ δξψλησλ (Latour, 1987, 

1996), φπνπ ε κάζεζε μεθηλά λα πξνθχπηεη θαη λα εμειίζζεηαη κέζα ζε έλα 

εηεξνγελέο δίθηπν αλζξψπηλσλ θαη κε αλζξψπηλσλ παξαγφλησλ. χκθσλα κε ηε 

κειέηε ηεο δηαηξηβήο, ζην ζεκείν απηφ εηζήρζεζαλ ηα «θξίζηκα ζπκβάληα», σο 

κεραληζκφο πξφθιεζεο ηνπ αλαζηνραζκνχ ζηε δηδαζθαιία θαη αλάπηπμεο 

αλαζηνραζηηθψλ δεμηνηήησλ. Ο αλαζηνραζκφο είλαη ζεκαληηθφο ζε θάζε πνξεία ηεο 

θνηλφηεηαο πξαθηηθήο, δηφηη είλαη νπζηψδεο ε δηαξθήο θξηηηθή θαη επνηθνδνκεηηθή 

ζέαζε ηεο δηαδηθαζίαο απφ ηνπο ίδηνπο ηνπο ζπκκεηέρνληεο (Birmanθ.ά., 2000). Ο 

αηνκηθφο αλαζηνραζκφο ησλ εθπαηδεπηηθψλ επηθεληξψλεηαη ζε γεληθέο αλαθνξέο 

ζρεηηθά κε ηελ επηινγή θαη ηνλ ζρεδηαζκφ ησλ καζεκαηηθψλ έξγσλ, ηελ αηηηνιφγεζε 

απηψλ ησλ επηινγψλ θαη ζε δεηήκαηα πνπ νη ίδηνη είραλ παξαηεξήζεη ζρεηηθά κε ηελ 

πινπνίεζε ηεο δηδαζθαιίαο ηνπο. Οη ζπδεηήζεηο απηέο δεκηνπξγνχλ ελ ηέιεη θαη ην 

πιαίζην ζθέςεο γηα λα εθθξαζηνχλ ηα θξίζηκα ζπκβάληα θάζε δηδαζθαιίαο, νχησο 

ψζηε λα πξνθχςνπλ θαη πεξαηηέξσ ζπδεηήζεηο. ην ζεκείν απηφ, ν ξφινο ηνπ 

εθπαηδεπηηθνχ σο επαγγεικαηία είλαη ηδηαίηεξα ελεξγεηηθφο, αλαζηνραζηηθφο, 

εκπεηξηθφο θαη ελ πνιινίο δεκηνπξγεί έλα ηδηαίηεξα εμσζηξεθέο θαη θνηλσληθφ 

πιαίζην δξάζεο. 

Σα θξίζηκα ζπκβάληα θαζνξίδνληαη απφ ηνλ ηξφπν πνπ νη εηαίξνη ηεο ζπλεξγαζίαο 

αληηιακβάλνληαη ηηο δηδαθηηθέο θαηαζηάζεηο θαη εξκελεχνπλ ηε ζεκαζία ελφο 

γεγνλφηνο. Κάπνηεο θνξέο νη εθπαηδεπηηθνί ζεσξνχζαλ σο θξίζηκν θαη έδηλαλ 

ηδηαίηεξε ζεκαζία ζε έλα γεγνλφο πνπ δελ ήηαλ ηφζν ζεκαληηθφ ζχκθσλα κε ηνπο 

εθπαηδεπηέο/εξεπλεηέο, θαζψο επηθεληξψλνληαλ, γηα παξάδεηγκα, ζε ηερληθέο 

ιεπηνκέξεηεο ηεο δηδαζθαιίαο ηνπο. ε απηέο ηηο πεξηπηψζεηο, νη 

εθπαηδεπηέο/εξεπλεηέο είηε ππνρσξνχζαλ πξνζσξηλά ζηα ζέκαηα πνπ αλαδείθλπαλ νη 
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εθπαηδεπηηθνί, είηε παξελέβαηλαλ ζηξέθνληαο ηε ζπδήηεζε θαη ηελ θνηλή πξνζνρή ζε 

πην θξίζηκα ζέκαηα. Δληνχηνηο, ζην παξαπάλσ ζεκείν παξαηεξνχκε φηη νη 

εθπαηδεπηηθνί-εξεπλεηέο εμαθνινπζνχλ λα δηαδξακαηίδνπλ έλαλ παξεκβαηηθφ ξφιν 

ζηελ θνηλφηεηα πξαθηηθήο, δεκηνπξγψληαο έλα πιαίζην δξάζεο θαη ζθέςεο φπνπ νη 

εθπαηδεπηηθνί ππαθνχνπλ ζε άλσζελ εληνιέο. Θα έπξεπε δειαδή λα δνζεί 

κεγαιχηεξε έκθαζε ζηελ έλλνηα ηεο ζπιινγηθφηεηαο, δηφηη ε ζπιινγηθφηεηα ζπληζηά 

ηε βάζε γηα ηε κάζεζε αιιά θαη γηα ηε λνεκαηνδφηεζε. Ζ ζπλερήο νξγάλσζε ηεο 

ζπδήηεζεο κε βάζε ηηο θαζνδεγήζεηο ησλ δχν εξεπλεηψλ δεκηνπξγεί ην πξνθίι ελφο 

εθπαηδεπηηθνχ ν νπνίνο λαη κελ εθθξάδεη επαξθψο ηηο ζέζεηο ηνπ, αιιά δελ δχλαηαη 

πάληνηε λα δξα κε βάζε ηα πξνζσπηθά ηνπ λνήκαηα θαη ην πξνζσπηθφ ηνπ ζχζηεκα 

αμηψλ θαη πεπνηζήζεσλ. Ζ ηθαλφηεηα γηα ζπζηεκαηηθφ αλαζηνραζµφ πάλσ ζηηο 

αιιειεπηδξάζεηο ζηελ ηάμε απνηειεί κηα ζεκαληηθή επαγγεικαηηθή ηθαλφηεηα ηνπ 

δαζθάινπ (Scherer & Steinbring, 2006), ελψ ν ρξφλνο πνπ μνδεχεηαη ζε 

αλαζηνραζηηθέο ζπδεηήζεηο δελ ζα έπξεπε λα ζεσξείηαη θαηψηεξνο απφ απηφλ πνπ 

αθηεξψλεηαη ζηελ ίδηα ηε δηδαζθαιία (Κνιέδα & Νίθα, 224). Γη’ απηφ θαη ηδηαίηεξα 

ζεκαληηθή ζε επφκελν ζηάδην είλαη ε ζπλάληεζε ζρεηηθά κε ζπγθεθξηκέλεο 

πεπνηζήζεηο ησλ εθπαηδεπηηθψλ, πνπ έξρνληαλ ζε αληίζεζε κε ηηο πξαθηηθέο ζηελ 

ηάμε ηνπο. Δλ πξνθεηκέλσ, πξνθχπηεη έλαο γφληκνο αλαζηνραζκφο θαη κηα ελ γέλεη 

ζπλεηδεηνπνίεζε ηεο άξξεθηεο ζχλδεζεο κεηαμχ ησλ ζεσξεηηθψλ πεπνηζήζεσλ πνπ 

έρεη ν επαγγεικαηίαο θαη ησλ αληίζηνηρσλ πξαθηηθψλ ζηα πιαίζηα ηεο ηάμεο: «Οη 

άμνλεο αλαζηνραζκνχ αθνξνχλ δεηήκαηα ζρεηηθά κε ηηο πεπνηζήζεηο ησλ 

εθπαηδεπηηθψλ γηα ηε κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ θαη ηε θχζε ηεο καζεκαηηθήο 

γλψζεο θαζψο θαη ζέκαηα πνπ αλαδεηθλχνπλ πηπρέο ηεο δηδαθηηθήο ηνπο πξαθηηθήο 

θαη ηεο επαγγεικαηηθήο ηνπο ηαπηφηεηαο. Ηδηαίηεξν ελδηαθέξνλ εθδειψζεθε γηα 

δεηήκαηα ζρεηηθά κε ηελ πξφθιεζε θαη ηελ εμέιημε ησλ πεπνηζήζεσλ κε ηε 

ζπκκεηνρή ζηελ θνηλφηεηα, θαζψο θαη γηα ηα δηιήκκαηα πνπ πξνέθππηαλ ζηε 

δηδαζθαιία, σο απνηέιεζκα απηήο ηεο ζπκκεηνρήο» (Νίθα, 2014: 83). 

Απηέο νη κεηαθνξέο, πνπ ζρεηίδνληαη κε ηελ πξνεγνχκελε θαηάηαμε ζηε ιεγφκελε 

πξαγκαηηζηηθή θαη επηζηεκνληθή ζρνιή ζθέςεο, επηζεκάλζεθαλ απφ ηελ Kaiser 

(1995) θαη ζηε λέα ηαμηλφκεζε ησλ Kaiser & Sriraman (2006). Δληνχηνηο, δελ 

επαξθεί κφλν ε εκπεηξηθή κάζεζε, δηφηη παίδεη ζπνπδαίν ξφιν θαη ην είδνο ηεο 

γλψζεο πνπ ιακβάλεηαη. Μπνξεί δειαδή ε ηππηθή γλψζε ζην πιαίζην ησλ 

καζεκαηηθψλ λα δχλαηαη λα εθαξκνζηεί, φκσο αθφκε κεγαιχηεξεο ζεκαζίαο είλαη 
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θαη ε άηππε, ιαλζάλνπζα γλψζε. ην πιαίζην απηφ, απαηηνχληαη ζπγθεθξηκέλα 

ζηνηρεία κάζεζεο θαηά ηελ εθπαίδεπζε. Πξψηα απ’ φια, ν αλαζηνραζκφο αθνξά ζε 

κηα δηαδηθαζία ζπλερνχο ππνζηήξημεο, αλάπηπμεο, θαζνδήγεζεο, ε νπνία δίλεη 

έκθαζε ζηελ αλαηξνθνδφηεζε θαη ζηελ αηηηνιφγεζε θάζε πηπρήο ησλ ελεξγεηψλ θαη 

πξαθηηθψλ. Ζ ζεκαζία ηνπ αλαζηνραζκνχ έγθεηηαη ζην γεγνλφο φηη πξνθαιεί κηα 

επαλαιακβαλφκελε ελεξγνπνίεζε ησλ καζεζηαθψλ ζρεκάησλ, ελψ παξάιιεια 

εληζρχεηαη κε ζπλδέζεηο κεηαμχ ζηνηρείσλ θαη κε ηελ ελεξγνπνίεζε ηεο γλψζεο, κε 

ζηφρν ηελ θαηεγνξηνπνίεζε κε λέεο πιεξνθνξίεο. Απφ ηε ζπλδεζηκφηεηα θαη ηελ 

πνιππινθφηεηα ησλ ζρεκάησλ πνπ απαηηνχληαη κε ηελ ηαπηνπνίεζε θαη ηελ 

θαηεγνξηνπνίεζε ησλ πιεξνθνξηψλ εμειίζζεηαη ε πξαθηηθή (Berliner, 2001), ε 

«αθξίβεηα ηεο αληίιεςεο». Ο αλαζηνραζκφο δεκηνπξγεί έλα πιαίζην δξάζεο φπνπ νη 

θαζεγεηέο καζεκαηηθψλ απνθηνχλ κία «νιηζηηθή αληίιεςε», εηδηθά ζε ζχγθξηζε κε 

ηνπο αξράξηνπο θαζεγεηέο (Bromme 2001·König & Lebens 2012). Δίλαη εθείλν ην 

είδνο ηεο γλψζεο ην νπνίν επηηξέπεη ζηνπο δαζθάινπο λα κπνξνχλ λα 

αλαθαηαζθεπάζνπλ θαη λα πξνβιέςνπλ ην πιαίζην ηεο δηδαζθαιίαο. Σν ζεκαληηθφ 

είλαη φηη ε αλαζηνραζηηθή δξαζηεξηφηεηα δχλαηαη λα παξάζρεη επθαηξίεο γηα 

κνίξαζκα εκπεηξηψλ, απφ ηηο νπνίεο ζπλζέηνληαη θαη εξκελεχνληαη απνηειέζκαηα θαη 

αλαπηχζζνληαη θξηηηθά πιαίζηα ζρεηηθά κε ηελ πξαθηηθή (Laworsky, 2001). 

Έπεηηα, ε ζπιινγηθφηεηα-ζπκκεηνρή εληάζζεηαη ζηηο θνηλσληθνπνιηηηζκηθέο ζεσξίεο 

θαη πξεζβεχεη φηη ε κάζεζε ζεσξείηαη εγθαηεζηεκέλε ζηηο ηάμεηο θαη αλαπηχζζεηαη 

κέζσ ηεο δηάδξαζεο θαη ηεο αιιειεπίδξαζεο κε ηνπο καζεηέο (Lave&Wenger, 

1991·Cobb, Yackel & Wood, 1991). ε απηφ ην πιαίζην, ε κάζεζε δελ κπνξεί λα 

εθιεθζεί σο θάηη απζχπαξθην θαη απνκνλσκέλν, αιιά σο έλα ζηνηρείν πνπ 

αλαπηχζζεηαη κέζα ζε θνηλφηεηεο πξαθηηθήο (Cobb, Yackel & Wood, 1991), ελψ 

παξάιιεια εξκελεχεηαη ν ηξφπνο κε ηνλ νπνίν ε ζθέςε ησλ δαζθάισλ εμειίζζεηαη 

κέζα ζηα πιαίζηα ηεο ζρνιηθήο ηάμεο θαη ζε ζπλερή δηάδξαζε ηφζν κε ηνπο καζεηέο, 

φζν θαη κε ηνπο ππφινηπνπο θαζεγεηέο. Δπηπιένλ, ε ζεκαζία ηεο ζπιινγηθφηεηαο 

ζηελ επαγγεικαηηθή αλάπηπμε ησλ καζεκαηηθψλ ζρεηίδεηαη θαη κε ηελ ελ γέλεη 

θνηλσληθνπνίεζε ζηελ επαγγεικαηηθή θνπιηνχξα, φπσο αλαθέξνπλ νη Calderhead & 

Shorrock (1997), νη νπνίνη πξνηείλνπλ έλα θνηλσληθνπνιηηηζκηθφ κνληέιν 

επαγγεικαηηθήο αλάπηπμεο. Δπηπιένλ, έλα βαζηθφ εκπφδην είλαη φηη ππάξρεη αθφκε 

δπζθνιία λα γίλεη απνδεθηή ε καζεκαηηθή γλψζε σο πιαηζηνζεηεκέλε (situated), ζε 

ζπλδπαζκφ κε ηελ αλαγλψξηζε φηη εκπεηξία θαη πξαθηηθή είλαη άξξεθηα 
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ζπλδεδεκέλεο ζηελ πνξεία κάζεζεο θαη άξα ζηελ πνξεία επαγγεικαηηθήο αλάπηπμεο 

ηνπ εθπαηδεπηηθνχ. ηελ Διιάδα εμαθνινπζεί λα πθίζηαηαη ε ζέζε φηη ε ζεσξεηηθή 

γλψζε θαηέρεη ηελ χςηζηε ζέζε, θάηη πνπ δεκηνπξγεί εκπφδηα ζηελ εζηίαζε ζηελ 

έλλνηα ηεο θνηλφηεηαο πξαθηηθήο. Δπηπιένλ, ππάξρεη αθφκε δπζθνιία λα 

επηθεληξσζεί ε δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθψλ ζην θνηλσληθφ πεξηερφκελν, θαζψο θαη 

ζηελ επίδξαζή ηνπ ζε θαζεγεηέο θαη καζεηέο κε πνηθίια θνηλσληθά θαη πνιηηηζκηθά 

ππφβαζξα. Τπάξρνπλ αθφκε δπζθνιίεο ζηε ζθηαγξάθεζε ηνπ ξφινπ πνπ παίδνπλ ηα 

καζεκαηηθά ζρνιηθά εγρεηξίδηα, νη δηεζλείο ζπγθξίζεηο ζηα καζεκαηηθά επηηεχγκαηα, 

θαζψο θαη νη αμίεο πνπ πηνζεηνχληαη. Ωζηφζν, ε επηηπρεκέλε επαγγεικαηηθή 

αλάπηπμε απαηηεί θαζνδεγεηηθέο ζηξαηεγηθέο θαη ζχλδεζε κε ηηο πξσηνβνπιίεο ηεο 

θάζε πεξηνρήο θαζψο θαη ηε θνπιηνχξα θαη ηα ζχκβνια ηνπ πξνγξάκκαηνο 

(Peterson,2002). 

Παξάιιεια, ε ελεξγφο ζπκκεηνρή απαηηεί θαη κηα αίζζεζε νκαδηθφηεηαο θαη 

ζπιινγηθφηεηαο, ε νπνία πνιιέο θνξέο δελ δηαπλέεηαη απφ ηελ θιαζηθή ζεψξεζε ηεο 

αμηνπνίεζεο ηνπ αλζξψπηλνπ δπλακηθνχ. Γηα κηα πγηή, ινηπφλ, αμηνπνίεζε ηνπ 

αλζξψπηλνπ θεθαιαίνπ πξέπεη, παξάιιεια κε ηηο αηνκηθέο αλάγθεο, δεμηφηεηεο θαη 

ηθαλφηεηεο, λα εμεηάδεηαη θαη ην δπλακηθφ ηνπ ζπλφινπ: «ην παξαδνζηαθφ 

παξαγσγηθφ πεξηβάιινλ, νη εξγαδφκελνη ακείβνληαη θπξίσο αλάινγα κε ηηο ψξεο 

εξγαζίαο ηνπο. Ωζηφζν, ε απηνκαηνπνηεκέλε παξαγσγή απαηηεί απμεκέλε νκαδηθή 

εξγαζία θαη ζπληνληζκφ. Ζ απφδνζε ηεο νκάδαο είλαη πην ζεκαληηθή απφ φ,ηη εθείλε 

ησλ αηφκσλ» (Hongyl, 2001: 198). 

Γηα λα θαηαλνήζνπκε πφζν ζεκαληηθφ είλαη απηφ, πξέπεη λα αλαινγηζηνχκε φηη ε 

ζηείξα αμηνπνίεζε ησλ επηκέξνπο ηθαλνηήησλ ησλ αηφκσλ ρσξίο ηελ ηαπηφρξνλε 

αίζζεζε ηεο ζπιινγηθήο εξγαζίαο δελ κπνξεί επ’ νπδελί λα ζπκβάιιεη ζηνλ θξηηηθφ 

ζηνραζκφ θαη αλαζηνραζκφ ηεο εξγαζηαθήο δξαζηεξηφηεηαο. Όπσο ζηελ εθπαίδεπζε, 

έηζη θαη ζηνλ εξγαζηαθφ ρψξν ν θξηηηθφο ζηνραζκφο ζπλδέεηαη άξξεθηα κε δχν 

θνκβηθά ζεκεία-θιεηδηά: ηελ ελδπλάκσζε θαη ηε ρεηξαθέηεζε ησλ εκπιεθνκέλσλ. Ζ 

ελδπλάκσζε αθνξά θπξίσο εθείλεο ηηο δεμηφηεηεο θαη πλεπκαηηθέο 

αληηιήςεηο(capacities) πνπ ζα καο επηηξέςνπλ λα ιεηηνπξγήζνπκε κε ηξφπν 

απνηειεζκαηηθφ εληφο ηνπ ζπζηήκαηνο ζην νπνίν δξνχκε, ελ πξνθεηκέλσ εληφο ηνπ 

εξγαζηαθνχ ρψξνπ (Εαξίθεο,2009: 166). Ζ δξάζε απηή πξνυπνζέηεη ηελ επίγλσζε 

ησλ δνκψλ εμνπζίαο πνπ δηέπνπλ ηνλ εξγαζηαθφ ρψξν, ψζηε λα κπνξεί λα πξνβιεζεί 

ε φπνηα αληίζηαζε ζησλ εξγαδνκέλσλ απέλαληη ζηελ θαηαπίεζή ηνπο ή ζηελ 
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θαηαπάηεζε ησλ δηθαησκάησλ ηνπο. Καη εδψ ππεηζέξρεηαη ε επφκελε δσηηθήο 

ζεκαζίαο έλλνηα, ε ρεηξαθέηεζε, ε νπνία έρεη λα θάλεη «κε ηελ θξηηηθή αλάιπζε, ηελ 

αληίζηαζε θαη ηελ αλαζεψξεζε ηεο εμνπζίαο»(φπ.π.:166). 

Απηφ πνπ ν Freire είρε ραξαθηεξίζεη σο ππάξιρ απνηειεί νπζηψδε δηάζηαζε κηαο 

θξηηηθνζηνραζηηθήο ζέαζεο ηνπ αλζξψπηλνπ δπλακηθνχ ζηνλ εξγαζηαθφ ρψξν, ην πψο 

δειαδή νη εξγαδφκελνη ζα αληηιεθζνχλ ηνλ ξφιν ηνπο ηφζν ζε ζεσξεηηθφ φζν θαη ζε 

πξαθηηθφ επίπεδν, θαη ζα δξάζνπλ κε ηέηνηνλ ηξφπν ψζηε λα δηαζθαιίδεηαη ε 

απηφλνκε, νξζνινγηθή θαη ρεηξαθεηηθή ηνπο παξνπζία. Ζ ζπκβνιή ηνπ αηφκνπ ζηελ 

παξαγσγηθή δξαζηεξηφηεηα δελ πξέπεη λα ζεκαίλεη καδηθή παξαγσγή εξγαηψλ, αιιά 

αμηνπνίεζε ηνπ αηφκνπ σο Τπνθεηκέλνπ. Γηα λα επηηεπρζεί απηφ, ρξεηάδεηαη κηα 

πεξηζζφηεξν θξηηηθή θαη αλαζηνραζηηθή καηηά ζηελ εμέηαζε ηεο δηδαζθαιίαο ησλ 

καζεκαηηθψλ, ζην πιαίζην ελφο ζπλφινπ θαη ππφ ηε ζθνπηά κηαο ζπιινγηζηηθήο φπνπ 

ηα καζεκαηηθά δελ είλαη μεθνκκέλα απφ ηελ θαζεκεξηλή δσή ησλ καζεηψλ. 

3. Η θξηηηθή δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθώλ 

Ο Barbosa (2003) πξνηείλεη ηνλ πξνβιεκαηηζκφ ζρεηηθά κε ηνλ ξφιν ησλ 

καζεκαηηθψλ ζηελ θνηλσλία, κε βάζε ηηο κειέηεο ζρεηηθά κε ηηο 

θνηλσληθνπνιηηηζκηθέο δηαζηάζεηο ησλ καζεκαηηθψλ (Atweh θ.ά., 2001·D’Ambrosio, 

1986, 1999), θαη εηδηθφηεξα ηελ θξίζηκε θχζε ησλ καζεκαηηθψλ κνληέισλ ζηελ 

θνηλσλία (Borba & Skovsmose, 1997·Keitel, 1993·Skovsmose, 1994). 

Ωζηφζν, ηα φξηα ησλ καζεκαηηθψλ πξέπεη λα θαζνξίδνληαη απφ ηα εμήο ζηνηρεία: 

 Ζ δξαζηεξηφηεηα πξέπεη λα είλαη έλα πξφβιεκα (φρη κηα άζθεζε) γηα ηνπο 

καζεηέο. 

 Ζ δξαζηεξηφηεηα πξέπεη λα εμαρζεί απφ ηηο θαζεκεξηλέο ή άιιεο επηζηήκεο 

πνπ δελ είλαη θαζαξά καζεκαηηθά. 

Πην ζπγθεθξηκέλα, ηα φξηα ηεο κνληεινπνίεζεο είλαη έλα είδνο κάζεζεο θνηλσληθήο 

δηάζηαζεο, φπνπ νη καζεηέο θαινχληαη λα ιάβνπλ έλα πξφβιεκα θαη λα 

δηεξεπλήζνπλ κε αλαθνξά ζηελ πξαγκαηηθφηεηα κέζσ ησλ καζεκαηηθψλ (Barbosa, 

2003). Απηή ε αληίιεςε είλαη αξθεηά απνθνκκέλε απφ ηνλ ραξαθηεξηζκφ ησλ 

κνληέισλ, φπσο ηε ζπκκεηνρή δηαγξακκαηηθψλ αλαπαξαζηάζεσλ. Αλαθέξεηαη ζηε 
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κνληεινπνίεζε σο κηα ζρνιηθή δξαζηεξηφηεηα, ε νπνία κπνξεί λα ελεκεξψλεηαη απφ 

κηα πξαγκαηηζηηθή, επηζηεκνληθή ή θνηλσληθνθξηηηθή πξννπηηθή. 

ε έλα ζεκαληηθφ κέξνο ηεο βηβιηνγξαθίαο ζρεηηθά κε ηε κνληεινπνίεζε, ε 

δηαγξακκαηηθή απεηθφληζε νπηηθήο ησλ κνληέισλ ρξεζηκνπνηείηαη σο παξάκεηξνο γηα 

ηελ αλάιπζε ησλ δξαζηεξηνηήησλ κνληεινπνίεζεο καζεηψλ. πλήζσο ε πξφζεζε 

είλαη λα θέξεη ηνπο καζεηέο πην θνληά ζηελ επαγγεικαηηθή κνληεινπνίεζε. Γηα 

παξάδεηγκα, ν Hainesetal (2003) πξαγκαηνπνίεζε κηα ζπγθξηηηθή κειέηε κεηαμχ ησλ 

αξραξίσλ θαη ησλ επαγγεικαηηψλ ζηε κνληεινπνίεζε. Ο Lamon (2003) 

ρξεζηκνπνίεζε ηελ έλλνηα ηνπ πξνζπνιηηηζκνχ (enculturation), γηα λα ππνδειψζεη ηε 

κνληεινπνίεζε ζηα ζρνιεία σο είδνο κχεζεο ζηελ θνηλφηεηα κνληεινπνίεζεο. 

Γχν άιινη ηχπνη κειεηψλ πνπ παξνπζηάδνληαη ζηε βηβιηνγξαθία: εθείλνη πνπ 

εζηηάδνπλ ζηηο ηθαλφηεηεο ησλ καζεηψλ ζε θάζε ζηάδην ηεο δηαδηθαζίαο 

κνληεινπνίεζεο, θαη εθείλνη πνπ αλαιχνπλ ηε κεηάβαζε απφ ην έλα ζηάδην ζην 

επφκελν. Οη Houston & Neill (2003) θαη Maaß (2006) απνηεινχλ παξαδείγκαηα ηεο 

πξψηεο ππφζεζεο, δεδνκέλνπ φηη εξεπλνχλ ηηο δεμηφηεηεο θαη ηηο ηθαλφηεηεο ησλ 

καζεηψλ θαη ηε ζχγθξηζή ηνπο κε θάπνηεο θαλνληζηηθέο πεξηγξαθέο ηεο 

κνληεινπνίεζεο. Οη Borromeo Ferri (2006) θαη Galbraith & Stillman (2006) 

εξεχλεζαλ ηελ κεηάβαζε κεηαμχ ησλ ζηαδίσλ κνληεινπνίεζεο απφ ηνπο καζεηέο. 

Ωζηφζν, ππάξρνπλ ελδείμεηο ζε θάπνηεο απφ απηέο ηηο κειέηεο πνπ πξνηείλνπλ φηη ηα 

θαλνληζηηθά κνληέια κπνξεί λα είλαη αθαηάιιεια γηα ηελ πεξηγξαθή ησλ δξάζεσλ 

ησλ καζεηψλ, φπσο απηέο εθθξάδνληαη απφ δηαγξακκαηηθέο αλαπαξαζηάζεηο. Ο 

Borromeo Ferri (2006) θαηαιήγεη ζην ζπκπέξαζκα φηη ε δηαθνξνπνίεζε κεηαμχ ησλ 

ζηαδίσλ κνληεινπνίεζεο είλαη κφλν ζεσξεηηθή, θαη φηη είλαη δχζθνιν λα γίλεη 

δηάθξηζε κεηαμχ ηνπο εκπεηξηθά. Ο ζπγγξαθέαο ζέηεη ην δήηεκα ηεο ελδερφκελεο 

αλάγθεο λα έρνπκε έλα είδνο δηαγξάκκαηνο κνληεινπνίεζεο γηα ην ζρνιείν θαη έλα 

άιιν γηα ηελ έξεπλα, ζέηνληαο ζε ακθηβνιία ηελ απνηειεζκαηηθφηεηα ησλ 

θαλνληζηηθψλ δηαγξακκαηηθψλ αλαπαξαζηάζεσλ ζηε κνληεινπνίεζε σο πξνο ηελ 

πεξηγξαθή ησλ δξαζηεξηνηήησλ ησλ καζεηψλ. 

Οη Busse (2005) θαη Maaß (2006) ρξεζηκνπνηνχλ εκπεηξηθά δεδνκέλα σο βάζε γηα 

ηνλ πξνζδηνξηζκφ ησλ ηεζζάξσλ ηδαληθψλ ηχπσλ ησλ καζεηψλ ζηε κνληεινπνίεζε: 

φζνη παξακεινχλ ηηο καζεκαηηθέο πηπρέο, φζνη επηηχρεη κηα ηζνξξνπία κεηαμχ ησλ 

δχν θαη εθείλνη πνπ ζεσξνχλ ηα δχν, αιιά δελ ζρεηίδνληαη κεηαμχ ηνπο. Σα 
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δηαθνξεηηθά ζηπι ησλ καζεηψλ είλαη κηα αληαλάθιαζε ηεο ππνθεηκεληθφηεηαο πνπ 

ελέρεη ε εξκελεία ηεο πξαγκαηηθήο θαηάζηαζεο. ηνπο Busse & Kaiser (2003) θαη 

Busse(2005) ππάξρνπλ ελδείμεηο φηη ην πιαίζην κπνξεί λα αλαθαηαζθεπαζηεί κε 

δηαθνξεηηθνχο ηξφπνπο απφ καζεηέο, πνπ έρνπλ δηαθνξεηηθέο επηδξάζεηο πάλσ ηνπο, 

αθνχ ν θαζέλαο έρεη ηηο δηθέο ηνπ εκπεηξίεο θαη πεπνηζήζεηο. 

Δπηπιένλ, ε ρξήζε ηεο κνληεινπνίεζεο ζην ζρνιείν αλνίγεη εληαίεο δπλαηφηεηεο. Ο 

Christiansen (2001) πεξηγξάθεη κηα πεξίπησζε ζηελ νπνία καζεηέο είραλ ηελ επίιπζε 

ελφο πξνβιήκαηνο ηνπ πιεζπζκνχ, αγλνψληαο ηηο αλαθνξέο ζηελ πξαγκαηηθφηεηα 

εθηφο ζρνιείνπ. Οη Araújo θαη Barbosa (2005) παξνπζηάδνπλ κηα παξφκνηα 

πεξίπησζε, ζηελ νπνία νη καζεηέο είραλ εληνιή απφ ηνλ δάζθαιν λα δεκηνπξγήζνπλ 

θαη λα ιχζνπλ έλα πξαγκαηηθφ πξφβιεκα. ε απάληεζε, νη καζεηέο ζθέθηεθαλ 

πξψηα έλα καζεκαηηθφ πεξηερφκελν, θαη ζηε ζπλέρεηα αλέπηπμαλ κηα πιαζκαηηθή 

θαηάζηαζε γχξσ απφ απηφ. Οη ζπγγξαθείο αλαθέξνληαη ζε απηφ σο κηα αληίζηξνθε 

ζηξαηεγηθή. Ζ αλάιπζε απηήο ηεο ππφζεζεο νδήγεζε ζηελ ππφζεζε φηη νη καζεηέο 

πηνζέηεζαλ κηα ηέηνηα ζηξαηεγηθή επεξεαζκέλνη απφ ηε ζρνιηθή θνπιηνχξα. Σα 

επξήκαηα απηά παξέρνπλ ελδείμεηο ζρεηηθά κε ηνλ ξφιν ηνπ θνηλσληθνχ πιαηζίνπ ζηε 

γλσζηηθή ιεηηνπξγία ησλ καζεηψλ. 

Ωο εθ ηνχηνπ, ηα ζηνηρεία δείρλνπλ φηη νη δηαδξνκέο κνληεινπνίεζεο ησλ καζεηψλ, 

γηα λα ρξεζηκνπνηήζνπκε ηνλ φξν πνπ επηλνήζεθε απφ ηνλ Borromeo Ferri (2006), 

δελ είλαη γξακκηθέο θαη δελ ηαηξηάδνπλ θαιά ζε θαλνληζηηθά ζηάδηα. Πνιιά ζηνηρεία 

απφ απηά ηα ζηάδηα κπνξεί λα θαίλνληαη, αιιά φρη φπσο πεξηγξάθνληαη ζηηο 

δηαγξακκαηηθέο απεηθνλίζεηο. Οη κεηαβιεηέο πνπ ζρεηίδνληαη κε ην ζρνιηθφ πιαίζην 

επηβάιινπλ άιιεο πξνυπνζέζεηο γηα ηε δνπιεηά καζεηψλ θαη δαζθάισλ, φπσο ν 

ρξφλνο, νη ζηφρνη δηδαζθαιίαο, ην ζρνιηθφ πξφγξακκα θαη νχησ θαζεμήο. 

Ζ αζπκβαηφηεηα κε ηελ πξνζέγγηζε δηαγξακκαηηθήο απεηθφληζεο ζηε κνληεινπνίεζε 

δελ είλαη απνηέιεζκα ηεο αλεπάξθεηαο δεμηνηήησλ ησλ καζεηψλ, αιιά κάιινλ ηεο 

ρξήζεο ελφο αθαηάιιεινπ πξίζκαηνο γηα ηελ εμέηαζε ηεο πξαθηηθήο ηνπο. Οη 

δηαγξακκαηηθέο απεηθνλίζεηο έρνπλ ηηο ξίδεο ηνπο ζηα Δθαξκνζκέλα Μαζεκαηηθά θαη 

ζηνλ ηνκέα ηεο εθπαίδεπζεο ησλ καζεκαηηθψλ. 

Δθφζνλ νη καζεηέο θαη νη επαγγεικαηίεο ζηελ κνληεινπνίεζε κνηξάδνληαη 

δηαθνξεηηθέο ζπλζήθεο θαη ελδηαθέξνληα, νη πξαθηηθέο πνπ δηεμάγνληαη απφ απηνχο 

είλαη δηαθνξεηηθέο. Μειέηεο ζε θνηλσληθέο πξννπηηθέο έθαλαλ νη Lave (1988)θαη 



 27 

Wenger (1999), νη νπνίνη ηφληζαλ κε έκθαζε φηη ηα ζρνιηθά καζεκαηηθά δελ είλαη 

κηα απιή κεηαθνξά ηεο επηζηεκνληθήο γλψζεο, αιιά κάιινλ έλα άιιν είδνο ηεο 

γλψζεο. Έηζη, ε ζρνιηθή κνληεινπνίεζε εμεηάδεηαη σο κηα πξαθηηθή ε νπνία 

δηαθέξεη απφ εθείλε ησλ επαγγεικαηηψλ ζηε κνληεινπνίεζε. Ζ θξηηηθή 

κνληεινπνίεζε είλαη κέξνο ηεο κάζεζεο πνπ ζπκβαίλεη θαηά ηε δηαδηθαζία ηεο 

κνληεινπνίεζεο, θαη έλαο απφ ηνπο ζηφρνπο είλαη λα παξάγεη θξηηηθνχο, πνιηηηθά 

ελεξγνχο πνιίηεο. 

Ηδηαίηεξα ζηελ εθπαίδεπζε, παξφιν πνπ ηα λέα Αλαιπηηθά Πξνγξάκκαηα είλαη 

δηαζεκαηηθά (Γηαζεκαηηθφ Δληαίν Πιαίζην Πξνγξακκάησλ πνπδψλ – Γ.Δ.Π.Π.., 

2003), δελ ζεσξείηαη ζχλεζεο γηα ηνπο εθπαηδεπηηθνχο λα ζπλδένπλ ηε δηδαζθαιία 

ησλ καζεκαηηθψλ κε ηηο θάζε κνξθήο ηέρλεο. Παξ’ φια απηά ππάξρνπλ πεξηπηψζεηο, 

φπσο ζην 12ν Παλειιήλην πλέδξην Μαζεκαηηθήο Παηδείαο (1995: 67), φπνπ 

επηβεβαηψλεηαη ε παξνπζία γεσκεηξηθψλ κνηίβσλ ζε απηήλ. 

Δλ πξνθεηκέλσ, έλαο εθπαηδεπηηθφο, φπσο πεξηγξάθεη ε Chapman (1993: 170–175), 

πξέπεη λα κεξηκλήζεη ψζηε ην παηδί λα κπνξεί ηαπηφρξνλα λα δηεπξχλεη ηηο 

πξνηηκήζεηο ηνπ αιιά θαη λα πεηζαξρεί, θξαηψληαο ηε δεκηνπξγηθφηεηα θαη ηελ 

πεξηέξγεηά ηνπ. Ηδηαίηεξα ηα παηδηά πξνεθεβηθήο ειηθίαο (Γ΄, Δ΄, Σ΄ ηάμεο) έρνπλ 

κεγαιχηεξεο ειιείςεηο ζε φ,ηη αθνξά ζηνπο ζρεκαηηζκνχο θαη ηα πεξηγξάκκαηα. ’ 

απηφ ην ζεκείν, ν εθπαηδεπηηθφο κπνξεί λα δψζεη έκθαζε ζε κνηίβα πνπ βιέπνπλ ζηα 

θφκηθο, ζηελ ηειεφξαζε, ζηα αζιήκαηα. Δπηπιένλ, κπνξνχλ λα παξαηεξήζνπλ 

δηάθνξα έξγα ηέρλεο, νχησο ψζηε λα ζπλδεζεί εκπξάθησο ε γεσκεηξία κε ηελ ηέρλε 

κέζσ ηεο επηθέληξσζεο ζε ιεπηνκέξεηεο θαη ζηνπο επξχηεξνπο ζρεκαηηζκνχο, 

νδεγψληαο ζηελ αλάπηπμε δεμηνηήησλ ησλ παηδηψλ φπσο ν ζπκβνιηζκφο ρξσκάησλ, 

ζρεκάησλ, γξακκψλ θαη εηδηθψλ κνηίβσλ. 

Μία αθφκε γεσκεηξηθή έλλνηα πνπ κπνξνχλ λα δηδαρζνχλ ηα παηδηά κέζσ ηεο ηέρλεο 

είλαη ε έλλνηα ηεο ζπκκεηξίαο, ε νπνία ζπληζηά ηε δηάηαμε δχν φκνησλ ζηνηρείσλ ή 

κεξψλ ακθίπιεπξα θαη ζε ίζε απφζηαζε σο πξνο έλαλ άμνλα, έλα ζεκείν ή έλα 

επίπεδν (Παηδαγσγηθφ Ηλζηηηνχην, 2000: 70). Αλ θαη ε ζπκκεηξία ζπλαληάηαη ζπρλά 

γχξσ καο, ππάξρεη ε ελδερφκελε δπζθνιία, φπσο έρεη αλαθεξζεί ζην 3ν Παλειιήλην 

Δθπαηδεπηηθφ πλέδξην (Δπαγγέινπ & Σαμίδεο, 2014: 43), λα αλαγλσξίζνπλ ηε 

ζπκκεηξία ζηα δηάθνξα ζρήκαηα, θαζψο επίζεο θαη ζηελ ηθαλφηεηα θαηαζθεπήο ηνπ 

ζπκκεηξηθνχ ελφο ζρήκαηνο. Σν βαζηθφ είλαη λα κπνξνχλ νη καζεηέο λα 
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θαηαλνήζνπλ ηελ έλλνηα ηεο ζπκκεηξίαο κέζα απφ ηα δηάθνξα εηθαζηηθά έξγα, γηα 

παξάδεηγκα κέζα απφ έλα δηαθνζκεηηθφ ζρέδην. ην ίδην πιαίζην θηλείηαη θαη ε 

δηδαζθαιία ηεο έλλνηαο ηνπ κνηίβνπ. χκθσλα κε ηνπο Σνπκάζε & Αξβαλίηε (2002: 

68), ηα κνηίβα έρνπλ κηα θαλνληθφηεηα θαη κηα αηζζεηηθή θνκςφηεηα θαη έηζη ε 

ελαζρφιεζε κ’ απηά ζπληειεί ζηε δεκηνπξγία ζεηηθήο ζηάζεο ησλ παηδηψλ απέλαληη 

ζην κάζεκα ησλ Μαζεκαηηθψλ. Δπηπιένλ, θαιιηεξγνχλ ην θαιαηζζεηηθφ ζπλαίζζεκα 

θαη κπνξνχλ λα ζπλδπαζηνχλ κε ην κάζεκα ηεο αηζζεηηθήο αγσγήο, ελψ επίζεο 

πξνεηνηκάδνπλ ηνπο καζεηέο γηα ηε δηδαζθαιία ηεο κεηαηφπηζεο ζηε Φπζηθή. 

Δπηπιένλ επνπηηθφ πιηθφ γηα γεσκεηξηθά κνηίβα είλαη ηα αγγεία ηεο γεσκεηξηθήο 

πεξηφδνπ, ηα ςεθηδσηά, νη ηνηρνγξαθίεο, νη παξαδνζηαθέο ζηνιέο θαη ηα θεληήκαηα. 

Καηά θχξην ιφγν, νη καζεηέο ζα πξέπεη λα έρνπλ ηελ ηθαλφηεηα λα αλαγλσξίδνπλ 

γεσκεηξηθά κνηίβα σο κέξνο ελφο ζχλζεηνπ ζρεδίνπ θαη, επαλαιακβάλνληαο ην 

κνηίβν, θάζε παηδί λα είλαη ζε ζέζε λα επεθηείλεη ην αξρηθφ ζρέδην κέζα ζηα βηβιία 

Μαζεκαηηθψλ. 

4. Η δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθώλ ζηε ζρνιηθή ηάμε 

χκθσλα κε ηνλ Siegel(2012), ζηελ πξσηνβάζκηα εθπαίδεπζε ε θαιή γλψζε ησλ 

θιαζκάησλ απνηειεί ηζρπξφ πξνβιεπηηθφ παξάγνληα θαηάθηεζεο ηεο γλψζεο πνπ 

ζρεηίδεηαη ηφζν κε ζπλαθή πεδία (φπσο νη αλαινγίεο θαη ηα πνζνζηά) φζν θαη κε ηελ 

άιγεβξα, αλεμαξηήησο απφ ην λνεηηθφ δπλακηθφ ηνπ καζεηή, ηηο γλσζηηθέο 

ιεηηνπξγίεο ηνπ πνπ αθνξνχλ ηε κλήκε, ην πνιηηηζκηθφ ππφβαζξν θαη ηε γισζζηθή 

ηθαλφηεηα. 

Όζνλ αθνξά ζηε δηδαζθαιία ησλ θιαζκάησλ, ε Moss (2005) έρεη ππνγξακκίζεη πσο 

ππάξρνπλ ηξεηο βαζηθέο αξρέο: α) ν δάζθαινο ζα πξέπεη λα ιακβάλεη ππφςε ηνπ ηελ 

πξνυπάξρνπζα θαη άηππε γλψζε ησλ καζεηψλ, β) ζα πξέπεη λα νξγαλψλεη έλα δίθηπν 

γλψζεο πνπ ζα αθνξά ηφζν ελλνηνινγηθή φζν θαη δηαδηθαζηηθή γλψζε θαη γ) λα 

επηδηψθεη ηελ αλάπηπμε κεηαγλσζηηθψλ ζηξαηεγηθψλ πνπ αθνξνχλ ηε δηαρείξηζε ηεο 

γλψζεο ησλ θιαζκάησλ. Όηαλ, ινηπφλ, έλαο καζεηήο θαιείηαη λα δηδαρζεί ηα 

θιάζκαηα γηα πξψηε θνξά, έξρεηαη ζε επαθή κε λέα ζχκβνια, λνήκαηα θαη 

αλαπαξαζηάζεηο, νπφηε νη παξαπάλσ δηαδηθαζίεο είλαη αδήξηηεο. 

ρεηηθά κε ηε δηδαζθαιία ησλ θιαζκάησλ ζην Διιεληθφ Γεκνηηθφ ρνιείν, θαιφ ζα 

είλαη λα αλαθεξζνχκε αξρηθά ζηνπο ζηφρνπο θαη ηηο επηδηψμεηο πνπ δηέπνπλ ην 
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ζρνιηθφ πξφγξακκα. Έηζη, βιέπνπκε πσο ήδε απφ ηελ Α΄Γεκνηηθνχ ηα παηδηά 

καζαίλνπλ λα ρσξίδνπλ εκπξάγκαηεο δηαθξηηέο θαη ζπλερείο πνζφηεηεο(γξακκέο, 

δηζδηάζηαηα ζρήκαηα) ζε ίζα κέξε (2, 4, 8) θαζψο επίζεο θαη λα ρσξίδνπλ 

εκπξάγκαηεο θαη κε, δηαθξηηέο θαη ζπλερείο πνζφηεηεο (γξακκέο, δηζδηάζηαηα 

ζρήκαηα)ζε ίζα κέξε (3, 6, 5, 10). Μεηά ην ηέινο ηεο πξψηεο ηάμεο ηα παηδηά ζα 

πξέπεη λα είλαη ηθαλά λα ζπγθξίλνπλ δχν πνζφηεηεο κε απιή ζρέζε κεγέζνπο (1/2, 

1/4) θαη λα πεξηγξάθνπλ ηε ζρέζε ιεθηηθά. πλερίδνληαο ζηε Β΄ηάμε ηνπ Γεκνηηθνχ, 

ηα παηδηά δηδάζθνληαη λα ρσξίδνπλ εκπξάγκαηεο θαη κε, δηαθξηηέο θαη ζπλερείο 

πνζφηεηεο (γξακκέο, δηζδηάζηαηα ζρήκαηα) ζε ίζα κέξε (3,6,5,10), ελψ αξρίδνπλ λα 

δηεξεπλνχλ κε ρεηξαπηηθά πιηθά θαη αλαπαξαζηάζεηο θαη λα πξνζεγγίδνπλ 

δηαηζζεηηθά ηα θιάζκαηα 2/4, 3/4 θαη 2/3. Δπίζεο, κε ηε ιήμε ηεο ζρνιηθήο ρξνληάο 

ηα παηδηά ζα πξέπεη λα είλαη ηθαλά λα ζπγθξίλνπλ δχν πνζφηεηεο θαη λα 

πξνζδηνξίδνπλ ηε ζρέζε κεγέζνπο θαη λα ηε ζπλδένπλ ιεθηηθά θαη ζπκβνιηθά. 

Πξνρσξψληαο ζηελ επφκελε ηάμε, νη καζεηέο ρσξίδνπλ ζε ίζα κέξε δηαθξηηέο θαη 

ζπλερείο πνζφηεηεο (ζε εηθνληθή θαη ζπκβνιηθή κνξθή, π.ρ. γξακκέο θαη δηζδηάζηαηα 

ζρήκαηα). Δπίζεο, ζε απηή ηελ ηάμε νη καζεηέο καζαίλνπλ λα εθθξάδνπλ ηελ ίδηα 

ζρέζε κε δηαθνξεηηθέο θιαζκαηηθέο αλαπαξαζηάζεηο θαη βξίζθνπλ έλαλ ελδηάκεζν 

θιαζκαηηθφ αξηζκφ (κεηαμχ 1/2 θαη 1/4 ή κεηαμχ 2/3 θαη 3/4) Δπηπξφζζεηα, ζηελ Γ΄ 

Σάμε ιακβάλεη ρψξα θαη ε δηδαζθαιία ζχγθξηζεο δχν πνζνηήησλ θαη ν 

πξνζδηνξηζκφο ηεο ζρέζεο κεγέζνπο ηνπο, ελψ νη καζεηέο καζαίλνπλ λα 

ρξεζηκνπνηνχλ ηελ θιαζκαηηθή αλαπαξάζηαζε θαη λα ηελ ηνπνζεηνχλ ζηελ 

αξηζκνγξακκή. 

Ζ εηζαγσγή ηεο έλλνηαο ηνπ θιάζκαηνο σο αξηζκνχ ιακβάλεη ρψξα ζηελ Γ΄ ηάμε ηνπ 

Γεκνηηθνχ, θαη ηα παηδηά δηδάζθνληαη ηελ πξφζζεζε θαη αθαίξεζε νκψλπκσλ θαη 

κηθξψλ εηεξψλπκσλ θιαζκάησλ, ελψ ζπγθξίλνπλ θιάζκαηα κε δηάθνξνπο ηξφπνπο 

(ιεθηηθά θαη ζπκβνιηθά). ηελ πξνηειεπηαία ηάμε ηνπ Γεκνηηθνχ, ηα παηδηά 

εηζάγνληαη ζηα θιάζκαηα κεγαιχηεξα ηεο κνλάδαο θαη εηζέξρνληαη ζε βαζχηεξεο 

γλσζηηθέο δηαδηθαζίεο, φπσο ε αλαγλψξηζε θαη ε θαηαζθεπή ηζνδχλακσλ 

θιαζκάησλ, ε απινπνίεζή ηνπο, θαζψο θαη ε πξφζζεζε θαη αθαίξεζε θιαζκάησλ, 

ελψ δηδάζθνληαη ηνλ πνιιαπιαζηαζκφ θιαζκάησλ κε θπζηθνχο θαη θιαζκάησλ κε 

θιάζκαηα. ε απηή ηελ ηάμε εηζάγεηαη θαη ε δηαίξεζε ησλ θιαζκάησλ κε θπζηθνχο 

θαη κε θιάζκαηα (δηαίξεζε σο αληίζηξνθνο πνιιαπιαζηαζκφο), ελψ ηα παηδηά 

θαινχληαη λα δηαηάζζνπλ έλα ζχλνιν θιαζκαηηθψλ αξηζκψλ θαη λα βξίζθνπλ 
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ελδηάκεζνπο, κηθξφηεξνπο θαη κεγαιχηεξνπο θιαζκαηηθνχο αξηζκνχο. Σέινο, κε 

δηαδηθαζίεο δνθηκήο θαη ειέγρνπ δηεπξχλνπλ ηηο κεηαβνιέο πνπ πξνθαινχληαη ζε κηα 

πνζφηεηα ιφγσ κεηαβνιήο κηαο άιιεο πνζφηεηαο, θαη δηεξεπλνχλ ηε ζρέζε κεηαμχ 

αλάινγσλ πνζψλ. Φηάλνληαο πιένλ ζηελ Σ΄ ηάμε ηνπ Γεκνηηθνχ, νη γλσζηηθά πην 

ψξηκνη καζεηέο θαινχληαη λα δηεξεπλνχλ ηε ζρέζε κεηαμχ αλάινγσλ θαη αληίζηξνθα 

αλάινγσλ πνζψλ. Δπίζεο, εηζάγνληαη ζηα πνζνζηά, κεηαηξέπνπλ θιαζκαηηθνχο 

αξηζκνχο ζε πνζνζηά θαη ηα ρξεζηκνπνηνχλ ζηε κνληεινπνίεζε θαηαζηάζεσλ θαη 

ηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ. (Βξεηηνχ, Γξφζνο, Καληάλε, Παθηζνβάλνγινπ, 

Παλαγνπνχινπ, Ζ Γηδαζθαιία ησλ Κιαζκάησλ ζην Γεκνηηθφ ρνιείν). 

Απηνί ινηπφλ είλαη νη ζηφρνη πνπ ηίζεληαη ζηνπο καζεηέο ηνπ Γεκνηηθνχ ρνιείνπ ζε 

φιεο ηηο βαζκίδεο ηνπ. Σν αλ θαη θαηά πφζν είλαη επηηεχμηκνη θαη ην είδνο ησλ 

δπζθνιηψλ θαη ησλ πξνθιήζεσλ πνπ αληηκεησπίδνπλ νη καζεηέο είλαη έλα άιιν 

δήηεκα πνπ έρεη δηεξεπλεζεί θαη ζπλερίδεη λα δηεξεπλάηαη κε ζθνπφ θαη ζηφρν ηε 

βειηηζηνπνίεζε ηνπ ζρνιηθνχ πξνγξάκκαηνο ζε ζρέζε κε ηε δηδαζθαιία ησλ 

θιαζκάησλ, ηνλ εληνπηζκφ θαη εμάιεηςε ησλ πξνβιεκάησλ θαη ηελ παξνρή αξσγήο 

ζηνπο καζεηέο, φπνπ θαη φπνηε ηε ρξεηάδνληαη. 

χκθσλα ινηπφλ κε ηνπο Γαγάηζε, Δπαγγειίδνπ & πχξνπ (2004), παξά ην γεγνλφο 

φηη ζηελ Πξσηνβάζκηα Δθπαίδεπζε αθηεξψλεηαη ζεκαληηθφο ρξφλνο ζηε δηδαζθαιία 

ησλ θιαζκάησλ, ηα ηειεπηαία είλαη ζπλήζσο κηα έλλνηα δπζλφεηε γηα ηνπο καζεηέο, 

νη νπνίνη ζπρλά αληηκεησπίδνπλ δηαθνξεηηθήο θχζεο πξνβιήκαηα, φπσο ιάζε θαη 

παξαλνήζεηο επηζηεκνινγηθήο, αλαπαξαζηαηηθήο θαη ελλνηνινγηθήο θχζεο. Δπίζεο, 

νη καζεηέο πνιιέο θνξέο δπζθνιεχνληαη λα αλαγλσξίζνπλ ην θιάζκα σο ιφγν, σο 

δηαίξεζε ή σο κέηξν. χκθσλα κε ηνλ Lamon (2001) νη καζεηέο δπζθνιεχνληαη λα 

θαηαλνήζνπλ ην θιάζκα σο αξηζκφ, σο κηα απηφλνκε νληφηεηα θαη, θαηά ζπλέπεηα, 

ζεσξνχλ πσο, γηα παξάδεηγκα, νη αξηζκεηέο θαη νη παξνλνκαζηέο ησλ θιαζκάησλ 

είλαη μερσξηζηέο νληφηεηεο (Pitkethly & Hunting,1996).Όια απηά ηα πξνβιήκαηα 

νδεγνχλ ζε ιάζε πνπ ζπλδένληαη ηφζν κε ηνλ ρεηξηζκφ ησλ ζπκβφισλ ηνπ θιάζκαηνο 

φζν θαη κε ηε δηαηζζεηηθή απεηθφληζε ηνπ θιάζκαηνο. Σέινο, δελ πξέπεη λα 

ιεζκνλνχληαη θαη νη δπζθνιίεο πνπ πξνθχπηνπλ ιφγσ ηεο δηδαθηηθήο θχζεο ηνπ 

καζήκαηνο, θαζψο πνιιέο θνξέο ν παξαδνζηαθφο ηξφπνο δηδαζθαιίαο δε βνεζάεη 

ηνπο καζεηέο λα θαηαλνήζνπλ ηελ έλλνηα ησλ θιαζκάησλ, αθνχ νη δηδάζθνληεο δελ 

πξνζεγγίδνπλ ην ζέκα απφ ηελ νπηηθή ελφο παηδηνχ αιιά απφ απηήλ ελφο ελήιηθα. 

Δπίζεο, ε πξνζήισζε ζε θαλφλεο θαη αιγνξίζκνπο απνηειεί ηξνρνπέδε ζηε 
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βαζχηεξε θαηαλφεζε ηεο έλλνηαο ηνπ θιάζκαηνο θαη ε δηδαζθαιία ησλ θιαζκάησλ 

κε ζηεξεφηππν θαη θαζνδεγνχκελν ηξφπν δε δηεπθνιχλεη ηνπο καζεηέο λα 

απνθηήζνπλ απηφλνκε ζθέςε. 

πλεπψο, θαηαιήγνπκε ζην ζπκπέξαζκα πσο ε επζχλε γηα ηε ζσζηή δηδαζθαιία ησλ 

θιαζκάησλ ελαπφθεηηαη γηα κία αθφκε θνξά ζηνλ εθπαηδεπηηθφ, ν νπνίνο θαιείηαη λα 

έρεη άξηηα καζεκαηηθή γλψζε αιιά θαη ζσζηή πξνζέγγηζε. Οη εθπαηδεπηηθνί 

νθείινπλ, ινηπφλ, λα έρνπλ θαηαθηεκέλε ηελ απαξαίηεηε καζεκαηηθή γλψζε, ψζηε 

λα είλαη ζε ζέζε λα ρεηξηζηνχλ πην απνηειεζκαηηθά δηδαθηηθέο πξαθηηθέο επίιπζεο 

πξνβιεκάησλ κέζσ ηεο παξνπζίαζεο ξεαιηζηηθψλ πξνβιεκάησλ (Lehrer & Franke, 

1992). Παξάιιεια φκσο κε ηελ άξηηα θαη νινθιεξσκέλε καζεκαηηθή γλψζε, ν 

δηδάζθσλ ζα πξέπεη λα θαηέρεη θαη παηδαγσγηθή γλψζε, ψζηε ε δηδαζθαιία ησλ 

θιαζκάησλ λα είλαη επηηπρεκέλε. χκθσλα κε ηνλ Shulman (1986), πέξα απφ γλψζε 

ηνπ γλσζηηθνχ αληηθεηκέλνπ, ν δάζθαινο πξέπεη λα έρεη παηδαγσγηθή γλψζε ηνπ 

γλσζηηθνχ αληηθεηκέλνπ θαη λα κπνξεί λα γλσξίδεη ηνπο ηξφπνπο αλαπαξάζηαζεο θαη 

ηππνπνίεζήο ηνπ ψζηε λα γίλεηαη θαηαλνεηφ θαη αληηιεπηφ απφ ηνπο καζεηέο, φπσο 

επίζεο θαη λα θαηαλνεί ν ίδηνο ηα αίηηα πνπ θαζηζηνχλ ην ζπγθεθξηκέλν δηδαθηηθφ 

αληηθείκελν δχζθνιν πξνο ηνπο καζεηεπφκελνπο. Γηα ηελ επηηπρή δηδαζθαιία ησλ 

θιαζκάησλ, ινηπφλ, ν δηδάζθσλ ζα πξέπεη λα ρξεζηκνπνηεί δηδαθηηθέο κεζφδνπο πνπ 

λα ζπλάδνπλ κε ηηο γλσζηηθέο ιεηηνπξγίεο θαη δπλαηφηεηεο ησλ καζεηψλ ηνπ θαη λα 

απνθεχγεη ηε ζηείξα κεηάδνζε γλψζεσλ πνπ ζρεηίδνληαη κφλν κε ηε ρξήζε 

ζπκβνιηθψλ αλαπαξαζηάζεσλ θαη ηελ επηθέληξσζε ζηα ηκήκαηα ηνπ θιάζκαηνο 

(αξηζκεηή, παξνλνκαζηή). ε θάζε πεξίπησζε, ε δηδαζθαιία ησλ παξαπάλσ 

καζεκαηηθψλ ελνηήησλ εμαξηάηαη ζε κεγάιν βαζκφ απφ ηε δηεξεχλεζε ησλ ζηφρσλ 

ηνπ αλαιπηηθνχ πξνγξάκκαηνο. 

4.1. Οη ζηφρνη ηνπ Α.Π.. ζηε δηδαζθαιία ηνπ εκβαδνχ 

Σα ζχγρξνλα αλαιπηηθά πξνγξάκκαηα ζε φιν ηνλ θφζκν ηνλίδνπλ ηε ζπνπδαηφηεηα 

ηεο γεσκεηξίαο ηφζν σο απηφλνκνπ ζέκαηνο φζν θαη σο κέζνπ γηα ηελ αλάπηπμε 

άιισλ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ (Φηιίππνπ & Υξίζηνπ, 1995).Ζ δηδαζθαιία ηνπ 

καζήκαηνο ηεο Γεσκεηξίαο είλαη ηδηαηηέξσο δσηηθήο ζεκαζίαο ζηελ Πξσηνβάζκηα 

Δθπαίδεπζε. Οη γεσκεηξηθέο έλλνηεο ηεο πεξηκέηξνπ θαη ηνπ εκβαδνχ απιψλ 

ζρεκάησλ εηζάγνληαη απφ ηελ Σεηάξηε Γεκνηηθνχ θαη έρνπλ σο απψηεξν ζηφρν ηελ 

εμάζθεζε κε ηε βνήζεηα γεσκεηξηθψλ νξγάλσλ ζηνλ ζρεδηαζκφ γεσκεηξηθψλ 
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ζρεκάησλ, ζηνλ ππνινγηζκφ θαη ηε ζχγθξηζε ηεο πεξηκέηξνπ απιψλ ζρεκάησλ θαη 

ζηελ θαηαλφεζε δηαηζζεηηθά ηεο έλλνηαο ηνπ εκβαδνχ. Αλαηξέρνληαο ζηελ ήδε 

ππάξρνπζα βηβιηνγξαθία, κπνξνχκε λα αλαθαιχςνπκε πνιινχο ιφγνπο πνπ 

εδξαηψλνπλ ηε ζεκαληηθφηεηα ηεο δηδαζθαιίαο ηεο γεσκεηξίαο απφ ην Γεκνηηθφ 

ρνιείν. Οη καζεηέο εξγάδνληαη αηνκηθά ή νκαδηθά, αλάινγα κε ηνπο ζηφρνπο ησλ 

δξαζηεξηνηήησλ, θαη εκπιέθνληαη ζε ζπλεξγαηηθέο ελεξγεηηθέο δξαζηεξηφηεηεο πνπ 

ζρεηίδνληαη κε θαηαζηάζεηο ηεο θαζεκεξηλήο δσήο θαη πνπ ζηνρεχνπλ ζηελ αλάπηπμε 

ηεο ζθέςεο, ηνπ ζπιινγηζκνχ θαη ηεο επηθνηλσλίαο (Παηδαγσγηθφ Ηλζηηηνχην, 2011β, 

ζ. 17) θαη ζε θαηαζηάζεηο πξνβιεκαηηζκνχ (Παηδαγσγηθφ Ηλζηηηνχην, 2011β, ζ. 18). 

Ο ξφινο ηνπ δαζθάινπ θαηά ηε δηάξθεηα ηεο δηδαζθαιίαο είλαη ζπληνληζηηθφο θαη 

βνεζεηηθφο. Γηα ηελ απεηθφληζε ησλ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ ρξεζηκνπνηνχληαη 

δηαθνξεηηθά κνληέια, έηζη ψζηε λα εμαζθαιίδνληαη νη πνιιαπιέο αλαπαξαζηάζεηο, νη 

νπνίεο ζπληεινχλ ζηελ θαηαλφεζε κηαο ηδέαο (Λεκνλίδεο θ.ά., 2006). 

Πην ζπγθεθξηκέλα, νη Σδαλάθεο θαη Κνχξθνπινο (2000) ζεσξνχλ πσο κέζσ ηεο 

δηδαζθαιίαο ηεο Γεσκεηξίαο επηηπγράλνληαη νη γεληθνί ζθνπνί ηεο δηδαζθαιίαο ησλ 

καζεκαηηθψλ, νη νπνίνη δηαρσξίδνληαη ζε ειάρηζηνπο θαη κέγηζηνπο. Οη ειάρηζηνη 

ζθνπνί αθνξνχλ ζηελ παξνρή πξαθηηθψλ γλψζεσλ ρξήζηκσλ ζηελ θαζεκεξηλή δσή, 

φπσο ε αξίζκεζε, ε εθηέιεζε πξάμεσλ θαη ε ζσζηή αληίιεςε γεσκεηξηθψλ 

ζρεκάησλ θαη ησλ ηδηνηήησλ ηνπο. Οη κέγηζηνη ζθνπνί αθνξνχλ ζηελ επξχηεξε 

παξνρή θαη απφθηεζε καζεκαηηθήο παηδείαο. Ζ ηειεπηαία πεξηιακβάλεη ηελ 

απφθηεζε ελδηαθέξνληνο γηα ηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ, ηελ αλάπηπμε ηθαλφηεηαο 

εθηίκεζεο θαηαζηάζεσλ, ηελ ηθαλφηεηα ζχιιεςεο, δηαηχπσζεο θαη εκπεηξηθήο 

επαιήζεπζεο εηθαζηψλ, ηελ εκπεηξηθή θαη λνεηηθή αηηηνιφγεζε εηθαζηψλ, ηε 

δπλαηφηεηα άξζξσζεο θαη ειέγρνπ ζπιινγηζκψλ, ηε δπλαηφηεηα νξζνινγηθήο 

νξγάλσζεο θαη αθξηβνχο δηαηχπσζεο ηεο ζθέςεο θαη ηελ αλάπηπμε ηθαλφηεηαο 

κνληεινπνίεζεο θαηαζηάζεσλ(Σδαλάθεο & Κνχξθνπινο, 2000). 

Δπηπξφζζεηα, νη Φηιίππνπ & Υξίζηνπ (1995) ππνζηεξίδνπλ πσο ε δηδαζθαιία θαη ην 

πεξηερφκελν ηεο γεσκεηξίαο δηεπθνιχλνπλ ηελ αλάπηπμε ηεο θαηψηεξεο θαη 

αλψηεξεο καζεκαηηθήο ζθέςεο θαη έηζη νδεγνχλ ζηελ πεξεηαίξσ εμέιημή ηεο. Ο De 

Moor (2000) κάιηζηα ζεσξεί πσο ε γεσκεηξία κπνξεί λα ζπλδέζεη ηα ππφινηπα 

ζπζηαηηθά ηνπ πξνγξάκκαηνο ζπνπδψλ ησλ καζεκαηηθψλ, ελψ ν 

θνζκνπξνζαλαηνιηζηηθφο ραξαθηήξαο ηεο δεκηνπξγεί ζπλερψο πξνθιήζεηο ζην παηδί, 

ιεηηνπξγψληαο σο αξσγφο ζηελ πξνζσπηθή ηνπ αλάπηπμε. Ζ Κνιέδα (2000) 
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ππνζηεξίδεη, επίζεο, φηη ε δηδαζθαιία ηεο γεσκεηξίαο βνεζάεη ζηελ αλάπηπμε ηξηψλ 

γλσζηηθψλ δηαδηθαζηψλ: α) ηελ νπηηθνπνίεζε, β) ηελ θαηαζθεπή θαη γ) ηνλ 

ζπιινγηζκφ. Δμάιινπ, είλαη γεγνλφο πσο πνιινί εξεπλεηέο (De Cuire, 1987·Lawson 

& Chinnappan, 2000·Milauskas, 1987) ζεσξνχλ πσο ην κάζεκα ηεο γεσκεηξίαο 

ζπκβάιιεη ζηε γλσζηηθή θαη πξνζσπηθή αλάπηπμε ησλ παηδηψλ, θαζψο νμχλεη ηελ 

θξηηηθή ηνπο ζθέςε θαη ηε δηαδηθαζία δεκηνπξγίαο επαγσγηθψλ θαη παξαγσγηθψλ 

ζπιινγηζκψλ. 

Αθφκα, αμίδεη λα αλαθεξζεί πσο ε γεσκεηξία ζπκβάιιεη ζηελ αλάπηπμε ηεο 

αίζζεζεο ηνπ ρψξνπ, ε νπνία είλαη απαξαίηεηε δεμηφηεηα γηα έλαλ ελήιηθα (Battista, 

1999). Μέζσ ηεο δηδαζθαιίαο ηεο γεσκεηξίαο, νη καζεηέο κειεηνχλ ηνλ ρψξν πνπ 

ηνπο πεξηβάιιεη, πξνζαλαηνιίδνληαη κε κεγαιχηεξε επθνιία, κεηξνχλ θαη 

ζπγθξίλνπλ. Έηζη δηακνξθψλνπλ ηελ αίζζεζε ηνπ ρψξνπ θαη απνθηνχλ 

ππνινγηζηηθέο ηθαλφηεηεο (Lorenz,2005). 

πλνςίδνληαο, ινηπφλ, ζχκθσλα κε ηελ Σνπκάζε (1994), ε αμία ηεο δηδαζθαιίαο ηεο 

γεσκεηξίαο ζην Γεκνηηθφ ρνιείν είλαη αδηακθηζβήηεηε θαζψο βνεζάεη ζηελ 

ηθαλφηεηα αληίιεςεο ηνπ ρψξνπ, θαιιηεξγεί ηελ ηθαλφηεηα ηεο λνεξήο ζχιιεςεο ησλ 

αληηθεηκέλσλ, ζπλδέεη ηα καζεκαηηθά κε ηνλ πξαγκαηηθφ θφζκν θαη βνεζάεη ζηελ 

θαηαλφεζε άιισλ αθεξεκέλσλ καζεκαηηθψλ ηδεψλ. 

Όζνλ αθνξά ηε δηδαζθαιία ηεο γεσκεηξίαο ζην Διιεληθφ Γεκνηηθφ ρνιείν, αμίδεη 

αξρηθά λα αλαθέξνπκε πσο νη καζεηέο έρνπλ αξθεηέο εκπεηξίεο µε ηηο έλλνηεο ηεο 

γεσκεηξίαο πξνηνχ αθφκα θνηηήζνπλ ζην δεκνηηθφ ζρνιείν. ηελ θαζεκεξηλή ηνπο 

δσή ηαμηλνκνχλ ηα παηρλίδηα ηνπο αλάινγα µε ην ζρήκα ή ην κέγεζφο ηνπο, 

αλαθαιχπηνπλ ηηο ηδηφηεηεο ησλ ζρεκάησλ ησλ παηρληδηψλ ηνπο θαη αλαγλσξίδνπλ ηα 

νλφκαηα πνιιψλ ζρεκάησλ. Οη γλψζεηο απηέο ησλ καζεηψλ πξέπεη λα απνηειέζνπλ 

ηε βάζε ηνπ αλαιπηηθνχ πξνγξάκκαηνο ηεο γεσκεηξίαο γηα ηελ αλάπηπμε ησλ 

ελλνηψλ ηνπ ρψξνπ θαη ηεο κέηξεζεο. 

Ωζηφζν, κέζσ ηεο ηππηθήο εθπαίδεπζεο ηίζεληαη θάπνηνη πεξεηαίξσ ζηφρνη σο πξνο 

ηε δηδαζθαιία ηεο ζπγθεθξηκέλεο ελφηεηαο ησλ καζεκαηηθψλ. χκθσλα κε ηνλ 

επίζεκν νδεγφ γηα ηνλ εθπαηδεπηηθφ «Δξγαιεία Γηδαθηηθψλ Πξνζεγγίζεσλ», Αζήλα, 

2011, νη ζηφρνη πνπ αθνξνχλ ζηε δηδαζθαιία ηεο γεσκεηξίαο ζην Γεκνηηθφ ρνιείν 

έρνπλ σο εμήο: 
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ην ζέκα «Σαμηλφκεζε θαη αλάιπζε ζρεκάησλ ζε ζηνηρεία θαη ηδηφηεηεο» νη καζεηέο 

μεθηλνχλ ζηηο κηθξφηεξεο ηάμεηο κε αλαγλψξηζε, νλνκαζία θαη ηαμηλφκεζε ησλ 

ζρεκάησλ (επίπεδσλ θαη ζηεξεψλ) κε βάζε γεσκεηξηθά θαη κε ραξαθηεξηζηηθά θαη 

ζε πνηθηιία ζέζεσλ, κεγεζψλ θαη πξνζαλαηνιηζκψλ, ελψ βαζκηαία αλαγλσξίδνπλ 

βαζηθέο ηδηφηεηεο θαη ζρέζεηο. ηε ζπλέρεηα, ζηνλ δεχηεξν ειηθηαθφ θχθιν, 

δηεπξχλνπλ ηελ αλαγλψξηζε θαη ζηα ζηνηρεία ησλ ζρεκάησλ (ζεκεία, επζείεο, 

εκηεπζείεο, επζχγξακκα ηκήκαηα), θαζψο θαη ζηηο ηδηφηεηεο (παξάιιειεο, θάζεηεο, 

ίζεο, άληζεο), θαη ηαμηλνκνχλ ηα ζρήκαηα (ηξίγσλα, ηεηξάπιεπξα, πνιχγσλα θαη 

πνιχεδξα) κε βάζε ηδηφηεηεο φπσο αξηζκφο πιεπξψλ, ζχγθξηζε γσληψλ, κήθνο 

πιεπξψλ θ.ιπ. (βι. ΓΓ2 θαη ΓΓ3 Γ΄ Γεκνηηθνχ). Σέινο, ζηνλ ηξίην θχθιν, νη καζεηέο 

δηαηππψλνπλ απινχο νξηζκνχο θαη πεξηγξάθνπλ ζρέζεηο κεηαμχ ησλ ζρεκάησλ, 

εθαξκφδνληάο ηεο ζηελ επίιπζε ρσξηθψλ πξνβιεκάησλ (βι. δξαζηεξηφηεηεο ΓΓ1, 

ΓΓ2, ΓΓ4 Α΄ Γπκλαζίνπ θαη ΓΓ2, ΓΓ3 Β΄ Γπκλαζίνπ). 

Αληίζηνηρα, ζην ζέκα «Καηαζθεπέο ζρεκάησλ θαη ζρεδηαζκφο», νη καζεηέο μεθηλνχλ 

ζηνλ πξψην θχθιν κε απιέο θαηαζθεπέο κε ρξήζε ρεηξαπηηθψλ πιηθψλ θαη απιέο 

παξαζηάζεηο (βι. ΓΓ11, Β΄ Γεκνηηθνχ). ηνλ δεχηεξν ειηθηαθφ θχθιν πεξλνχλ ζε 

απινχο ζρεδηαζκνχο ζε πξαγκαηηθφ θαη ςεθηαθφ πεξηβάιινλ, ρξεζηκνπνηνχλ ηα 

γεσκεηξηθά φξγαλα θαη ζρεδηάδνπλ γεσκεηξηθά ζηνηρεία (επζείεο, εκηεπζείεο, 

θχθινπο, θ.ιπ.), θαζψο θαη γεσκεηξηθά ζρήκαηα (βι. δξαζηεξηφηεηεο ΓΓ2, ΓΓ3, ΓΓ4 

Γ΄ Γεκνηηθνχ, ΓΓ4 Γ΄ Γεκνηηθνχ, ΓΓ2 Δ΄ Γεκνηηθνχ θαη ΓΓ3, ΓΓ4 Σ΄ Γεκνηηθνχ). 

Σέινο, ζηνλ ηξίην θχθιν ρξεζηκνπνηνχλ πην ηππνπνηεκέλα κέζα (θαλφλα θαη δηαβήηε 

ή αληίζηνηρα ςεθηαθά πεξηβάιινληα), θαηαλνψληαο ηε δηαθνξά κηαο θαηαζθεπήο κε 

βαζκνινγεκέλα φξγαλα απφ ηε γεσκεηξηθή θαηαζθεπή κε θαλφλα θαη δηαβήηε, θαη 

ιχλνπλ πξνβιήκαηα γεσκεηξηθψλ θαηαζθεπψλ (βι. ΓΓ3, ΓΓ7 Α΄ Γπκλαζίνπ). 

ην ζέκα «χλδεζε επηπέδσλ θαη ζηεξεψλ ζρεκάησλ», νη καζεηέο ηνπ πξψηνπ 

θχθινπ μεθηλνχλ λα αλαγλσξίδνπλ ηα επίπεδα γεσκεηξηθά ζρήκαηα σο έδξεο ζηεξεψλ 

θαη θάλνπλ απιέο θαηαζθεπέο αλαπηπγκάησλ. ηε ζπλέρεηα, ζηνλ δεχηεξν θχθιν, 

επεθηείλνπλ ηελ αλαγλψξηζε επίπεδσλ γεσκεηξηθψλ ζρεκάησλ σο έδξεο ζηεξεψλ, 

δηεξεπλνχλ ηηο ζρέζεηο κεηαμχ επίπεδσλ θαη ζηεξεψλ γεσκεηξηθψλ ζρεκάησλ (π.ρ. 

ηεηξαγψλνπ-θχβνπ, θχθινπ-ζθαίξαο, θ.ά.) θαη γεληθεχνπλ ηε ζχλδεζε κε φςεηο θαη 

ηνκέο, ελψ παξάιιεια δεκηνπξγνχλ θαη ζρεδηάδνπλ αλαπηχγκαηα ζηεξεψλ (αξρηθά 

θχβνπ θαη, ζηε ζπλέρεηα, άιισλ ζηεξεψλ, βι. δξαζηεξηφηεηα ΓΓ3 Γ΄ Γεκνηηθνχ, 
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ΓΓ3, ΓΓ6 Δ΄ Γεκνηηθνχ). Σέινο, ζηνλ ηξίην θχθιν ζπλδένπλ ηα ζηεξεά κε ηα 

αλαπηχγκαηά ηνπο, φπσο θαη ηα επίπεδα θαη ζηεξεά ζρήκαηα κε ηηο ηνκέο. 

Σέινο, ζην ζέκα «Αλάιπζε ή ζχλζεζε επηπέδσλ θαη ζηεξεψλ ζρεκάησλ» νη καζεηέο 

ηνπ πξψηνπ θχθινπ ζπλζέηνπλ θαη αλαιχνπλ επίπεδα γεσκεηξηθά ζρήκαηα θαη 

ζηεξεά ζε δχν ή πεξηζζφηεξα κέξε (απιά παδι απνηεινχκελα απφ δχν ή ηξία 

θνκκάηηα ηάλγθξακ ή πεληφκηλν) θαη ζε πξαγκαηηθφ ή ςεθηαθφ πεξηβάιινλ, 

πξνζεγγίδνληαο ηδηφηεηεο θαη ζρέζεηο (βι. δξαζηεξηφηεηεο ΓΓ4 Νεπηαγσγείν, ΓΓ6 Α΄ 

θαη Β΄ Γεκνηηθνχ). ηνλ δεχηεξν θαη ηξίην θχθιν αλαιχνπλ θαη ζπλζέηνπλ επίπεδα 

θαη ζηεξεά γεσκεηξηθά ζρήκαηα ζε πην ζχλζεηεο θαηαζηάζεηο, αλαγλσξίδνληαο 

ηδηφηεηεο θαη ζρέζεηο θαη ζπλδένληάο ηεο κε ηε κέηξεζε επηθάλεηαο (βι. ΜΓ1 Σ΄ 

Γεκνηηθνχ). 

Μηα αθφκα νκάδα εξεπλεηψλ πνπ αζρνιήζεθαλ κε ην δήηεκα θαη έθαλαλ αμηφινγεο 

κειέηεο ήηαλ νη Gersten & Chard (1999), νη νπνίνη πξνζπάζεζαλ λα νξίζνπλ ηελ 

έλλνηα ηεο αξηζκεηηθήο αληίιεςεο, ψζηε λα δχλαληαη λα αμηνινγνχλ ηελ άηππε 

κάζεζε θαη λα ζρεδηάδνπλ κειινληηθέο παξεκβάζεηο κε ζθνπφ λα βειηηψζνπλ ηηο 

καζεκαηηθέο νδεγίεο πξνο καζεηέο κε δπζθνιίεο ζην κάζεκα ησλ καζεκαηηθψλ. ε 

επφκελή ηνπο έξεπλα, νη Gersten, Jordan & Flojo (2005) δηαπίζησζαλ πσο γηα πνιιά 

παηδηά νη δπζθνιίεο πνπ αληηκεηψπηδαλ ζε ζρέζε κε ηα καζεκαηηθά δελ παξέκελαλ 

ακεηάβιεηεο ζην πέξαζκα ηνπ ρξφλνπ, ελψ παξαηήξεζαλ πσο ε παξνπζία δπζθνιηψλ 

αλάγλσζεο θαηλφηαλ λα ζπζρεηίδεηαη κε ηε ρακειή απφδνζε ζηα καζεκαηηθά 

(ζπλλνζεξφηεηα) θαη ζρεδφλ φινη νη καζεηέο κε καζεκαηηθέο δπζθνιίεο παξνπζίαδαλ 

πξνβιήκαηα ζηελ αθξηβή θαη απηφκαηε αλάθηεζε βαζηθψλ αξηζκεηηθψλ 

ζπλδπαζκψλ, φπσο 6+3. Ωο εθ ηνχηνπ, θαηέιεμαλ ζηε δσηηθφηεηα ηεο πξψηκεο θαη 

έγθαηξεο παξέκβαζεο. Σέινο, ζε κηα κεηα-αλάιπζή ηνπο, νη Gersten, Chard & 

Jayanthi (2009) ζπλέζεζαλ επξήκαηα απφ 42 παξεκβάζεηο (ηπραηνπνηεκέλεο δνθηκέο 

ειέγρνπ θαη πεηξακαηηθέο κειέηεο) ζε δηδαθηηθέο πξνζεγγίζεηο πνπ εληζρχνπλ ηελ 

ηθαλφηεηα ησλ καζεηψλ κε καζεζηαθέο δπζθνιίεο ζηα καζεκαηηθά, θαη εμέηαζαλ ηνλ 

αληίθηππν ηεζζάξσλ θαηεγνξηψλ εθπαηδεπηηθψλ ζπληζησζψλ: (α) πξνζεγγίζεηο 

ζρεδηαζκνχ δηδαζθαιίαο ή/θαη πξνγξακκάησλ ζπνπδψλ, (β) ζηνηρεία εθπαηδεπηηθήο 

αμηνιφγεζεο θαη αλαηξνθνδφηεζε πξνο ηνπο θαζεγεηέο ζρεηηθά κε ηηο καζεκαηηθέο 

επηδφζεηο ησλ καζεηψλ, (γ) κνξθνπνηεηηθά δεδνκέλα θαη αλαηξνθνδφηεζε πξνο ηνπο 

καζεηέο κε καζεζηαθέο δπζθνιίεο θαη (δ) ηελ εθπαίδεπζε κε ηε βνήζεηα ησλ 

καζεηψλ. Όιεο νη εθπαηδεπηηθέο ζπληζηψζεο εθηφο απφ ηελ αλαηξνθνδφηεζε ησλ 
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καζεηψλ κε ηνλ θαζνξηζκφ ζηφρσλ θαη ηε κάζεζε κε ηε βνήζεηα νκφηηκσλ κειψλ ζε 

κηα ηάμε είραλ ζεκαληηθέο κέζεο επηπηψζεηο. Σέινο, εμέηαζαλ ηελ 

απνηειεζκαηηθφηεηα απηψλ ησλ ζηνηρείσλ θαη θαηέζεζαλ πξνηάζεηο γηα βειηίσζε 

ησλ παξνπζψλ πξαθηηθψλ θαη δεκηνπξγία λέσλ βειηησκέλσλ παξεκβάζεσλ ζην 

κέιινλ. 

Παξφκνηα ζπκπεξάζκαηα εμήγαγαλ θαη νη Swanson & Jerman (2006), φηαλ 

ζπλέθξηλαλ παηδηά πνπ αληηκεηψπηδαλ δπζθνιίεο ζηα καζεκαηηθά κε παηδηά ηνπ 

κέζνπ φξνπ, απνδίδνληαο ηηο δηαθνξέο ζηηο επηδφζεηο ηνπο ζε έλα πιήζνο 

παξαγφλησλ. 

Μηα αθφκε ελδηαθέξνπζα έξεπλα ησλ Bragg & Outhred (2004) δείρλεη φηη πνιινί 

καζεηέο ζην ηέινο ηεο πξσηνβάζκηαο εθπαίδεπζεο δελ είλαη ζε ζέζε λα 

πξνζδηνξίζνπλ ηε κνλάδα κέηξεζεο ηνπ κήθνπο ζε έλαλ ράξαθα θαη γηα απηφ ηνλ 

ιφγν πξφηεηλαλ νη πξψηεο δξαζηεξηφηεηεο κέηξεζεο λα πεξηιακβάλνπλ ξεηή 

δηδαζθαιία ησλ ζρέζεσλ κεηαμχ άηππσλ κνλάδσλ θαη ηεο θαηαζθεπήο θιίκαθαο 

πάλσ ζε ράξαθεο. 

Οξηζκέλεο ραξαθηεξηζηηθέο έξεπλεο ζηελ Διιάδα είλαη ε «Γηεξεπλψληαο ηηο 

πεπνηζήζεηο ησλ καζεηψλ ηεο Σ΄ ηάμεο δεκνηηθνχ γηα ην άπεηξν» απφ ηηο Αγγειηθή 

Σζακπνπξάθε θαη φληα Καθνχζε, ε νπνία έρεη σο ζηφρν ηε δηεξεχλεζε ηεο 

καζεκαηηθήο έλλνηαο ηνπ «άπεηξνπ», κε ηελ νπνία δελ είραλ αζρνιεζεί ζηε δηάξθεηα 

ηνπ καζήκαηνο ησλ καζεκαηηθψλ θαηά ηε δηάξθεηα ηεο ζρνιηθήο ρξνληάο. Καηά ηε 

δηάξθεηα απηήο ηεο έξεπλαο δηεξεπλήζεθαλ θαη θαηαγξάθεθαλ νη πεπνηζήζεηο ησλ 

καζεηψλ, φπσο ππνβάιινληαη απφ ζπλεηδεηνχο θαη ππνζπλείδεηνπο θαλφλεο, ηδέεο, 

γλψζεηο, αλαπαξαζηάζεηο θαη εξκελείεο ζε ζρέζε κε ηε καζεκαηηθή εκπεηξία. Σα 

απνηειέζκαηα ηεο έξεπλαο έδεημαλ φηη ην άπεηξν γίλεηαη αληηιεπηφ ζηνπο καζεηέο 

απηήο ηεο ειηθίαο κε δηαθνξεηηθνχο ηξφπνπο ζε δηαθνξεηηθά πιαίζηα. Με άιια ιφγηα, 

κηα ηφζν αθεξεκέλε θαη δπζλφεηε έλλνηα φπσο ην άπεηξν δε θάλεθε λα δεκηνπξγεί 

ζνβαξά εκπφδηα ζηελ θαηαλφεζή ηεο απφ ηνπο καζεηέο, παξά ηελ πνιχπινθή ηεο 

θχζε. Δπνκέλσο, ην εξψηεκα πνπ ηίζεηαη ζην πξνζθήλην είλαη πνηα ζα κπνξνχζε λα 

είλαη ε ελδεδεηγκέλε καζεκαηηθή ζπκπεξηθνξά, ε νπνία ζα κπνξνχζε λα ζπγθεξάζεη 

ηελ άηππε γλψζε κε βαζηθέο καζεκαηηθέο έλλνηεο, φπσο είλαη ηα θιάζκαηα, νη νπνίεο 

ζπλήζσο παξνπζηάδνληαη κε ηξφπν ηππνπνηεκέλν θαη γξακκηθφ. 
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5. Η έλλνηα ησλ ξεαιηζηηθώλ καζεκαηηθώλ 

Παξνπζηάδνπκε καζεκαηηθή ζπκπεξηθνξά φηαλ αλαγλσξίδνπκε θαη πεξηγξάθνπκε 

κνηίβα, θαηαζθεπάδνπκε πξαθηηθά θαη ελλνηνινγηθά κνληέια θαηλνκέλσλ, θαη 

δεκηνπξγνχκε ζπζηήκαηα ζπκβφισλ γηα λα καο βνεζήζνπλ λα αλαπαξαζηήζνπκε, λα 

ρεηξηζηνχκε θαη λα ζθεθηνχκε ηηο ηδέεο θαη λα επηλνήζνπκε δηαδηθαζίεο γηα ηελ 

επίιπζε πξνβιεκάησλ (Battista, 1999). 

Ζ αλάγθε γηα απνηειεζκαηηθή δηδαζθαιία ζηα καζεκαηηθά ηεθκεξηψλεηαη πεξαηηέξσ 

ηνλ Φεβξνπάξην ηνπ2006 απφ κηα κειέηε ηνπ Τπνπξγείνπ Παηδείαο ησλ ΖΠΑ. Σα 

πνξίζκαηα ηεο κειέηεο βαζίδνληαη ζε δεδνκέλα απφ έλα αληηπξνζσπεπηηθφ δείγκα 

ησλ θνηηεηψλ ηεηξαεηνχο θνιεγίνπ πνπ απνθνίηεζαλ απφ ην ιχθεην ην 1992. Ζ 

κειέηε δηαπίζησζε φηη ε ιήςε ελφο πιήξνπο ρξνλνδηαγξάκκαηνο, πνπ απαηηνχζε 

αθαδεκατθά καζήκαηα ζην γπκλάζην, ζπκπεξηιακβαλνκέλσλ ησλ καζεκαηηθψλ πέξα 

απφ ηελ άιγεβξα II, ήηαλ ε πην ζεκαληηθή πξν-θνιεγηαθή κεηαβιεηή πνπ έθξηλε εάλ 

νη θνηηεηέο απνθνίηεζαλ απφ ην θνιέγην. Ζ κειέηε δηαπίζησζε επίζεο ζεκαληηθή 

έιιεηςε ζχλδεζεο αλάκεζα ζην ζρνιηθφ πξφγξακκα ζπνπδψλ θαη ζηηο πξνζδνθίεο 

ηνπ πξψηνπ έηνπο ηνπ θνιεγίνπ, γεγνλφο πνπ ππνδειψλεη ηελ αλάγθε λα απμεζεί ην 

επίπεδν ηνπ αθαδεκατθνχ πεξηερνκέλνπ ζην γπκλάζην. Σν πξφγξακκα καζεκαηηθψλ 

καζεκάησλ πξέπεη λα παξέρεη ζηνπο καζεηέο επθαηξίεο λα κάζνπλ καζεκαηηθά ζε 

λεαξή ειηθία. 

Σν κεηαξξπζκηζηηθφ θίλεκα ζηελ εθπαίδεπζε ησλ καζεκαηηθψλ ρξνλνινγείηαη ζηα 

κέζα ηεο δεθαεηίαο ηνπ ’80 θαη ήηαλ κηα απάληεζε ζηελ απνηπρία ησλ παξαδνζηαθψλ 

κεζφδσλ δηδαζθαιίαο, ζηελ επίδξαζε ηεο ηερλνινγίαο ζην πξφγξακκα ζπνπδψλ θαη 

ζηελ εκθάληζε λέσλ πξνζεγγίζεσλ ζηελ επηζηεκνληθή κειέηε ηνπ πψο καζαίλνληαη 

ηα καζεκαηηθά. Σν βαζηθφ ζηνηρείν γηα ην κεηαξξπζκηζηηθφ θίλεκα ήηαλ έλα πξφηππν 

πξνζέγγηζεο ηνπ «ηη θαη πψο» ηεο δηδαζθαιίαο ησλ καζεκαηηθψλ (Battista, 1999). 

ηα λέα καζεκαηηθά, ε εζηίαζε είλαη ζηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ, ζηε καζεκαηηθή 

ινγηθή, εμεγψληαο ηδέεο, θαζηζηψληαο ηελ αίζζεζε πνιχπινθσλ θαηαζηάζεσλ. Οη 

ζπνπδαζηέο πξέπεη λα έρνπλ ηε δπλαηφηεηα λα ιχζνπλ ζχλζεηα πξνβιήκαηα, λα 

δηακνξθψζνπλ θαη λα δνθηκάζνπλ καζεκαηηθέο ηδέεο θαη λα θαηαιήμνπλ ζε 

ζπκπεξάζκαηα. Οη καζεηέο πξέπεη λα κπνξνχλ λα δηαβάδνπλ, λα γξάθνπλ θαη λα 

ζπδεηνχλ καζεκαηηθά, λα ρξεζηκνπνηνχλ ζρεδηαγξάκκαηα, ζρέδηα θαη αληηθείκελα 

ηνπ πξαγκαηηθνχ θφζκνπ, θαη λα ζπκκεηέρνπλ ζε επίζεκα καζεκαηηθά θαη ινγηθά 
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επηρεηξήκαηα (Battista, 1999). Ζ θηλεηήξηα δχλακε πίζσ απφ ηελ πξνζέγγηζε πνπ 

βαζίδεηαη ζηα πξφηππα ζηελ εθπαίδεπζε ησλ καζεκαηηθψλ ήηαλ ηα πξφηππα πνπ 

αλέπηπμε ην Δζληθφ πκβνχιην Καζεγεηψλ Μαζεκαηηθψλ (NCTM). Οη αξρέο θαη ηα 

πξφηππα γηα ηα ζρνιηθά καζεκαηηθά, πνπ δεκνζηεχζεθαλ απφ ην NCTM ζην 2000, 

πεξηγξάθνπλ ηηο αξρέο θαη ηα πξφηππα γηα ηελ αλάπηπμε ελφο νινθιεξσκέλνπ 

ζρνιείνπ κε καζεκαηηθφ πξφγξακκα. Σν έγγξαθν πεξηγξάθεη έμη θαηεπζπληήξηεο 

αξρέο ζρεηηθά κε ηελ ηζφηεηα, ην κάζεκα δηδαζθαιίαο, ηε δηδαζθαιία, ηε κάζεζε, 

ηελ αμηνιφγεζε θαη ηελ ηερλνινγία, θαη πξνζδηνξίδεη πέληε πεξηερφκελα θαη πξφηππα 

δηεξγαζίαο πνπ πεξηγξάθνπλ πνην πεξηερφκελν θαη δηεξγαζίεο πξέπεη λα γλσξίδνπλ 

θαη λα κπνξνχλ νη ζπνπδαζηέο λα ρξεζηκνπνηνχλ. Σα πξφηππα πεξηερνκέλνπ είλαη 

νξγαλσκέλα γχξσ απφ ηα πεδία πεξηερνκέλνπ θαη ζρεηίδνληαη κε ηνπο αξηζκνχο θαη 

ηηο ιεηηνπξγίεο, ηελ άιγεβξα, ηε γεσκεηξία, ηε κέηξεζε θαη αλάιπζε δεδνκέλσλ θαη 

ηηο πηζαλφηεηεο. Σα πξφηππα δηεξγαζηψλ νξγαλψλνληαη γχξσ απφ ηνπο ηνκείο ηεο 

επίιπζεο πξνβιεκάησλ θαη ηεο ζπιινγηζηηθήο. 

Πξψηνλ, φινη νη καζεηέο πξέπεη λα έρνπλ ηελ επθαηξία λα κάζνπλ λέα καζεκαηηθά. 

Γεχηεξνλ, φινη νη καζεηέο έρνπλ ηελ ηθαλφηεηα λα κάζνπλ πεξηζζφηεξα καζεκαηηθά 

απφ φζα έρνπκε παξαδνζηαθά ππνζέζεη. Σξίηνλ, λέεο εθαξκνγέο θαη αιιαγέο ζηελ 

ηερλνινγία έρνπλ αιιάμεη ηελ εθπαηδεπηηθή ζεκαζία νξηζκέλσλ ελλνηψλ ησλ 

καζεκαηηθψλ. Σέηαξηνλ, λέα εθπαηδεπηηθά πεξηβάιινληα κπνξνχλ λα δεκηνπξγεζνχλ 

κε ηε ρξήζε ηερλνινγηθψλ εξγαιείσλ. Πέκπηνλ, ε νπζηαζηηθή κάζεζε ησλ 

καζεκαηηθψλ είλαη έλα πξντφλ ζθφπηκεο εκπινθήο θαη αιιειεπίδξαζεο ε νπνία 

βαζίδεηαη ζηελ πξνεγνχκελε εκπεηξία (Romberg, 2000). Έλα πξφζθαην έγγξαθν 

ηδεψλ πνπ δεκνζίεπζε ε Ακεξηθαληθή Μαζεκαηηθή Δηαηξεία έρεη επηξξνή ζηνλ 

πξνζδηνξηζκφ νξηζκέλσλ θνηλψλ ηνκέσλ ζπκθσλίαο ζρεηηθά κε ηα καζεκαηηθά. Οη 

θαζνξηζκέλνη ηνκείο ζπκθσλίαο βαζίδνληαη ζε ηξεηο ζεκειηψδεηο πξνυπνζέζεηο. 

1. Οη βαζηθέο δεμηφηεηεο κε αξηζκνχο εμαθνινπζνχλ λα είλαη ζεκαληηθέο θαη νη 

καζεηέο ρξεηάδνληαη επάξθεηα. 

2. Τπνινγηζηηθέο δηαδηθαζίεο, ηα καζεκαηηθά απαηηνχλ πξνζεθηηθή ζπιινγηζηηθή 

γηα ηελ αθξίβεηα. 

3. πγθεθξηκέλα αληηθείκελα θαη έλλνηεο, φπνπ νη καζεηέο πξέπεη λα είλαη ζε ζέζε 

λα δηαηππψλνπλ θαη λα επηιχνπλ πξνβιήκαηα. 

Οη ηνκείο ζπκθσλίαο πνπ πξνθχπηνπλ απφ απηέο ηηο αξρέο πεξηιακβάλνπλ ηα εμήο: 
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 Ζ καζεκαηηθή επειημία απαηηεί ηελ απηφκαηε αλάθιεζε νξηζκέλσλ 

δηαδηθαζηψλ θαη αιγνξίζκσλ. 

 Ζ ρξήζε ησλ ππνινγηζηψλ ζε νδεγίεο κπνξεί λα είλαη ρξήζηκε, αιιά δελ πξέπεη 

λα εκπνδίδεη ηελ αλάπηπμε ηεο επρέξεηαο κε ππνινγηζηηθέο δηαδηθαζίεο θαη 

βαζηθά γεγνλφηα. 

 Ζ αλάπηπμε θαηαλφεζεο ηεο αξηζκεηηθήο ζεκαζίαο ησλ θιαζκάησλ είλαη 

απαξαίηεηε. 

 Οη εθπαηδεπηηθνί πξέπεη λα εμαζθαιίζνπλ ηε ρξήζε ησλ «πξαγκαηηθψλ» 

πιαηζίσλ γηα ηε δηδαζθαιία. 

 Σα καζεκαηηθά δηαηεξνχλ κηα εζηίαζε ζηηο καζεκαηηθέο ηδέεο. 

 Σα καζεκαηηθά πξέπεη λα δηδάζθνληαη ρξεζηκνπνηψληαο πνιιαπιέο 

ζηξαηεγηθέο, σζηφζν ν δάζθαινο είλαη ππεχζπλνο γηα ηελ επηινγή ησλ 

θαηάιιεισλ ζηξαηεγηθψλ γηα θάζε ζπγθεθξηκέλε έλλνηα. 

 Οη δάζθαινη ησλ καζεκαηηθψλ πξέπεη λα θαηαλνήζνπλ ηελ ππνθείκελε έλλνηα 

θαη ηε ινγηθή πνπ ππάξρεη ζηηο ηδέεο θαη λα είλαη ζε ζέζε λα θάλνπλ ζπλδέζεηο 

κεηαμχ ζεκάησλ(Ball, Ferrini-Mundy, Kilpatrick, Milgram, Schmid&Scharr, 

2005). 

Απφ ηα πνιιά παξαδείγκαηα παξεξκελεηψλ ησλ καζεηψλ ζηα καζεκαηηθά, έρνπκε 

επηιέμεη έλα: Μηα ζεκαληηθή καζεκαηηθή έλλνηα πνπ απνηειεί κεγάιν εκπφδην φηαλ 

νη καζεηέο θηλνχληαη απφ ηελ αξηζκεηηθή ζηελ άιγεβξα είλαη ν ξφινο πνπ παίδεη ην 

"=", ην ζεκάδη γηα ηελ ηζφηεηα. Πνιιά, αλ φρη ηα πεξηζζφηεξα παηδηά ηνπ δεκνηηθνχ, 

έρνπλ ηελ εζθαικέλε αληίιεςε φηη ην ζήκα ηζφηεηαο είλαη έλα ζήκα γηα λα θάλνπκε 

θάηη, γηα λα πξαγκαηνπνηήζνπκε ηνλ ππνινγηζκφ πνπ πξνεγείηαη. Σν ζρνιηθφ 

πξφγξακκα ζπνπδψλ θαη νη πεξηζζφηεξεο αζθήζεηο πξαθηηθήο ηνπο ηαηξηάδνπλ κε 

απηφ ην κνηίβν. Λίγνη δάζθαινη ζπλεηδεηνπνηνχλ ηνλ βαζκφ ηεο παξεξκελείαο ησλ 

καζεηψλ ηνπο. Δπηπιένλ, αλ θαη νη πεξηζζφηεξνη εθπαηδεπηηθνί έρνπλ θάπνηα ηδέα φηη 

ε ηζφηεηα είλαη ε ζρέζε κεηαμχ δχν αξηζκψλ, ιίγνη ζπλεηδεηνπνηνχλ πφζν ζεκαληηθφ 

είλαη νη καζεηέο λα θαηαλνήζνπλ ηελ ηζφηεηα σο ζρέζε, θαη ιίγνη ιακβάλνπλ ππφςε 

απηή ηελ αλάγθε γηα θαηαλφεζε φηαλ ρξεζηκνπνηνχλ ην ζήκα ηζφηεηαο. 



 40 

6. Η έλλνηα ησλ πόξσλ γλώζεο (fundsofknowledge) 

Σν αλζξψπηλν θεθάιαην νπζηαζηηθά ζπληίζεηαη απφ ηνπο αλζξψπηλνπο πφξνπο κε ηε 

κνξθή ησλ γλψζεσλ θαη ησλ δεμηνηήησλ πνπ ελζσκαηψλνληαη ζηνπο καζεηέο. Ζ 

παξαπάλσ δηαδηθαζία απνηειεί κηα αιιεινπρία ιεηηνπξγηψλ δηαρείξηζεο ησλ 

αλζξψπηλσλ πφξσλ γλψζεο, πνπ ζπκβάιινπλ ζηελ αχμεζε ηεο εμεηδίθεπζεο. 

Παξάιιεια, απαηηείηαη θαη κηα ελεξγεηηθή δηαδηθαζία κάζεζεο, φπνπ πξέπεη λα 

ιακβάλνληαη ππφςε νη πξσηαξρηθέο ηθαλφηεηεο, δεμηφηεηεο θαη αλάγθεο ησλ καζεηψλ 

θαη φρη απιά λα πξνζαξκφδνληαη νη καζεηέο ζηηο απαηηήζεηο. ην πιαίζην απηφ, 

πξσηεχνπζα ζεκαζία θαηέρεη ε ελεξγεηηθή, εκπεηξηθή κάζεζε (learningbydoing). 

Απηφ ζπλεπάγεηαη φηη ε επνηθνδνκεηηθή ρξήζε ηεο ζεσξίαο ηνπ αλζξψπηλνπ 

θεθαιαίνπ απαηηεί ηε ζχλδεζε ηεο κάζεζεο ζε πξσηαξρηθφ επίπεδν κε δεμηφηεηεο θαη 

ηθαλφηεηεο πνπ ζα θαηαζηήζνπλ ην άηνκν ελδπλακσκέλν θαη έηνηκν λα 

αληηκεησπίζεη θάζε πεξηβάιινλ. Ζ νξζή αμηνπνίεζε ηνπ αλζξψπηλνπ δπλακηθνχ 

κπνξεί παξάιιεια λα ζπκβάιεη θαη ζηελ εθ λένπ δεκηνπξγία λέαο γλψζεο, κέζσ ηεο 

εκπεηξηθήο κάζεζεο. Απηφ ζεκαίλεη φηη ην ζπγθεθξηκέλν αλζξψπηλν θεθάιαην, πνπ 

είλαη πξντφλ αηνκηθήο κάζεζεο, κπνξεί κε ηε ζεηξά ηνπ λα εληζρχζεη θαη λα 

ελδπλακψζεη ηε κάζεζε. 

Έξεπλεο πνπ πξαγκαηνπνηήζεθαλ ζηελ Διιάδα ζρεηηθά κε ηε καζεκαηηθή 

εθπαίδεπζε ησλ Ρνκά (ηαζνπνχινπ & Καιαβάζεο, 2002·Υξνλάθε, 2003) έδεημαλ 

φηη ηα ζρνιεία δε δείρλνπλ ην απαηηνχκελν ελδηαθέξνλ θαη δελ αμηνπνηνχλ ηελ γλψζε 

πνπ θέξλνπλ απηνί νη καζεηέο ζην ζρνιείν. Γηα λα επλνεζεί ε κάζεζε ησλ παηδηψλ 

πνπ δηαθέξνπλ σο πξνο ηηο πνιηηηζκηθέο ηνπο θαηαβνιέο, είλαη απαξαίηεην λα 

δεκηνπξγεζεί έλα θιίκα ζηελ ηάμε ην νπνίν ζα ελζαξξχλεη ηε ρξήζε ηεο θνπιηνχξαο 

ηνπ θαζελφο (Gay, 2002). χκθσλα κε ηνπο Ladson-Billings & Henry (1990), ν 

δηδάζθσλ ζα πξέπεη λα ελδηαθέξεηαη θαη γηα ηελ θνηλσληθή επηηπρία πέξα απφ ηελ 

αθαδεκατθή, ρξεζηκνπνηψληαο ηελ θνπιηνχξα θαη ηνλ πνιηηηζκφ ησλ καζεηψλ 

πξνθεηκέλνπ λα θαηαιάβνπλ ηνλ θφζκν. Έηζη, κηα δηαπνιηηηζκηθή παηδαγσγηθή έρεη 

σο θχξηνπο ζηφρνπο λα βνεζήζεη ηνπο καζεηέο λα αλαπηχμνπλ θνηλσληθνπνιηηηθή 

ζπλείδεζε θαη ζεηηθέο θνηλσληθέο θαη πνιηηηζκηθέο ηαπηφηεηεο (Gutstein, 2003). Σα 

καζεκαηηθά κπνξνχλ λα ρξεζηκνπνηεζνχλ δειαδή γηα ηελ εμέηαζε ζεκάησλ πνπ 

αθνξνχλ ηε θπιή, ηελ εζληθφηεηα, ην θχιν θαη ηελ θνηλσληθή ηάμε (Strutchens, 

2000). Ζ ηάμε θαη ην κάζεκα ινηπφλ απνηειεί έλα κέζν γηα ηε γλσξηκία δηάθνξσλ 
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πνιηηηζκψλ (Aronson & Laughter, 2016). Ζ καζεζηαθή δηαδηθαζία, ζχκθσλα κε ηνλ 

Strutchens (2000), κπνξεί λα μεθηλά κε ηελ θαηαλφεζε θάπνησλ καζεκαηηθψλ 

ελλνηψλ πνπ έρνπλ ζπλδεζεί κε πξαγκαηηθέο θαηαζηάζεηο θαη ελέξγεηεο, θαη ζηε 

ζπλέρεηα λα αθνινπζεί ε αλάπηπμε ζηξαηεγηθψλ πάλσ ζε απηέο. Δίλαη ζεκαληηθφ 

αθφκε λα δίλνληαη επθαηξίεο ζηνπο καζεηέο λα εθαξκφδνπλ απηά πνπ καζαίλνπλ 

κέζα απφ πξαθηηθέο δξαζηεξηφηεηεο (Garcia, 1991). Ζ Gay (2010) ζηήξημε ηε 

δηαπνιηηηζκηθή δηδαζθαιία ζηελ ρξήζε ηεο γλψζεο κε βάζε ηελ θνπιηνχξα, ηηο 

γλψζεηο, ηηο ηδενινγίεο θαη ηηο εκπεηξίεο ησλ καζεηψλ. Γηα λα επηηεπρζνχλ ηα 

παξαπάλσ πξέπεη θαη ηα δηδαθηηθά πιηθά πνπ ζα ρξεζηκνπνηεζνχλ λα επηιέγνληαη κε 

πξνζνρή πξνθεηκέλνπ λα αληαπνθξίλνληαη ζηα πνιηηηζκηθά ραξαθηεξηζηηθά ησλ 

αηφκσλ πνπ απεπζχλνληαη (Huang, Cheng & Yang, 2017). Όηαλ δάζθαινο θαη 

καζεηέο δελ κνηξάδνληαη ηελ ίδηα θνπιηνχξα θαη εκπεηξίεο, ηφηε ν δάζθαινο 

εμεξεπλψληαο ηελ ζπκβνιή ηνπ θάζε πνιηηηζκνχ ζε δηάθνξνπο επηζηεκνληθνχο 

θιάδνπο, νδεγείηαη ζηελ ζεσξία ηεο πνιππνιηηηζκηθήο εθπαίδεπζεο (Gay, 2002). 

Οη δηαθνξέο θαη ε πξνθαλήο έιιεηςε ζχλδεζεο κεηαμχ ζρνιηθψλ θαη εμσζρνιηθψλ 

καζεκαηηθψλ έρνπλ ηεθκεξησζεί θαιά ζε αξθεηέο κειέηεο (Abreu, 1995·Bishop & 

Abreu, 1991·Carraher, Carraher & Schliemann, 1985·Lave, 1988·Saxe, 

1991·Schoenfeld, 1991) πνπ δείρλνπλ φηη ηφζν νη ελήιηθεο φζν θαη νη καζεηέο είλαη 

ηθαλνί λα εθηεινχλ καζεκαηηθά θαζήθνληα πνπ ζεσξνχλ θαηάιιεια. Ζ πξαθηηθή θαη 

ρσξίο ιάζε αξηζκεηηθή ζε θαζεκεξηλέο θαηαζηάζεηο έξρεηαη ζε αληίζεζε κε ηηο 

ρακειέο επηδφζεηο ζε ζρνιηθέο πεξηζηάζεηο. Παξφιν πνπ είρακε επηβεβαηψζεη φηη κηα 

πξννπηηθή ησλ πφξσλ ηεο γλψζεο ζα κπνξνχζε λα επεξεάζεη πεξηνρέο πεξηερνκέλνπ 

φπσο γισζζηθέο ηέρλεο θαη θνηλσληθέο ζπνπδέο (Amanti, 1995·Floyd-Tenery, 

1995·Hensley),νη ηνκείο ησλ καζεκαηηθψλ θαη ηεο επηζηήκεο ήηαλ πην 

πξνβιεκαηηθνί. Ζ κεζνδνινγία ηεο γλψζεο, κέζσ ηεο εζλνγξαθηθήο θαηαλφεζεο 

κηαο θνηλφηεηαο, απνθαιχπηεη ηα καζεκαηηθά θεθάιαηα ηεο γλψζεο πνπ ζα 

κπνξνχζαλ λα επεξεάζνπλ ηελ πξαθηηθή ηεο ηάμεο. 

Μεγάιν κέξνο ηεο εξγαζίαο πνπ δηεξεπλά ηηο άηππεο καζεκαηηθέο γλψζεηο ησλ 

παηδηψλ έρεη ζπληαρζεί απφ θνηλσληθνπνιηηηζκηθέο θαη θνηλσληθντζηνξηθέο ζεσξίεο 

πνπ πεξηγξάθνπλ ηνλ ηξφπν κε ηνλ νπνίν βξίζθεηαη ε κάζεζε ζε ζπγθεθξηκέλα 

πιαίζηα, πνπ ζρεηίδνληαη κε πνιηηηζηηθά πξφηππα θαη επεξεάδνληαη απφ ηα είδε ησλ 

εξγαιείσλ ήηηο ηερληθέο πνπ ρξεζηκνπνηνχληαη (Cole, 1996·Lave & Wenger, 

1991·Rogoff, 2003·Saxe, 1991·Taylor, 2009). Δίηε θάλνπλ αγνξέο γηα ηνπο γνλείο 
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ηνπο είηε πνπιάλε θαξακέιεο ζηνπο δξφκνπο ηεο Βξαδηιίαο, ε έξεπλα έρεη απνδείμεη 

φηη αθφκε θαη πνιχ κηθξά παηδηά ζπκκεηέρνπλ ζε εμσζρνιηθέο δξαζηεξηφηεηεο πνπ 

αθνξνχλ ηα καζεκαηηθά (Guberman, 1996·Nunesθ.ά., 1993). ε απηέο ηηο πξαθηηθέο, 

ηα παηδηά ρξεζηκνπνηνχλ ηφζν καζεκαηηθέο φζν θαη κε καζεκαηηθέο ζηξαηεγηθέο γηα 

ηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ φπσο ν θαζνξηζκφο ηεο ηηκήο ησλ εηδψλ ή ε εμεχξεζε 

θαηάιιειεο ηηκήο κεηαπψιεζεο γηα ηηο θαξακέιεο. Αλ θαη ε έξεπλα έρεη ηεθκεξηψζεη 

πνιιέο επηηπρεκέλεο καζεκαηηθέο ζηξαηεγηθέο πνπ ρξεζηκνπνηνχλ ηα παηδηά 

αλεπίζεκα, άιιεο κειέηεο έρνπλ δηαπηζηψζεη φηη ελψ ηα παηδηά είλαη ζε ζέζε λα 

επηιχζνπλ πξνβιήκαηα ζην πιαίζην απηψλ ησλ δξαζηεξηνηήησλ, ζπλαληνχλ 

πξνβιήκαηα ζηελ επίιπζε παξφκνησλ καζεκαηηθψλ πξνβιεκάησλ πνπ 

παξνπζηάδνληαη ζε κηα παξαδνζηαθήο κνξθήο ηάμε (Saxe, 1988·Taylor, 2000). 

Πεξαηηέξσ κειέηεο ππνγξακκίδνπλ ηελ αλαληηζηνηρία κεηαμχ ηνπ ηξφπνπ κε ηνλ 

νπνίν νη καζεηέο ρξεζηκνπνηνχλ ηα καζεκαηηθά εθηφο ηνπ ζρνιείνπ θαη ηνπο ηξφπνπο 

κε ηνπο νπνίνπο ηα καζεκαηηθά παξνπζηάδνληαη κεξηθέο θνξέο ζηα ζρνιεία. Γηα 

παξάδεηγκα, ν Brenner (1998) δηεμήγαγε κηα κειέηε γηα ηα ςψληα ησλ παηδηψλ ζε 

θαηαζηήκαηα, φπνπ αλαγλψξηζε ηηο δηαθνξέο κεηαμχ ησλ ηξφπσλ κε ηνπο νπνίνπο ηα 

παηδηά ρξεζηκνπνίεζαλ ρξήκαηα ζε απηέο ηηο αγνξέο θαη ηε λνκηζκαηηθή κνλάδα πνπ 

πεξηέρεηαη ζην πξφγξακκα ζπνπδψλ ησλ καζεηψλ απηψλ. ηα θαηαζηήκαηα, 

παξαηήξεζε πσο νη καζεηέο ζπάληα ρξεζηκνπνηνχζαλ πέλεο θαηά ηηο αγνξέο ηνπο. 

Αληίζεηα, πξαγκαηνπνίεζαλ αγνξέο πνπ πεξηειάκβαλαλ πςειφηεξν λφκηζκα. ε 

αληίζεζε κε ηηο θαζεκεξηλέο πξαθηηθέο, ε κνλάδα λνκηζκαηηθήο ηάμεο μεθίλεζε κε 

πέλεο, ππνζέηνληαο φηη ζα ήηαλ ε απινχζηεξε πνζφηεηα γηα ηα παηδηά. 

Άιιεο κειέηεο έρνπλ επηζεκάλεη φηη νη εθπαηδεπηηθνί αμηνπνηνχλ ηηο εκπεηξίεο ησλ 

παηδηψλ ζην ζπίηη θαη ηελ θνηλφηεηα φηαλ πξνγξακκαηίδνπλ καζήκαηα καζεκαηηθψλ, 

αιιά νη ζπλδέζεηο πνπ θάλνπλ είλαη ζπρλά επηθαλεηαθέο, αιιάδνληαο νλφκαηα ζε 

πξνβιήκαηα, θαη κε πξνζαξκνγή ησλ πιαηζίσλ ψζηε λα αληαλαθινχλ ηα ζπκθέξνληα 

ησλ καζεηψλ (Nicol & Crespo, 2006).πρλά εθθξάδνπλ αβεβαηφηεηα ζρεηηθά κε ηε 

βησζηκφηεηα απηνχ ηνπ είδνπο δηδαζθαιίαο θαη γηα ην αλ θαη θαηά πφζνλ απηά ηα 

καζήκαηα ζα βνεζήζνπλ ηνπο καζεηέο λα κάζνπλ ηα καζεκαηηθά πνπ ρξεηάδνληαη 

(Andrews, Yee, Greenhough, Hughes&Winter, 2005· Leonard, Brooks, Barnes-

Johnson&Berry, 2010). 
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7. Η πνιηηηζκηθά αληαπνθξηλόκελε δηδαζθαιία 

Σα θχιια εξγαζίαο πνπ κνηξάζηεθαλ πξνέξρνληαη απφ θνηλσληθφ θξνληηζηήξην, 

νπφηε ην ελ ιφγσ ζέκα κπνξεί λα εμεηαζηεί θαη ππφ έλα θνηλσληθνπνιηηηζκηθφ 

πξίζκα. Δπεηδή ε έξεπλα πεδίνπ πινπνηήζεθε ζην πιαίζην ηνπ θνηλσληθνχ 

θξνληηζηεξίνπ, φπνπ ν καζεηηθφο πιεζπζκφο είρε απηά ηα ραξαθηεξηζηηθά, καο 

αθνξά ε ινγηθή ηεο πνιηηηζκηθά επαίζζεηεο δηδαζθαιίαο. 

ηελ πξάμε, δειαδή, πθίζηαληαη νξηζκέλνη καζεηέο –πεξηνξηζκέλνπ αξηζκνχ– νη 

νπνίνη λαη κελ πξνέξρνληαη απφ νηθνγελεηαθά πεξηβάιινληα κε ρακειφ 

θνηλσληθννηθνλνκηθφ ππφβαζξν, επηηπγράλνπλ φκσο πςειέο επηδφζεηο. Πξφθεηηαη γηα 

κηα παγίδα, δηφηη δίλεηαη κε απηφλ ηνλ ηξφπν ε εληχπσζε φηη ε ζρνιηθή επηηπρία –άξα 

θαη ε απνηπρία– είλαη θαζαξά πξνζσπηθή ππφζεζε θαη έρεη πην πνιχ λα θάλεη κε ηα 

ραξίζκαηα ηνπ εθάζηνηε παηδηνχ, παξά κε ηελ ίδηα ηελ αληζσηηθή ιεηηνπξγία ηνπ 

ζρνιηθνχ ζπζηήκαηνο. ε νξηζκέλεο πεξηπηψζεηο, ππάξρεη ε πξνθαηάιεςε φηη ε 

εξγαηηθή ηάμε δελ σζεί ηα παηδηά ηεο πξνο ηα αλψηαηα ηδξχκαηα, αιιά θη φηαλ αθφκε 

ην θάλεη, απηφ γίλεηαη δηφηη πξφθεηηαη γηα εμαηξεηηθά «ραξηζκαηηθνχο» καζεηέο, ζε 

αληίζεζε κε ηα παηδηά ηεο κεζαίαο θαη αλψηεξεο ηάμεο, ηα νπνία φρη κφλνλ 

ελζαξξχλνληαη θαη παξνηξχλνληαη απφ ηελ νηθνγέλεηά ηνπο, αιιά θαη απνθηνχλ ηε 

ζπλήζεηα λα αληεπεμέξρνληαη ζηελ θνηλσλία (Bourdieu, 1974: 111, 115–116). Έρνπλ 

αλψηεξεο εθπαηδεπηηθέο πεγέο, αθφκα θη αλ δελ θαηαβάιινπλ πξνζπάζεηεο, ελψ ην 

παηδί ηεο εξγαηηθήο ηάμεο έρεη πεξηνξηζκέλεο θαη θαηψηεξεο εθπαηδεπηηθέο πεγέο θαη 

ρξεηάδεηαη λα εξγαζηεί ζθιεξά (Bourdieu, 1967: 199), θαη γηα ηνλ πξφζζεην ιφγν φηη 

ην εθπαηδεπηηθφ ζχζηεκα αλαπαξάγεη ηελ θαηαλνκή ηνπ πνιηηηζκηθνχ θεθαιαίνπ 

κεηαμχ ησλ ηάμεσλ, ψζηε ε θνπιηνχξα πνπ κεηαβηβάδεη είλαη εγγχηεξε ζηελ 

θπξίαξρε θνπιηνχξα (Bourdieu, 1977: 493). χκθσλα κε ηνλ Bourdieu, ε βαξχλνπζα 

ζεκαζία ηνπ νηθνγελεηαθνχ ππφβαζξνπ βξίζθεηαη ζε κηα γξακκηθή αιιειεπίδξαζε 

κε ηελ ηππηθή εθπαίδεπζε, ππφ ηελ έλλνηα φηη ε βαξχηεηα πνπ πξνζδίδεη θαλείο ζηελ 

απνηειεζκαηηθφηεηα επίδξαζεο απηψλ ησλ πξαθηηθψλ είλαη αλάινγε ηνπ βαζκνχ 

αλαγλψξηζεο θαη θπξίσο λνκηκνπνίεζεο ησλ δηαθνξεηηθψλ θνηλσληθψλ θαη 

πνιηηηζκηθψλ πξαθηηθψλ ζην πιαίζην ηεο επίζεκεο εθπαίδεπζεο (1984:1). 

Ζ αληζσηηθή ιεηηνπξγία ηνπ εθπαηδεπηηθνχ ζπζηήκαηνο ζπλδέεηαη άξξεθηα θαη κε ηε 

ζεσξία ηνπ αλζξψπηλνπ θεθαιαίνπ, φπσο έρνπλ δείμεη θάπνηεο έξεπλεο, φπσο ε 

ιεγφκελε «Έθζεζε» ηνπ James Coleman (1966), ε κειέηε µε ηνλ ηίηιν «Αληζφηεηα» 
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ηνπ Christopher Jenks (1973) θαη ε έξεπλα ησλ Peter Blau θαη Otis Duncan (1967) γηα 

ηελ θνηλσληθή θηλεηηθφηεηα ζηηο HΠΑ. Ζ «Έθζεζε» ηνπ James Coleman 

θαηαδεηθλχεη κεηαμχ άιισλ φηη ε αληζνκεξήο θξαηηθή επέλδπζε γηα ηελ παηδεία δελ 

επηδξά ηφζν θαηαιπηηθά ζηελ αληζφηεηα ζηελ επίδνζε φζν ε νηθνγελεηαθή 

πξνέιεπζε θαη ην δηαθνξεηηθφ νηθνγελεηαθφ θαη κνξθσηηθφ πεξηβάιινλ. Καηαιήγεη 

δε ζην φηη ε πνιππφζεηε ηζφηεηα δελ κπνξεί λα επηηεπρζεί κε κία θαη κφλνλ 

δηνξζσηηθή παξέκβαζε ζε έλα θαη κφλν ζεζκηθφ ζεκείν ηνπ εθπαηδεπηηθνχ 

ζπζηήκαηνο, αιιά απαηηεί κεηαβνιέο ζε φιεο ηηο πηπρέο ηνπ εθπαηδεπηηθνχ 

ζπζηήκαηνο, γηα λα επηηεπρζεί κηα πξαγκαηηθή ηζφηεηα επθαηξηψλ. Οπζηαζηηθή 

ηζφηεηα επθαηξηψλ δελ ζεκαίλεη ηζφηεηα θαη’ επίθαζε, αιιά ηζφηεηα ζε φια ηα κέιε 

ησλ θνηλσληθψλ νκάδσλ, νχησο ψζηε λα γεθπξσζνχλ ηα θελά ηα πξνεξρφκελα απφ ην 

ειιηπέο νηθνγελεηαθφ πεξηβάιινλ, γηα λα εθκεηαιιεπζνχλ ηηο πξνζθεξφκελεο 

επθαηξίεο, ρσξίο λα ρξεηάδεηαη λα ζηνρεχζνπλ ζηηο παξαπιεξσκαηηθέο πηπρέο ηεο 

εθπαίδεπζεο. Δίλαη επφκελν θαη εχινγν λα κελ κπνξνχλ λα δηνξζσζεί νπζηαζηηθά ην 

εθπαηδεπηηθφ ζχζηεκα, φηαλ νη αιιαγέο είλαη κφλνλ εμσηεξηθέο. Γεγνλφο είλαη φηη ζε 

νξηζκέλεο εθ ησλ πεξηπηψζεσλ νη αιιαγέο θξίλνληαη αλαγθαίεο, νη θάζε είδνπο 

ζεζκηθέο πξσηνβνπιίεο ζηνρεχνπλ ζε κηα ελ γέλεη αλαζεψξεζε ηεο εθπαίδεπζεο, 

δίλνληαο έκθαζε ζην νηθνλνκηθφ ζηάηνπο. χκθσλα κε ηνλ Μνπδέιε, ζε κηα ζρεηηθή 

αξζξνγξαθία ηνπ ζρεηηθά κε έξεπλα ηνπ ΚΑΝΔΠ, πθίζηαηαη ηζρπξή δηαζχλδεζε 

κεηαμχ «ησλ γεσγξαθηθψλ θαη θνηλσληθψλ αληζνηήησλ ζηελ Διιεληθή θνηλσλία» θαη 

ησλ αληίζηνηρσλ απνηειεζκάησλ ζηηο παλειιήληεο εμεηάζεηο ηνπ 2004. Ζ έξεπλα 

απηή θαηαδεηθλχεη ηελ άξξεθηε ζχλδεζε κεηαμχ ηνπ νηθνλνκηθνχ θαη θνηλσληθνχ 

ππφβαζξνπ ηνπ ππνςεθίνπ, φρη κφλνλ ζε φ,ηη αθνξά ζην νηθνγελεηαθφ ηνπ 

πεξηβάιινλ, αθφκε θαη ζε ζπλάξηεζε κε ην λνκφ απφ ηνλ νπνίν πξνέξρεηαη. Έηζη, 

θαηαδεηθλχεηαη φηη ππνςήθηνη πνπ πξνέξρνληαη απφ πεξηνρέο κε κηθξή αλάπηπμε, 

κεγάια πνζνζηά αλεξγίαο θαη ρακειφ θαηά θεθαιήλ εηζφδεκα, ελ ηέιεη έρνπλ 

κηθξφηεξεο πηζαλφηεηεο επηηπρίαο ζηηο παλειιήληεο. Ο Μνπδέιεο, ζχκθσλνο κε ηελ 

θξηηηθή ζηελ ηδενινγία ηεο θνηλσληθή αλφδνπ, ηνλίδεη φηη ε δσξεάλ παηδεία θάζε 

άιιν παξά δσξεάλ είλαη, εληείλνληαο ζηελ πξαγκαηηθφηεηα ηηο ήδε ππάξρνπζεο 

αληζφηεηεο. 

ηε δηαπνιηηηζκηθή εθπαίδεπζε πξνηάζζεηαη ε αιιειεμάξηεζε ησλ κειψλ κηαο 

πνιππνιηηηζκηθήο θνηλσλίαο θαη δελ αθνξά κφλν ζηα παηδηά κεηαλαζηψλ, αιιά ζε 

φια ηα παηδηά, γη’ απηφ θαη δίλεηαη έκθαζε ζε κηα εθπαίδεπζε, φπνπ φια ηα παηδηά 
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είλαη ίζα, αλεμαξηήησο εζληθνχ, νηθνλνκηθνχ ή άιινπ ππνβάζξνπ, σο απάληεζε ζηνλ 

πνιηηηζκηθφ πινπξαξηζκφ (Κεζίδνπ, ζην: Μαπξνζθνχθεο, 2008: 23).Ο φξνο 

«δηαπνιηηηζκηθή ηθαλφηεηα» αλαθέξεηαη ζε απνηειεζκαηηθέο θαη ελδεδεηγκέλεο 

ζπκπεξηθνξέο, πνπ εθδειψλνληαη ζε ζπλαληήζεηο κε άηνκα απφ άιιεο θνπιηνχξεο. 

πρλά ρξεζηκνπνηείηαη θαη σο «δηαπνιηηηζκηθή επηθνηλσληαθή ηθαλφηεηα». Ζ έλλνηα 

απηή ζρεηίδεηαη κε ζπγθεθξηκέλα ραξαθηεξηζηηθά, φπσο ε ηθαλφηεηα ηεο 

ελζπλαίζζεζεο, ε ηθαλφηεηα ηνπ λα αθνχεη θαλείο ελεξγά, λα έρεη ζεηηθή ζηάζε πξνο 

ηνπο αλζξψπνπο απφ άιιεο θνπιηνχξεο, λα έρεη θίλεηξν λα αιιειεπηδξά κε απηνχο, 

αιιά θαη επειημία θαη ζέιεζε λα καζαίλεη κέζα απφ λέεο εκπεηξίεο. Ζ δηαπνιηηηζκηθή 

ηθαλφηεηα απνηειεί πεδίν ελδηαθέξνληνο γηα εξεπλεηέο κηαο πιεζψξαο αθαδεκατθψλ 

θιάδσλ, φπσο ε επηζηήκε ηεο επηθνηλσλίαο, ηεο δηαπνιηηηζκηθήο ςπρνινγίαο, ηεο 

γισζζνινγίαο, ηεο εθπαίδεπζεο, θαη ηεο δηνίθεζεο επηρεηξήζεσλ. ε πξαθηηθφ 

επίπεδν, απνηειεί πεδίν γηα κηα πιεζψξα επαγγεικαηηψλ, φπσο νη δηπισκάηεο, νη 

εθπαηδεπηηθνί, νη απαζρνινχκελνη ζε επηρεηξήζεηο, νη εθπαηδεπηέο, νη 

απαζρνινχκελνη ζηελ εμππεξέηεζε πειαηψλ, θαη νη ππεχζπλνη ράξαμεο πνιηηηθήο. Ζ 

δηαπνιηηηζκηθή ηθαλφηεηα είλαη άξξεθηα ζπλδεδεκέλε κε ηνλ δηαπνιηηηζκηθφ δηάινγν, 

γηαηί ε επηηπρήο έθβαζε ηνπ ηειεπηαίνπ εμαξηάηαη ζπρλά απφ ην επίπεδν ηεο 

δηαπνιηηηζκηθήο ηθαλφηεηαο ησλ εκπιεθφκελσλ. Αλεμάξηεηα απφ ηελ έθβαζε ηνπ 

δηαιφγνπ, νη δηαπνιηηηζκηθά ηθαλνί ζπλνκηιεηέο σθεινχληαη αδηακθηζβήηεηα απφ ηελ 

δηαινγηθή δηαδηθαζία ιφγσ ηεο ηθαλφηεηάο ηνπο λα καζαίλνπλ απφ απηή ηελ εκπεηξία 

θαη λα ζπκκεξίδνληαη ηελ νπηηθή ηνπ άιινπ. Σν βαζηθφ ζηνηρείν είλαη φηη νη 

δηαπνιηηηζκηθέο πξαθηηθέο έξρνληαη λα δψζνπλ ιχζεηο εθεί φπνπ νη ππφινηπεο 

παηδαγσγηθέο πξαθηηθέο έρνπλ απνηχρεη (Κεζίδνπ, ζην: Μαπξνζθνχθεο, 2008
: 
30). 

H δηαπνιηηηζκηθή εθπαίδεπζε ζεσξείηαη σο ην απνηέιεζκα ηεο αιιειεπίδξαζεο, ζηα 

πιαίζηα ηεο νπνίαο αλαιχνληαη εκπεηξίεο, αλαπηχζζνληαη δεμηφηεηεο θαη γλψζεηο θαη 

πξαγκαηνπνηνχληαη δξαζηεξηφηεηεο. 

Ζ εθπαίδεπζε ζε απηφ ην πιαίζην νδεγεί ζηελ ελζπλαίζζεζε (empathy) φπνπ πξέπεη 

λα κάζνπκε λα θαηαλννχκε ηνπο άιινπο, λα κπαίλνπκε ζηε ζέζε ηνπο θαη λα 

βιέπνπκε ηηο απφςεηο θαη ηα πξνβιήκαηά ηνπο κέζα απφ ηε δηθή ηνπο νπηηθή γσλία, 

κέζα απφ ηελ θαηαλφεζε ηεο δηαθνξεηηθφηεηαο ηνπ άιινπ (Κεζίδνπ, ζην: 

Μαπξνζθνχθεο, 2008: 28–29). Πξφθεηηαη κίαο ζπιινγηθήο ζπλείδεζεο κέζα απφ κηα 

πξαθηηθή πνπ καο δίλεη ηε δπλαηφηεηα ηεο αιιειεπίδξαζεο κε άιινπο πνιηηηζκνχο 

γηα λα ππεξβνχκε ηελ νκνηνγέλεηα. Δπίζεο, πξφθεηηαη γηα κία εθπαίδεπζε ελάληηα 
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ζηνλ εζληθηζηηθφ ηξφπν ζθέςεο, αλεμάξηεηα απφ ηελ εζληθή θαη πνιηηηζκηθή 

πξνέιεπζε (φπ.π.: 299).Κάπνηνη ζηφρνη ζην πιαίζην ησλ δηαπνιηηηζκηθψλ ζρεηίδνληαη 

επίζεο κε πξνζσπηθέο ζηξαηεγηθέο κάζεζεο, θαζψο θαη κε έλα επξχ πιαίζην 

δεκηνπξγηθήο έθθξαζεο θαη επηθνηλσλίαο κέζσ ηεο αιιειεπίδξαζεο κεηαμχ παηδηψλ 

δηαθνξεηηθνχ ππνβάζξνπ (Καγθά, 2001: 97). Δπίζεο, ζην πιαίζην ηεο ζρνιηθήο ηάμεο 

ε ηθαλφηεηα απηή πξνυπνζέηεη κε ηε ζεηξά ηεο ηε δηαθνξεηηθή ζεψξεζε ησλ 

πξαγκάησλ, φπσο επίζεο θαη ηελ πξνζπάζεηα λα «δηεπξχλνπκε» ηηο θαζεκεξηλέο καο 

πξαθηηθέο θαη λα αλαδεηήζνπκε λέεο κεζφδνπο πξνζέγγηζεο ηνπ «δηαθνξεηηθνχ» θαη 

ηνπ άιινπ (Παπαδνπνχινπ, ζην: Μαπξνζθνχθεο, 2008: 65). 

Οη βαζηθέο αξρέο πνπ δηέπνπλ ηε Γηαπνιηηηζκηθή Δθπαίδεπζε είλαη ε αλαγλψξηζε ηεο 

ηζνηηκίαο ησλ πνιηηηζκψλ θαη ηεο κεηαμχ ηνπο αιιειεπίδξαζεο, ε ηζνηηκία ηνπ 

κνξθσηηθνχ θεθαιαίνπ αηφκσλ δηαθνξεηηθήο πνιηηηζκηθήο πξνέιεπζεο, ε 

εμαζθάιηζε ηνπ δηθαηψκαηνο φισλ γηα ίζεο επθαηξίεο ζηελ εθπαίδεπζε θαη ζηε δσή, 

θαζψο θαη ν θάησ απφ πνιηηηζκηθέο ζπλζήθεο αλαπηπζζφκελνο άλζξσπνο σο 

αθεηεξία θαη ζηφρνο ηεο δηαπνιηηηζκηθήο παηδαγσγηθήο πξάμεο (Σζηάθαινο, 1997, 

Γακαλάθεο 1997γ). ηε δηαπνιηηηζκηθή εθπαίδεπζε δίλεηαη έκθαζε ζε κηα 

εθπαίδεπζε, φπνπ φια ηα παηδηά είλαη ίζα, αλεμαξηήησο εζληθνχ, νηθνλνκηθνχ ή 

άιινπ ππνβάζξνπ, γη’ απηφ θαη δελ πξέπεη λα πθίζηαληαη ζηεξεφηππα εηο βάξνο 

κεηνλνηήησλ θαη κεηαλαζηψλ (Βullivant, 1981). ε γεληθέο γξακκέο, ε ππάξρνπζα 

βηβιηνγξαθία ππνδεηθλχεη ηελ αλεπάξθεηα ησλ εθπαηδεπηηθψλ πξαθηηθψλ φζνλ αθνξά 

ζηελ παξνπζία ηεο κεηξηθήο γιψζζαο ησλ κεηαλαζηψλ καζεηψλ, ιφγσ ηνπ κεγάινπ 

αξηζκνχ καζεηψλ (Triandafyllidou & Gropas, 2007). χκθσλα κε ηνλ Banks (1997), 

ε πνιππνιηηηζκηθή εθπαίδεπζε πεξηγξάθεη κηα επξεία πνηθηιία ζρνιηθψλ πξαθηηθψλ, 

πξνγξακκάησλ θαη πιηθψλ πνπ ζρεδηάδνληαη γηα λα βνεζήζνπλ ηα παηδηά απφ 

δηαθνξεηηθέο νκάδεο λα βηψζνπλ ηελ εθπαηδεπηηθή ηζφηεηα. Έηζη, ε πνιππνιηηηζκηθή 

εθπαίδεπζε πεξηιακβάλεη εκπεηξίεο πνπ πξνάγνπλ ηηο ηθαλφηεηεο ησλ καζεηψλ λα 

θξίλνπλ θαη λα αληηκεησπίζνπλ ζέκαηα, φπσο εθείλα ηνπ ξαηζηζκνχ, ηνπ ζεμηζκνχ, 

ηεο αληζφηεηαο, θαζψο θαη λα θαηαλνήζνπλ θαη λα απνδερζνχλ ηηο δηαθνξεηηθέο 

πνιηηηζκηθέο αμίεο θαη θψδηθεο (Schweizer, 1994). Ζ πνιππνιηηηζκηθή εθπαίδεπζε 

πεξηζηξέθεηαη ζπλήζσο γχξσ απφ ηα γισζζηθά θαη πνιππνιηηηζκηθά ραξαθηεξηζηηθά 

ησλ παηδηψλ ησλ κεηνλνηήησλ θαη ησλ κεηαλαζηψλ θαη δεκηνπξγεί γηα απηά κηα 

ζεηηθή απηνεηθφλα θαη πςειή απηνεθηίκεζε φηαλ δηδάζθνληαη ζην ζρνιείν ηνπο ηα 

δηθά ηνπο πνιηηηζκηθά ραξαθηεξηζηηθά, ε νπνία ιεηηνπξγεί αληίζηνηρα ζεηηθά γηα ηε 
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ζρνιηθή ηνπο επίδνζε (Βακβαθίδνπ, Κπξίδεο & Νηίλαο, 2002). χκθσλα κε ηνλ F. 

Wardle (2011), νη δάζθαινη πξέπεη λα ραξαθηεξίδνληαη απφ νξηζκέλα 

ραξαθηεξηζηηθά, φπσο ε γλψζε, ν ζεβαζκφο θαη ε επαηζζεζία ζε νηηδήπνηε 

δηαθνξεηηθφ, ελψ απαηηείηαη επίζεο ε γλψζε κηαο άιιεο γιψζζαο. ηε δηθή καο 

πεξίπησζε, πξέπεη λα εμεηαζηεί ε δηεζλήο βηβιηνγξαθία, σο πξνο ηελ χπαξμε απφ ηελ 

πιεπξά ησλ δαζθάισλ κεζφδσλ δηδαζθαιίαο πνπ ζα κπνξνχζαλ επθφισο λα 

ζπλνδεχζνπλ ηελ πξνζπάζεηά ηνπο ζην πιαίζην ηεο δηαπνιηηηζκηθήο εθπαίδεπζεο 

(Μπάθαο, Παληαδήο & αθειιαξίνπ, 2014). Αληίζεηα, παξά ηελ αλαγθαηφηεηα γηα 

ηελ χπαξμε ησλ παξαπάλσ αμηψλ, ε ζπληξηπηηθή πιεηνςεθία ησλ εξεπλψλ ζε απηφ 

δείρλνπλ φηη νη πεξηζζφηεξνη δάζθαινη δελ αηζζάλνληαη αζθαιείο γηα λα 

αληηκεησπίζεη ηα πξνβιήκαηα πνπ πξνθχπηνπλ ζηελ πνιππνιηηηζκηθή ηάμε 

(Γεσξγνγηάλλεο, 2004·Γεσξγνγηάλλεο & Μπνκπαξίδνπ, 2006· Μάγνο, 

2014·Μπνχηζθνπ, 2011· Μπάθαο, Παληαδήο & αθειιαξίνπ, 2014). Οη δάζθαινη 

αληηκεησπίδνπλ δπζθνιίεο πνπ πξνθχπηνπλ φρη κφλν ιφγσ ηνπ γισζζηθνχ θξαγκνχ, 

αιιά θαη απφ ηε δηαθνξεηηθή θνπιηνχξα ησλ κεηαλαζηψλ καζεηψλ, ζε ζπλδπαζκφ κε 

πξαθηηθά δεηήκαηα, φπσο ν κεγάινο αξηζκφο καζεηψλ ζηηο αίζνπζεο δηδαζθαιίαο 

(Γεσξγηάδεο & Εήζηκνο, 2012· Σξηαληαθπιιίδνπ & Γξφπαο, 2007). 

Ο φξνο «δηαπνιηηηζκηθή ηθαλφηεηα» αλαθέξεηαη ζε απνηειεζκαηηθέο θαη 

ελδεδεηγκέλεο ζπκπεξηθνξέο, πνπ εθδειψλνληαη ζε ζπλαληήζεηο κε άηνκα απφ άιιεο 

θνπιηνχξεο (Γακαλάθεο, 1997). πρλά ρξεζηκνπνηείηαη θαη σο «δηαπνιηηηζκηθή 

επηθνηλσληαθή ηθαλφηεηα». Ζ έλλνηα απηή ζρεηίδεηαη κε ζπγθεθξηκέλα 

ραξαθηεξηζηηθά, φπσο ε ηθαλφηεηα ηεο ελζπλαίζζεζεο, ε ηθαλφηεηα ηνπ λα αθνχεη 

θαλείο ελεξγά, λα έρεη ζεηηθή ζηάζε πξνο ηνπο αλζξψπνπο απφ άιιεο θνπιηνχξεο, λα 

έρεη θίλεηξν λα αιιειεπηδξά κε απηνχο, αιιά θαη επειημία θαη ζέιεζε λα καζαίλεη 

κέζα απφ λέεο εκπεηξίεο. 
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Β΄ κέξνο: Σρεδηαζκόο θαη πινπνίεζε ηεο έξεπλαο 

1. Σθνπόο ηεο έξεπλαο θαη εξεπλεηηθά εξσηήκαηα 

Ωο πξσηαξρηθφο ζθνπφο ηεο έξεπλαο ηίζεηαη ε δηεξεχλεζε ησλ καζεκαηηθψλ 

γλψζεσλ καζεηψλ, ζε φ,ηη έρεη λα θάλεη κε δεηήκαηα άηππεο γλψζεο, δειαδή 

ζηξαηεγηθψλ πνπ έρνπλ αλαπηχμεη ήδε απφ ην νηθνγελεηαθφ πεξηβάιινλ θαη ηηο 

ηξνπνπνηνχλ ζην πιαίζην ηεο ηάμεο. Μαο απαζρνιεί πξσηίζησο ε αλάδεημε ηνπ 

ηξφπνπ ζθέςεο θαη εθηίκεζεο ησλ ίδησλ ησλ καζεηψλ γηα ηα δηάθνξα καζεκαηηθά 

πξνβιήκαηα, θαζψο θαη ε δηαζχλδεζε ησλ γλψζεσλ κε ηηο πξαθηηθέο πνπ 

ρξεζηκνπνηνχλ εληφο ηεο νηθνγέλεηαο. Σα εξεπλεηηθά εξσηήκαηα είλαη ηα εμήο: 

• Πψο εθθξάδεηαη ε άηππε γλψζε ζηα καζεκαηηθά φηαλ πξαγκαηεχνληαη 

θιάζκαηα θαη εκβαδά; 

• Πψο επεξεάδεη ην ππφβαζξν ησλ καζεηψλ ηελ άηππε γλψζε; 

• ε πνηεο πεξηπηψζεηο πθίζηαληαη παξαλνήζεηο γηα ηηο πξναλαθεξζείζεο 

καζεκαηηθέο έλλνηεο; 

• Αμηνπνηνχλ νη καζεηέο ηνπο πφξνπο γλψζεο πνπ θέξνπλ ζην ζρνιείν, θαη πψο 

απηφ απνηππψλεηαη ζηελ πξαγκάηεπζε καζεκαηηθψλ ελλνηψλ φπσο ηα 

θιάζκαηα θαη ην εκβαδφλ; 

 Ωο πξσηαξρηθφο ζθνπφο ηεο έξεπλαο ηίζεηαη ε δηεξεχλεζε ησλ καζεκαηηθψλ 

γλψζεσλ ησλ καζεηψλ, ζε φ,ηη έρεη λα θάλεη κε δεηήκαηα άηππεο γλψζεο, θαη πψο ε 

ελζάξξπλζε γηα αμηνπνίεζε απηψλ ησλ πφξσλ γλψζεο (fundsofknowledge) θαζψο θαη 

ελαιιαθηηθψλ ηππηθψλ αιγνξίζκσλ πνπ γλσξίδνπλ νη καζεηέο, πξνεξρφκελνη απφ 

δηαθνξεηηθέο θνπιηνχξεο, επεξεάδεη ηελ επίδνζή ηνπο θαηά ηελ επίιπζε 

καζεκαηηθψλ πξνβιεκάησλ ζηελ ηάμε θαη ελδπλακψλεη ηελ ηαπηφηεηά ηνπο.  

2. Μεζνδνινγία ηεο έξεπλαο 

Ζ κεζνδνινγία είλαη ε πνηνηηθή έξεπλα, κε ραξαθηεξηζηηθά έξεπλαο δξάζεο, κε 

βαζηθά εξεπλεηηθά εξγαιεία ηε ρξήζε θχιισλ εξγαζίαο κε εξσηήζεηο θαη 

καζεκαηηθά πξνβιήκαηα. Ζ παξαηήξεζε ήηαλ ζπκκεηνρηθή.  
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ε γεληθέο γξακκέο, νη εξσηήζεηο ζα δίλνπλ βάζε ζην λα δίλεηαη ε ειεπζεξία θαη ν 

«ρψξνο» ζηνπο καζεηέο λα ζθεθηνχλ θαη λα απαληήζνπλ, ρσξίο λα αηζζάλνληαη φηη 

εμεηάδνληαη γηα ηηο καζεκαηηθέο ηνπο γλψζεηο. Οξηζκέλεο εξσηήζεηο ζα είλαη πην 

ηππνπνηεκέλεο θαη άιιεο πην ειεχζεξεο, γηα λα δηαθαλεί ν ηξφπνο ζθέςεο θαη 

επίιπζεο ησλ καζεηψλ, θαζψο θαη νη ζηξαηεγηθέο πνπ ρξεζηκνπνηνχλ. 

 

3. Χώξνο, ρξόλνο, ζπκκεηέρνληεο 

Σν πεδίν ηεο έξεπλαο είλαη ε ηάμε ζε έλα θνηλσληθφ θξνληηζηήξην ζηελ Καηεξίλε 

(αίζνπζα εθθιεζίαο). ε νπνία επηιέρζεθε κε ην ζθεπηηθφ φηη παξνπζηάδνπλ ηηο 

κεγαιχηεξεο δπζθνιίεο ζηα πξνο κειέηε καζεκαηηθά θαηλφκελα. Ο ρξφλνο εθηείλεηαη 

ζε 1 δηδαθηηθφ έηνο θαη ζε 1 κάζεκα (2 ψξεο) αλά εβδνκάδα. Οη ζπκκεηέρνληεο ήηαλ 

10 καζεηέο θαη ζπγθεθξηκέλα 6 θνξίηζηα θαη 4 αγφξηα.  

 

4. Γηαδηθαζία 

Μέζνδνο: 

Α) ηελ αξρή ηνπ καζήκαηνο εμήγεζα ζηνπο καζεηέο ηνλ ηξόπν κε ηνλ νπνίν ζα 

δηεμαρζεί ην κάζεκα, δειαδή φηη ζα δνπιέςνπκε νκαδηθά πάλσ ζε έλα θχιιν 

εξγαζίαο. πγθεθξηκέλα, ηνπο επεζήκαλα πσο γηα νπνηαδήπνηε δπζθνιία ζα έπξεπε 

λα ξσηάλ πξψηα ηνπο ζπκκαζεηέο ηνπο ζηελ νκάδα θαη κεηά εκέλα, λα ζπδεηνχλ 

ηφζν ηνπο ηξφπνπο επίιπζεο ηεο άζθεζεο φζν θαη ηα ζπκπεξάζκαηα ζηα νπνία 

θαηέιεγαλ, πσο θάζε κέινο ηεο νκάδαο ζα έπξεπε λα είλαη ζε ζέζε λα ιχλεη ηελ 

άζθεζε ζηνλ πίλαθα θαη πσο ζηα πιαίζηα ηνπ ρξφλνπ πνπ ηνπο έδηλα ζα έπξεπε λα 

ηειεηψλεη φιε ε νκάδα ηελ άζθεζε θαη φρη ν θαζέλαο αηνκηθά. 

Β) Γεδνκέλνπ φηη επξφθεηην γηα ην δεχηεξν κηζφ ηεο ελφηεηαο, δηαηύπσζα ιίγεο 

εξσηήζεηο γηα ηελ έλλνηα ηνπ εκβαδνύ θαη ησλ θιαζκάησλ, νχησο ψζηε λα 

ζπκεζνχλ απηά πνπ δηδάρηεθαλ ηελ πξνεγνχκελε θνξά. Σνπο ξψηεζα, ινηπφλ, ηη 

δξαζηεξηφηεηεο πξαγκαηνπνίεζαλ θαη ηη θαηαλφεζαλ σο πξνο ηνπο δηάθνξνπο 

ηξφπνπο κέηξεζεο ηνπ εκβαδνχ. 
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Γ) Αθνχ κνίξαζα ηα θχιια εξγαζίαο, έδηλα θαη θαη’ ηδίαλ βνήζεηα θαζψο 

πεξηθεξφκνπλ απφ νκάδα ζε νκάδα θαηά ηε δηάξθεηα επίιπζεο ηνπ θχιινπ εξγαζίαο. 

Γ)Μεηά ην πέξαο ηνπ απαηηνχκελνπ ρξφλνπ επίιπζεο, ζεθσλφηαλ ζηνλ πίλαθα έλα 

παηδί απφ θάπνηα νκάδα θαη έλα άιιν απφ ηελ ίδηα νκάδα δηάβαδε ηελ άζθεζε. 

Γφζεθε ηδηαίηεξε έκθαζε ζην λα πξνθχςεη κία ζπδήηεζε γηα ηνπο ηξφπνπο επίιπζεο 

θαη ην ζθεπηηθφ ησλ καζεηψλ. Δπηπιένλ, νη καζεηέο εξσηήζεθαλ γηα ηηο ζηξαηεγηθέο 

πνπ ρξεζηκνπνίεζαλ, γηα ηνλ ηξφπν ζθέςεο ηνπο, θαζψο θαη γηα πηζαλέο ζηξαηεγηθέο 

πνπ είραλ αθνκνηψζεη απφ ην νηθνγελεηαθφ πεξηβάιινλ. 

Με ζηφρν λα δηαπηζηψζσ ηνλ ξφιν πνπ παίδεη ε αμηνπνίεζε ησλ πφξσλ γλψζεο ησλ 

καζεηψλ ζηε γλψζε ησλ θιαζκάησλ θαη ηνπ εκβαδνχ, αξρηθά έθαλα εκηδνκεκέλεο 

ζπλεληεχμεηο κε ηνπο καζεηέο δηεξεπλψληαο αθελφο ηελ εκπινθή ηνπο ζε 

ζπγθεθξηκέλεο πεξηζηάζεηο θαη ηελ ζπλαθφινπζε άηππε γλψζε πνπ ζπλδέεηαη κ’ 

απηέο θαη αθεηέξνπ κε άκεζεο εξσηήζεηο δηεξεχλεζα ηελ πηζαλή ρξήζε 

ελαιιαθηηθψλ αιγνξίζκσλ πνπ ρξεζηκνπνηνχλ ζην δηθφ ηνπο πιαίζην. 

ηε ζπλέρεηα: 

1
ν
, αμηνπνίεζα απηνχο ηνπο αιγνξίζκνπο ζηελ ηάμε. 

2
ν
, εηνίκαζα θχιια εξγαζίαο ηα νπνία πεξηείραλ αζθήζεηο θαη πξνβιήκαηα ψζηε λα 

δηαπηζησζεί αλ αμηνπνηψληαο ηνπο πφξνπο γλψζεο ησλ καζεηψλ νη ίδηνη ήηαλ πην 

απνηειεζκαηηθνί ζηελ επίιπζε ησλ πξνβιεκάησλ. 

3
ν
, Οη καζεηέο θιήζεθαλ λα δνπιέςνπλ ζε νκάδεο ελψ ε εξεπλήηξηα ιεηηνπξγνχζε 

δηεπθνιπληηθά φηαλ νη καζεηέο δεηνχζαλ βνήζεηα. 

4
ν
, Μεηά ηε ζπκπιήξσζε ησλ θχιισλ εξγαζίαο ή θαη ηαπηφρξνλα δεηείην απφ ηνπο 

καζεηέο λα εμεγήζνπλ ηη ελέξγεηέο ηνπο θαηά ηελ επίιπζε. Όπνπ έθξηλα απαξαίηεην, 

έθαλα εξσηήζεηο ή αλαθνξέο ζηνπο πφξνπο γλψζεο ησλ καζεηψλ ψζηε λα 

δηεπθνιχλσ ηελ επίιπζε ησλ πξνβιεκάησλ. 
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5. Σπιινγή δεδνκέλσλ 

5.1. Γηεξεύλεζε ησλ πόξσλ γλώζεο ησλ καζεηώλ 

5.1.1. Ζ έλλνηα ηνπ θιάζκαηνο 

Πνιχ ζεκαληηθφ ζηνηρείν ηεο έξεπλάο καο απνηέιεζε ε αλάγθε λα εξεπλεζεί ε 

αληαπφθξηζε ησλ καζεηψλ ζηελ επίιπζε ζπγθεθξηκέλσλ πξνβιεκάησλ, πνηα είλαη 

δειαδή ε πξφηεξε εκπεηξία ηνπο πάλσ ζε απηφ, απφ ηελ θαζεκεξηλφηεηά ηνπο, θαζψο 

θαη απφ ηνλ πεξίγπξφ ηνπο. Οη απαληήζεηο ηνπο δίλνπλ έλα πνιχ ζεκαληηθφ ζηίγκα 

γηα ηνπο ηξφπνπο κε ηνπο νπνίνπο δηαρεηξίδνληαη ηελ έλλνηα ησλ θιαζκάησλ θαη ηνπ 

εκβαδνχ ζηα αλάινγα πξνβιήκαηα, θαζψο θαη γηα ηε ζηξαηεγηθή θαη ηνλ ηξφπν 

ζθέςεο ηνπο. Ζ πιεηνλφηεηα ησλ απαληήζεσλ ζηελ έξεπλά καο έδσζε έκθαζε ζηε 

ρξήζε ησλ ρξεκάησλ ζηηο θαζεκεξηλέο ζπλδηαιιαγέο κε ηελ νηθνγέλεηα: 

«Ναη θπξίσο κε ρξήκαηα θαη κε κνίξαζκα». 

«φηαλ πήγακε ζηα ηδάκπν εγψ πήξα ηα 2/4 ησλ ρξεκάησλ πνπ καο είραλ δψζεη νη 

γνλείο κνπ θαη ε αδεξθή κνπ ηα άιια 2/4».  

Δπηπιένλ, νη καζεηέο πνπ είραλ γλψζε ηνπ ηη ζεκαίλεη επίιπζε πξνβιήκαηνο ην είδαλ 

σο έλαλ ηξφπν ιχζεο ζηα θαζεκεξηλά δεηήκαηα:  

«Δίλαη φηαλ θάηη καο απαζρνιεί θαη πξνζπαζνχκε λα ην ιχζνπκε». 

«Δπίιπζε πξνβιήκαηνο είλαη ε ιχζε ελφο πξνβιήκαηνο, φηαλ έρεη λα θάλεη κε ην 

θαγεηφ». 

«Ναη, έρεη ρξεηαζηεί λα ιχζνπκε έλα πξφβιεκα κε ηε ρξήζε καζεκαηηθψλ». 

ε νξηζκέλεο πεξηπηψζεηο, νη καζεηέο γλσξίδνπλ ηη είλαη ε επίιπζε πξνβιήκαηνο, 

αιιά δελ έρνπλ ζηελ πξάμε πξνβεί ζε κηα επίιπζε ηέηνηνπ είδνπο, ην νπνίν 

ζπλεπάγεηαη φηη έρνπλ κηα ζεσξεηηθή, αιιά φρη πξαθηηθή ελλνηνινγηθή 

απνζαθήληζε: «Ζ επίιπζε ελφο πξνβιήκαηνο είλαη ε πξάμε πνπ ζα θάλσ γηα λα ιχζσ 

έλα πξφβιεκα. Καη επίζεο δελ έρεη ρξεηαζηεί πνηέ». 

ηηο πεξηπηψζεηο πνπ νη καζεηέο είραλ έξζεη ζε επαθή κε ηελ επίιπζε πξνβιήκαηνο 

κέζσ θιαζκάησλ, παξαηεξνχκε φηη έρνπλ ζπλδέζεη απηή ηε δηεξγαζία κε ηελ έλλνηα 

ηνπ κνηξάζκαηνο, ηεο δηαλνκήο θαη ηεο ζπλδηαιιαγήο εληφο ηεο νηθνγέλεηαο: 
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«Ναη θπξίσο ζηε καγεηξηθή, ζηηο ζπληαγέο». 

 

«Ναη, φηαλ ήκνπλ κηθξή ε κακά κνπ κνχ έιεγε λα αθαηξέζσ θάπνηα θνκκάηηα, 

π.ρ. απφ πίηζα θαη λα ηεο πσ πφζα έκεηλαλ».  

Δπίζεο, κία απάληεζε δίλεη έκθαζε ζην φηη ππάξρνπλ θαη άιινη ηξφπνη λα 

δηαρεηξηζηεί θαλείο ηελ έλλνηα ηνπ κνηξάζκαηνο: 

«Όρη, δελ έρεη ρξεηαζηεί, γηαηί πιένλ ππάξρνπλ ζχγρξνλεο ιχζεηο». 

Σα παηδηά ρξεηάδνληαλ ιίγν ρξφλν πξνθεηκέλνπ λα ζπλεζίζνπλ λα εξγάδνληαη ζην 

κάζεκα ησλ καζεκαηηθψλ ηφζν ζε νκάδεο φζν θαη πάλσ ζε θχιια εξγαζίαο. Έγηλε 

εκθαλέο φηη ηδηαίηεξα ην κάζεκα ησλ καζεκαηηθψλ ην είραλ ζην κπαιφ ηνπο 

ζπλπθαζκέλν κε έλα αληαγσληζηηθφ πιαίζην κάζεζεο, φπνπ ππεξηεξνχζε ν καζεηήο 

ή ε καζήηξηα πνπ είρε ην πην γξήγνξν «καζεκαηηθφ» κπαιφ. Δπίζεο, ππήξραλ εθ ησλ 

πξαγκάησλ αληηζέζεηο ζηελ πεξίπησζε δχν καζεηψλ, νη νπνίνη ήηαλ απφ ηε Ρνπκαλία 

θαη είραλ δηδαρηεί ηελ αθαίξεζε κε δηαθνξεηηθφ ηξφπν, γεγνλφο πνπ δεκηνπξγνχζε 

ηελ αλάγθε εμαηνκίθεπζεο ζε νξηζκέλεο αζθήζεηο. 

Υαξαθηεξηζηηθή ππήξμε ε πεξίπησζε ηνπ Γ., ν νπνίνο θαηά ηε δηάξθεηα ηεο 

δηδαζθαιίαο, ζπκκεηείρε έληνλα ζην κάζεκα, απαληνχζε θαη έθαλε εξσηήζεηο θαη 

είρε κεγάιε πξνζπκία λα θάλεη αζθήζεηο. Ζ πξνζπκία απηή γηα απηφλνκε εξγαζία 

κεηαηξάπεθε ζε άξλεζε γηα ζπιινγηθή. Ο Γ. αξλήζεθε λα ζπλεξγαζηεί γηα ηελ 

εμεχξεζε θνηλψλ ιχζεσλ, ηειείσλε πάληα πξψηνο θαη πξνρσξνχζε ζηηο παξαθάησ 

αζθήζεηο ρσξίο λα πεξηκέλεη λα ηειεηψζεη ε νκάδα ηνπ θαη ηέινο φηαλ έλα κέινο ηεο 

νκάδαο ηνπ κε ξψηεζε θάηη ζρεηηθά κε κηα άζθεζε θαη ην πξνέηξεςα λα ξσηήζεη ηνλ 

Γ. πνπ ηελ είρε ιχζεη εθείλνο απάληεζε: «Γελ ζέισ λα ηεο ην εμεγήζσ». Αλαθνξηθά 

κε ηελ εξγαζία πάλσ ζε θχιια εξγαζίαο, ηα παηδηά ην αληηκεηψπηζαλ πεξηζζφηεξν σο 

απιφ θπιιάδην-θσηνηππία, παξαβιέπνληαο ηελ αλαθαιππηηθή ηνπ κνξθή. 

Υξεηαδφηαλ ηελ πξνηξνπή κνπ γηα λα ιχζνπλ ηελ άζθεζε θαη δπζθνιεχνληαλ λα 

ζπλερίζνπλ απηφλνκα. ηελ πεξίπησζε, φκσο, πνπ ηνπο πξνέηξεπα λα αλαπηχμνπλ 

πξνθνξηθά ηηο απφςεηο ηνπο, έδεημαλ κεγαιχηεξν ελζνπζηαζκφ. Πξνέθπςε έλαο 

γφληκνο δηάινγνο ζρεηηθά κε ην δήηεκα ησλ θιαζκάησλ, φπνπ νη πεξηζζφηεξνη 
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καζεηέο ζπκθψλεζαλ ζην φηη ζηελ θαζεκεξηλή καο δσή, ηα θιάζκαηα είλαη παληνχ, 

κε ηε κνξθή ηνπ κνηξάζκαηνο θαη ησλ δηαθνξεηηθψλ κεξψλ ελφο ζπλφινπ. 

5.1.2. Ζ έλλνηα ηνπ εκβαδνχ 

ηελ πεξίπησζή καο, νη ζρέζεηο αλάκεζα ζηηο γλψζεηο ησλ καζεκαηηθψλ θαη ζηα 

αληίζηνηρα βηψκαηα δηαθαίλεηαη απφ ηηο απαληήζεηο ηνπο ζην αλ έπξεπε ζε κηα 

πξαγκαηηθή δξαζηεξηφηεηα λα ππνινγίζνπλ ην εκβαδφλ, πξφθεηηαη, δειαδή, γηα κηα 

πξαγκαηηθή ζπλζήθε. Οη καζεηέο θαίλεηαη φηη αληαπνθξίζεθαλ ζε απηή ηελ εξψηεζε 

βησκαηηθά, δηφηη αλαζθάιεςαλ ζηε κλήκε ηνπο ζπγθεθξηκέλεο πεξηπηψζεηο: 

«Ζ πεξίπησζε απηή ήηαλ φηαλ έπξεπε λα κεηξήζνπκε ην εκβαδφλ ελφο δσκαηίνπ 

γηα λα βάινπκε π.ρ. ην ραιί γηα ηνλ ρεηκψλα» 

«Όηαλ ζέιακε λα ηνπνζεηήζνπκε ηα έπηπια ζην δσκάηηφ κνπ γηα λα δνχκε πνχ ζα 

κπεη ην θαζέλα»  

«Γηα λα αγνξάζνπκε έλα ραιί κεηξήζακε ην εκβαδφλ» 

Δπηπιένλ, ε άηππε γλψζε ησλ καζεηψλ δηαθάλεθε θαη ζηελ εξψηεζε ζρεηηθά κε ηηο 

καζεκαηηθέο έλλνηεο, αλ δειαδή έρεη ππάξμεη πεξίπησζε θαηά ηελ νπνία νη γνλείο 

ηνπο ηνχο εμήγεζαλ έλα δήηεκα ππφ καζεκαηηθή ζθνπηά. Ζ πιεηνλφηεηα ησλ 

καζεηψλ έδσζε θάπσο αζαθείο απαληήζεηο:  

«Ναη, φηαλ δελ θαηαιάβαηλα θάηη ζην πξφβιεκα» 

«Ναη ζε κεξηθά πξάγκαηα» 

Δπηπιένλ, κηα πεξηζζφηεξν εμεηδηθεπκέλε εξψηεζε ζρεηηδφηαλ κε ηελ έλλνηα ηνπ 

θιάζκαηνο ζηα πιαίζηα ηεο νηθνγελεηαθήο δσήο, αλ δειαδή νη καζεηέο είραλ 

ζπλδηαιιαγεί πνηέ κε ηνπο γνλείο ηνπ γηα έλα ηέηνην δήηεκα κε καζεκαηηθή ρξνηά. Ζ 

πιεηνλφηεηα ησλ απαληήζεσλ έρεη απαληήζεη ζεηηθά ζε απηή ηελ εξψηεζε, ρσξίο 

σζηφζν λα δίλεη θαη θάπνηα επεμήγεζε πξνο απηή ηελ θαηεχζπλζε: 

«Ναη ζε πην θαζεκεξηλά πξάγκαηα φπσο ηα παξαπάλσ παξαδείγκαηα» 

«Όρη πξηλ ηε δηδαζθαιία» 

«Ναη θπξίσο ζηε καγεηξηθή, ζηηο ζπληαγέο» 



 54 

Μία ραξαθηεξηζηηθή απάληεζε πνπ δίλεη πξαθηηθή δηάζηαζε ζηελ έλλνηα ηνπ 

εκβαδνχ είλαη ε παξαθάησ: 

 

 

5.2. Τν γλσζηηθό ππόβαζξν ησλ καζεηώλ 

ηηο πξνεγνχκελεο ελφηεηεο είδακε αλαιπηηθά φηη ε γλψζε ησλ καζεηψλ 

πεξηιακβάλεη ηφζν ηε γλψζε ησλ ζπγθεθξηκέλσλ καζεηψλ, γλψζε ηεο κάζεζεο ησλ 

καζεηψλ γεληθφηεξα, δειαδή ην λα γλσξίδνπλ πνηνη είλαη, ηη γλσξίδνπλ θαη πψο 

βιέπνπλ ηε κάζεζε, ηα καζεκαηηθά θαη ηνλ εαπηφ ηνπο. Δίδακε επίζεο φηη ε άηππε 

γλψζε αμηνπνηείηαη φηαλ ν δάζθαινο πξέπεη λα μέξεη θάηη γηα ην πξνζσπηθφ θαη ην 

εθπαηδεπηηθφ ππφβαζξν θάζε καζεηή, εηδηθά γηα ηηο καζεκαηηθέο δεμηφηεηεο, ηηο 

ηθαλφηεηεο θαη ηηο δηαζέζεηο πνπ θέξλεη ν καζεηήο ζην κάζεκα. Ο δάζθαινο πξέπεη 

επίζεο λα είλαη επαίζζεηνο ζηνπο κνλαδηθνχο ηξφπνπο πνπ έρνπλ νη καζεηέο ζην λα 

κάζνπλ, λα ζθέθηνληαη θαη λα θάλνπλ καζεκαηηθά Κάζε καζεηήο κπνξεί λα ζεσξεζεί 

φηη βξίζθεηαη ζε έλα κνλνπάηη κέζα απφ ηα ζρνιηθά καζεκαηηθά, εμνπιηζκέλν κε 

δπλαηά ζεκεία θαη αδπλακίεο, έρνληαο αλαπηχμεη ηηο δηθέο ηνπ πξνζεγγίζεηο ζηα 

καζεκαηηθά, ηθαλέο λα ζπκβάιινπλ θαη θεξδίδνληαο απφ θάζε κάζεκα κε δηαθξηηηθφ 

ηξφπν. Οη δάζθαινη ρξεηάδνληαη επίζεο κηα γεληθή γλψζε γηα ην πψο νη καζεηέο 

ζθέθηνληαη – ηηο πξνζεγγίζεηο πνπ είλαη ραξαθηεξηζηηθέο γηα ηνπο καζεηέο κηαο 

δεδνκέλεο ειηθίαο θαη ππφβαζξνπ, ηηο θνηλέο αληηιήςεηο θαη παξαλνήζεηο θαη ηηο 

πηζαλέο πεγέο απηψλ ησλ ηδεψλ. Καηά ηελ ηειεπηαία δεθαεηία, νη εξεπλεηέο έρνπλ 

δεκηνπξγήζεη έλα εληππσζηαθφ ζχλνιν ησλ ζηνηρείσλ ζρεηηθά κε ηνλ ηξφπν ζθέςεο 

ησλ παηδηψλ γηα δηάθνξεο καζεκαηηθέο έλλνηεο, ζχλνιν πνπ εμειίζζεηαη κε ηελ 

πάξνδν ηνπ ρξφλνπ 

Σν αξρηθφ δήηεκα πνπ εμεηάζακε ζηα θχιια εξγαζία ήηαλ ε έλλνηα ηνπ θιάζκαηνο. 

Αξρηθά, ζηελ εξψηεζε ηνπ ηη ζεκαίλεη θιάζκα, νη απαληήζεηο πνπ δφζεθαλ 

πνηθίιινπλ ζε γεληθέο γξακκέο. Κάπνηνη καζεηέο δίλνπλ πεξηζζφηεξν ηε καζεκαηηθή 

έλλνηα, ελψ άιινη πξνζδίδνπλ κία πεξηζζφηεξν θαζεκεξηλή θαη πξαθηηθή ρξνηά: 
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ηηο παξαπάλσ απαληήζεηο, θαίλεηαη κηα πνηθηιία ζηνλ ηξφπν ζθέςεο θαη 

λνεκαηνδφηεζεο ηνπ θιάζκαηνο σο αλαπαξάζηαζεο. Ζ πξψηε απάληεζε δίλεη 

έκθαζε ζηελ εμσηεξηθή κνξθή ηνπ θιάζκαηνο, ζαλ έλα είδνο λνεξήο εηθφλαο. Ο 

καζεηήο απαληά ην πξψην πξάγκα πνπ ηνπ έξρεηαη ζην κπαιφ. Ζ δεχηεξε απάληεζε 

έρεη κία πεξηζζφηεξν πξαθηηθή δηάζηαζε, ελψ ε ηξίηε πιεζηάδεη πεξηζζφηεξν ζηελ 

νπζηαζηηθή έλλνηα ηνπ θιάζκαηνο, ζην φηη πξφθεηηαη γηα δηαίξεζε. Ζ ηέηαξηε 

απάληεζε δίλεη κηα πεξηζζφηεξν βησκαηηθή ρξνηά, κε ηελ έλλνηα ηνπ κνηξάζκαηνο, 

ηνπ κεξηζκνχ, γη’ απηφ θαη ρξεζηκνπνηεί ην παξάδεηγκα ηεο πίηζαο. Ζ πέκπηε 

απάληεζε δίλεη έκθαζε ζε κηα άιιε πηπρή ηνπ θιάζκαηνο, ζηελ έλλνηα ηεο 

ζχγθξηζεο, ε νπνία φκσο δελ απνηειεί ηελ νπζηαζηηθή ιεηηνπξγία ηνπ θιάζκαηνο. Ζ 

έθηε απάληεζε δίλεη έκθαζε ζηελ έλλνηα ηνπ κνηξάζκαηνο, έηζη επηηπγράλεηαη ε 

κεηαθνξά γλψζεο απφ ην νηθνγελεηαθφ ζην ζρνιηθφ πιαίζην. 

Δπηπιένλ, έρνπκε θαη κία απάληεζε πνπ πξνέξρεηαη απφ ηνλ ρψξν ηεο κνπζηθήο θαη 

δηαθαίλεηαη φηη ν ζπγθεθξηκέλνο καζεηήο έρεη επηηχρεη νξζψο ηε κεηαθνξά γλψζεο 

απφ ην κνπζηθφ πιαίζην ζην ζρνιηθφ πιαίζην. 
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Αληηζέησο, φηαλ πξφθεηηαη γηα νκψλπκα θιάζκαηα, θαίλεηαη λα κελ αληηκεησπίδνπλ 

ηδηαίηεξεο δπζθνιίεο: 

 

 

Έλα ραξαθηεξηζηηθφ παξάδεηγκα απάληεζεο, ζηελ νπνία δηαθαίλεηαη ε αδπλακία 

ζχλδεζεο άηππεο θαη ηππηθήο γλψζεο, θαζψο θαη ε δπζθνιία λα θαλνχλ ηα βήκαηα 

πνπ αθνινχζεζε ν θάζε καζεηήο, είλαη ζηελ εξψηεζε πξφζζεζεο εηεξψλπκσλ 

θιαζκάησλ, φπνπ αξθεηνί καζεηέο βξήθαλ κελ ζσζηά ηηο πξάμεηο, κεηαηξέπνληαο ηα 

θιάζκαηα ζε νκψλπκα, ρσξίο σζηφζν λα δείμνπλ ηε δηαδηθαζία κε ηελ νπνία ην 

έθαλαλ απηφ: 
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Ζ αδπλακία λα παξνπζηαζηεί αθξηβψο ε δηαδηθαζία ζθέςεο θαη ρξήζεο ησλ 

θιαζκάησλ, δείρλεη κηα ηππνπνίεζε, ελψ απηφ πνπ απαηηείηαη είλαη (Γαγάηζεο θ.ά., 

2001) ε αλαγλψξηζε ηεο έλλνηαο κέζα απφ ηελ πνηθηιία ησλ αλαπαξαζηάζεσλ θαη ν 

επέιηθηνο ρεηξηζκφο ηεο έλλνηαο αλάκεζα ζηηο πνηνηηθά δηαθνξεηηθέο 

αλαπαξαζηάζεηο. Παξάιιεια, ελλνηνινγηθέο παξαλνήζεηο πνπ ζρεηίδνληαη κε ηελ 

θαηαλφεζε ηνπ θιάζκαηνο σο αξηζκνχ νδεγνχλ θαη ζε δπζθνιίεο αλαπαξάζηαζεο 

θαη ηνπνζέηεζεο ηνπ θιαζκαηηθνχ αξηζκνχ ζηελ θιαζκαηηθή γξακκή (Post 

θ.ά.,1993) αιιά θαη ζε δπζθνιίεο ζηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ ζηα νπνία νη 

ππνδηαηξέζεηο ζηελ αξηζκεηηθή γξακκή δελ ηζνχληαη κε ηνλ παξνλνκαζηή ηνπ 

θιάζκαηνο ή δελ είλαη πνιιαπιάζηα ηνπ (Ζιία & Γαγάηζε, 2004). 

Ζ ηππνπνίεζε ηεο γλψζεο θαίλεηαη επίζεο ζηηο θπξίσο πξάμεηο, φπνπ ε ρξήζε ηεο 

κεηαηξνπήο ησλ θιαζκάησλ ζε νκψλπκα γίλεηαη πεξηζηαζηαθά: 
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Δληνχηνηο, δελ παξνπζηάζηεθε ηδηαίηεξε δπζθνιία ζηελ εξψηεζε ζρεηηθά κε ηα 

θιάζκαηα ηα νπνία ηζνχληαη κε ηε κνλάδα: 
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Αληηζέησο, κηα ζρεηηθή δπζθνιία εκθαλίζηεθε ζε φ,ηη έρεη λα θάλεη κε ηα ηζνδχλακα 

θιάζκαηα, φπνπ δελ παξνπζηάδνπλ ζπλήζσο ηε δηαδηθαζία πνπ αθνινχζεζαλ, 

δειαδή ζπλήζσο δελ δειψλνπλ ηνλ αξηζκφ κε ηνλ νπνίν πνιιαπιαζίαζαλ ή 

δηαίξεζαλ ηα θιάζκαηα: 
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Τπάξρεη, δειαδή, έκθαζε ζηε δηαδηθαζηηθή γλψζε, ρσξίο σζηφζν νη καζεηέο λα 

έρνπλ ζπλεζίζεη λα παξνπζηάδνπλ ηε κέζνδν πνπ ρξεζηκνπνίεζαλ. Απηή ε δπζθνιία 

δηαθαίλεηαη θαη ζηελ παξαθάησ εξψηεζε, ε νπνία απαηηεί ηε κέζνδν ηεο αλαγσγήο 

ζηε κνλάδα. 

 

Μία απάληεζε είλαη ε παξαθάησ, ε νπνία βγάδεη κελ ζσζηφ απνηέιεζκα, ρσξίο 

σζηφζν λα θαίλεηαη αθξηβψο ε κεζνδνινγία: 

 

Δπίζεο, ζηελ παξαθάησ απάληεζε, ππάξρεη ζχγρπζε αλάκεζα ζην πφηε πξέπεη λα 

ρξεζηκνπνηεζεί πνιιαπιαζηαζκφο θαη πφηε δηαίξεζε: 
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Φάλεθε, επίζεο, φηη δπζθνιεχηεθαλ ηδηαίηεξα ζηελ ηεξαξρία ησλ θιαζκάησλ, αθφκε 

θαη ζηε ρξήζε ησλ ζπκβφισλ αληζφηεηαο: 
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Έπεηηα κεηαβαίλνπκε ζηηο εξσηήζεηο, νη νπνίεο αθνξνύλ πεξηζζόηεξα ζε 

πξνβιήκαηα, κε ηελ νπηηθνπνίεζε ησλ θιαζκάησλ, κέζα από παξαδείγκαηα ηεο 

θαζεκεξηλήο δσήο: 
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ηελ παξαπάλσ απάληεζε ν καζεηήο θαίλεηαη λα έρεη θαηαλνήζεη εκπξάθησο ηελ 

έλλνηα ηεο ζχγθξηζεο θιαζκάησλ. Αληίζεηα, ε παξαθάησ απάληεζε δείρλεη λα κελ 

έρεη ππάξμεη θαηαλφεζε ηεο έλλνηαο ηνπ θιάζκαηνο: 

 

Καη ζηηο άιιεο απαληήζεηο νη καζεηέο απέηπραλ πιήξσο λα αλαινγηζηνχλ ην θιάζκα 

σο ιφγν θαη φρη σο θπξηνιεθηηθή απνηχπσζε ησλ αξηζκψλ κε ηε κνξθή ζρεκάησλ. 

 



 65 

 



 66 

 

ηελ παξαπάλσ απάληεζε ππάξρεη έλαο ζρεηηθφο ζπιινγηζκφο, βαζηζκέλνο ζε άηππε 

γλψζε, αιιά ππνιείπεηαη ζην απνηέιεζκα. ε γεληθέο γξακκέο, νη καζεηέο δελ 

θάλεθαλ λα αληαπνθξίλνληαη ζηε ζρεκαηηθή παξνπζίαζε ηνπ θιάζκαηνο σο κέξνπο 

φινπ επηθάλεηαο, νχηε κπνξεί λα εηπσζεί πσο ππήξμε ζεκαληηθή εζηίαζε ζηε 

ζχγθξηζε ησλ θιαζκαηηθψλ αξηζκψλ. Καιχηεξε αληαπφθξηζε ππήξμε ζην 

ζρεκαηηζκφ δεπγαξηψλ ηζνδχλακσλ θιαζκάησλ: 
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Πέξαλ ηεο ζχγθξηζεο θιαζκάησλ, ηα θπιιάδηα αθνξνχζαλ θαη ζηηο ακηγψο 

καζεκαηηθέο πξάμεηο. Δθεί νη απαληήζεηο ησλ καζεηψλ πνηθίιινπλ: 
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ηελ πξψηε απάληεζε ν καζεηήο δελ έρεη ζρεκαηίζεη θαλ ηα θιάζκαηα κε ηε ζσζηή 

ηνπο κνξθή, ελψ ζηηο άιιεο δπν νη απαληήζεηο έρνπλ κείλεη εκηηειείο. Δίλαη 

ραξαθηεξηζηηθφ φηη νη ππφινηπνη καζεηέο άθεζαλ εληειψο θελή ηελ παξαπάλσ 

άζθεζε. Απηφ κπνξεί λα ζπλδέεηαη κε ηελ έκθαζε πνπ δίλεηαη απφ ηνπο 

εθπαηδεπηηθνχο κφλν ζε κία ελλνηνινγηθή κνξθή ηνπ θιάζκαηνο, ζην κέξνο-φιν 

(Mack, 1993·Κνιέδα, 2000). Ο Freudental (1983) αλαθέξεη πσο: «ε θαηλνκελνινγηθή 

έλδεηα ηεο πξνζέγγηζεο ησλ θιαζκάησλ [ζηε κνξθή ηνπ κέξνπο-φινπ] κνπ θαίλεηαη 

φηη είλαη ζε κεγάιν βαζκφ ππεχζπλε γηα ηε δηδαθηηθή απνηπρία». Απηφ ζεκαίλεη φηη 

νη καζεηέο πνιιέο θνξέο δίλνπλ έκθαζε κφλν ζην θιάζκα σο κέξνο ελφο φινπ, θαη 

φρη ηφζν ζηηο καζεκαηηθέο πξάμεηο πνπ κπνξνχλ λα πξαγκαηνπνηεζνχλ. 

Ζ αδπλακία ρξήζεο ησλ θιαζκάησλ ζε δεηήκαηα ηεο θαζεκεξηλήο δσήο θάλεθε θαη 

ζηελ παξαθάησ εξψηεζε, ε νπνία δελ απαληήζεθε απφ θαλέλαλ καζεηή: 

 

5.3. Οη ζπλεληεύμεηο ησλ καζεηώλ 

ηελ πξνθνξηθή ζπδήηεζε, νη καζεηέο απνθξίζεθαλ φηη ηα θχιια εξγαζίαο ηνπο 

βνήζεζαλ λα μεηπιίμνπλ ηηο γλψζεηο ηνπο επαξθψο, φπσο θαίλεηαη απφ ηελ παξαθάησ 

απάληεζε: 

«Μνπ θάλεθε αξρηθά φηη δελ ήμεξα ηίπνηα, αιιά ηειηθά πνιιά απηά ηα μέξνπκε ήδε 

απφ ηελ νηθνγέλεηα. ηε ιατθή φπνπ νη γνλείο κνπ πνπιάλε θξνχηα, αθνχσ φηη 

ζπλέρεηα κηιάλε γηα θηιά θαη γηα έλα ηέηαξην ηνπ θηινχ θηι.» 

Δπίζεο, ζηε ζπδήηεζε πνπ πξνέθπςε, αξθεηνί καζεηέο επεζήκαλαλ φηη αθνχγνληαο 

ηηο απφςεηο ησλ άιισλ, άιιαμαλ γλψκε γηα απηά πνπ ήδε πίζηεπαλ: 

«Μέρξη ηψξα, λφκηδα φηη ην εκβαδφ είλαη κφλν γηα ηα πξνβιήκαηα, ηψξα 

θαηάιαβα φηη είλαη γηα φια, γηα ζέκαηα θαζεκεξηλά, φπσο φηαλ βάδνπκε έλα 

ζεληφλη ζην θξεβάηη θαη ζέινπκε λα δνχκε αλ ρσξάεη».  
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Κάπνηνη καζεηέο εμέθξαζαλ ηελ άπνςε φηη ε ζεσξεηηθή γλψζε απφ κφλε ηεο δελ 

είλαη επαξθήο γηα ηε δηδαζθαιία κίαο καζεκαηηθήο έλλνηαο: 

«Κάπνηα πξάγκαηα, αλ δελ ηα δνχκε ζηελ πξάμε, γηα παξάδεηγκα ζην ζπίηη ή έμσ, 

δελ κπνξνχκε λα ηα θαηαιάβνπκε. Γηα παξάδεηγκα, λφκηδα φηη ηα θιάζκαηα είλαη 

αξηζκνί φπσο νη άιινη, ηψξα θαηάιαβα φηη δείρλνπλ έλα θνκκάηη απφ φιν».  

ηε ζπλέρεηα, ζπλδέζακε ηα θιάζκαηα κε ηνπο δεθαδηθνχο θαη ζπκκηγείο αξηζκνχο. 

Μέηξεζε ρξφλνπ: ςεθηαθφ αλαινγηθφ ξνιφη. ρέζε ηεο ψξαο κε ηα ιεπηά θαη ηα 

δεπηεξφιεπηα. Πξφζζεζε θαη αθαίξεζε ζπκκηγψλ.  

ηφρνη: Οη ζηφρνη ηνπ ζπγθεθξηκέλνπ καζήκαηνο ήηαλ νη εμήο: Να γίλεη ρξήζε ηνπ 

αλαινγηθνχ θαη ηνπ ειεθηξνληθνχ ξνινγηνχ γηα ηε κέηξεζε ηνπ ρξφλνπ, ζε 

ζπλδπαζκφ κε ηε δηδαζθαιία ησλ κνλάδσλ κέηξεζεο ηνπ ρξφλνπ. (ψξα, ιεπηφ, 

δεπηεξφιεπην).Ο ζηφρνο απηφο είλαη γλσζηηθφο θαη εκπίπηεη ζηελ θαηεγνξία ηεο 

εθαξκνγήο ζχκθσλα κε ηελ ηαμηλνκία ησλ δηδαθηηθψλ ζηφρσλ ηνπ Bloom. Δπίζεο, 

επηιέρζεθε απηφο ν ηξφπνο δηφηη αξθεηνί καζεηέο δελ γλψξηδαλ ηελ ψξα. 

I. Να κάζνπλ ηα παηδηά λα δηαβάδνπλ ηελ ψξα ζην αλαινγηθφ θαη ςεθηαθφ 

ξνιφη θαη λα ηε κεηαηξέπνπλ απφ ηε κηα κνξθή ζηελ άιιε (θαη νη δχν γλσζηηθνί 

ζηφρνη, ν πξψηνο εκπίπηεη ζηελ θαηεγνξία ηεο γλψζεο θαη ε δεχηεξνο ζηελ 

θαηεγνξία ηεο θαηαλφεζεο). 

II. Να γλσξίδνπλ ηε ζρέζε αλάκεζα ζηελ ψξα, ην ιεπηφ θαη ην 

δεπηεξφιεπην(γλσζηηθφο ζηφρνο θαη ζπγθεθξηκέλα γλψζε). 

III. Να ππνινγίδνπλ ηε δηάξθεηα ρξνληθψλ δηαζηεκάησλ κε ην κπαιφ θαη κε ηε 

ρξήζε ζπκκηγψλ(γλσζηηθφο ζηφρνο θαη ζπγθεθξηκέλα θαηαλφεζε). 

Όπσο θαίλεηαη απφ ηελ παξνπζίαζε ησλ ζηφρσλ παξαπάλσ εθηφο απφ ην φηη είλαη 

θαζαξά θαη κφλνλ γλσζηηθνί, ππάξρεη κηα θιηκάθσζε δπζθνιίαο θαζψο πξνρσξάκε 

απφ ηνλ πξψην ζηνλ ηειεπηαίν ζηφρν. Σν ίδην ηεξαξρεκέλνη θαίλεηαη λα είλαη νη 

ζηφρνη θαη σο πξνο ηελ αμία ηνπο. Αξρηθά, δειαδή, ηίζεληαη ζηφρνη, νη νπνίνη ζε 

γεληθέο γξακκέο ζρεηίδνληαη κε ηηο ήδε ππάξρνπζεο γλψζεηο ησλ καζεηψλ πάλσ ζηελ 

ψξα, ηα ιεπηά θαη ηα δεπηεξφιεπηα, γηα λα πεξάζνπκε ζε πην πνιχπινθνπο θαη 

απαηηεηηθνχο ζηφρνπο, φπσο είλαη ν ππνινγηζκφο ηνπ ρξφλνπ κε ηε ρξήζε ησλ 

ζπκκηγψλ. 
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Πεξηερόκελν: Γηα ηελ επίηεπμε ησλ παξαπάλσ ζηφρσλ ρξεζηκνπνηήζεθε ην ζρνιηθφ 

βηβιίν. Καη θπξίσο ε θαξηέια 11 κε ηε ρξνληθή γξακκή ηνπ 12σξνπ θαη 24σξνπ. 

Μέζνδνο: 

Α) Σύλδεζε κε ηα πξνεγνύκελα καζήκαηα θαη κε ηελ πξνϋπάξρνπζα γλώζε ησλ 

καζεηώλ, εξσηήζεηο αθόξκεζεο. 

Αξρηθά, έθαλα κία εξψηεζε γεληθνχ ηχπνπ, γηα λα ειέγμσ ηηο γλψζεηο ησλ καζεηψλ 

φζνλ αθνξά ζην ηη είλαη ν ρξφλνο γεληθφηεξα, γηαηί ηνλ ρξεζηκνπνηνχκε θαη απφ πνηα 

κέξε απνηειείηαη. ε γεληθέο γξακκέο νη απαληήζεηο ησλ καζεηψλ ήηαλ νξζέο, 

εθθξάδνληαο ηε ρξεζηκφηεηα ηεο κέηξεζεο ηνπ ρξφλνπ γηα ηελ θαζεκεξηλή καο δσή. 

Δληνχηνηο, παξαηεξήζεθε δπζθνιία ησλ καζεηψλ λα δηαθξίλνπλ ηε ζρέζε αλάκεζα 

ζηελ ψξα, ηα ιεπηά θαη ηα δεπηεξφιεπηα. ηε ζπλέρεηα, ηνπο αλέθεξα ηε ρξήζε ηνπ 

ςεθηαθνχ ξνινγηνχ, δίλνληαο ηδηαίηεξε έκθαζε ζην λα θαηαλνήζνπλ ηη ζεκαίλεη γηα 

παξάδεηγκα ην 00:00. 

Β) Γξαζηεξηόηεηεο αλαθάιπςεο από ην βηβιίν ηνπ καζεηή. 

ηε ζπλέρεηα πξνρσξήζακε ζην βηβιίν, ζηε ρξνληθή γξακκή απφ ηελ θαξηέια 11 ηνπ 

παξαξηήκαηνο. Έγξαςα ζηνλ πίλαθα ψξεο, κε ηελ ςεθηαθή θαη κε ηελ αλαινγηθή 

κνξθή θαη δήηεζα απφ ηα παηδηά λα ηηο κεηαηξέςνπλ απφ ηε κηα κνξθή ζηελ άιιε, 

παξνπζηάδνληαο ην απνηέιεζκα ζην καγηθφ ηνπο πίλαθα. Μεηαβαίλνληαο ζην βηβιίν, 

δήηεζα απφ ηα παηδηά λα θαηαγξάςνπλ ηελ έλδεημε ησλ δχν ξνινγηψλ ζηελ πξψηε 

πεξίπησζε, ιεθηηθά θαη ζπκβνιηθά. Έπεηηα, εμαζθάιηζα πσο ηα παηδηά θαηαλφεζαλ 

φηη ζε κία δηαθνπή ξεχκαηνο ε έλδεημε ηνπ ςεθηαθνχ ξνινγηνχ κεδελίδεηαη(00:00), 

ελψ ξψηεζα θαη πνηα ψξα δελ εκθαλίδεηαη πνηέ ζην ςεθηαθφ ξνιφη (24:00). Σα 

παηδηά θαηέγξαςαλ ηηο ελδείμεηο θαη ζηε δεχηεξε πεξίπησζε. Έγηλε ε απαξαίηεηε 

εμήγεζε φηη ε δηαθνπή έιαβε ρψξα ηηο πξσηλέο ψξεο. Φξφληηζα κάιηζηα λα 

θαηεπζχλσ ηα παηδηά ξσηψληαο «Πφζε ψξα ιεηηνπξγεί ην ςεθηαθφ ξνιφη κεηά ηε 

δηαθνπή; Πξηλ απφ πφζα ιεπηά ήξζε ην ξεχκα;». 

Γ) Δπηζεκνπνίεζε-ζπκπέξαζκα 

ην ζεκείν απηφ θαζνδήγεζα ηα παηδηά ζην λα δηαηππψζνπλ ηνπο βαζηθνχο άμνλεο 

ηνπ καζήκαηνο, θάλνληαο εξσηήζεηο γεληθνχ ηχπνπ φπσο «Με πνηφλ ηξφπν 

ππνινγίδνπκε κε ηνλ λνπ ρξνληθά δηαζηήκαηα;». Πξφζεμα ηδηαίηεξα ζην λα 
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θαηαλνήζνπλ φηη ε 1 ψξα έρεη 60 ιεπηά θαη ζηε ζπλέρεηα ηνπο πξνέηξεςα λα 

πξνζζέζνπλ ψξεο κε ιεπηά. Αληίζηνηρα έγηλε ην ίδην θαη κε ηελ αθαίξεζε. Γηα ηελ 

αθαίξεζε θαη πξφζζεζε ζπκκηγψλ, ηφληζα ηε ζρέζε κεηαμχ ηεο 1 ψξαο θαη ιεπηψλ. 

Γ)Δθαξκνγή-εκπέδσζε 

Δλ ζπλερεία, νη καζεηέο πξνρψξεζαλ ζηελ εθαξκνγή ησλ φζσλ δηδάρζεθαλ, κε ηελ 

επίιπζε ησλ αζθήζεσλ ηνπ βηβιίνπ ηνπ καζεηή θαη ηνπ ηεηξαδίνπ εξγαζηψλ. Σνπο 

δφζεθε ιίγνο ρξφλνο γηα λα ηηο επεμεξγαζηνχλ, ελψ φζν ηηο έιπλαλ, θξφληηζα λα 

πεξάζσ απφ ηα ζξαλία ηνπο, δίλνληαο ηδηαίηεξε πξνζνρή ζηνπο καζεηέο κε 

καζεζηαθέο δπζθνιίεο. ην ζχλνιν ησλ αζθήζεσλ ηδηαίηεξε κέξηκλα δφζεθε ζην λα 

θάλνπλ λνεξά φζεο απφ ηηο πξάμεηο κπνξνχλ. Όζα παηδηά ρξεηάδνληαλ, κπνξνχζαλ λα 

ρξεζηκνπνηήζνπλ θαη ην ράξηηλν αλαινγηθφ ξνιφη απφ ην πξνεγνχκελν κάζεκα, σο 

επνπηηθφ εξγαιείν. 

Μέζα: πίλαθαο 

Αμηνιόγεζε: Σν κάζεκα απηφ επξφθεηην γηα έλα είδνο εκπέδσζεο ηεο κέηξεζεο ηνπ 

ρξφλνπ. Γη’ απηφ ηνλ ιφγν ε αμηνιφγεζε πνπ εθάξκνζα θαηά θφξνλ ήηαλ ε 

δηαγλσζηηθή, ηδηαίηεξα ζηα αξρηθά ζηάδηα ηνπ καζήκαηνο, δηαηππψλνληαο εξσηήζεηο 

πνπ θχξην ζηφρν είραλ λα δηεξεπλήζνπλ ηηο πξνεγνχκελεο γλψζεηο ησλ καζεηψλ. 

Έθαλα ρξήζε θαη ηεο δηακνξθσηηθήο αμηνιφγεζεο θαηά ηε δηάξθεηα ηνπ καζήκαηνο, 

ηδηαίηεξα ζην ζεκείν φπνπ έπξεπε λα δηαηππσζεί έλα ζπκπέξαζκα, πξνηνχ 

πξνρσξήζνπκε ζηελ εθαξκνγή ηεο λέαο γλψζεο κέζσ ησλ αζθήζεσλ. ηηο ζσζηέο 

απαληήζεηο ησλ παηδηψλ παξείρα ιεθηηθέο εληζρχζεηο φπσο «κπξάβν» θαη «ζσζηά», 

ελψ ζηα ιάζε δελ έδηλα ηε ζσζηή απάληεζε αιιά ξσηνχζα θαη ηελ άπνςε άιισλ 

παηδηψλ. Σέινο, έδηλα αξθεηφ ρξφλν ζηνπο καζεηέο γηα λα απαληήζνπλ θαη θξφληηδα 

λα ζπκκεηέρνπλ φινη νη καζεηέο ζην κάζεκα. Παξφια απηά, απηνί πνπ ηειηθά 

ζπκκεηείραλ πεξηζζφηεξν είηε απαληψληαο ζηηο εξσηήζεηο είηε θάλνληαο εξσηήζεηο 

ήηαλ νη «θαινί» καζεηέο. Οη ππφινηπνη ρξεηάδνληαλ ηελ πξνηξνπή κνπ γηα λα πάξνπλ 

κέξνο. 

πκπεξαζκαηηθά, ζην ηέινο ηνπ καζήκαηνο, ην βαζηθφηεξν πξφβιεκα πνπ 

αληηκεηψπηζα ήηαλ απηφ ηεο έιιεηςεο ρξφλνπ. ην ελδεηθηηθφ ζρέδην καζήκαηνο πνπ 

είρα εηνηκάζεη είρα πξνβιέςεη φηη ζα ζπκπεξηιακβάλνληαλ πεξηζζφηεξεο 

δηαγλσζηηθέο εξσηήζεηο, γηα ηελ ελεξγνπνίεζε ηεο ππάξρνπζαο γλψζεο. Δπίζεο, δελ 
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επαξθνχζε ν ρξφλνο γηα ηελ εθαξκνγή πνιιψλ παξαδεηγκάησλ κε ηε ρξήζε ηνπ 

επνπηηθνχ πιηθνχ. Έηζη, ην ζπκπέξαζκα ηεο δξαζηεξηφηεηαο δηαηππψζεθε πξψηα 

απφ κέλα, δηφηη δελ ππήξρε ν ρξφλνο λα επεμεξγαζηνχλ νη ίδηνη νη καζεηέο ηελ 

επηζεκνπνίεζε ηεο λέαο γλψζεο.  
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Σπδήηεζε απνηειεζκάησλ 

Βαζηθφο ζθνπφο ηεο παξνχζαο έξεπλαο ήηαλ ε ζθηαγξάθεζε θαη απνηχπσζε ηεο 

άηππεο γλψζεο θαη ησλ πφξσλ γλψζεο ησλ καζεηψλ ζρεηηθά κε ηελ έλλνηα ηνπ 

θιάζκαηνο θαη ηνπ εκβαδνχ. Μέζσ ηεο έξεπλαο κε ηε ρξήζε ησλ θχιισλ εξγαζίαο 

θαη ηεο κεηέπεηηα ζπδήηεζεο ζην πιαίζην ηεο ηάμεο, επηδηψμακε λα εξεπλήζνπκε ηε 

δηαδηθαζία κε ηελ νπνία ν εθπαηδεπηηθφο δχλαηαη λα αμηνπνηήζεη ηελ πξφηεξε γλψζε 

ησλ καζεηψλ ζηα καζεκαηηθά, ηδηαίηεξα ζε φ,ηη έρεη λα θάλεη κε ην νηθνγελεηαθφ 

ππφβαζξν θαη ηελ θαζεκεξηλή, πξαθηηθή γλψζε ησλ καζεκαηηθψλ. ην παξφλ 

θεθάιαην, ζα επηδηψμνπκε λα παξνπζηάζνπκε ηα βαζηθά ζπκπεξάζκαηα ηεο έξεπλαο, 

απαληψληαο ζηα εξσηήκαηα ηεο έξεπλαο έλα πξνο έλα, κε κία παξάιιειε δηαζχλδεζε 

κε ηηο βαζηθέο ζεσξεηηθέο παξαδνρέο ηεο εξγαζίαο. 

Όζνλ αθνξά ζην εξώηεκα ηνπ πσο παξνπζηάδεηαη ε άηππε γλώζε ζηα θιάζκαηα 

θαη ζην εκβαδόλ, ε άηππε γλψζε θαίλεηαη ζην πνηα είλαη ε πξφηεξε εκπεηξία ηνπο 

πάλσ ζε απηφ, απφ ηελ θαζεκεξηλφηεηά ηνπο, θαζψο θαη απφ ηνλ πεξίγπξφ ηνπο. Ζ 

πιεηνλφηεηα ησλ απαληήζεσλ ζηελ έξεπλά καο έδσζε έκθαζε ζηε ρξήζε ησλ 

ρξεκάησλ ζηηο θαζεκεξηλέο ζπλδηαιιαγέο κε ηελ νηθνγέλεηα ζηα θιάζκαηα. ηηο 

πεξηπηψζεηο πνπ νη καζεηέο είραλ έξζεη ζε επαθή κε ηελ επίιπζε πξνβιήκαηνο κέζσ 

θιαζκάησλ, παξαηεξνχκε φηη έρνπλ ζπλδέζεη απηή ηε δηεξγαζία κε ηελ έλλνηα ηνπ 

κνηξάζκαηνο, ηεο δηαλνκήο θαη ηεο ζπλδηαιιαγήο εληφο ηεο νηθνγέλεηαο. Πξνέθπςε 

έλαο γφληκνο δηάινγνο ζρεηηθά κε ην δήηεκα ησλ θιαζκάησλ, φπνπ νη πεξηζζφηεξνη 

καζεηέο ζπκθψλεζαλ ζην φηη ζηελ θαζεκεξηλή καο δσή, ηα θιάζκαηα είλαη παληνχ, 

κε ηε κνξθή ηνπ κνηξάζκαηνο θαη ησλ δηαθνξεηηθψλ κεξψλ ελφο ζπλφινπ. ε γεληθέο 

γξακκέο, δηαθαίλεηαη φηη νη καζεηέο έρνπλ κηα ζρεηηθψο αρλή γλψζε ηεο 

καζεκαηηθήο γλψζεο ζηα πιαίζηα ηεο νηθνγέλεηαο. χκθσλα µε ηα απνηειέζκαηα 

εξεπλψλ (π.ρ. Gelman & Greeno, 1987) θαίλεηαη φηη ηα παηδηά πξνηνχ πάλε ζην 

ζρνιείν δηαζέηνπλ κηα πξνυπάξρνπζα γλψζε ηεο κέηξεζεο ησλ αξηζκψλ θαη ησλ 

ζπλφισλ, πνπ νλνκάδνληαη ζρήκαηα (schemata) θαη ζεσξνχλ φηη ηα παηδηά 

ρξεζηκνπνηνχλ ηα ζρήκαηα απηά πξνθεηκέλνπ λα δεκηνπξγνχλ πιάλα γηα ηελ επίιπζε 

ησλ καζεκαηηθψλ πξνβιεκάησλ πνπ ηνπο παξνπζηάδνληαη. Σα ζρήκαηα 

δηεπθνιχλνπλ ηα παηδηά ζην λα δεκηνπξγνχλ αλαπαξαζηάζεηο απφ ηηο πιεξνθνξίεο 

πνπ δίλνληαη απφ ηα καζεκαηηθά απηά πξνβιήκαηα. ηε ζπγθεθξηκέλε έξεπλα, νη 

καζεηέο δείρλνπλ λα έρνπλ κηα αδχλακε ζθέςε απέλαληη ζηελ ακηγψο καζεκαηηθή 
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έλλνηα ησλ θιαζκάησλ θαη κηα ηάζε ππεξαπινχζηεπζεο ησλ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ. 

πγθεθξηκέλα, ζην θπιιάδην εξγαζίαο ζρεηηθά κε ηα θιάζκαηα, θαίλεηαη φηη 

αληηκεησπίδνπλ αξθεηέο δπζθνιίεο, ηδηαίηεξα ζηηο πεξηπηψζεηο θαηά ηηο νπνίεο ηα 

θιάζκαηα είλαη εηεξψλπκα. Ζ Moss (2005) έρεη επηζεκάλεη πσο είλαη αλαγθαίν λα 

ηεξνχληαη ζηε δηδαθηηθή πξνζέγγηζε ησλ θιαζκαηηθψλ αξηζκψλ: λα ιακβάλεηαη 

ππφςε ε πξνυπάξρνπζα γλψζε ησλ καζεηψλ θαη θπξίσο ε γλψζε ησλ καζεηψλ γηα 

ηελ έλλνηα ηνπ αξηζκνχ θαη λα επηδηψθεηαη ε αλάπηπμε κεηαγλσζηηθψλ ζηξαηεγηθψλ 

πνπ αθνξνχλ ηε δηαρείξηζε ηεο γλψζεο ησλ θιαζκάησλ. Ζ πξψηε αξρή ζηεξίδεηαη 

ζηε δηεξεχλεζε θαη αμηνπνίεζε ησλ πξνυπαξρνπζψλ ηδεψλ ησλ καζεηψλ. Οη καζεηέο 

έρνπλ ήδε πξνζρεκαηηζκέλεο ηδέεο πνπ αθνξνχλ ηελ έλλνηα ηνπ αξηζκνχ σο φινπ 

(Moss, 2005). Παξάιιεια, ζεκαληηθφ είλαη λα ιεθζνχλ ππφςε θαη νη ήδε 

εδξαησκέλεο ηδέεο ζρεηηθά κε ηηο πξάμεηο ησλ αξηζκψλ. Έηζη γηα παξάδεηγκα ν 

πνιιαπιαζηαζκφο έρεη ζπλδεζεί κε ηελ επαλαιακβαλφκελε πξφζζεζε θαη θαηά 

ζπλέπεηα κε ηελ αχμεζε ελφο αξηζκνχ, γεγνλφο πνπ δελ ιακβάλεη ηελ ίδηα εθαξκνγή 

θαη ζηελ πεξίπησζε ησλ θιαζκάησλ. Αλαθνξηθά κε ηε δηδαθηηθή παξνπζίαζε ησλ 

θιαζκάησλ (Moss, 2005), ζπρλά ν καζεηήο έξρεηαη ζε επαθή κε λέα ζχκβνια, 

λνήκαηα θαη αλαπαξαζηάζεηο. Πξάγκαηη, φπσο έρεη ήδε αλαθεξζεί, ην θιάζκα έρεη 

δηαθνξεηηθέο ελλνηνινγηθέο πηπρέο (λνήκαηα). Γηα παξάδεηγκα ην 3/4 κπνξεί λα ηα 

ζεκαίλεη ηα 3 απφ ηα 4 ίδηα ηκήκαηα ή λα ππνδειψλεη δηαίξεζε (3 αληηθείκελα θαη ηα 

κνηξάδσ ζε ηέζζεξα άηνκα),ή ιφγν (3 θίηξηλα απηνθίλεηα γηα θάζε 4 πξάζηλα 

απηνθίλεηα πνπ ζπλαληνχκε). Έηζη, ζεσξείηαη ζεκαληηθφ νη καζεηέο λα έξρνληαη ζε 

επαθή κε ηηο δηαθνξεηηθέο ελλνηνινγηθέο πηπρέο ηνπ θιάζκαηνο θαη λα δηαθξίλνπλ ηηο 

ζπλδέζεηο κεηαμχ ηνπο (Lamon, 2007·Moss, 2005·Κνιέδα, 2000).Δπίζεο, δηαθάλεθε 

φηη ηα θξίζηκα ζπκβάληα ηεο εθπαίδεπζεο θαζνξίδνληαη απφ ηνλ ηξφπν πνπ νη 

καζεηέο αληηιακβάλνληαη ηηο δηδαθηηθέο θαηαζηάζεηο θαη εξκελεχνπλ ηε ζεκαζία 

ελφο γεγνλφηνο. Δληνχηνηο, ζην παξαπάλσ ζεκείν παξαηεξνχκε φηη νη εθπαηδεπηηθνί-

εξεπλεηέο εμαθνινπζνχλ λα δηαδξακαηίδνπλ έλαλ παξεκβαηηθφ ξφιν ζηε καζεκαηηθή 

εθπαίδεπζε, δεκηνπξγψληαο έλα πιαίζην δξάζεο θαη ζθέςεο, φπνπ νη καζεηέο 

ππαθνχνπλ ζε άλσζελ εληνιέο. Θα έπξεπε, δειαδή, λα δνζεί κεγαιχηεξε έκθαζε 

ζηελ έλλνηα ηεο ζπιινγηθφηεηαο, δηφηη ε ζπιινγηθφηεηα ζπληζηά ηε βάζε γηα ηε 

κάζεζε αιιά θαη γηα ηε λνεκαηνδφηεζε. Ζ ηθαλφηεηα γηα ζπζηεκαηηθφ αλαζηνραζµφ 

πάλσ ζηηο αιιειεπηδξάζεηο ζηελ ηάμε απνηειεί κηα ζεκαληηθή επαγγεικαηηθή 

ηθαλφηεηα ηνπ δαζθάινπ (Scherer & Steinbring, 2006), ελψ ν ρξφλνο πνπ μνδεχεηαη 

ζε αλαζηνραζηηθέο ζπδεηήζεηο ζηα καζεκαηηθά δελ ζα έπξεπε λα ζεσξείηαη 
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θαηψηεξνο απφ απηφλ πνπ ζπαηαιάηαη γηα ηελ ίδηα ηε δηδαζθαιία (Κνιέδα & Νίθα, 

224). Γη’ απηφ θαη ηδηαίηεξα ζεκαληηθή ζηηο πεξηζζφηεξεο κειέηεο είλαη ε ζπλάληεζε 

ζρεηηθά κε ζπγθεθξηκέλεο πεπνηζήζεηο ησλ καζεηψλ, πνπ έξρνληαλ ζε αληίζεζε κε 

ηηο πξαθηηθέο ζηελ ηάμε ηνπο. Δλ πξνθεηκέλσ, πξνθχπηεη έλαο γφληκνο αλαζηνραζκφο 

θαη κηα ελ γέλεη ζπλεηδεηνπνίεζε ηεο άξξεθηεο ζχλδεζεο κεηαμχ ησλ ζεσξεηηθψλ 

πεπνηζήζεσλ πνπ έρεη ν καζεηήο θαη ησλ αληίζηνηρσλ πξαθηηθψλ ζηα πιαίζηα ηεο 

ηάμεο: «Οη άμνλεο αλαζηνραζκνχ αθνξνχλ δεηήκαηα ζρεηηθά κε ηηο πεπνηζήζεηο ησλ 

εθπαηδεπηηθψλ γηα ηε κάζεζε». 

Πξσηεχνπζα ζεκαζία έρεη θαη ε απμεκέλε ελεξγνπνίεζε ησλ καζεηψλ ιφγσλ ηνπ 

θιίκαηνο ηεο ΟΜ, πνπ απμάλεη ηε δηάζεζε ησλ κειψλ γηα ζπκκεηνρή θαη αληαιιαγή 

απφςεσλ. Δηδηθά νη ρακεινχ θαη κεζαίνπ επηπέδνπ καζεηέο ελεξγνπνηνχληαη απφ ηηο 

απφςεηο ησλ καζεηψλ, πνπ ρξεζηκνπνηνχλ πςειφηεξνπ επηπέδνπ ζηξαηεγηθή ηφζν 

ζην λνεηηθφ φζν θαη ζηνλ ζπλαηζζεκαηηθφ ηνκέα, ρσξίο απηφ βέβαηα λα παξαβιάπηεη 

ηελ πξφνδν ησλ ηειεπηαίσλ. Γη’ απηφ βέβαηα πξνηείλεηαη θαη ε δεκηνπξγία 

αλνκνηνγελψλ νκάδσλ. εκαληηθφ ζηνηρείν ζπληζηά θαη ε αλαηξνθνδφηεζε πνπ 

ιακβάλεη ν καζεηήο απφ ηελ ίδηα ηελ νκάδα, ιφγσ ηεο δπλαηφηεηαο ζπιινγηθήο 

παξέκβαζεο θαη άζθεζεο πεηζαξρίαο, θάηη πνπ δελ ζπκβαίλεη ζην πιαίζην ηεο 

κεησπηθήο δηδαζθαιίαο, φπνπ ν εθπαηδεπηηθφο απφ κφλνο ηνπ δελ επαξθεί λα 

πξνζθέξεη ηηο απαξαίηεηεο αλαηξνθνδνηήζεηο. 

Τν δεύηεξν εξώηεκα αθνξνύζε ζηελ επίδξαζε ηνπ πνιηηηζκηθνύ θαη 

νηθνγελεηαθνύ ππόβαζξνπ ησλ καζεηώλ ζηηο γλσζηηθέο ηνπο ελλνηνινγηθέο 

δνκέο. Δπίζεο, κε βάζε ηελ έξεπλα, πξνθχπηνπλ θάπνηα γεληθά ζπκπεξάζκαηα γηα ηε 

ζεκαζία ηνπ πνιηηηζκηθνχ θαη νηθνλνκηθνχ ππφβαζξνπ ησλ καζεηψλ. ην πιαίζην 

απηφ, ν πνιηηηζκηθά επαίζζεηνο εθπαηδεπηηθφο ελζαξξχλεη ηνπο καζεηέο λα 

αλαθαιχςνπλ θαη λα εθθξάζνπλ ειεχζεξα ηηο πνιιέο θαη πνηθίιεο πηπρέο ηεο 

πξνζσπηθφηεηάο ηνπο, ε αλάπηπμε ησλ νπνίσλ απνηειεί θαη έλαλ απφ ηνπο βαζηθνχο 

ζθνπνχο ηεο παηδαγσγηθήο πξάμεο. Γηα ηελ επίηεπμε ησλ ζθνπψλ απηψλ ν 

εθπαηδεπηηθφο θαιιηεξγεί θιίκα εκπηζηνζχλεο, επηθνηλσλίαο θαη αληαιιαγήο κεηαμχ 

φισλ, ελψ δίλεη έκθαζε ζηελ αλάιπζε θαη παξαηήξεζε ηεο πξνζσπηθήο δηαδξνκήο 

ηνπ θάζε καζεηή πξνθεηκέλνπ λα θαηαθηήζεη ηε γλψζε. Δπηπιένλ, ελζαξξχλεη ηε 

ζπλεξγαζία ηνπ ζρνιείνπ ηφζν κε ηνπο γνλείο φζν θαη κε ηελ επξχηεξε θνηλφηεηα, 

ελψ δίλεη έκθαζε ζην ππφβαζξν ηνπ θάζε καζεηή, πξνηάζζνληαο ηηο έλλνηεο ηεο 

ελζπλαίζζεζεο, ηεο θνπιηνχξαο θαη ηνπ ζεβαζκνχ ζηελ εηεξφηεηα. 
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Ζ ζχλζεζε ηεο ζρνιηθήο ηάμεο ηεο έξεπλαο ραξαθηεξίδεηαη απφ εζλνπνιηηηζκηθή 

εηεξνγέλεηα θαη έηζη πιένλ καζεηέο κε δηαθνξεηηθή εζλνηηθή θαη πνιηηηζκηθή 

ηαπηφηεηα ζπλππάξρνπλ πιένλ ζηηο πεξηζζφηεξεο ζρνιηθέο ηάμεηο, ζπκκεηέρνπλ ζε 

θνηλέο δξάζεηο θαη πξνγξάκκαηα. Ζ ζεκαζία ηνπ παξφληνο ζέκαηνο έρεη λα θάλεη κε 

ηηο δξάζεηο θαη ηνπο πξνβιεκαηηζκνχο πνπ θξχβνληαη πίζσ απφ ηηο δηάθνξεο δξάζεηο 

θαη παξεκβάζεηο ζηελ θαζεκεξηλή ζρνιηθή δσή. Δπίζεο, ζπλδέεηαη έληνλα κε 

ραξαθηεξηζηηθά πνπ θαινχληαη πιένλ λα έρνπλ νη εθπαηδεπηηθνί, φπσο είλαη ε 

δηαπνιηηηζκηθή ηθαλφηεηα. Αλεμάξηεηα απφ ηελ έθβαζε ηνπ δηαιφγνπ, νη 

δηαπνιηηηζκηθά ηθαλνί ζπλνκηιεηέο σθεινχληαη αδηακθηζβήηεηα απφ ηελ δηαινγηθή 

δηαδηθαζία ιφγσ ηεο ηθαλφηεηάο ηνπο λα καζαίλνπλ απφ απηή ηελ εκπεηξία θαη λα 

ζπκκεξίδνληαη ηελ νπηηθή ηνπ άιινπ (Banks, 2002), ελ πξνθεηκέλσ ζηα καζεκαηηθά. 

Οη καζεηέο δηαθάλεθε φηη αλάινγα κε ην θνηλσληθφ θαη πνιηηηζκηθφ ηνπο ππφβαζξν, 

απαληνχζαλ θαη ππφ δηαθνξεηηθφ πξίζκα. Γηαθάλεθε έληνλα φηη κεγαιχηεξε 

βησκαηηθή πξνζέγγηζε θαη έκθαζε ζηελ άηππε γλψζε παξαηεξήζεθε ζε καζεηέο απφ 

ρακειφηεξα κνξθσηηθά ζηξψκαηα, νη νπνίνη είραλ ζπλεζίζεη λα ιεηηνπξγνχλ 

πεξηζζφηεξν βησκαηηθά. 

Πην ραξαθηεξηζηηθά, ε Dowker (2005) ππεξηφληζε ηε ζεκαζία ηελ έγθαηξεο 

δηάγλσζεο θαη παξέκβαζεο ζηνπο καζεηέο πνπ αληηκεησπίδνπλ δπζθνιίεο ζηα 

καζεκαηηθά θαη εληφπηζε πσο ε εηεξνγέλεηα ηεο θχζεο ησλ πξνβιεκάησλ πνπ 

αληηκεησπίδνπλ νη καζεηέο ζε ζρέζε κε ηα καζεκαηηθά νθείιεηαη ζε πνηθίινπο 

θνηλσληθνχο, γεσγξαθηθνχο θαη νηθνλνκηθνχο παξάγνληεο. Δπίζεο, δηαπίζησζε φηη 

γηα λα κειεηεζεί ε θχζε ησλ δπζθνιηψλ πνπ βηψλνπλ ηα παηδηά ζε ζρέζε κε ηε 

καζεκαηηθή γλψζε θαη, ζπλεπψο, λα θαηαλνεζνχλ ψζηε λα ζρεδηαζηεί ε ζσζηή 

παξέκβαζε, είλαη εμαηξεηηθά ζεκαληηθφ λα ζπκφκαζηε φηη ε αξηζκεηηθή ελ γέλεη δελ 

είλαη κηα ζπκπαγήο νληφηεηα, αιιά ην ζχλνιν δηαθνξεηηθψλ ζηνηρείσλ, 

ζπκπεξηιακβαλνκέλσλ ηεο ηθαλφηεηαο λα δηεμάγνπλ νη καζεηέο αξηζκεηηθέο 

δηαδηθαζίεο, λα θαηαλννχλ θαη λα ρξεζηκνπνηνχλ αξηζκεηηθέο αξρέο, φπσο ε 

αληηκεηαζεηηθφηεηα θαη ε πξνζεηαηξηζηηθφηεηα θαη λα εθαξκφδνπλ ηηο καζεκαηηθέο 

ηνπο γλψζεηο γηα ηελ επίιπζε ιεθηηθψλ θαη πξαθηηθψλ πξνβιεκάησλ (Dowker, 2005). 

ε πξνγελέζηεξή ηεο έξεπλα, εμάιινπ, ε Dower(1998) κειέηεζε ηηο ηθαλφηεηεο 

ππνινγηζκνχ θαη ηεο αξηζκεηηθήο ζπιινγηζηηθήο ζε 213 παηδηά, 6–9 εηψλ θαη κεηαμχ 

άιισλ δηαπίζησζε φηη φλησο ε αξηζκεηηθή δελ είλαη εληαία θαη αδηαίξεηε νληφηεηα 

θαη πην ζπγθεθξηκέλα φηη είλαη επίθνβν λα ζεσξνχκε φηη έλα παηδί «δελ θαηαλνεί ηα 
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καζεκαηηθά» επεηδή έρεη ρακειή επίδνζε θαη απφδνζε ζε νξηζκέλεο καζεκαηηθέο 

δξαζηεξηφηεηεο θαη αζθήζεηο. Παξφκνηεο δηαπηζηψζεηο έθαλαλ θαη νη Fuchs & 

Fuchs(2002), νη νπνίνη ζε δηθή ηνπο έξεπλα επηρείξεζαλ λα πεξηγξάςνπλ ηα 

καζεκαηηθά πξνθίι επίιπζεο πξνβιεκάησλ καζεηψλ πνπ αληηκεηψπηδαλ δπζθνιίεο 

ζηα καζεκαηηθά ή/θαη ζηελ αλάγλσζε. Σα ζπκπεξάζκαηά καο ζπκθσλνχλ κε ηηο 

παξαπάλσ έξεπλεο σο πξνο ην γεγνλφο φηη νη δπζθνιίεο πνπ αληηκεησπίδνπλ νη 

καζεηέο δηαθέξνπλ σο πξνο ηε θχζε, ην είδνο θαη ηε κνξθή ηνπ εθάζηνηε 

καζεκαηηθνχ πξνβιήκαηνο, νδεγψληαο γηα κηα αθφκε θνξά ζηε δηαπίζησζε πσο ε 

καζεκαηηθή γλψζε δελ είλαη εληαία θαη πσο ην φηη έλαο καζεηήο αληηκεησπίδεη 

δπζθνιίεο ζε έλα είδνο καζεκαηηθψλ πξνβιεκάησλ δε ζεκαίλεη αλαγθαζηηθά φηη έρεη 

έλα επξχηεξν πξφβιεκα ζηελ θαηαλφεζε ησλ καζεκαηηθψλ. 

Τν ηξίην εξώηεκα ζρεηίδεηαη κε ηηο παξαλνήζεηο ησλ καζεηώλ γηα ηηο 

πξναλαθεξζείζεο καζεκαηηθέο έλλνηεο. ηε ζπγθεθξηκέλε έξεπλα, νη καζεηέο 

δείρλνπλ λα έρνπλ κηα αδχλακε ζθέςε απέλαληη ζηελ ακηγψο καζεκαηηθή έλλνηα ησλ 

θιαζκάησλ θαη κηα ηάζε ππεξαπινχζηεπζεο ησλ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ. 

πγθεθξηκέλα, ζην θπιιάδην εξγαζίαο ζρεηηθά κε ηα θιάζκαηα, θαίλεηαη φηη 

αληηκεησπίδνπλ αξθεηέο δπζθνιίεο, ηδηαίηεξα ζηηο πεξηπηψζεηο θαηά ηηο νπνίεο ηα 

θιάζκαηα είλαη εηεξψλπκα. ε γεληθέο γξακκέο, νη καζεηέο δελ θάλεθαλ λα 

αληαπνθξίλνληαη ζηε ζρεκαηηθή παξνπζίαζε ηνπ θιάζκαηνο σο κέξνπο φινπ 

επηθάλεηαο, νχηε κπνξεί λα εηπσζεί πσο ππήξμε ζεκαληηθή εζηίαζε ζηε ζχγθξηζε 

ησλ θιαζκαηηθψλ αξηζκψλ. Τπάξρεη, δειαδή, έκθαζε ζηε δηαδηθαζηηθή γλψζε, 

ρσξίο σζηφζν νη καζεηέο λα έρνπλ ζπλεζίζεη λα παξνπζηάδνπλ ηε κέζνδν πνπ 

ρξεζηκνπνίεζαλ. Ζ αδπλακία λα παξνπζηαζηεί αθξηβψο ε δηαδηθαζία ζθέςεο θαη 

ρξήζεο ησλ θιαζκάησλ, δείρλεη κηα ηππνπνίεζε, ελψ νη ελλνηνινγηθέο παξαλνήζεηο 

πνπ ζρεηίδνληαη κε ηελ θαηαλφεζε ηνπ θιάζκαηνο σο αξηζκνχ νδεγνχλ θαη ζε 

δπζθνιίεο αλαπαξάζηαζεο ηνπ θιαζκαηηθνχ αξηζκνχ αιιά θαη ζε δπζθνιίεο ζηελ 

επίιπζε πξνβιεκάησλ. Ζ ηππνπνίεζε ηεο γλψζεο θαίλεηαη επίζεο ζηηο θπξίσο 

πξάμεηο, φπνπ ε ρξήζε ηεο κεηαηξνπήο ησλ θιαζκάησλ ζε νκψλπκα γίλεηαη 

πεξηζηαζηαθά. ην δήηεκα ηνπ εκβαδνχ, ζε νξηζκέλεο πεξηπηψζεηο, νη καζεηέο 

γλσξίδνπλ ηη είλαη εκβαδφ, αιιά δελ έρνπλ ζηελ πξάμε πξνβεί ζε κηα επίιπζε ηέηνηνπ 

είδνπο, ην νπνίν ζπλεπάγεηαη φηη έρνπλ κηα ζεσξεηηθή, αιιά φρη πξαθηηθή 

ελλνηνινγηθή απνζαθήληζε, δηφηη αλαθέξνπλ πεξηζηαζηαθά ζηνηρεία πνπ έρνπλ 

αθνχζεη θαηά ηνλ ππνινγηζκφ ηνπ εκβαδνχ ρψξνπ απφ ηνπο γνλείο ηνπ. 
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χκθσλα κε ηνπο Moss & Case (1999), ηξία βαζηθά ζθάικαηα γίλνληαη θπξίσο θαηά 

ηε δηδαζθαιία ησλ θιαζκάησλ θαη ηα νπνία είλαη αλάγθε λα δηεξεπλεζνχλ δηεμνδηθά: 

1. Οη δηαθνξέο κεηαμχ ησλ θπζηθψλ θαη ησλ ξεηψλ δε γίλνληαη νξαηέο ζηα παηδηά –

αληίζεηα, δίλεηαη έκθαζε ζηηο νκνηφηεηεο, κε απνηέιεζκα λα πξνθαιείηαη ζχγρπζε 

κεηαμχ ξεηψλ θαη θπζηθψλ αξηζκψλ. 2. Γε δίλεηαη ε απαξαίηεηε ζεκαζία ζηηο 

δπζθνιίεο ησλ παηδηψλ πνπ ζρεηίδνληαη κε ην ζπκβνιηθφ ηξφπν αλαπαξάζηαζεο ησλ 

θιαζκάησλ. 3. Έκθαζε πξνζδίδεηαη ζηε δηαδηθαζηηθή γλψζε θαη φρη ηφζν ζηελ 

ελλνηνινγηθή θαηαλφεζε ησλ θιαζκάησλ. Αλαιπηηθφηεξα, νη καζεηέο 

αληηκεησπίδνπλ δπζθνιίεο ελλνηνινγηθήο θαηαλφεζεο ησλ θιαζκάησλ πνπ 

ζρεηίδνληαη κε ην θαηλφκελν ηεο κεηαθνξάο ραξαθηεξηζηηθψλ θαη ηδηνηήησλ ησλ 

θπζηθψλ αξηζκψλ ζε κε θπζηθνχο αξηζκνχο (Vamvakoussi, VanDooren & 

Verschaffel, 2012). Δπίζεο, παξαηεξείηαη κία δπζθνιία ησλ καζεηψλ ζηελ 

θαηαλφεζε ηνπ θιάζκαηνο σο αξηζκνχ. Απηά παξαηεξήζεθαλ θαη ζηε ζπγθεθξηκέλε 

έξεπλα. Παξάιιεια, παξαηεξείηαη κία δπζθνιία ησλ καζεηψλ ζηελ θαηαλφεζε ηνπ 

θιάζκαηνο σο αξηζκνχ, γεγνλφο πνπ θαίλεηαη λα νθείιεηαη ζηελ θπξηαξρία ηεο 

αλαπαξάζηαζεο ηνπ θιάζκαηνο κφλν ζε κία κνξθή ηνπ, απηήο ηνπ κέξνπο ελφο φινπ 

(Lamon, 2001). Καηά ζπλέπεηα, δεκηνπξγείηαη κία ζχγρπζε εθφζνλ ην θιάζκα 

ζεσξείηαη θάηη μέρσξν απφ αξηζκφ. Σα απνηειέζκαηα ηεο παξνχζαο έξεπλαο 

ζπκθσλνχλ κε πξνεγνχκελεο έξεπλεο πνπ ππνδεηθλχνπλ φηη φηαλ έλαο καζεηήο 

θαιείηαη λα δηδαρζεί ηα θιάζκαηα γηα πξψηε θνξά, έξρεηαη ζε επαθή κε λέα 

ζχκβνια, λνήκαηα θαη αλαπαξαζηάζεηο, νπφηε νη παξαπάλσ δηαδηθαζίεο είλαη 

αδήξηηεο. ην παξειζφλ πνιινί εξεπλεηέο έρνπλ αζρνιεζεί κε ηελ θαηαλφεζε απφ 

κέξνπο ησλ καζεηψλ ηεο έλλνηαο ηνπ θιάζκαηνο κε έξγα θπξίσο ελλνηνινγηθήο 

γλψζεο (Booth & Siegler, 2008·Hartnett & Gelman,1998·Meert, Gregoire & 

Noel,2010·Stafylidou & Vosniadou, 2004) θαη αξθεηέο έρνπλ αζρνιεζεί κε ηελ 

ζπζρέηηζε θαη αλάπηπμε ηεο ελλνηνινγηθήο θαη δηαδηθαζηηθήο γλψζεο ησλ 

θιαζκάησλ (Schneider & Stern, 2010·Hallettθ.ά., 2012). Γηα ηε ζπζηεκηθή 

πξνζέγγηζε ε καζεκαηηθή γλψζε δεκηνπξγείηαη κέζα ζε έλα ζχζηεκα θαη ζε έλα 

ζπγθεθξηκέλν πιαίζην ηα ραξαθηεξηζηηθά ηνπ νπνίνπ θαζνξίδνπλ ην πεξηερφκελν θαη 

ηε θχζε ηεο καζεκαηηθήο γλψζεο. (Chevallard, 1992·Brousseau, 1997). Ο Chevallard 

(2005)ζεσξεί φηη ε αλάπηπμε θαη κάζεζε ησλ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ δελ μερσξίδεη 

απφ ηε δηδαζθαιία θαη ε έλλνηα θιεηδί πνπ ρξεζηκνπνηεί είλαη ε πξαμενινγία 

(praxeologie), ε νπνία απνηειείηαη απφ δχν πφινπο, ηελ πξάμε θαη ηνλ ιφγν. 
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Με βάζε ηα απνηειέζκαηα πξνεγνχκελεο έξεπλαο µε ζέκα «Μαζεκαηηθέο έλλνηεο 

θαη δηαδηθαζίεο κάζεζεο: Ζ αλάπηπμε ηεο έλλνηαο ηνπ θιάζκαηνο» (ηαθπιίδνπ, 

2001), ε ζεσξία ηεο ελλνηνινγηθήο αιιαγήο κπνξεί λα θαλεί ρξήζηκε έηζη ψζηε λα 

πξνβιεθζνχλ νη δπζθνιίεο πνπ αληηκεησπίδνπλ νη καζεηέο ζρεηηθά µε ηελ έλλνηα ηνπ 

θιάζκαηνο θαη εηδηθφηεξα ηεο δηάηαμεο ησλ θιαζκάησλ, θαζψο επίζεο θαη ηελ 

αληηκεηψπηζε ησλ δπζθνιηψλ απηψλ. ηελ παξνχζα έξεπλα, ζηηο αληηιήςεηο ησλ 

καζεηψλ ζρεηηθά µε ηα θιάζκαηα πθίζηαληαη ιάζε πνπ έρνπλ λα θάλνπλ κε ην 

γεγνλφο φηη ελζσκαηψλνπλ ηηο πιεξνθνξίεο πνπ παίξλνπλ απφ ηε δηδαζθαιία γηα ηα 

θιάζκαηα ζηηο πξνεγνχκελεο γλψζεηο ηνπο γηα ηνλ θπζηθφ αξηζκφ. Έηζη, νη καζεηέο 

αληηιακβάλνληαη σο κεγαιχηεξν ην θιάζκα πνπ έρεη ηνπο κεγαιχηεξνπο φξνπο πνπ 

παξνπζηάδνληαη ζην κνληέιν ηνπ θιάζκαηνο σο δχν θπζηθνί αξηζκνί. Δπηπιένλ, 

ππάξρεη ην κνληέιν ζχκθσλα µε ην νπνίν ν καζεηήο αληηιακβάλεηαη θάζε θιάζκα 

είλαη κηθξφηεξν ηεο κνλάδαο, θαζψο ν καζεηήο αληηιακβάλεηαη ην θιάζκα πάληα σο 

κέξνο ηεο κνλάδαο θαη άξα κηθξφηεξν απφ απηή. Δπίζεο, θάλεθε φηη νη καζεηέο 

πνιιέο θνξέο δπζθνιεχνληαη λα αλαγλσξίζνπλ ην θιάζκα σο ιφγν, σο δηαίξεζε ή σο 

κέηξν. 

χκθσλα κε ηνλ Lamon (2001) νη καζεηέο, επίζεο, δπζθνιεχνληαη ζην λα 

θαηαλνήζνπλ ην θιάζκα σο αξηζκφ, σο κηα απηφλνκε νληφηεηα θαη, θαηά ζπλέπεηα, 

ζεσξνχλ πσο, γηα παξάδεηγκα, νη αξηζκεηέο θαη νη παξνλνκαζηέο ησλ θιαζκάησλ 

είλαη μερσξηζηέο νληφηεηεο (Pitkethly & Hunting,1996). Οη Vamvakoussi & 

Vosniadou (2004) αλαθέξνπλ φηη γηα ηελ θαηαλφεζε ησλ θιαζκάησλ απαηηείηαη 

αλαδηνξγάλσζε ηεο έλλνηαο ηνπ θπζηθνχ αξηζκνχ κε βάζε ηηο δηαθνξέο αλάκεζα ζηα 

θιάζκαηα θαη ζηνπο θπζηθνχο αξηζκνχο πνπ αθνξνχλ ζηε ζπκβνιηθή αλαπαξάζηαζε. 

Όια απηά ηα πξνβιήκαηα νδεγνχλ ζε ιάζε πνπ ζπλδένληαη ηφζν κε ηνλ ρεηξηζκφ ησλ 

ζπκβφισλ ηνπ θιάζκαηνο φζν θαη κε ηε δηαηζζεηηθή απεηθφληζε ηνπ θιάζκαηνο. 

Σέινο, δελ πξέπεη λα ιεζκνλνχληαη θαη νη δπζθνιίεο πνπ πξνθχπηνπλ ιφγσ ηεο 

δηδαθηηθήο θχζεο ηνπ καζήκαηνο, θαζψο πνιιέο θνξέο ν παξαδνζηαθφο ηξφπνο 

δηδαζθαιίαο δε βνεζάεη ηνπο καζεηέο λα θαηαλνήζνπλ ηελ έλλνηα ησλ θιαζκάησλ, 

αθνχ νη δηδάζθνληεο δε πξνζεγγίδνπλ ην ζέκα απφ ηελ νπηηθή ελφο παηδηνχ αιιά 

απηή ελφο ελήιηθα. Δπίζεο, ε πξνζήισζε ζε θαλφλεο θαη αιγνξίζκνπο απνηειεί 

ηξνρνπέδε ζηελ βαζχηεξε θαηαλφεζε ηεο έλλνηαο ηνπ θιάζκαηνο θαη ε δηδαζθαιία 

ησλ θιαζκάησλ κε ζηεξεφηππν θαη θαζνδεγνχκελν ηξφπν δε δηεπθνιχλεη ηνπο 

καζεηέο λα απνθηήζνπλ απηφλνκε ζθέςε. 
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Τν ηέηαξην εξώηεκα ηεο έξεπλαο έρεη λα θάλεη κε ην πσο αμηνπνηνύλ νη καζεηέο 

ηνπο πόξνπο γλώζεο πνπ θέξνπλ ζην ζρνιείν ζην πιαίζην ηεο ζπγθεθξηκέλεο 

ηάμεο θαη πώο απηό απνηππώλεηαη ζηελ πξαγκάηεπζε ζπγθεθξηκέλσλ 

καζεκαηηθώλ ελλνηώλ όπσο ηα θιάζκαηα θαη ην εκβαδόλ. ηε ζπγθεθξηκέλε 

έξεπλα, θάλεθε φηη ε κεηαθνξά ησλ πφξσλ γλψζεο γίλεηαη ζε πνιιαπιά επίπεδα, κε 

βάζε ηελ πξαθηηθή θαη θαζεκεξηλή δηάζηαζε ησλ καζεκαηηθψλ. χκθσλα κε ηνλ 

Bruner (1996), νη καζεηέο πξέπεη λα δνκήζνπλ ηε γλψζε ησλ καζεκαηηθψλ ελλνηψλ, 

πάλσ ζε ηξία επίπεδα, ζην ζπκβνιηθφ, ζην πξαμηαθφ θαη ζην νπηηθφ. χκθσλα, 

ινηπφλ, κε ηνπο Γαγάηζε, Δπαγγειίδνπ θαη πχξνπ (2004), παξά ην γεγνλφο φηη ζηελ 

Πξσηνβάζκηα Δθπαίδεπζε αθηεξψλεηαη ζεκαληηθφο ρξφλνο ηεο δηδαζθαιία ησλ 

θιαζκάησλ, ηα ηειεπηαία είλαη ζπλήζσο κηα έλλνηα δπζλφεηε γηα ηνπο καζεηέο θαη 

ζπρλά αληηκεησπίδνπλ δηαθνξεηηθήο θχζεο πξνβιήκαηα, φπσο ιάζε θαη παξαλνήζεηο 

επηζηεκνινγηθήο, αλαπαξαζηαηηθήο θαη ελλνηνινγηθήο θχζεο.  
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Σπκπεξάζκαηα 

’ απηή ηελ εξγαζία κειεηήζακε ην ξφιν ηεο αμηνπνίεζεο ησλ πφξσλ γλψζεο 

καζεηψλ απφ πνηθίια πνιηηηζκηθά πιαίζηα ζηε βειηίσζε ηεο δηδαζθαιίαο/κάζεζεο 

ησλ καζεκαηηθψλ ζην πιαίζην κηα ηάμεο θνηλσληθνχ θξνληηζηεξίνπ.  

Απφ ηελ έξεπλα θάλεθε φηη ε καζεκαηηθή γλψζε πξέπεη λα επηθεληξψλεηαη ζηνπο 

πφξνπο γλψζεο ησλ καζεηψλ, αιιά θαη ζηελ ελ γέλεη ζπιινγηζηηθή ηνπο πνξεία, ε 

νπνία έρεη λα θάλεη πεξηζζφηεξν κε ην ππφβαζξφ ηνπο θαη ιηγφηεξν κε ηε λέα γλψζε 

πνπ ιακβάλνπλ εληφο ηάμεο, Φάλεθε, δειαδή, φηη ην νηθνγελεηαθφ πιαίζην παίδεη 

πνιχ ζεκαληηθφ ξφιν ζηε δηακφξθσζε ησλ γλσζηηθψλ δνκψλ θαη ηεο ελλνηνινγηθήο 

απνζαθήληζεο ηεο καζεκαηηθήο γλψζεο. Σν ζεκαληηθφ είλαη φηη ε αλαζηνραζηηθή 

δξαζηεξηφηεηα δχλαηαη λα παξάζρεη επθαηξίεο γηα κνίξαζκα εκπεηξηψλ, απφ ηηο 

νπνίεο ζπλζέηνληαη θαη εξκελεχνληαη απνηειέζκαηα θαη αλαπηχζζνληαη θξηηηθά 

πιαίζηα ζρεηηθά κε ηελ πξαθηηθή (Laworsky, 2001).  

Έλα αθφκε πφξηζκα είλαη φηη δηαθάλεθε λα πθίζηαηαη ε ζέζε φηη ε ζεσξεηηθή γλψζε 

θαη ε ζηείξα δηδαζθαιία ησλ καζεκαηηθψλ δελ βνεζάεη, αλ ζέινπκε λα επηηχρνπκε ηε 

δηδαζθαιία  κε βάζε ην θνηλσληθφ πεξηερφκελν, θαζψο θαη ζηελ επίδξαζή ηνπ ζε 

θαζεγεηέο θαη καζεηέο κε πνηθίια θνηλσληθά θαη πνιηηηζκηθά ππφβαζξα. Τπάξρνπλ 

αθφκε δπζθνιίεο ζηε ζθηαγξάθεζε ηνπ ξφινπ πνπ παίδνπλ ηα ζρνιηθά εγρεηξίδηα, νη 

δηεζλείο ζπγθξίζεηο ζηα καζεζηαθά επηηεχγκαηα, θαζψο θαη νη αμίεο πνπ 

πηνζεηνχληαη. Ωζηφζν, ε επηηπρεκέλε καζεκαηηθή αλάπηπμε απαηηεί θαζνδεγεηηθέο 

ζηξαηεγηθέο θαη ζχλδεζε κε ηηο πξσηνβνπιίεο ηεο θάζε πεξηνρήο θαζψο θαη ηελ 

θνπιηνχξα θαη ηα ζχκβνια ηνπ πξνγξάκκαηνο (Peterson, 2002), ελψ ππάξρεη 

άξξεθηε ζχλδεζε κεηαμχ ηεο δεκηνπξγίαο πεξηβάιινληνο κάζεζεο, ηνπ θαζνξηζκνχ 

αλαιπηηθνχ πξνγξάκκαηνο θαη αμηνιφγεζεο, ηεο καζεζηαθήο αλάπηπμεο, ησλ 

εζσηεξηθψλ δηθηχσλ ζπλεξγαζίαο θαη ηέινο ησλ εμσηεξηθψλ δηθηχσλ πνπ παξέρνπλ 

ππνζηήξημε θαη λνκηκφηεηα γηα λα ππάξμεη ζρνιηθή αλάπηπμε. 

Όζνλ αθνξά ζηα πιενλεθηήκαηα ηεο ζπδήηεζεο πνπ πξνέθπςε, είλαη εκθαλέο φηη 

ππεξέρεη ηεο κεησπηθήο ζηνλ γλσζηηθφ, θνηλσληθφ θαη ςπρνινγηθφ ηνκέα. Καη ην 

θπξηφηεξν, ηα γλσζηηθά νθέιε ηζρχνπλ ηφζν γηα ηνπο θαινχο φζν θαη γηα ηνπο 

θαθνχο καζεηέο. ην πιαίζην απηφ, νη αδχλακνη καζεηέο θαη νη καζεηέο κε 

καζεζηαθέο δπζθνιίεο γίλνληαη πεξηζζφηεξν απνδεθηνί, αηζζάλνληαη ιηγφηεξν 
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απνκνλσκέλνη, ελψ παξάιιεια απνδεζκεχνληαη απφ ηε ζπλερή αίζζεζε ηεο απεηιήο 

πνπ ζπλεπάγεηαη ε αληαγσληζηηθή νξγάλσζε. Ζ ζεηηθή επίδξαζε ηεο ζπλεξγαηηθήο 

δηδαζθαιίαο ζηνπο παξαπάλσ ηνκείο νδεγεί θαη’ επέθηαζε θαη ζηε κεγηζηνπνίεζε 

ησλ ζρνιηθψλ επηδφζεσλ. Καηά ηε δηδαζθαιία κνπ παξαηήξεζα φηη ν ρξφλνο 

ελεξγεηηθήο ζπκκεηνρήο ησλ καζεηψλ αλαβαζκίζηεθε πνηνηηθά θαη πνζνηηθά θαη 

έπαςε πιένλ λα εμαληιείηαη ζην ζρήκα ηεο εμεηαζηηθήο εξσηαπφθξηζεο. Απηφ έρεη 

κεγάιε ζεκαζία, ηδηαίηεξα γηα ηνπο αδχλακνπο καζεηέο, νη νπνίνη ζχκθσλα κε 

έξεπλεο ζπκκεηέρνπλ κφλν ζην 54% ηνπ ζπλνιηθνχ δηδαθηηθνχ ρξφλνπ θαηά ηε 

κεησπηθή δηδαζθαιία. Σν γεγνλφο απηφ απνδεηθλχεη πσο κέζα ζην παξαδνζηαθφ 

ζρνιείν ν ρξφλνο απνβαίλεη ζηνηρείν θνηλσληθήο επηινγήο, θάηη πνπ ππνγξακκίδεη ηε 

ζπνπδαηφηεηα ηεο νκαδνζπλεξγαηηθήο δηδαζθαιίαο. Σελ πξψηε εβδνκάδα νη καζεηέο 

πνπ ζπκκεηείραλ θαηά θφξνλ δελ μεπεξλνχζαλ ηνπο 6, ελψ θαηά ηε δεχηεξε 

εβδνκάδα παξαηήξεζα κεγαιχηεξε πξνζπκία γηα ζπκκεηνρή αθφκα θαη απφ καζεηέο 

φπσο ν Κ. πνπ παξαθνινπζεί πξφγξακκα έληαμεο. Παξάιιεια παξαηήξεζα φηη θαηά 

ηελ ΟΜ θπξηαξρνχζε πεξηζζφηεξν ε ηαθηηθή ηεο ζπρλήο επαλάιεςεο, εξκελείαο θαη 

αηηηνιφγεζεο ησλ γεγνλφησλ θαη πιεξνθνξηψλ θαζψο θαη ηεο αλαθεθαιαίσζεο. Οη 

αλσηέξσ ελέξγεηεο, πνπ ιακβάλνπλ ρψξα ζπρλφηεξα κέζα ζηελ ζπλεξγαηηθή 

δηδαζθαιία απ’ φ,ηη ζηε κεησπηθή, ζπκβάιινπλ ζηελ θαιχηεξε θαηαλφεζε θαη 

δηαηήξεζε ζηε κλήκε ησλ πιεξνθνξηψλ. 

 Δπηπιένλ, πξνέθπςαλ θάπνηεο γεληθέο επηζεκάλζεηο γηα ηνλ ξφιν ησλ 

εθπαηδεπηηθψλ. Οη εθπαηδεπηηθνί νθείινπλ, ινηπφλ, λα έρνπλ θαηαθηεκέλε ηελ 

απαξαίηεηε καζεκαηηθή γλψζε, ψζηε λα είλαη ζε ζέζε λα ρεηξηζηνχλ πην 

απνηειεζκαηηθά δηδαθηηθέο πξαθηηθέο επίιπζεο πξνβιεκάησλ κέζσ ηεο παξνπζίαζεο 

ξεαιηζηηθψλ πξνβιεκάησλ (Lehrer & Franke, 1992). Παξάιιεια, φκσο, κε ηελ άξηηα 

θαη νινθιεξσκέλε καζεκαηηθή γλψζε, ν δηδάζθσλ ζα πξέπεη λα θαηέρεη θαη 

παηδαγσγηθή γλψζε, ψζηε ε δηδαζθαιία ησλ θιαζκάησλ λα είλαη επηηπρεκέλε. Γηα 

ηελ επηηπρή δηδαζθαιία ησλ θιαζκάησλ, ινηπφλ, ν δηδάζθσλ ζα πξέπεη λα 

ρξεζηκνπνηεί δηδαθηηθέο κεζφδνπο πνπ λα ζπλάδνπλ κε ηηο γλσζηηθέο ιεηηνπξγίεο θαη 

δπλαηφηεηεο ησλ καζεηψλ ηνπ θαη λα απνθχγεη ηε ζηείξα κεηάδνζε γλψζεσλ πνπ 

ζρεηίδνληαη κφλν κε ηε ρξήζε ζπκβνιηθψλ αλαπαξαζηάζεσλ θαη ηελ επηθέληξσζε 

ζηα ηκήκαηα ηνπ θιάζκαηνο (αξηζκεηή, παξνλνκαζηή). ε θάζε πεξίπησζε, ε 

δηδαζθαιία ησλ παξαπάλσ καζεκαηηθψλ ελνηήησλ εμαξηψληαη ζε κεγάιν βαζκφ απφ 

ηελ δηεξεχλεζε ησλ ζηφρσλ ηνπ αλαιπηηθνχ πξνγξάκκαηνο. Ζ αδπλακία λα 
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παξνπζηαζηεί αθξηβψο ε δηαδηθαζία ζθέςεο θαη ρξήζεο ησλ θιαζκάησλ, δείρλεη κηα 

ηππνπνίεζε, ελψ απηφ πνπ απαηηείηαη είλαη (Γαγάηζεο θ.ά., 2001) ε αλαγλψξηζε ηεο 

έλλνηαο κέζα απφ ηελ πνηθηιία ησλ αλαπαξαζηάζεσλ θαη ν επέιηθηνο ρεηξηζκφο ηεο 

έλλνηαο αλάκεζα ζηηο πνηνηηθά δηαθνξεηηθέο αλαπαξαζηάζεηο. Παξάιιεια, 

ελλνηνινγηθέο παξαλνήζεηο πνπ ζρεηίδνληαη κε ηελ θαηαλφεζε ηνπ θιάζκαηνο σο 

αξηζκνχ νδεγνχλ θαη ζε δπζθνιίεο αλαπαξάζηαζεο θαη ηνπνζέηεζεο ηνπ 

θιαζκαηηθνχ αξηζκνχ ζηελ θιαζκαηηθή γξακκή (Fischbein θ.ά., 1985) αιιά θαη ζε 

δπζθνιίεο ζηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ ζηα νπνία νη ππνδηαηξέζεηο ζηελ αξηζκεηηθή 

γξακκή δελ ηζνχληαη κε ηνλ παξνλνκαζηή ηνπ θιάζκαηνο ή δελ είλαη πνιιαπιάζηα 

ηνπ (Ζιία & Γαγάηζε, 2004). Απηφ κπνξεί λα ζπλδέεηαη κε ηελ έκθαζε πνπ δίλεηαη 

απφ ηνπο εθπαηδεπηηθνχο κφλν ζε κία ελλνηνινγηθή κνξθή ηνπ θιάζκαηνο, ζην 

κέξνο-φιν (Mack, 1993·Κνιέδα, 2000). Ο Freudental (1983) αλαθέξεη πσο: «ε 

θαηλνκελνινγηθή έλδεηα ηεο πξνζέγγηζεο ησλ θιαζκάησλ κνπ θαίλεηαη φηη είλαη ζε 

κεγάιν βαζκφ ππεχζπλε γηα ηε δηδαθηηθή απνηπρία». Απηφ ζεκαίλεη φηη νη καζεηέο 

πνιιέο θνξέο δίλνπλ έκθαζε κφλν ζην θιάζκα σο κέξνο ελφο φινπ, θαη φρη ηφζν ζηηο 

καζεκαηηθέο πξάμεηο πνπ κπνξνχλ λα πξαγκαηνπνηεζνχλ. 

 Μία επηπιένλ γεληθή επηζήκαλζε είλαη φηη ε δηδαζθαιία ηφζν ησλ θιαζκάησλ 

φζν θαη ηνπ εκβαδνχ είλαη εθ ησλ πξαγκάησλ κία ζχλζεηε δηαδηθαζία, ε νπνία 

απαηηεί κία πξφηεξε εκπεηξία ησλ καζεηψλ πάλσ ζηηο έλλνηεο απηέο, κε βησκαηηθή 

θαη εκπεηξηθή γλψζε. Γη’ απηφ θαη ε δηδαζθαιία ηνπο δελ κπνξεί λα εδξάδεηαη κφλν 

ζηε ζεσξεηηθή δηδαθηηθή, αιιά θπξίσο ζηνπο ηξφπνπο κε ηνπο νπνίνπο ε εκπεηξία 

κπνξεί λα ελσζεί κε ηε λέα γλψζε εληφο ηεο ηάμεο, γηα λα είλαη εθηθηφ λα πξνθχςεη 

κία λέα καζεκαηηθή γλψζε, πνπ ζα ζπλδπάδεη ηε ζεσξία κε ηελ πξάμε. Ηδηαίηεξα ε 

ζπδήηεζε θαη ε αιιειεπίδξαζε κεηαμχ ησλ καζεηψλ βνήζεζε ηδηαηηέξσο πξνο ηελ 

επίηεπμε ησλ παξαπάλσ. 
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Πεξηνξηζκνί ηεο έξεπλαο 

Έλαο βαζηθφο πεξηνξηζκφο ηεο έξεπλαο είλαη ν ρξφλνο δηεμαγσγήο ηνπ καζήκαηνο, 

δειαδή δχν ψξεο εβδνκαδηαίσο, γεγνλφο πνπ θάπνηεο θνξέο νδεγνχζε ζηελ απψιεηα 

ζχλδεζεο κε ην πξνεγνχκελν κάζεκα, γηαηί θάζε θνξά απαηηνχληαλ κία κηθξή 

επαλάιεςε. Δπίζεο, έλαο βαζηθφο πεξηνξηζκφο είρε λα θάλεη κε ην θνηλσληθφ θαη 

νηθνλνκηθφ ππφβαζξν ησλ καζεηψλ, θαζψο θαη ηελ χπαξμε μέλσλ καζεηψλ, γεγνλφο 

πνπ δεκηνπξγνχζε αληηθεηκεληθέο δπζθνιίεο, ιφγσ ηεο δπζθνιίαο ζηε γιψζζα θαη 

ζηελ επηθνηλσλία. Δπίζεο, θάπνηνη καζεηέο απφ άιια πνιηηηζκηθά πεξηβάιινληα  

εκθαλίζηεθαλ αξρηθά δηζηαθηηθνί ζην λα κνηξαζηνχλ ηηο εκπεηξίεο ηνπο θαη λα 

ζπκκεηάζρνπλ ζηε ζπδήηεζε.  

 Γπζθνιίεο εληνπίζηεθαλ ζηα θχιια εξγαζίαο θαη ζηηο απαληήζεηο ησλ ίδησλ 

ησλ καζεηψλ, δηφηη ην ρακειφ γλσζηηθφ επίπεδν νδήγεζε ζε απαληήζεηο, νη νπνίεο 

αξθεηέο θνξέο ήηαλ δπζαλάγλσζηεο ή κε επαξθψο ηεθκεξησκέλεο. Δπίζεο, 

παξαηεξήζεθε αλάινγε δπζθνιία θαη ζηελ πξνθνξηθή ηεθκεξίσζε ησλ απαληήζεψλ 

ηνπο. Σν ρακειφ θνηλσληθν-νηθνλνκηθφ επίπεδν θάλεθε θαη ζηε δπζθνιία νξηζκέλσλ 

καζεηψλ λα αλαηξέμνπλ ζην νηθνγελεηαθφ ηνπο ππφβαζξν γηα απαληήζεηο, δηφηη 

θάπνηνη καζεηέο έδεημαλ δηζηαγκφ λα κνηξαζηνχλ εκπεηξίεο απφ ην επάγγεικα ησλ 

γνλέσλ ηνπο. 

 Οη πεξηνξηζκνί ηεο έξεπλαο ζρεηίδνληαη θαη κε ηε ρξήζε κφλν 10 

ζπκκεηερφλησλ, γεγνλφο πνπ δελ επηηξέπεη ηε γελίθεπζε ησλ απνηειεζκάησλ, αιιά 

πξφθεηηαη πεξηζζφηεξν γηα κία κειέηε ελφο ζπγθεθξηκέλνπ πεδίνπ, κίαο 

ζπγθεθξηκέλεο ηάμεο γηα ηε δεδνκέλε ρξνληθή πεξίνδν. Δπίζεο, ηα θχιια εξγαζίαο 

εκπίπηνπλ ζηελ πνηνηηθή αλάιπζε ησλ απαληήζεσλ, νπφηε έρνπκε λα θάλνπκε κε κία 

ππνθεηκεληθή εμέηαζε ησλ απαληήζεσλ απφ ηελ εξεπλήηξηα.  
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Πξνηάζεηο γηα κειινληηθή έξεπλα 

Μία πξφηαζε γηα κειινληηθή έξεπλα ζα ήηαλ κία κεγαιχηεξεο εκβέιεηαο έξεπλα κε 

ηε ζπκκεηνρή αξθεηψλ ζρνιείσλ θαη θξνληηζηεξίσλ, γηα λα πξνθχςνπλ δεδνκέλα 

γεληθεχζηκα, κε κεγαιχηεξε εγθπξφηεηα. Δπίζεο, ζα κπνξνχζε λα πξνηαζεί κία 

έξεπλα πνπ ζα ζρεηίδεηαη κε ηελ άηππε γλψζε θαη ζε άιιεο καζεκαηηθέο έλλνηεο, νη 

νπνίεο ελδερνκέλσο δπζθνιεχνπλ ηνπο καζεηέο.  

 Μία επηπιένλ ελδηαθέξνπζα πξφηαζε ζα κπνξνχζε λα είλαη ε ζχγθξηζε 

απαληήζεσλ καζεηψλ απφ πςειά θαη ρακειά θνηλσληθν-νηθνλνκηθά ζηξψκαηα, 

θαζψο θαη ε κεγαιχηεξε δηεξεχλεζε ηνπ ππφβαζξνπ, κέζα απφ ηελ εμέηαζε ησλ 

επηκέξνπο επαγγεικάησλ θαη ηνπ κνξθσηηθνχ επηπέδνπ ησλ γνλέσλ. Απηφ ζα είρε σο 

απνηέιεζκα κία κεγαιχηεξε εμέηαζε ηεο επίπησζεο ηνπ θνηλσληνινγηθνχ ζηνηρείνπ 

ζηελ άηππε γλψζε. Δπίζεο, ζα κπνξνχζε λα γίλεη κία έξεπλα πνπ λα ζπλδπάδεη 

πνζνηηθά θαη πνηνηηθά ζηνηρεία, κέζα απφ ζπλεληεχμεηο θαη εξσηεκαηνιφγηα, κε 

ζηφρν ηελ κεγαιχηεξε εγθπξφηεηα θαη αμηνπηζηία.  

 Σέινο, ζα πξνηείλακε κία έξεπλα πνπ λα ρσξίδεηαη ζε δχν ζηάδηα, αξρηθά ην 

ζηάδην ηεο δηδαζθαιίαο θαη ηεο δηεξεχλεζεο ηεο άηππεο γλψζεο θαη έπεηηα ην ζηάδην 

ηεο αμηνιφγεζεο ησλ καζεηψλ γηα ην αλ θαη θαηά πφζν ε άηππε γλψζε ηνπο βνήζεζε 

λα αθνκνηψζνπλ θαιχηεξα ηε λέα γλψζε.  
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